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a *»**  f »Mt»t  u uif  u vctcc/cr  r imu  u.  urcguriu,  luucga 

I meo  defideratijjlmo , in  reipublica  literari<e  ufitm  edito-, 

a idque  ea  cura  eaque  elegantia , ut  eruditorum  omnium 
m plaufum  meruerit : Eidem  mihique  fua ferunt  amici  ar- 
tium optimarum  amant iffimi , ut  unum  aut  alterum  e veteribus 
Geometris  ei  comites  adjungeremus.  Hoc  ut  facere  vellemus , Tu, 
Vir  egregie,  D"e  Vice-Cancellari e jiJJentiente  Curatorum  coetu, auRo- 
ritate  tua  nofmet  permovi fli:  Tu  inquam,  cui  nihil  antiquius  eft 
quam  ut  fummo  fplendore  gaudeat  Academia  noflra , bonceque  li- 
ter <e  fuam  habeant  & tueantur  dignitatem . Cogitantibus  igitur 
nobis  quemnam  Veterum  potiffimum  eligeremus,  in  quo  expoliendo 
opera  noflra  enitefceret,  Archimedes,  dum  atatem  ejus  & prte- 
jtantiam  reffncimus , opem  primus  efflagitare  vifus  eU.  Sed  cum 
ille  Elementa  Conica  ubique  fere,  ut  prius  cognita , ajfumpferit , 
qua  tamen  non  ni/i  ab  Apollonio  demon (Irata  habemus ; atque 
Archimedes  Graece  pariter  ac  Latine  aliquoties  prodierit , dum 
Pergaeus  non  nifi  magna  fui  parte  truncatus,  idque  verfione  minus 
fideli  parumque  eleganti,  circumferretur : his  c au  fis  addufti  ad 
Apollonium  emendandum  & edendum  nofmet  jumma  cum  alacri- 
tate accinximus ; ea  quidem  lege' ut  Gregorius  quatuor  priores  Co- 
nicorum libros  cum  Eutocii  Commentariis  Graece  Latineque  prelo 
pararet,  atque  tpfe  tres  pofleriores  ex  Arabico  in  Latinum  Jermo - 
nem  verterem,  Oftavumque  ( quem  temporis  injuria  de  fidera- 
mus) reftituere  conarer.  Illi  opus  hoc  aggredienti  ad  manus  erat 
Apollonii  Codex  MS.  Graecus  e Bibliotheca  Savilii  Mathematica, 

H prieSlant  iffimi 


+ * i A «■  ^ 

yfoiw  <70  Abdolmdcc  Schirazita  Perfa  ante  quingentos  annos 
confefilam : qui  quidem  codex  a Chriftiano  Ravio  ex  Oriente  ad - 
vetius  efl , <&  <*b  eodem , 7»<arg/j  facile  exiftimari  pote  fi,  bar- 
bare tradufihts.  Quandoque  etiam  mihi  adjumento  fuit  altera 
Conicorum  Apollonii  Epitome  ab  Abalphath  Ifphahanenfi  adorna- 
ta,  quam  haud  ita  commode  traduxit  Abraham  Echellenlis : com- 
mentariis tamen  uberrimis  illuflravit  eximius  ille  Mathematicus 
& Thilofophus  A 1 phonfus  Borei  1 us . Interpretatione  autem  mea , qua 
potui  fide , ad  umbilicum  perdufila,  ad  nos  demum  perlatum  e fi 
exemplar  illud  Golianum  antiquifimum,  quod  ab  haeredibus  Golii 
redemerat  Vir  maximus  idemque  optimus  Na  rei  (Tus  Marfh  yUrchte- 
pifeopus  Armachanus ; quod,  pro  fummo fuo  erga  fcientias  Mathe- 
maticas amore , nobis  ad  operis  emolumentum  deeffe  noluit : codi- 
cem quantivis  pretii  per  mare  hyemale  me  dio f que  hoties  ex  Hiber- 
nia tranfmittens.  Ex  hoc  optima  nota  codice  ( qui  feptem  Apol- 
lonii libros  complexus  efl ) non folumVerfionemmeam  recenfui,  & 
a mendis  nonnullis  liberavi  ; (ed  & lacunas  aliquot , qua  paffim 
fere,  etiam  in  Graecis,  occurrebant , fupplevi ; fenfumque  aufiloris, 
quoad  ejus  fieri  potuit, primava  perfpicuitate  donavi.  His  perati  is, 
ad  librum  Ottavum  rettit  nendum  aggreffus  funi;  quem  etiam  ante 
atatem  Thebit  deperditum  fui (fexomper  imus : deprehendentes  au- 
tem indicio  Pappi, quod  argumentum  ejus  argumento  Septimi  conjtm- 
filiffimum  fuerat , quodque  problemata  O filavi  e theorematis 

Jupw«7s  Septimi  limites  fuos  habuerant pam  problemata  ipja  quam  eo- 
rundem ordinem  affecutus  mihi  videor.  Shialyfes  vero  noflras , ut 
& Compofitiones  ipforum  problematum , quas  loco  slpolloniana- 

rum 
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aejcripjit.  yjpud  Euclidis  dijctpulos  Alexandrine  diu  operam  dedit 
Jludiis  Mathematicis : ^/«^Philopatore  [qui  imperii  fui  anno  xvn, 
ante  Chriftutn  ccv.  diem  obiit  /upremum)  maxima  erat  in  celebri- 
tate, tefle  Ptolemaeo  Hephajftione  apud  Photium  Cod.  cxc.  adeo  ut 
hinc  liceat  conjicere , quod  annis  circiter  xl.  minor  fuerit  Archimede, 
quodque  non  longo  intervallo  pracefferit  Geminum  Rhodium, 
certe  Hipparcho  majorem.  Teftatur  autem  Geminus  hunc  noflrum 
Apollonium , propter  eximium  hoc  Conicorum  opus,  inter  fui  avi 
Mathematicos  Magni  Geometrae  nomen  adeptum  e(Je.  Qu/inti 
illum  a /limarunt  Veteres  non folum  ex  Vitruvio  conflat , Cap.  i. 
Lib.  i.  ubi  etiam  Archimedi,  faltem  ordine, profertur  ; Jedex  eo 
quod,  ut  inter  Graecos  magni  nominis  commentatores  habuerit  quam - 
plurimos.  Pappum,  Hypatiam,  Serenum  & Eutocium,  ita  & inter 
Orientales  etiam  nonnullos  'ingenii  doftrinaque  laude  pr recellen- 
tes quales  apud  Arabes  fuere  Thebit  ben  Corah  & Beni  Mofes ; 
apud  Perfas  vero  Abalphath  & Abdolmelec,  a quibus  in  Epito- 
men redattus  e(l\  ac  denique  magnum  illud  Mathefeos  Perficae 
lumen  Nafir-eddin,  qui  Conica  hac  omnia  recenfuit,  notifque  illu- 
flravit,  circa  annum  Chrifti  mccl.  Unde  mirum  fortafle  videbi- 
tur tanti  nominis  aut  orem,  & fere  per  bis  mille  annos  inter 
principes  Geometras  habitum,  tn  hoc  erudito  feculo  nondum  Graece 
compar ui/fe.  Trater  Conica  autem  multa  aha  fcripfit  Apollonius 
nofler,  aut  ore  Pappo  in  Trafatione  ad  librum  vii.  Collett-  Math. 

quam 
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commentatus  est  m /vpouoniuLii  m/unyi*  niunumu  n«uuuu, 
qua  vero  in  Archimedem  praceptori  fuo  Ifidoro  Mildio  Mecha- 
nico'. ilii  vero,  slrchite&i  clarij&mi , Juftiniano  imperante  cele- 
berrimum Satiei  a Sophia;  templum  exjfruxerunt , ftatim  ah  simio 
Chrifti  dxxxii.  te  fle  Procopio. 

Quod  vero  ad  Serenum  attinet , de  eo  nihil  comperimns,  nift 
quod  An  tilia  Infula  Lesbi  urbe  ortus fuerit ; prater  Librum 

unum  de  Settiotie  Cylindri  & alterum  de  Sectione  Coni,  Commen- 
taria fer  ip  ferit  in  Apolloiuum;  quodque  ante  Marinum  (Procli 
difcipulum ) vixerit , uti  conflat  ex  Marini  Trafatione  in  Euclidis 
‘Data. 

eslbfoluta  hac  laboris  mei  & operum  jam  Vobis  oblatorum  hi- 
fl oriola,  reliquum  eU  ut  Vobis , Treli  Curatoribus , gratias  agam 
immortales,  pro  eo  quo  Matheftn,  &,  fi  id  adjici  patiemini , me 
quoque  profecuti  efhs  Jludio ; Deum  O.  M.  obte flans  atque  pre- 
catis, ut  cufl odiat , fervet,  & protegat  hanc  rei  liter aria  flatum, 
hanc  florenttffimam  skademiam. 


Erratis  levioribus  quxfumus  ignofeat  Lc<5tor,  graviora  fic  corrigat. 
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J^>  Tjr  ^ I75f«  » r Z.  Koi  t?n£*£9»  A ! , — 

* ^ Z"  /«!£**  «f«  o«t>  J B A •#  A Z,  y I/ 

A » r A,  xoi  «wi*  ai  ®gvr  75  A 'v' 

5»»r<a  i(2tu'  ftu{m  iia  E*in  i B r 2 — 

4 r z-  **ni  7«  aura  «j  » T Z 7»f  f A fitifa  Sci 7.  «7 
BM^SH  uV  «5»  » r B,  ifayjn  A i T A. 

A*Ai  A m>.?r  i Sni  7«  r 77  'n 77/  r 

*)7.aV»  «riirriT»  iri  4 eea-tfilsr  rl  'i\ 

*MM  ab,  «j  is»  r A,  ui  «Air  #7  \ \ 

7»  *an?»r  7«  «/«A»  ti  A ■ \ \ 

Aii»j  htC£>iSv  <>71  75  B,  «j  \ \ 

»BI\  xijoinAuyciruVoSwiBr,  ka.  \ 

Jrsit  3 " A T.  07?  «V1 «»  » r B 1 

7>r  r A tanci».  MySa  Jim  <7^*  \ 

i r E,  % i A E.  hrti  /4««.  \ __ 

IT*  (<??  i A B,  /ui£m  Sfc  fi  A E,  «ai  y^\ 
th-nts  vejt  Sf-Sic  «AT»  ju,7 »?  i;  o tet»  J \ 

if  B7  r E’  Sfur»f  a)  *1»(.  ^ «7>  7«  A ( \ 

«77»  fr^Surai  i E r iw  T A'  v>.  \ 

W B«;irt  uV  » B r , it  ay  kn  A i T A ■'C  ~ \ 

7W  Sn  t»  r mu»«  Tpof  litAB  «ukAs»  ' jr- 

07£/777TT»7fcr  uu5»«Jr. 

T»?  eirrit  V35«n„.v-vf,  -7(7717»  ii  »>Ji7W  i«Ttr  * «!• 
«>•».  £,  '|<K  ■ r A,  tj  iri  7»  nitifit  t»  *.«Ai  7»  E *3i- 


\ DUcator  [per  Ii.  11.] 

i pundo  r id  planum  cir- 
culi A 11  refla  perpendicu- 
laris , qi.jc  primum  caelat 
intra  circulum  , fitque  r A, 
fic  fumatur  centrum  circuli,  quod  (it 
t;  fit  j jncta  A E producatur  in  utram- 
\ que  partem  ad  punda  A,  B j deinde 

\ A r,  r B jungantur,  dico  iplam  11  r 

\ m animam  clle,  fic  at  minimam 

linearum  omnium  qu*  A pundto  r ad 
^ circulum  A b pertingunt,  ducatur 
enim  alia  quasvia  rz,  & ZA  jun- 
L-  , B gatur.  major  igitur  ell  [per  7 1]  B A 

J quam  AZ,  communia  autem  I A,  gc 

^ anguli  qui  ad  A refli ; ergo  major  eft 

b i’  quam  r z : eodem  modo  fit  r z 
major  oflcndctur  quam  r A.  ex  quiboa  apparet  rs 
omnium  maximam , A r vero  minimam  eiic 

Rurlus  pcxpendicutaris  a purflo  r 
dudta  cadat  in  ipliua  A B circuli  cir- 
cumrerentiam  , qu®  fit  r A , 8e  ad 
circuli  centrum  A junfta  A A pro- 
ducatur in  B , fit  nr  jungatur,  di- 
co Bf  maximam  cfie,  fic  A r mini- 
, mara.  redam  igitur  rB majorem  ciTe 

\ quam  r a pcrlpicuum  ell.  ducatur 

\ autem  alia  quina  reda  r £.  j fic 

\ jungatur  A E.  itaque  quoniam  A B 

— diameter  ell,  neccllano  major  erit 
qinmAE,  fic  A r normalis  rll  ipfis 
\ AB,  A E j ergo  r B quam  r E major 

£ ] c7it  r fic  fimiliter  major  quinti  cetera: 

1 J ” omnes,  eodem  modo  ficEi'  major 

/ ofiendetur  quam  r A : quare  B r n:a- 
xima  ell,  A r vero  minima  rcfliriim 
omnium,  quz  ab  ipfo  r ad  circulum 
ab  pertingunt, 

lifdcm  pofitii,  cadat  petpcndiculaiis  r A extra  cir- 
culum , fic  ad  circuli  centrum  e.  duda  A t ptoduca- 
A tur 
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ttramyae pjritm  fr&iuut»r  j cum  untulcyjlquc  co- 
ni generationem  tradat,  fi  enim  iloiieict  fit  conus 
fiultra  produceretur,  quia  redta  linea  qwe  converti- 
tur circumferentiam  cuculi  perpetuo  continuit  i quip- 
pe cum  ab  ea  pundum  rrsnens  iemper  sequali  diitet 
intervallo  fcd  quonum  poreft  Se  (calentis  clTe  Conus, 
m qno,  «t  jam  demonftratum  eft,  (e  maximum,  & 
minimum  latus  invenitur,  neciTUno  illud  appotuit  ; 
ut  qux  minimi  cft  linei  ulquenieo  lugeri  lntclligi- 
tur  quoad  fiat  maxim*  aequalis,  fic  proptcica  circuli 
circumlcrcmiam  Iemper  contingit. 

LEMMA  II. 

Sit  linea  A B r,  & politione  data  AT;  omnes 
autem,  qu.v  ab  ipta  linea  ad  AT  perpendicu- 
la rrs  ducuntur,  ita  Ic  habeant,  ut  quadratum 
uniulcujulquc  ipf.irum  aequale  Iit  rctlangulo 
luh  Iuli,  (ignientis , qui  ab  ipla  fccan- 
tur,  contento:  dico  ABT  circuli  circumfe- 
rentiam cfie , diametrum  autem  iplius  rc- 
&un  Ar. 

DUcantur  enim  il  pjr.dlii  a,b;e  perpers- 
diculares 4 at,»!!, l».  ergo  quadratum  tl  a Z 
squale  cft  re&angirfolob  a Z r, 

Zst  quadratum  citH  redangulo 
lui» A li  r.ipfinu  verocxEH  qua- 
dratum retJtingulo  fub  a er  *- 
j qusie.  feceturAt'  bifariam  in  K , 
t jungantur,  ita- 
que quoniam  a z r rcdangulum 
una  cum  quadrato  ex  z n cft  z- 
quaic  j per  r .2 . j quadrato  cx  A K , 

& rpli  a z r sequaie  cft  [cx  hyp.j 
quadratum  cx  A Z : erit  quadra- 
tum cx  A z una  cum  quadrato  ab 
ipla  ZK,  huc  cll  [per  47.  i.  3 
quadratum  cx  A x,  aequale  quadrato  ex  A K.  quare 
A K ipii  K A cft  arqualu.  iuniliter  oftendemus  fie 
unamquamque  rcclarum  B K,  l K , ipli  A K vel  K r 
aqualem  dic  : ergo  A er  circumferentia  cft  circuli 
cujus  centrum  ft, hoc  cft  circa  diametrum  a r tfefcripti. 


Ca» 5<  ",  i-riJrzip  J 7v*a»tk  juvi  jim*  tiji-ji.  j «- 

atak  i turtf,  trtasr.t  «r  ct<ni£ i»ui,  Jii.  ? gi£,-«iy«  «- 
Sfrirr  «ari  mra  i f X<1«A«  inttjyntp  «r* 

t-.tx  7r  <rrpit~u  im  iu‘»tr  ■#  ei  noiia»  duWtpi** 

in n J jW*JW  «j  SMOnrtr  t-ru  a Jiiror,  7S7  /1 , «it  «tojs- 
Tpnroa,  ir  xarr»  rxa ’ ',J-V  jaijjfM  7? e w flabar*  ntiAtpk, 
-s^scilbui  ni  “ c ji  *'•  ita  «uti  vf  na- 
C >»5h»  1 itrjntit  «i.r-iTsa  ratt  ira  )7i ITUI  77  ir»i  «, 
4rar»  egr’  it.iinr  7 r jat.x*  Tierffiira. 

AHMMA  /?. 

Er»  X*A‘.u’r  'i  A B r,  Ic  9»Vf*  ij  A r,  trano  /i 

eu  asn r •f  yya.uu.TC  oJ  Jri  riva  A T x«?roi  ct>«- 
/aVaq  u&  7»  2«r*  txetojr 

ttori  v TiTfayau:»  jrry  foaj  ra  ur* 

T I5  i3a.jTif  iiy>  vuuptf  cuutuv  t(V\- 

Jtirav'  >..y  sv  077  xoicA#  in»  ij  A B r, 

a^p«7f  Sf  (Js  OUAW  irix  ij  A r. 

HX  f*  tl  2 A X yS  Jtri  musta»  r A B,  E a>Jtrt/  aa 
AZ1BK1E0,  71  k r in  A L "urat  in  «1  - n 
A l T,  7»  j Sra  B H «f  vss  A il  T. 
7»  'i  Oijj  Ef>  nl  vari  A <3  T.  71- 
Tiatdrat  /tja  i A T «a  tb'  ri  K, 
»a i sirtJtcj^Sstnt»  tu  K A.  K B, 
K E.  iru'  «i  7»  -ira  A Z r f«- 

71  t!  ir  Z K imi  In  iJ  izi 
AK,  *>A«  tif  vts  AZT  imi  is? 
tJ  Seri  A Z'  77  «;«  ini  AZ  ^ 
t«  it:  Z Kt  7«t’  Vn  71  oin  A K , 
iwt  t<7  >rJ  Siri  A K.  imr  «f«  Wv 
» A K 77  K A.  IfAtlut  Jy  l ti^o.ua»  »n  »«  itint*  tt.» 
B K,  E K ism  Z?i  7»  AK  • 7»  K P «ix>»  «f«  tret- 
fr.JiS  OClt  i A IU'  71  «Ati  I.trTfrI  7»  Kt  7«r'  Kt  «i  «fea 
I‘i«,ur7t«»  7£ai  AT. 

A H M M A 
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Hfi  entji  ixi  ri,  KM  «i  i CE  t<jf  7&J  t r Zmr  i T E 
«jjr  ? E A'  ii  i(«  xai  BEA 
in»  Ri  eri  £7»  r E TitJbtjairgi.  » ■ -■  -•  — 

XMm  T5  iln  E A 71  it*-  A.  h* 

jarii'  Acrnr  ripa  i»  vst>  A A T 
mr  Ri  tJ  Cb7  BAE.  i*ri  A t»  vot  BEA  /m  Rt 
TtJ  Vl?  E r 1 *i->0 ■ 7!" s (bnj.rTV  i 77  Tu  »177  T itf  B E 
Ascier  «<*  7t  vari  A B T in»  EJi  tJ  \ai 
E B A.  >»71777  i,-*  7»  TS»*. 
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T9  A trO(  rs  B f tmuru-i^et  At>«  «prirw  t*  7» 
T*  9»  *£«  TO  r ®Of  79  A,  K t*  4»  79  E 

«t«f  7«  Z’  677  lyt/  74  r ®c»f  74  A 799  etwr./U- 
/uV»  Ai >e»  i^«  t*  71  7«  0»  r/Jt  TO  A «t>t  T9  B, 
K T*  Z V&f  70  E. 

%J 


Tfl  J«{  T»  E Tfif  77  Z /{. 

>a»  • eunt  TnTSiZcA/  o 
7«  A e£>7  77  II.  1771  »/#  r A 
«fW  77B>  £)4f  0V7«3  ‘6  7.7? 
T 7^77  77  A>  *•  T T E »f«  77  Z, 

7»t'  «I  T A 7177  Tt  H'  «tM*  5 


A 

B 

r 


luurautiot  tu 7 !?  « 73  T 

I7{i«  tJ  A,  »•  ij  « *»  ij^n  7i  A ^ 1 f 

»/i(  77  H,  i ? r ‘rf-.t  t.  H c<rr' 

i ^ A »■  L1  4 

uf  e*e  78  A -rfsr  T7  B rtvf  74  T • ’ 

77 f\i  7«  II.  ••7<<  j 7s  r tr^jr  75 

A ? «.rrjU.U.Vt/  >'£>17  't^<  '««  Tt  T W !)[«  76  r f £>f  75  H, 
IL)  t£  i » «£CI  TO  H *() f 78  A>  *»•'  Zp.fr  VCft  75  II 
i tum  U 77J  ? A 5Tf  ;r  7»  B,  i j r H Tfir  to  A 


tumprilque.  antecedentium  diniivlm,  Sc  per  convcf- 
liuncm  rationi»,  ut  B E ad  E r 
iti  t Ead  E A : fcitmgtilumigi- 
~t  £ tur  fuh  B E A [per  »7-6-3  «quale 

clt  quadrato  cx  rfc.  commune 
auferatur  quadratum  cx  E A er- 
go quod  relinquitur  [ per  3,  & t.  x.J  tccUngulom  futi 
A A r ruftangulo  lub  B A Eclt  tequalc.  rutlut  quoniam 
re&angulum  lub  B E A xqualc  clt  quad rato  cx  E r,  utrj- 
quc  auteranwr  a qu.iduto  ex  1 E : reliquum  igitur  re- 
axngdlum  lub  aut  [per  6 1.]  reliquo  liib  E ii  a [per 
x.  vj  «quale  erit,  qux  tria  erant  demunftranda. 

LEMMA  V. 

Habeat  A ad  B rationem  cunipofium  ex  ra- 
tione r ad  A,  & cx  ratione  E ad  Z : dico  r 
ad  a rationem  compotitam  habere  cx  ra- 
tione A ad  B,  & ratione  Z ad  E. 


FIAT  enim  ratio  A ad  H 
eadem  quz  c!t  E ad  . 
z.  & quoniam  ratio  a ad 
B compotita  etl  cx  ratione 
r ad  A , Si  ratione  £ ad 

Ei 1 z,  hoc  cft  A ad  M;  ratio 

autem  compotita  cx  ratione 

_ T ad  A , Ac  ratione  a ad 

h elt  [per  r.  def  6 ] eadem 
cum  ratione  r ad  H : cht  ut 
a ad  b ita  r ad  11.  rurliis 
quoniam  r ad  A tationem 
hxber  compofitam  ex  ratione  T ad  h,  & ntiutte 
H ad  A;  & ntio  T ad  H demonltruta  cit  ea- 
dem qox  a ad  b ; 5t  invertendo  «atio  H ad  A 

eadem 


I 


A e,  E Z,  hoc  clt  ad  paullclogrammum  <1  z. 

L F.  M M A VII.  A II  M M A 

Sit  (ningulum  AB  r,  fitqueBr  parallela  AE,  & U»  W*«  re  A B r,  tV«  J.  *»«*,*£*  i 


p , i 

quadraro  ex  r A atqullc 
m reftangulum  fub  Z A E: 
dico  quod  , fi  jungantur 
at.bz,  retia  BZipfi  ar 
parallela  cft. 

HOC  veto  roamfcSe  ra- 
tct.  quoniam  enim  [ ex 
hyp.  & per  17.  <•!  ut  z a ad 
A r ita  cft  r A ad  A E;  & [p:r 
i.  <5  ] ut  r A ad  A E (ob  paralle- 
la*) ira  B a id  a a : erit  ut  z A 
ad  Af  iu  ba  ad  aa.  ergo  iz,4r  fuix  pitJlclx. 


T 


B I*  T>j  A E,  KCtf  TU 
F A <JJrXfia3'a  re  vsn  ZAE • 
en.  tau  uTn^n>x^ujv>  aj 
A T,  B Z.  }ivy) 

Aef  ij  BZ  Tjj  AI\ 

O T T O AH»  aartdi».  *»*« 


_ j^p  52t»  is  1 1 A a(jf  3P 

A r irarf  1 r A *|W  T»r  A E > 
irut  icir,  Ir  » B A 

»(1(AA'  w if  » l A «f** 
A f aTM  i B A («W  A A.  <tf«  <ti  B Z,  A T. 


LEMMA  VUL 

Sit  triangulum  A B r,  traperium  vero  A E Z H, 
ita  ut  ABT  angulum  angulo  A E Z fit  tcqualis 
& a H parallela  E Z ; dico  ut  re&angulum  fub 
ABT  ad  rcttungulum  quod  continetur  fub 
utraque  iplarum  o it,  E Z,  & A E,  fic  efle  iri- 
angidum  A B r ad  trapezium  A E Z H. 

DUcantur  erum  perpet>dicuares  Af>,A  K.  & 
quoniam  angulu*  a * r sequalis  ctt  angulo  A E z, 
& qui  eil  ad  e redtus 
xqualii  rcCto  ad  K j 
erit  [per  4 6 ] ot  i)  a 
ad  au  ita  EA  ad  A K icd 
[per  1 d.iutfAidAis 
ita  rcitingulum  fub 
A B r ad  id  quod  conti- 
netur liib  a e,  r r ; & 
ut  e a ad  A k ita  rc- 
Ciangulom  quod  con- 
tinetur fub  utraqucAH, 

E a,  & A £,  ad  contentum  fub  uttaque  A If,  E z,  & 
a R cft  autem  triangulum  a b r dimidium  rcutan- 


A H M M A q ■ 

Eea  Tf  'syut:t  (ttt  re  A B r,  t( a-at^sn  3 re  A E Z II» 
e*'Ct  s&y  r itatj  T unj  ABT  y .vnctr  rjt  ore  A E Z 


3 A H rji  E Z c^y^i-Arr  cvpttj  if 
re  ti»  A B r xeer  re  uxe  I5  A II, 


H 


er^ct 

t Z.  jril',  «ra  Te  A B r x-ger  re  A E Z H. 

XefiZAN  « A 0,  A K.  »»M  i ie* 

»‘s»/i|uV  v3»  ABT  yuiin  7»  \<n  Atly»- 
><st  , i A «Sv  0 r?  K 
«fi?  In»'  ifi»  «»f i ir 
i B A »«f  A 0 «rex  i 
E A Tf  sr  A K,  i>A’  ir 
ps  i B A Tfi r A 0 «7«f 
ici  ri  -tzi»  ABT  Wfir  7» 
•Cai  A 0,  B P ir  A i 
E A «fif  A K '»rax 
ifei  t»  \ai  euwjUJsTfj» 
^ A H,  E Z,  »)  •#  A E.  ertir  7»  i-si  ev»s,uprn<«  •f  A H, 
E Z,  w »W  A K.  «i  H»  « jfc’  isi  A 0,  B T Suiev  t» 

ABT 


I 
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i'r« ToimiZe  'Btft  ri  teri  Z A 

KE  I X 0 n nl  fjSi*  ra  B II  r W n vot  A H K» 
reJ  fi  \ai  A Z 0 w»»  7»  £si  A Z A , tat  im- 
oi  B K,  0 A.  it«  */  im  J^cr»  i r ywn*  tJ  £tb 
B K H,  i ij  vsre  A A A b luiicA»,  ij»  S}i  T»  va*  Z E)  A*  i} 
i vare  H K B «u;u  in  £fi  7«  vare  Z © A jurtu.  ini  *j  » 
cfif  ii  H juri»  in  S«t  ri  <tfU  ro  V if»  if«  ir  1 B H 
rejif  liuj  H K Irrwr  i AZ 
>Tf«  tUo  Z 0.  «■»«•’  A «17 
b * AH  Tfgf  T lui  H B 
*t«  1 © E •»(«  7U1»  E B, 
w/i  1 0 E xfir  E B I- 
7«f  lH»  i»  » Z 0 

Tfif  Z A'  »SI»  ifl  it  i 
A H -Xfif  ttui  H B »7«« 

* © Z ©t»r  Z A Itth  «7 
«5l»  *K  «V  » A H «e»  r H B 
>7«  i 0 Z «f ji  Z A> 

A « BH  t(-.t  H K irTar 
ai>ji  vt  i A Z «t/f  7iu> 
r}«fOfluU  71U/  Z 0*  /i’  17* 
k»  <7  TimfayuV»  «>«£»- 
^ it  i A H «tif  Tu» 

HK  »T»f  i AZ  «s£;r  7 «» 

Z A.  i>A'  «(  i AH 
oyr  H K «7»r  £H  7«  sbi 
A H «CjV  t»  vare  AHK> 

-nrr'  it»  ®yr  ts  vsb  B H f» 
it  A i A Z <BO<  Z A Urtuc  Hi  70  vot  A Z A,  tIt'  it» 
70  vst  A Z 0t  «df  n Iere  Z A-  is»»  Sf«  « t»  &a  A H 
t»  V5»  B H T *7*t  »J  oli  A Z 0 ®£ff  T»  ^»»  Z A- 

* Nam  [pwjf. ).]  ajcalui  circa  triangulam 

tfanlit  pcf  A. 


ium  lut»  n h i iu  enc  recianguium  iud  a t» 
ad  quadratum  ex  Z A. 

POnatur  rcftangulo  fiib  b H r «quale  rc&an- 
guluro  lub  aha,  & rcclangulo  (ub  AZ»  z- 
ij uilc  rciUngulum  lub  a z A , & jungamur  B K , 
wa,  quoniam  igitur  [perii.  3.]  angulus  ad  r 
«quatis  elt  angulo  Bkh  •;  Si  angulus  aaa  in 
circulo  «qualis  angulo  2 0 A : erit  & angulus  H K B 
angulo  za.\  «qualis,  led  [per  19.  1.  j & angu- 
lus ad  H c(i  «qualis  an- 
A y gulo  ad  z : ergo  [per  4. 

6.  | ut  B H ad  H k ita 
az  ad  Z».  quoniam  au- 
rem ut  A h ad  H b iu 
e e ad  £ B ; Si  ob  pa- 
rallelis ut  e £ ad  eb  ita 
«z  ad  ZA;  ut  igitur 
a h ad  H b ira  @ z ad 
2 a.  quoniam  igitur  eti 
quidem  uc  ah  ad  H 3 
ira  ez  ad  z a , ut  vero 
B H ad  H K in  alta  qu«- 
dam  a z ad  anteceden- 
tem z 0 : quire  ex  *- 
quali  in  perturbata  pro- 
portione [ per  13-  9.  ] ut 
a h ad  11  k jta  A z ad  z a. 
ut  vero  A H ad  H K ita 
[ per  1 .6. 1 quadrarum  ex 
AH  ad  reCiangulum  lub 
A H x , hoc  eti  [per  conft  ] 
ad  rediangulum  (ub  B H r ; 
& ut  A 2 ad  z A ita  rccUn- 
gulum  (ub  A Z A,  hoc  di 
(ub  a z 0,  ad  quaJritum  ex  Z A : ergo  ut  quadratum 
ex  Ali  ad  icdtangulum  (ub  b h r m rcuangulum 
(ub  A z 0 ad  quadratum  ex  z a. 


B A r dcliriptus  traiilu  per  X.  Similiter  circulus  ciica  A AS  drfaiftol 
B Sed 


ratio  qmarin  cx  a m aa  recungulum  luo  »H  r,  ea- 
dem eam  illa  qui  componitur  ex  ratione  ® z ad 
2A,  fic  ratione  A 'i  ad  z A.  hic  autem  eJl  ratio 
reUanguli  lub  AZ  0 ad  quadratum  ex  z a. 


It  Sia  i 7»  Sai  AII  trfM  71  «ib»  o n 1 , e in»  w*  71» 

lutaj/u^  « 71  7 7«  e Z 7{Sr  Z A.  «j  7 4 A Z irfir 
Z A.  •(  inr  J ” uri  a Z © tjW  7c  leni  Z A ■Jifjifjurw. 


Ano  A- 
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LIBER  PRIMUS, 

CUM  COMMENTARIIS  EUTOCII  ASCALONITAJ. 


AtjoM mio;  EtiJWw 

EI  7$  71  aitjJATt  «J  'trraniyus,  yj  7» 
»Mi  <p'  yi^tAio  e^r  iro , ycAas  a» 

I^OT  fUTCUtt  ^ t^OfOF  3t|  O07X,'.  Hjt3‘ 

«*  <Ts  XJUO1  *!um  A**T*  C*  n«p>0tVt(iJ,  i}tapM« 

crj  aovjJirm,  t Tn-ofxy/j&u*  «,0«  xu- 

louii.  rnmfiipx  5*  oxu  tb  ©gyre*  Ibp- 

Ju ml/Atm'  m <Tt  Axto,  !mi  tuaptfftctyu' , 
0'^it7Tt7»A5/^/.  ifJt  i^trVfAOIMt  }S  OO/y!  ffl  HBp’ 

tp<5  iwn«s7tt,  Iion  f -afei  ^tvra  t^oAi  i^wi- 

cu /iLu,  i£&Su{  •\jzn  Ncax^jc-jvs  v yvifjjTfti, 
X&yit  Si  ypjji  sp«Aa£t  ;rap’  ^u«  «^Spiyw^ir 
w AA«£aW/>t*ar  y^  Ilrn  <3^77,00. Tiuoann 

eU/TBt  ci  oecth  iStoAisif,  d£  cuItwj  ptlTeu^jJ- 

^jt(xr  cu/rxt , eis  70  axmiStth ityt,  to  'S£jt 

vlttKh  aisrii  utq,  W 5 ^lyScqyirTO,  i&Aa 
to>'&  m 'vi^WTrtiSciife  qui?  y*n7K > <is  t^a- 
701  tTHA^toop^a.  ojtt  y^i  tuZ  A aCsrTW,  cue< 
78  Tvy%*.ni  SV-ijiltnctf  6zS\St>ffo.  yj  «orti 


Apollonius  Eudemo  S.  P. 

SI  & corpore  vales,  & alia:  res  tua:  ex 
animi  tui  lententia  <c  habent,  bene 
cft;  nos  quidem  fatis  belle  habe- 
mus. Quo  tempore  tecum  Pergami  fui, 
animadverti  te  cupidum  intclligcndi  Co- 
nica, quae  a nobis  confcripta  iunt.  Ita- 
que mili  ad  te  primum  librum  emen- 
datum ; reliquos  deinceps  miflurus,  cum 
animo  ero  tranquilliori,  non  enim  ar- 
bitror te  oblitum , quod  a me  acce- 
pifti,  quid  fcilicct  caula:  fuerit,  cur  ego 
nare  Icribere  aggreflus  fim,  rogatus  a 
Naucrate  Geometra,  quo  tempore  Ale 
xandriam  veniens  apud  nos  fuit:  & cur 
nos  cum  de  illis,  odio  libris,  egific- 
mus,  ftacim  illos  cum  eo  communica- 
vimus, non  ea  qua  par  erat  diligentia 
(quod  quamprimum  erat  navigaturus) 
eos  emendantes , fcd  quaecunque  fele 
nobis  obtulerunt  confcribcntcs  utpotc 
qui  ea  denuo  edemus  percurfuri.  quam- 
obrem  nunc  tempus  nadli , ut  quae- 
que emendamus,  ita  edimus.  Et  quo- 
niam 
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& pulchra  & nova  funt.  Hxc  nos 
perpendentes  animadvertimus  non  po- 
litam efle  ab  Eutltde  rationem  compo- 
nendi loci  ad  tres  & quatuor  lineas; 
verum  ipfius  tantummodo  particulam 
quandain,  atque  hanc  non  latis  felici- 
ter; neque  enim  fieri  poterat,  ut  ea 
compofitio  recte  perficeretur  ablque  iis 
qux  i nobis  inventa  funt.  Quartus  li- 
ber tradit  quot  modis  conorum  ledio- 
nes  inter  fefi^  & circuli  circumferentia: 
occurrere  poffint,  fit  multa  alia  ad  ple- 
niorem dodrinam , quorum  nihil  ab 
iis,  qui  ante  nos  fuerunt,  memoria:  pro- 
ditum eft  ; item  coni  fe&io,  & circuli 
circumferentia,  fit  oppofitz  fediones  ad 
quot  punda  oppofitis  ledionibus  oc- 
currant. Reliqui  autem  quatuor  libri 
ad  abundantiorem  Icientiain  pertinent. 
Etenim  quintus  de  minimis  fit  maximis 
magna  ex  parte  agit;  Sextus  dc  aqua- 
libus, fit  (imilibus  coni  ledionibus:  Se- 
ptimus continet  theoremata  qux  deter- 
minandi vim  habent;  Odavus  proble- 
mata conica  determinata.  At  vero  omni- 
bus his  editis,  licet  unicuique,  qui  in  ea 
legendo  inciderit,  ex  animi  fui  lenten- 
tia judicare.  Vale. 

EUTOCI1  CO 

APollonius  geometra,  Aniktvri fodalif  cba- 
rillimc,  nitus  eit  Ptrgt,  qui  P tnphihx  avi- 
tas eft,  tcmpoic  Ptvlem* i Enrrgt!jrt  ut  tradit  He- 
rtiltat  in  ArtiimU»  vita , qui  etiam  fcribtt  Arthi- 
mtdm  quidem  primum  conica  theoremata  fuifle 
aggrdTum ; AfoSex.um  vero,  cum  ea  in.erirflct  ab 


%<ntt  tui  sapii»  7croi  *<* j rV; 
ai  Tat  ■xXu&t  \x\x  £«».  a tyq  jyt- 
Tatrwiirnm;  cuUihi^j  /<> i roi-n 'vl^sra 
EutAeUfct»  78»  ’e?n  7?r<S  7iOI7^Jt«  yfXfi- 

yu*s  74  Tau , xmA  (xiooi  7®  aJrv,  iya 

7V70  ix.  urnjyAi-  it  )«p  Att/a-ri v aieu  taT 
*llAwi2i>jnq  'Ajj  cuc^tsi r. 

y iy\  r **  f mm  / 1 

70  di  WfTD»  'TTKTCLycK  Of  TO»  XCiVMV  70/^ 

«MbAoOS  7»  7V  •zfeiptfiict 

et^iCxMoosi , <5M  Tneww,  «r  VJv- 

7t£ji  '\J3I8  7%f  ^t/'  yt^xttJaq-  xca- 

ict»  78 /di  S JtexAw  x)  tTj  irn- 

xd^tfy-sq  amxii/.u>“ts  KjtTX  caja  arp-u*.  ov/c» 
CxAAct/oi.  tx  <fs  Aiiva  ’tvf  ctexjVTsavnw»- 

i » «<  ei  >,  » t 

7i m )<xp  Te  (tyi  TtZi  eAx^riTK» 

ftr/.ifi»  tsrrAtc*-  to  J e cfd» 
c nwui  xiisu*  7o  /8  JuiAi- 

xa.r  JiapxptatTOr  70  St  r£^j£\»yta.TO*  juxii- 

xZi  $\uztcfdfi(n.  uh  n'ju>  aAAx  ttantt» 

IxSylmi  ejjjttt  tdTj  T&crvyj^rcujj  xeirtt» 

cara , <w  ct*  aurxJ  tiytvM  caperoq.  to- 
tv^». 

M M E N T A R II. 

AnOAAflVIOS»  ;u^i»trf|  v t iw!  Ai- 
Svut t*>  ji' i«  nif>«  T ir  1 Uujvjji, ir 
r Kiqiri  UrJjum,  w Jsj;iT  H:uAim  «'(  i £»w  Af^«- 
/uofvr  yfifu*  • o»  xal  8»ei  7*  r.Xfirji  itoi^tuen t etirj»- 
»*»  A «t*  ^ 't  Afj4uvf!iU'  r Ai  A-™»X»f?(or  w»  cv- 

£»»7« 


/ 


1 

I 

I 
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O 3 Mjrr  mZM  miutfai  Zh  T iatM<,u>«ir  wntx»pJr. 
V.  r.  7i  /ml  r «Sirie  un  7er-xvrr  n ABT,^  N^C*v  ij  AB 
St>  ji.^T7«f  nui  i*  r E i(jf  ifNlr  ij  EA,  i C)  tln  a,'« 
4 SI  IfiCiiOt*  if>ir  ¥ A R 7tfir:7a  f itiior* 

•fi»  if«  ilii  i 7*77«  r »77  A E a. A F.  7.  yrtttit,  v, 
ri« /urrrm  ? u»'r«,i^  ofSiir  JWioiSti ¥ v*i  B AT  jmims,»* 

il»  4 eylnrf  njT ojfctfi,-,  Jm  ij5«i  («ar])  ai  -ir»  EAT, 


Qnod  autem  dicit  manifeftum  faciemus  in  fubjedlis 
figuris.  Sit  enim  per  axem  coni  triangulum  a 8 r , 
& a quovis  puncto  £ ducacur  spfi  A 8 ad  angulos  re- 
dos  aez,  & per  az  dudum  panum  redum 
ad  ipfam  A is  conum  feccr : rectus  igitur  cfl  uterque 
angulus  A ta,  AEZ;  redarrguloque  cxiitcnre  cono 
(<.  angulo  b a r redo , ut  m prima  figura  appa- 
ret, erunt  anguli  bat,  aez  duo  recti  anguli. 


AEZ  yanitu.  ift  oCr  i A E 7.  t?  A T,  i.  jlv'3 

ir  r?  eTitaorla  r nun  -nui  i r*>.«aV’»  n«»als>ii«7» 
n Jtre  r TtttfdrAjrMr  #5  ¥ A II  /.,*T7f  tii  «iri  7iu*  -P  77/irar- 
Tvr  firwii»  ijT  Air  intror  TOjuir»,  7«  A f «Iwi  T j”r- 
ys/rn . «ir  3 kulhsyj  m<  i,  i xiror.dr  Ini  4 AsTSfnt  Kflatyt. 

/rAwsji  «j»<  ¥ »7;  B A Tiifirr  3 ¥ sts  A E Z- 
Aia  ij3ir  tonrj  oi  »s»  B A T»  A E Z ytttar  vn  ■ 
nuiWHj  i A E Z t»  A T taAtuf  J ivi  t»  «rfsr  7irr  Z T 
*>Ei  rJi  7«  vyi  7iir  A ErflfjouiaJAouVrr  Aairili  4 TA 
« ni  7i  A.  tniiri  <r  7)  7v<r  «v  o-trrufar  {77}  Zhiait  •*  r ««>» 
7suar  s jii[*7  r u.V»r  Tai{C«Air(  Sm  n/j>iiiaut  £a  r Zt r;l*A. 
An»  7»r  e, ;•  xuat.Tiene»  7*r  irlB  AT,  A E ZLi  IfSdr,  « 
•ii  7I  ZmfZl>}<nr  ¥ A E Z £ Mfvpir  ? nurn,  *j  svrttfcr juv 


quare  [per  18.  r.  ] parallela  erit  aez  ipfi  A r , 
& fiet  in  fupctficic  coni  fettio  PtraktU , fic  dicta, 
quod  reda  AEZ,  quz  communii  fcdio  cft  plani  fc- 
cantis  Sc  trianguli  per  aiem,  parallela  fit  ipli  a r la- 
teri triarguli.  Sed  fi  obtuftngulus  fic  conus,  ut  in 
fecunda  figura,  obtufio  videlicet  exillcnte  angulo 
B a r , & angulo  aez  redo  : anguli  B a r,  a E z 
duobus  redis  ma  ores  erunt,  & non  conveniet 
aez  cuna  ipfo  at  latere  ad  partes  z,r,  led  ad 
partes  A,  E,  produda  nimirum  r A in  A.  fa- 
ciet igitur  lecans  planum  in  fupcrficic  coni  fc- 
dionem,  HyftrioU m didam,  vel  ab  eo  quod  an- 
guli B A r,  aez  excedant  duos  redos , vel  quod 
a £ z excedat  vetciccra  coni , & cura  ipsi  r a 
C tnr» 


J 
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uie  iun*um  *u 

coni ; ellipfii  vero  diameter  coovemt  cum  Utere  tri- 
anguli ad  partes  bilis.  Scire  ptxterca  aliud  o porce, 
parabolam  & hypcrboUm  e*  eorum  numero  etie 
qux  in  infinitum  augentur;  at  eiliplim  noti  item: 
ttxa  enim  in  feiplam  redit,  iicuti  circulus. 

Cum  autem  plures  editiones  fint , ut  etiim  ipfir 
[jtftllnaii  \ in  cpiltula  Icnbit;  optimum  fore  judica- 
vi,ex  dives  (is  qua:  occurrerunr,  evidentius  dida  Sc  me- 
liori argumentandi  ordine  dilpofica  exhibere ; leorfura 
vero  in  commentariis,  ut  pir  cl¥,  dtveifos  tkttvonftrt- 
tionis  modos  explicare,  luque  in  cpiitola  dicit  pri- 
mos quatuor  libros  hujus  difciplinx  elementa  conti- 
nete. quorum  primus  quidem  comp.cilitur  genera- 
tiones trium  coni  £c\!honum , St  eirum  qu<c  oppo- 
fvx  dicuntur,  itemque  principalia  ipiarum  acciden- 
tia : lizc  amem  fuot  quxeunque  iplis  in  ptima  ge- 
neratione contingunt;  habent  enim  Si  alia  qutedam 
confcquer.tn  Secundus  aurem  liber  fraitat  ea  qua: 
attinent  ad  diametros,  & ad  axes  fcilionum,  & ad 
stilas  alymptoros : tum  & alia  qux  Si  generalem  & 
ncceiTanam  utilitatem  allerunt  ad  determinationes. 
Determinatio  autem  dupk-x  cft,  ut  manifellc  patet; 
altera  quidem  poli  expolitionem  cotum  qux  ad  quz- 
fitum  pertinent  : altera  vero  propofilioncm  uni- 
vcrfalem  efle  prohibens,  qux  declarat  quando,  & 
qua  ratione,  & quot  modis  id  quod  ptopofnum 
tft  fieri  poflitj  ut  in  vigelimo  Coeundo  theoremate 
ptimiUbn  elementorum  Eud.Htt : Ex  Intui  rtSu, 
x<jaa'et  fit  Innue  dalil , triangulam  (tafti- 
larrt  ■ efirltt  autem  duae  ejafmedi  reli.li  rehjaa 
tjji  mjuwri , tjueme, leearujae  fumantur,  quippe  cum 
demonllraium  fit,  omnis  trianguli  dao  latera,  quomo- 
docunquefumpta,  reliquo  majora  elTe.  Tertius  vero 
conicorum  liber  continet  multa  dc  admirabilia  theo- 
remata, ad  folidurum  locorum  compoficionem  uti- 
lia Pianti  Lotae  antiqui  geometra:  appellare  con- 
fueverunt,  quando  non  ab  uno  dontixit  punito  Icd 
i pluribus  [recin  folliti  aut  prriphn*  anati ) pro- 
. biema  efficitur : ut  fiquis  proponat , Data  rcita  ter- 
r minata,  invenire  punitum  a quo  perpendicularis  du- 
ita  ad  datam  rectam  iit  inter  i piius  icCtx  partes  me- 
dia proportionalis.  Laurn  ejuiinodi  vocant  geome- 
metrx;  quoniam  non  unum  duntaxat  elt  punctum 
quod  problema  efficit,  fed  locus  totus  quem  occu- 
pat  circumferentia  circuli  circa  datam  reitam,  tan* 
quam  diametrum,  delctipti.  ii  enim  luper  daca  rc- 


Jwu'  rf  a%  VITSf-S/JN  * «IUf<r*yiar  — 1 . , ,r 

r TfiyeSit,  esi  -ni  e git  7«  f nuru  fiip'  ■#  A i*. 

tii  loei  a ffiuTftt  «vu-nutn  t»  tAmijJ  r ttepan,  eij 
Tu  TICI  Tf  fcXcn  Itita  *a«7 io  j ir/i  icu,  in  » ft'  «■ 
t,  J unifoi  T tif  «Trsfjr  tistr  i i i 

iriv  sim  -/I  tat  ai/tUi  IUIiUi,  i (alio.-  tu  tiott. 

IVtii  an  'S  itir  uftaur,  it  xj  aint  Que»  ir  7»  »s«- 
srv  » nui ir UT  ryrjijLUt  «.!*)*) ni  «wm«  ■ i*  TU»  ifisi- 
TT.nirr  TU  <nj-'ixw  C^VDjiyV^-  ir  tJ  J»nf,  Ai  tuu 
ii*  taenyiifimn  eiuifame-  i£«ijsr  fi  i»  tsi<  rv/rvm- 
yiaVirt  vtilrr  itrerueiita^  nue  :lfsr,  it  nuat , 7?»- 
mt  T infiqUM.  («si  ra.-vj»  ir  7»  *tis»>»  7»  <pc»t» 
7i’s3»f«  frlri*  ekaiyor  iytfiii  feiythn.  Ji  ur  n tdu 
tari ni  efeAyjn  me  juisnr  T Tfiarr  r natu  Ttuai,  ren 
Tuar  S2Av.uV«r  irTiuntunar , aft  71,  ir  oirrue  ntpttj, 
n,fi—caunm‘  mZm  fi  ecir  s-ea  eiuCoi  n m-i  riu 
ec.*rlu>  ailw  ;cum>'  tyrui  yif  w In.d  mia  nu.-jJt»r 
hUuam.  71  fi  Ji.Tieir  m Tcqi  me  flanirfrt,  ne 
ar-.tae  -tir  mfiur  , tui  mt  inuif-izii’  rju  «».«  ;c 11. 
iui  i#  iiayiaita  pitieu  7S;i^.Vs  mfie  ne  fixit- 
(u«r.  0 fhntju t Sn  finite  Ke»  ttarti  sr«  funi'  i «ir 
Ium  t&d  i*3im  ilimniii  t»  Ri  t>  ^-TK^Vor‘  • fi  7 hi 
cf  .Ttin  « tvppmrrar  rf.xKuit  tiraj,  Aij«r  fi  SR7I  r.oa 
iris  uai  mmpif  friatu  nntna  7*  otin^iuVrr  • Cii* 
Rw  « i»  tj  ii«eeu  fisri^a  '. : >uxti  tu  tr^aTU  Sr- 
-sus  nr<  Etia.t-C«  faiytnlmve'  11  u altar  ec3trwr,  cu 
“ilm  imi  Tfi.-i  rue  fi^nnae,  Te!) suor  c.oim^-  fit 
fi  Tai  Jit  7»f  Acisilf  uiit’  et  tu  eu,  niti»  fum- 
"tnjaCa loaVsr  ",  imi  Jiftirm  im  sui  T.f  Tji-arr*  «i 
tiis  jVjJ-sJ  tat  tatii  (infiait  oei  mitit  (HntauCt- 
ilutru.  7»  A 7ei7»r  sw  uantat  tfiiiyti,  f»si, 

«j  7«{ir/»x«  yjmitia  mgyt  Tnf  jw. t:tr  tir 

s srew  l'.rjmr.  IsrnCef  litue  il*u  tui  tahraue  ;*». 
fit «tw  Xsytrr,  S71  7s»  ntu-f-ruatoi  i*  irir  v»f<n'« 
fdicr,  a •>.'  iis  uXiiwtrs  JiVitu  73  7r.ii ua-  it-.r  Ir 
eirm-fi , nf  ei  citi!  Jiltimrf  tiT^ejiunte  cifit  m 

e», uriis  ij'  • » nyiim  rjJtTtf  eh  7 itii  f:S<'t*>  f<«- 

n ntia.r/a  ytnme  7&r  Tunuaiau.  T !ss»  7> 

Tinni  , « fifirsv  ^ «r  eruti .1  Eii  73  ot.«i  ji 
fi«,  i.xi  7ts»r  7*9"  or  > eftitiftm  n «ti 
afu  ? feSittv  evira»  tir  >£  fh  i Aitinit  tii- 
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t ji.  ic.  nzt/.iv  ■yr/o- 
n tu  ut  i E «©f 
Auu  AB  I)  A ctff 
AwtZ,  £ ij  TwCfj 
Au  H.  (peuistu  ai 
Xj  'oti  ijTi  r /Xtat)  et- 
vaAsjcV  «i  E A £ 
A,  £ I)  H r A Z, 
Z B.  £ pfyl  KtVT+U 
TU  Z,  ii 

r?  H 

fp3"s»>  o K.0,  $a>ii<ir 

jj  '*T1  TljtaW»  lf  K0 

»6^*»  -Au  A B 
«uS-ficW,  ij  jiS  H tu- 
SAt  I utai  aycL>£ya 
W r AZ.ZB.  h- 
Ait^&ai  5 clrti  "f  m- 
g/pi^Att  TOfcar  «r 
fAc»  Tt  0,  m- 

^ev^ftiflwr  «f  © A, 


H 


interE  Afic  A;  itcm- 
que  H mediam  pro- 
(xvtionalem  inter 
A Z,  Z B *.  quire 
fi  centro  Z & in- 
tervallo H circulus 
K © delcribatur,  cir- 
cumferentia k e re- 
dam A B letabit ; 
nam  reda  H efl  me- 
dia proportionalis 
inter  A z,z  b.  Suma- 
tur in  circumferen- 
tia quodvis  pundum 
©,&  jungantur  0 A, 
»B,  «Z;  erit  igi- 
tur 0 Z ipfi  H aequa- 
lis , & propterea  ut 
AZ  ad  Z0  ita  ez 
ad  Z B.  funt  autem 
circa  eundem  angu- 
lum a Z B latera  pro- 
portionalia : ergo 
f per  6. 6.]  triangu- 


0 B,  © Z'  «»>  <tfjt  <v»  i 0 Z tj  H,  k tyc  ra-  lum  A Z 0 fimilc  cft  triangulo  © Z B,  & angulus 
ri  itw  ut  i AZ  wfit  "Au  z © ij  © Z TTfas  Aut  Z©B  angulo©  AB  aequalis,  ducatur  per  B ipfi  a <3 
ZB.sc,  T cu/rltu  yuvi&v  ihu  \sov  © Z B ayct-  parallela  B A.  & quoniam  ut  A Z ad  Z 0 ita  cft  0 Z 
Ifum  w,  ri  A Z © rZ &Z  B a.d  ZB’  "*  cor2°‘J  P"ma  A.Z  2(1  "r* 
yuvu,  K ©*  n z_®  b fj  ^6AB.  e t fcd  [ + «$.  ] nt  A Z ad  Z B ita  A 0 ad 

. T ® 1 i B tj  A © ©^^jjAcf  ij  b A.  b A : ergo  ut  quadratum  ex  A Z ad  quadratum  cx 
itm  *ri»  «fiv  wr  ij  A Z *©f  Z © B © Z «©r  Z0  ita  A©  ad  BA.  rurfus  quoniam  angulus 
Z B.  yjj  ut  Zpji  j AZ  CT©r  Tfiiia/  Au  Z B 7*  >ar»  A Z ®©f  o Air»  0 Z.  aM’  ut  i A Z 

®©r  Z B ij  A © «©r  B A'  £ «<*  n Aar»  A Z «©f  7>  &r»  Z 0 q A 0 ra©r  B A.  sntAir  f;r«  i e>i 


* Quoniam  [prr  confb.]  e cft  ad  A B u(  A id  B 7. } erit  [prr  i»,  f .]  Z A ad  A Z m A ad  B Z.  Srd  A cft  ad  8 z [p«c 
tonftr.J  ut  r ad  H:  & ideo  EA  cft  ad  A Z ut  r ad  H i unde  (prr  4.  it  16  f .]  r cft  ad  E A ul  H ad  A Z.  Rurfui  [per 
soiulr  ] r cft  ad  E A,  m Aadr,  ut  BZ  ad  II:  ergo  f i eft  adHuf  H *1  AZ. 

nez 


Digitized  by  Google 


fupponatur  cfle  A M ad  M B.  ergo  [per  eor.io.tf.] 
ut  t A ad  a ita  quadratum  ex  E A ad  quadratum 
ex  r , & quadratum  ex  A M ad  quadratum  ex 
M B ut  autem  E A ad  A ita  politi  c(l  A Z ad 
7 B : quare  ut  A 7 ad  7 B ita  quadratum  cx  A M 
ad  quadratum  cx  M B.  Bc,  ex  iis  qua:  funt  liipc- 
rius  difb,  fi  1 pundu  B ducatur  tedla  i pii  A .M 
parallela ; ut  A 7 ad  7 B ita  demoniirabitur 
quadratum  ex  A Z ad  quadratum  ex  7 M.  Sed 
modo  dcmonftratum  cli  ut  A 7 ad  7 B ita  quadra- 
tum cx  A 7 ad  quadratum  cx  7«  : ctgo  1 © ijifi 
Z M elt  aequalis.  quod  cll  irrpoflilsile. 

Loci  igitur  plani  cjrfmodi  luut.  SahJi  vero  Uni 
appellimur  ex  eo  quod  iintje,  per  quas  iplorum  pro- 
blemata conftruuntur,  a foiidorum  lectione  genera- 
tionem habeor,  quito  funt  toni  lettiones,  & com- 
plures alix.  Sunt  & alta  Imi  sJ  jupwjfcrrra  ddti , 
quibus  cx  eorum  proprietate  nomen  impolitum  elt. 
Invehitur  deinde  ApoBonm r in  Eut/uirm,  non,  ut 
Ptpfi  & alit  nonnulli  arbitrantur,  quod  duas  me- 
dus ptopomorula non  invenerit:  liquidcm  Enthdn 
rtYlc  invenit  unam  mediam  proportionalem,  H non 
infeliciter,  ut  iplc  inquit  j duas  vero  propornunalea 
medias  neque  omnino  in  elementis  invrlligtrc  ag- 
gretTus  eft , Sc  jlpfBadtt  dc  duabus  medus  propor- 
tionalibus in  tertii)  libro  nihil  inquirere  videtur:  led, 
ut  veriiimile  cli  ,E*(hJem  in  alio  libro  de  Unit  conlcri- 
pto,qui  ad  nos  non  pervenerit,  reprehendit.  Qtx  vero 
deinceps  (ub^ingit  de  quarto  libro  perfpicua  funt.  Qnn- 
tus,  inquit,  liber  de  minimis  & maximis  magna  cx 
parte  agit.  Qjcmadmcdum  emm  in  elementis  f ad 
7.  & 8.  didicimus,  fubshquo  portdio  in  circulum 
reZtae  ducantur,  earum  quidem  qnx  ad  concavam 
ipbos  ci  rcumferentum  pertingunt,  maximam  ciic  quae 
per  centrum  tranlit ; earum  vero  quae  ad  conve- 
xam, minimam  efle  quae  inter  diQum  punQum  Bc 
diametrum  interjicitur : ira  & de  coni  sationibus  in 
quinto  libro  inquirit.  Sexti,  Septimi,  Bc  odtavi  libri 
propolitum  mamlclte  ab  iplo  Apolloni*  explicatur. 
Jit  haec  de  cpiltoia  didba  lianto. 


ssfio^a  iif  n r wfsf  A hrait  >j  A M trfif  M B.  fiiv 
ct/xt  it  «i  E A *7ef  A irraf  ro  E A t r« 
iero  I',  Ko<  ra  Xars  A M vrf  :f  ra  ^rra  M B.  a>K 
rlf  ij  E A sr A arui  ‘js sxcsj  r,  A Z srf  :f  ZR'  J 
Ix  afp  ii  A Z arfjf  Z B ra  >crs  A M vpa  ra  'ixn 
M B.  c 7»  >C7X  rx  B r?  A M 

«B^atMeAc/  atpa,y^uti ,icr)(,rprl'7iTXf  iit  q A Z irpcf 
Z B ra  Xtc  A Z ir(ef  ra  Xti  Z M.  ^ 

Lt  b A Z cr£ve  Z E re  ira  A Z sr^ef  ra  citra  Z ©• 

1 7r,  aix  «zenz.M.  emp  aJuoim. 

1 ima  <r  oriixki  ^ tu  -u  n ol  ps- 

foi  7TTSf,  7 iit*  aiin/riuia/  iyp/jjn,  io  rt  -mt  ^lupttcr 
ii  «I»  ;.;ljir7«i  7»  tircr  a£«!><u«T*  ia  4 tt uh  r 
5*)»»  t )iiati  i^r«r,  tixi  tini  ai  T»  «ai»»  nutu  ij  i 71- 
(<u  «Iri  A a.  «>Mi  n» N mef>  iripiiKii  Xi}>- 

(aW>  «Tiri  r.7»r»ul«  txi  r o «xrar  iJ  limnr. 

Miua<7«i  J*  ir,‘(  i 'L t*t  :i  TU  ni-r-rsr  Xj  171- 
C«r  71.  tf,  J.i  Ti  «jri  tc^M/ru  l-r  ,u»7«  ii«r i Tl  > J 
EctXri/Ur  vjiuf  ccfi  7"  /ule»»  i «£)•/) 5 v,  «>A'  vr 
■jimi  J*nr,  il.  '.'sTSjf/t,  «nsl  5 ia«  filait  1 i X>4K  Pnytftt- 
7*1  ^»7«*1  i/  7»  Stljilid-H,  «rVrtV  « 71  Amd-ansr  «X»  *fei 
T JA  rrisar  i.ihjtr  sairvnu  filinu  't r n!  7*. : y Ai 'x»v" 
ill  i i wju»  i/  irijiii  PiCuy  «fe>  tttsw  )(^*uuSfy  tJ  EZ- 
mrll'»  trv7«  fo,  »»•<  iit  lfti<  l a. nl  3 enta 

T»  TTTafTv  (S.rxii  aij quV*  «5»  «Ji.  7»  II  xiusi:?  ii-ji 
ertal^lr  7*’  cfer  ? «).*^«S*if  Ij  ui;a-. r.  rTcnf  >v  «ti  ? xd- 

«>•  i/CL*5i,u«»  fr  t«  iliyii-lcii,  i»  «5»  n nuti;i  ip  • 7 ji' 

«ti<  ? (li)aui  «rvsfoar  «fiOT.ftTir  yipm  Hir  J Ajy  f 
atrtpr,  r Ii  eo*  7Zul  *c:7cul  iinyittt  ebr  i UI TU ' : r rr>- 
pri«  tj  7 »7s>r  ic,  T 7«  xdia.  7>,uvr  J«tm 

«r  tv  TitoTy  (Sr^say  r ixT»  ^ «-/luic  *s,  »yli« 
n)ni  i c-^'v ‘irr  vt'  aer»  i-^TXi.  r,  7tuT*  y cri£i  7«r 
a nsD.i/. 


* Ea  hjpcihfb  mim  tft  A M ad  M B m r ad  A ; & ideo  quadratum  ea  A M ad  quadrat  ion  ea  AI  > cfl  ut  quadratum 
e*  r ad  quadratum  ex  A,  hoc  elt  (ut  Supra  oQrnlum ) ul  t A ad  A. 
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f.  A£om,  JK,  +^5x®  *pi<  xofup*i'6ii  retit- 
7(0 1 ? xmkAV  ijPfAf* * 

Ifi.  Bxjh  /i,  ^ JouJcAof. 

»*.  Ofitis  fi  hjlA«,  tV$  'OC?*  ofV$  *J£*w*< 
TaJ<  0<WMI  TV«  Oronti. 

S'.  2njtAwv«  Jli,  rJ<  («1  'uOi  cf5“« 

TO$  TbJj  03WWI  TV*  t&fiVH. 

i.  b nian  tst(tniiA*s  yxtftfuts,  >mt  'Gft 
ii  tu  ’6ht7nJ'u,  2^(urr(oi  fifi)  njtA»  to^ww, 

irns  ryfjbi/*  *nf  xa/aowAiK  moott 

ras  apppi5/a«  i*  th  p^ctftp»  tu5*w<,  »3m  iw 
(O^jlMiAVS,  l^«s 

KopopttJ  A'  T7f4  ju^tvAW  pftftfunf, 
70  otifXt  7 tiiJuaji  td  '»£?<  T*  >fX£tft>!. 

iC.  Trm>^«s  iTi'^1  V 2^fiut7(ot  xat- 

ikfaj  trjtsw  ia»  ©^SjtW*A«*. 

ry . * Ofio'ic*f  Si  $ Sio  MfioriAcu  p^t^ftar, 
fl  i»!  Ktx, Au  5fM- 

>14»^,  ?tk  rj5u<t,  TV<*Vffa  to!$  <hjo 
i rx«*s  tos  n ewt7tr-«,  -roi» 

711X  tuSua C?  ii  J£4  TlflltU 

*}’.  Koqwp&f  Si  t i»  , m -arep* 

Totis  ^iUfiait  7npxm  -riff 

it.  Of$ai  <$V  J^puTf»»,  su5«*»>  vtk  xm- 


tf.  Axem  vero,  redtam  lineam  qusc  i 
vertice  ad  circuli  centrum  ducitur. 

7.  Bafim  autem,  circulum  ipliun. 

8.  Redtos  quidem  conos  voco,  qui  a~ 
xes  habent  ad  redos  angulos  iplis  balibus. 

9.  Scalenos  vero,  qui  axes  non  ad  re- 
dos angulos  iplis  balibus  habent. 

10.  b Omnis  curvae  lineae,  in  uno  plano 
exiftentis  , diametrum  voco  redtam  li- 
neam ; quae  quidem  duda  k linea  curva 
omnes  redas  in  ipfadudas,cuidamrcds 
parallelas,  bifariam  dividit. 

11.  Verticem  autem  curvs  lineae,  ter- 
minum redae  qui  eft  in  ipla  linea. 

1 a.  Ordinatim  vero  ad  diametrum  ap- 
plicari unamquamque  redarum  paralle- 
larum. 

1 j.  * Similiter  & duarum  curvarum  li- 
nearum, in  uno  plano  exiftentium,  dia- 
metrum quidem  tranfverfam  voco  , re- 
dam lineam ; quae,  utramque  lineam  le- 
cans,  redas  omnes  in  ipfls  dudas,  reda: 
cuidam  parallelas,  bifariam  dividit. 

14.  Vertices  autem  linearum,  diame- 
tri terminos  qui  funt  in  iplis  lineis. 

if.  Redam  vero  diametrum,  il- 
D lam. 


mionem  conice  luperficiei , non  tutem  definitio- 
nem qu.e  quid  res  lic  dsdarat:  qtunquam  licebit 
utique  tu,  qui'  valent,  &c  ex  generatione  ipia  dedni- 
tioncm  colligere.  At  vero  nos  iit,  que  ab  AptUnit 
dicumur,  ex  figuris  lucem  atteremus. 

a Si  ab  aliquo  puncto  ad  circumferentiam  cir- 
culi, foc .]  Sic  circulus  a b,  cujus  centrum  r , £c 
punitum  aliquod  (ublime  n,  jundaque  ab  in  infi- 
nitum cx  utnquc  parte  producitur  ad  E,  Z.  Si  igi- 
tur tumente  A,  ab  feratur  in  circuli  AB  cir- 
cumferentia , donec  pundum  B mrfus  in  cuna  lo- 
cum refiituatux , a quo  cotpit  moveri  j dderibet  fu- 
perfteiem  quandatr,  que  qui- 
dem confiat  ex  duabus  fuper- 
ficicbus  ad  A pundum  inter  fe 
connexis  : eam  voco  conicam 
fupeificiem.  dicit  quod  & au- 
getur in  infinitum  , cum  reda 
EB  iplam  deltnbcus  in  infi- 
nitum producitur,  verticem  fu- 
pcrficiei  dicit  pundum  a;  »- 
xem  redam  a r , conum  vero 
appeilat  figuram  contentam  cir- 
culo ab  & ca  fuperficic  quam 
A B fob  dcfcriUt , coni  ver  li- 
cem pundom  A ■ axem  A r j 
bafim  veto  AB  circulum.  Et 
Ii  A r ad  cuculum  A b fuerit  per- 
pendicularis, redum  vocat  co- 
num , fm  minui  , fcaterwm. 

Delcribitur  autem  comia  (cale- 
nos  , quando  a centro  circuli 
re£ta  erigirur,  quas  non  cft 
perpendicularis  ad  circuli  pla- 
num ; ab  credi  vero  pundo, 
quod  eft  in  fublimi , ad  cir-  _ , 
cumferentiam  reda  ducitur,  & / 

manente  pundo , arca  iplam 
convenitur:  comprehenb  etenim  figura  conus  erit 
tsdema.  confiat  igitur  redam  circumdudam  m con- 
verfione  quandoque  majorem , quandoque  minorem, 
Ac  quandoque  zquaiem  fieri,  ad  aliud  atque  aliud  cir- 
culi pundum.  quod  tamen  nos  hoc  modo  demon- 
ftnbunuB. 
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assiidt,  atxx'  i Tt  v oii  SlXicut  s-£j.jtjuur  t£rft 
Ji  7wr  (Uto/Aitll  I*  4 J4F10VK  4UTkt  TW  ijfl  Aj tuli, 
tnr.  7»  AI  Ar^SuW  va'  «ut»  ) 4*  «apir  mi«- 

nu*t. 

‘ Eeir  imf  crjjLfix  «©V  KVKte  -J&pifjar, 
i T a Es»  *i«A»r  S A B,  i wref-.r  -n  r,  w ru- 
fi*!» V /wringf»  n A>  q » A B u^iCaa^u 

air  «Thtlr  if'  i/>7T{oi  fd{»,  it  esi  -r»  E,  Z.  Ut  Ji,  fti- 
nmt  T A,  » A B W «r  t«  B,  fetidi»  ™ 4 7« 

A B «wA«  «ii  t»  «ni  xaAi r «Bir 

iit -«j»  fffiwi.  yurUtt  tiiUtnir 
•ma,  «irr  it  /e:  ihpttiurr 

isftfuVa»»  «Aj>a«r  ifni-  LJ  ^ 
*3>i>  Kurir.it  ihtirtntr.  Juri  A 

orr  «j  «V  imtgpt  ai^  m,  aj*  t»  aj 

¥ yt^imt  iiMur  c u5<W,  tlar  4 
E B,  n(  ttttifjt  'u-aA,  1^.  j»p»- 
Ut  j 4 irifaiHt/  Myct  n A-  i-»- 
rx  3 ¥ A T’  ii/»r  0 *fjr«  7»  tka- 
rftA-o  jJ.ua  ini  71  r A B x«A«  «j 
4 i-rr{aiif«;,  Ji  ptitt  yii1, « A B cii- 
tir  Kifi-ur  i T ttirt  7 i A’  i^tn 
3 ? A T-  tUm  3 4 A B M*x»r.  «j 
Ut  (A  i A r ct>«  ie 3»f  f txi  A B 
«p<A*,  c^Sir  raA»l  r nari»’  iit  5 
fU  ct><  jiTtiesp 

3 xi»«  marjtrit ,iiur  >.cc£-,n%t  nu- 
*>•»  &a  T ««7*  il«r.limiui» 

eu5r*r,  /U  ot»f  ofSar  TJ  J3nn'- 
iiv  T xilu».  Sn  5 r /ui7iaip»  m. 

pti»  7 aixnahuiir  ta.1  tot  rTT  ^ 

JulxXl»  ^ri^fjfiKcu»  cuStistr,  Tl- 
rtiymti  ¥ «Tr^ci^Sfir*»  tvCnlcr  -ne/  ¥ ttliX»,  t «rfr  rj 

pu7>«';a  cr-pttl»  4 if*»Oiu'»r  fiittrm’  niyt)  jj- 

ju«  »*»/  isa<»x4A»r{r./»A.jii  A jjj  impiafasur»  «c5t'«  h t} 
ffcraytyt  yutfyrt  Kj  irixait  yrty  xj*  Ji  7»«  Cisvtf  »,  in», 
OCT*  i>A»  iq  «AAi  «..uiiir  7 xciA».  lireJtlxrv^)  J 7»t»  »7wr. 
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*f««  Tf  B r SUt  in  , iyu 
a/juiT-Pr  • B H-  >a»v»  i(« 

«AZEtJI  EHr  2$»  W 
ist  it#J  * A E t?  E T'  xjoJ 
A ui)  «t£,V  otjir  £ A E- 
fcaci  Zft  £ ii  A i»  iT  £j»r 
Iff».  Ai  iwi  ntww  »1<. 

j^Swwtss,  iirsf  7»r 

AE  < tk  ABi  i»*».  tA.ir  IT»|  *{/}»«  <re  A F Z 
1(2»  OCI  a vart  A E Z • pullus  £3rr  i A Z »r 

AB.  «4  -ra’*l>  SJi»  £ E A 7 it  B Z,  It<I 

Hj4  «fcijtfH»  £ E Z A # E Z tfcjpfMf,  »NY»  A MU  oftif 
if  Jif  i A E'  £ A Z if*  f A A 'u.iubi  r(i.  3l/«  ni  «ii  m 
A)  £ A A •f  A B itJx-Tvr  o/ . I-t»  r 5r  £ A E ^ A Z I>j£»- 
n.1  «fr.jjj»,  £ A A Z # A A.  i A'  A A i A B' 

/-V iV>»  £ A E,  pipn  j £ A B . «i  A V)pn*  ^ AI  A 
«.Tfc71<»»  Uxut»  Sbr. 

ArAi  A £ h»2itk  rrtmin  l*m  n A B r xeixA*,  i£f 
iai  T«  /t.7»f*<  vr>^<4<  £ A E'  mu  imtjr  r» 

JlitTTw  r xilO.»  7»  K.  ^ »-»(Jtu^2ai  i EX,  ^ Utii/J^ru 
ftiiBi  ^ J-vr^eu^Jora»  ai  A B.  A ©.  uti  «Ajtpju»» 
»,fiji{«iou  au'  trjnfa  t 0,  ai  6 Z,  OH,  0 
-raf'  i 'j-nfa  7«  B,  ai  A B,  B T,  xj  ai  EZi 

EH,  ZK,  HK,  A Z,  AH,  AB,  B T.  K A,  K T,  A A, 
A B,  A T.  hti  «r  'a*  tin  £ 9 Z Tifjji.M*  7»  e H,  itu 
yuttt  ifa  £ 'cyi  0 K Z r»  *U0D  © K H Setr  In.  Itu’  B » 
£ Z K ;',2h«  77  K H Sit»  in,  ix  xiiTf»  >>f,  xarr»  ij  £ K E* 
fartr  i;a  £ ZE  T»  HE  E5i»  ia».  !rn  Ir  £ ZE  etiSfia  7»  HE 
tit»  ia»,  uir»  J x,  ofir  o,;i<  £ E A'  /Saurr  £fa  £ A Z 7» 
A H SJir  'm.  «Air  rr«  V»  EJir  £ B A 4fe4»f*»t  7!  B T» 
ij  yu/l*  ifa  £ ves  A K B t»  vjts  r K B Sit»  'in'  ist  xj 
>••17»  Hf  7»<  fi»  «Sar  £ vari  A K B AW»J  «V  7»'f  f**  of- 
Sir  rii  V7t  T K E Sii»  “tn.  rxii  i»  £ A K eujiia  t»  T K 
tcu  ia»  , ix  xi»r;a  ;a,; , garri  A £ K E,  f w /bsi»  Wnt 


remis,  Se  cft  * e diameter 
circuli ; reliqui  a z E reli- 
qua: EHr  xqualis  erit : qua- 
re Se  redla  A E ipfi  E r. 
fcd  A E communii  eft  utri- 
qJC,  Se  ad  redtes  angulos t 
bafts  igitur  A A squalis  eft 
bafi  a r.  Similiter  etiim 
demon (inbtir.fjr  inter  (e  *• 
quilci  quxeunque  ib  i pii 
AE  vel  A B xquilirerdirtanr.  rurfu» quoniam  trianguli 
A EZ  angului  A ez  redhi!  ell,  redta  a 2 fper  18.  1] 
ma/or  erit  quam  A E.  & rurlus  redta  f a mijor  cft 
quam  E z,  quoniam  circumferentia  iza  major  clt 
quam  ipla  E z ctrcumfcrentii  j communii  vero  & ad 
redloi  anguloi  A t : bafi»  A z mino»  erit  quam  A a. 
eadem  quoque  ratione  Se  A A minor  quam  a B.  quo- 
niam igitur  ollcnla  cft  A E minor  quam  A Z,  itemque 
A Z minor  quam  A A,  Se  A A minor  quam  A B - ipia 
quidem  A E minima  cft,  A B vero  maxima,  8c  ipfi  A fi 
propinquior  remotiori  femper  cft  minor. 

Sol  cadat  perpendicularia  extra  circulum  Air,  ut 
in  fecunda  figura  AE;  Se  rurlus  fumatur  circuli  cen- 
trum K , jundtaque  E K producatur  ad  b , Se  jun- 
gantur ab,  A e.  Sumantur  prxterea  dux  circumfe- 
rentix  xqualea  ex  utraque  parte  puniti  ©,  qux  fint 
ez,  ©H,Sc  ex  utraque  parte  ipfHiiBilix  duae  fuman- 
tur a b,  8 r,  Se  jungantur  ez,eh,zk,kk,az,ah, 
a b,  B r , K a,  K r,  A a,  A B,  A r.  itaque  quoniam  x- 
qualia  clt  orcumfcrentia  ©2  ipfi  0H,  Se  angulua 
e K z angulo  0 K H [per  a?.  3.]  xqualts  etit.  Quo- 
niam  igitur  rcfta  Z K.  rcihe  K H cft  squalis,  ( ex  ccn: 
tro  emm  funt  ,J  St  k E communis:  ergo  bafuZE 
xqualis  bafi  H E,  quoniam  igitur  rcdtaZEed  xqualii 
H E,  communia  vero  Se  ad  redlos  anguloi  E A : baf.s 
A z bafi  a H clt  squalis,  rurfiu  quoniam  circum- 
ferentia ba  squalis  efl  Br,  Se  angulus  A u ipfi 
r k b , Se  reliquus  ex  duobus  redlis  a e e reliquo  r x e 
squalis  erit,  quoniam  igitur  A K,  r K inter  fe  squales 
funt,  (ex  ce  Atro  enim  funt,)  ccmmuim  vero  e E,  dui 
1 duabul 
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Aoi  cll  f-  A : bilis  igitur  Ct Z minor  cft  blii  A A.  rur- 
fur,  quia  cft  a k squalis  K b,  & k E communii ; erunt 
dus  a kjk  E duabus  E k ,K  B,hoc  ell  toti  E K ecquale*. 
fcd  dux  A K,  K E majores  funt  quam  a E;  ergo  & »E 
major  quam  A E.  Rurfusquoniim  A E minor  cll  quam 
1 E,  communis  autem  & id  reclos  angulos  ea;  balii 
a a minor  ell  bafiA  *.  itaque  cum  A eminor  Iit  quam 
A 2 , & A z minor  quam  A A , & A A quam  A u : mi- 
nima quidem  ciit  A fc>,  A B veto  maxima,  & ipfi  A & 
propinquior,  &t. 

Poftrcmo  cadit  perpendicularis  A E intra  circulum 
A B r H z,  ut  in  terna  figura,  fumptoqtse  circuli  cen- 
tro K , & juntta  E K produ- 
catur in  utramqiic  partem  ad 
pundh  b,  e,  & jungimur 
A e , A b.  fumantur  autem 
ex  utrique  parte  pundti  e 
circumfcrentii  xquila  ©2  , 

©»,  6c  ex  utraque  parte  pun- 
Ai  b xquale»  ab,  »r, 

& jungantur  ez,  em,  zk, 

K H,  A Z,  A H,  K A,  A r, 

E A,  E I',  A A,  A B,  A T,  A B,  B r. 

Quoniam  igitur  ©z  circum- 
ferentia xqualis  cft  circum- 
ferenti* ©M;  angulus  igitur 
© K z [per  17,  3 ] angulo 
©AHeltxquabs.  Bcquumam 
K Z xquajii  ipfi  K H , & 
n E communi»,  & angulus 
z k e xqualis  angulo  h k e ; 
ergo  Sc  ze  bafis  bafi  Hti- 
quilis  erit.  Quoniam  igitur 
Z E xqualis  HE,  & a E com- 
munis, 6c  angulu?  zea  xqua- 
lis H E A ; balis  igitur  A z bafi 
AHxqualiscft.  rurfiit  quia  cir- 
cumferentia A £ xqualis  cft  cir- 
cumtrrentix  B r ; angulus  A K B angulo  r A B xqua- 
lis erit:  ergo  & reliquus  ex  duobus  reAis  a A E reli- 
quo r A E,  quoniam  igitur  A A xqualis  A r,  comtnu- 


K E’  fi!»  Sr«  au  A K,  k E T»f  E K.  K B > t#t'  isar 
oi»  tiEK  B,  «rr  im.  alV  alAXiKEfAE  uai^iilr 
n’ '1  r'  rli  i B £ i-x  TK  A E (U>?w  p b\  uulrr  irfi  n 
A E tw  B E cauci»»  ib»  , «»»  ii  na)  sfje  «' ir  } 
E A'  finr  <(<■  AA  f AP  efi»  iiiUoni».  ITil  •» 
>407*41  oiTF  flipn»,  1 fi  4f  T4A,  * ii  A A 
•f  AB'  fbr  &br  » A ©,  us;<si»  ii  i 4 B,  ^ i 

5yj.nr  -r  A ©,  £,  Tsc  i-if. 

A»l.i  «A-  i tiSvnr  A E urrtTOi  i»7i<  t A E I"  H Z 
xar.A»,  ur  r 5»  r rs>7»<  wrxjfxjic,  «r  liiieOai  7»  lur- 
tf-t  f xpirxci/  75  K,  if  ixij[ti^3u 
l E k,  «u  4 i rj.  nax 

•ni  iri  7»  B,  H,  *j 

«4  0,41!,  lixifOvaT 
iou  «itifiaiaa  triTXf»  r 
©1  > 6 Z,  0 Hi  t,  t»‘  i >>7S‘i 

? B su  A R , B r , X,  7!7‘ 

a!  E Z,  E H,  Z A,  K HiA  Z,  A lb 
K A,  k r.  E A,  E T,  & A*  A B, 
A f,  A B,  B T.  ini  >7  in  i & Z 
«U.w  t»  © H,  «j  yuiix  h?a  » 
vir»  © K Z y»ui?t  tI  vsr»  0 K H 
e}ir  ij».  «}  1t«  V»  ES»  i K Z 
r»  K H,  *»»*  i » K E,  «•  juri* 
■ vs»  Z K E jcim'*  rji  vx»  H K E 
«ei*  it»'  /sior  «>  i l E r»  H E 
ES»  17».  ini  »»  « Z E 7«  H E 
SSr  ITuiXpiri  fi  i 4 Ei  ^ j»ri« 
i vs»  ZEA  j»ri*  t»  vir»  H E A 
ESr  /7»'  id.ru  1 4 Z 7}  4 H 
Eci»  Ir».  i»N  in  Sin  i 

A B 7 i B F,  jrurit  o^n 

S ili  A X B y-nif  7«  ii»  r K B »b»  ir»-  «ff  Cj  lar*»  «t 
•7»r  tU  • Vini  A K E Xorx»  *ir  Ttic  tui  it  Sit  7* 

vxi  T K t ebr  5f*.  tr«  »>  » A K 7»  k T Eb»  <t*»  »»< 
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A r,aE.  ZH,  © K,  r BevSw*»  B A 

7tn««a«'  *wi»  « in  ^ A B T >U A* 

jl  BA'  i-.fujlul  Ji  n E-  -n-my^t-ut  A Hi  f B A 
$£7*^5««  t/sm/  r A Ti  A E.  Z II,  HK.  A A BA 
*,  ccj<  ojjif  7^wi  -ntf  so/paXlA/f,  i£»r  i&*ktu. 
c OfAciws  5 Jus  KttfjtxiiXav  x& ftpMV,  5 ni 

lir  ropiraurir  7n'r  A.  B X*Pf<*r»  ^ 1»  «vr<ur 
•Wf  r A,  E 1.  H 0»  K A,MN^O»H£Bi^«,i9  Mb 
JirypiJjji  tj'  i /an  [a  , £ riynnt  -n'  *&»*>•  tt  Ayx 


rr £h,  qiix  iptas  parallelas  bifariam  fccct : lineae  igi- 
tur a s r diametrum  , inquit,  voco  redam  BA;  Ac 
verticem  punitum  I;  ordinarim  vero  ad  iptim  ba 
applicari  dicitur  unaquarque  redarum  A r,  A r.,  z h, 
HK.  Ii  vero  B A iplai  piralieias  biianam  fic  ad  rcitoa 
angulos  fccet,  ascia  appellatur. 

'Similiter  & duarum  curvarum  lincanim^r.] 
Si  enim  intellexerimus  lineas  A,  b.  Ce  in  ipfis  paral- 
lelas ra,  EZ,  H©,  KA,  MN,  SO,  & redam  AB 
ex  utraque  parte  produdam  , quae  bifariam  paralle- 
las dividat ' ipfam  quidem  A B voco  diametrum  tranf» 


^ fi  A B t*a.5  iix).<o  l&utw  Ktfifiu  i r «Sr  t»  vertam ; vertices  linearum  punda  A,s ; ordinatim  vero 
A.B  nyanu-  TvnffjAlw  ,A  #i  ? A B «e  r A,  E Z,  HO,  ad  ab  applicari  dicuntur  r A,  EZ,  Ho.K  A,  M K,so. 
K A,  M N,  2 O.  «;  IJi&vi  Uti  r ifSir  «Isti*  *'(*"<■  « fi  ‘P6*  btforaam  & ad  redoi  angulos  dividar,  traril- 

ifm  ii/  j Uyfri  srr  «£*«,  i IIP,  wr  vetfus  ««appellatur.  U vero  rcd^ducatur/it  n r, redae 
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culue  autem,  in  quo  ipfa  A E fertur , fit  E Z. 
itaque, fi  manente  A,  feratur  A F.  in  circuli  E Z cir- 
cumferentia ; per  B punitum  tranitbit^tqtic  erunt 
duar.im  reilarum  tidem  termini : quod  eft  abfur- 
dum.  non  igitur  A punito  A ad  B duita  rcita 
extra  (uperficicm  eft : ergo  in  ipfa  fuperficie  erit, 
quod  erat  dcmonftrandum. 

CowUmmt. 

Et  confiat,  fi  A vcnicc  ad  aliquod  punctum 
eorum,  qux  intra  fuperficicm  funt,  rcita  ducatur, 
illam  intra  funcrficiem  conicam ; & fi  ad  aliquod 
eorum  qux  iuttt  extra,  extra  lupcrficictn  cadere. 


xac  S Cwj  i AE,  i E Z.  tat i ii  5"  A 

eruti*,  n A E to$fia  p,^’ri  KXTii  'fit/.  *vkA« 
trf,  Jferitre,  ifyt  Kof  2]x  & B rrumt,  y_  i, -tu  id» 
fi Tt  cwut  mp/xrx  'imo  arrnv.  tK  e lpjc  *; 

s"  A aiii  it  B SmC^y.ii^yx  ax  tw  u> 

tk  it  rj  o-h^xmia  ct/tt  ec/. 

n sg/~utc. 

Kaf  Qtvtptii  ‘en  txt  «t»  vswSrf  tt  n~ 
ftmv  T e rnt  f Jtrtf  MiW 
t W trtrr f7)  x.om> trs  Sai^ximtf  £ in»  Jrsi  n 

t ditia  orr^djx^K’  ditia  ti**(  t?  dTnfxnlat. 


E U T O C I U S. 


De  figuris  divetfts  vel  csfibtis  theorematum  illud 
fere  oportet,  cafum  cflc.  quando  ea  qux  in  propufi- 
tione  dantur  politione  d>ta  funt : ipfbrum  enim  dit- 
fe/nit  tranlmutitio , eadem  conciufionc  manente, 
catum  facit.  Gmilitcr  etiam  & A conftru&icme  tranl- 
polim  fit  catus.  cum  igitur  theoremata  plures  caiu* 
habeant,  una  eademque  demonitratio  ommhus  con- 
gruit & iildcm  elementis,  praeterquam  in  paucis 
quibufdim , ut  deinceps  explicabimus.  1 taura  nam- 


n.£;  r aJjeSjwf  ini  Mnm  t 3t«  m«- 

tj.f  -r.ii-m  ifi>r,  Zn  t eunt  fjir  terror»  ei  i»  t»  ccrWetr 
MsaHm  Tr  Jirt  » /ibtr V i >5  Aj-ti^rr  «iri» 

? !u1t5  ftuTttdfftaTH  irntt  swm  riui  siwrrr.  ip»I«>r  .Ai  *, 

Jwr  r ^7«j*«-uiir  fi*7wrr3t«V**r  >rr.^)  reierr.  m>xAr  3 r u- 
errr  iybrar  T 9t*f»/iuiT»r,Wnur  1 «ini  i-n  A'~>t  «rf**£j» 
^ ni?  «Ira»  $V'xtrtrr,T>iu  *».«•»».  «*■ 


I 
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- - j 'r  — - f*1  i 'Mti  Vili 

to  A Mytu  «iliE  euros  tsttf  £ iWJlp*- 

Ifixi,  K i fT  til&HoK  cwrij,  CKJK. 

E^et^S-aOTt»  a/  A £,  Ai,  t cxotat.i&oicttv' 
•nrtmq  jj  otii  itw  i xvxAif  veipi^tos.  onrvt- 
T isru  xa.ro  m B,  r,  K ixfy \r/$u  H B P ifu/  ttoa. 
r,  B X'  ivirs  x x<jkA >f,us%  iiuiff  xaivfK*{  Jhpctr 
HHHf.  xAn$-l>oi  d>!  vTn  i5  A Broxiy  «.'«o-.v  to  Z, 
(£  Jfa^dvjfteuet  i A z wsCibA^a-  vnretm/ 


punitum  A non  vergae : dico  ipum  a u inrra 
lupcrficiem  cadere , & qnx  ctt  in  direflum  ipfi, 
cadere  extra. 

Jungantur  a r,  a A,  & producantur.  cadent 
utique  (per  i.i.hujus]  in  circuli  circumferen- 
tiam. cadant  in  punita  B,r;  & jungatur  E r : 
erit  igitur  [per 2.}.]  B r intra  circulum ; quare 
& intra  conicam  l:i[>erficiem.  fumatur  in  ipfa 
A E quodvis  punctum  L ; junctuque  A l.  produ- 
catur : cadet  hxc  in  rectum  B r ; nara  [ per  2. 


dui  t b r flA-.ia.il'  to  b r A Tfiyavo»  ct  m 
tfhimSu.  TnrfiiToi  xa.ro.  to  h.  imi  i>  to  H c. otU 
***  t*  Kuntvit  v7npaH-ioc  AII  «os  irrif  in  £ 
KWixqf  oort^aniuf,  cnqx  ten  Zf»iif  eo  ■£  xumxrj 
taiZanix;.  iftuut  j|  07J  xsit  sizaQ.  7» 

o-m  ■f  A E exutio.  rinf  «a  j-  J^i^etosiat. 

. ai  >j  A E Jm  to  9-  Aiy»  J1»;  «m 

exrie  mrc-ij  ■£  xuvix^f  t.vpaniuf. 


11]  triangulum  b r A ili  in  uno  plano,  cadat 
in  H.  quoniam  igitur  punitum  H cll  intra  co- 
nicam lupcrficiem;  & ipfa  ah  [ per  cor.  f.  1. 
huj.J  inrra  conicam  fupeTficicm  erit ; adeoque  & 
punctum  Z.  iimiliter  dememibabuntur  & omnia 
puncta  recte  a e efle  intra  conicam  fuperfi- 
ciem. 

Producatur  A E ad  0 ; dico  E © extra  coni- 
cam iuperficiem  cadere. 


w « i Luiiuaj  cuji»  vencx  a,  du- 
O fis  autem  circulus  » r , & 
per  A fccctur  plano  aliquo  quod 
(ciliones  faciat  in  fuperficic  lineas 
quidem  A B,  A r,  & in  ha(i  reilam 
B r : dico  a b r triangulum  die. 

Quoniam  enim  $ pur.clo  A ad 
B dudla  linea  communis  fcdlio 
cft  plani  liantis,  & (upcrficici 
conicae;  erit  ( per  i.  i.  huj.]  A b 
rcdla  linea.  eadem  ratione  & ipta 
AT.  cll  autem  [per  $.  n.  ]& 

B r rcila  : quare  A B r cft  trian- 
gulum. 

Si  igitur  conus  plano  fccctur  per  verticem, 
(cilio  triangulum  erit,  quod erat  dcuionftrandum. 


1^*  1 “ i . 

e*uHcy,ll atr.(  T a B r KunAef, 

d-n  'f  . «v  t*  . 

777/XrSjM  UftTTrtOU  T.V!  OHt  X A 

crund,  (c  ntittru  rruxf  JH  ,uV  & 

(T-iSan-.xt  nef  A B,  A r jeojuuir, 

tu  j r/ vy  B r h/5vwuc  Aiytv 

‘ira  tj  A ST  fftyw/it  j,ir. 

Eth  y$  i(  Ana  i A i/in  n S t.n- 

K£'<tr  nu.r  en  'i  TTCitzn- 

■nt  Jimr.iu,  K^ts  x~iix  iyb$x- 

VtKK'  a ~jt  »-!»  i A B.  ifinut 

j ^ a r.  isi  3 tfaj  ij  b r {05114' 

'ffr/w/'.*  agxiri  r t ABT, 

Ei»  ixpjL  k uwf  SrnmSv  tw<  tu>-Bk  2.1«  £ «- 
fvp~f,  ij  Ttai  i^iyuyiy  'ki.  i na  t,Sn 


EUTOCl  U S. 


Tertium  theorema  cafiim  non  habet,  oportet  au- 
tem fure  lineam  ab  rtilim  e!Te,  cum  (it  commu- 
nit feflio  pJmi  fetanti»,  6c  fupcrticiei  conici,  qcx  a 
redta  manentem  terminum  ad  verticem  habente  dc- 
fcnbitur-  neque  enim  omnij  fupettkia  iecti  plano 
facit  fcctoanem  te&am  lineam ; neque  ip.c conus,  nili 
planum  Jccarn  per  verticem  ttanlcat. 

Prop.  IV.  Thcor, 

Si  alterutra  liiperfieierum,  qux  furit  ad 
verticem,  plano  fecetur  xquidiftantc 
ciaulo,  per  quem  fertur  redla  fu- 
perficietn  defcribens : planum , quod 
fuperficie  concluditur,  circulus  erit 
centrum  in  axe  habens ; figura  vero 
contenta  circulo,  & ca  parte  fuper- 
ficiei  conica:  qua:  inter  fccans  pla- 
num & verticem  interjicitur,  conus 
erit. 

SI T conica  fupcrficies,  cujus  vertex  A,  cir- 
culus autem,  in  quo  fertur  rcdla  fupcrficiem 


Tl  tt/nr  Ziv  ry*  rr.im  »<  S^(.  Jit  j J»  «i.nl  tV«.’w 
In  i A II  ciiSiU  ip,  Uf*  t»  «suar  7x.il. i.  7T)  r n.umnc 
6 77i7i J<,  «j  r t *ii».  irtt  \z*  tviuaf  i; [ i;» 

77  wifi;  iyj /ut  jtint  e* 7 a u>  e7>J»»ila|.  * j8 

771.71  irtiittett  VJS  171,77-1 . Ttu» UcVt.  ¥ TltUit  7711'  C.V- 
Suw  di  t/. 711  i utw,<i  jit  ija  i ttjtfM  i/  ;»  77  teu.i« 

tUtiJir. 

n P O T A 2 I S J\ 

Ea»  CTt7T;ajf<  t jcJ'  ‘Cr.lfXHU/  ‘fhlrn- 

of  u 77m  Tfxtijii  7£  kox.Au,  Kxi'  i 

<f  :0  >i  ypi.fVm'ihifix,iuii  tvSwtc  td  a.775- 
AxjxZx\:^pat  ‘tiiiTnJci  ixitx$j  tvs 
ioa<  Jtt/tcAof  ’6J:,  75  xiimpw  5"  i-j. 

>W  75  us  -EU  (ty  Cl-V  01  yji ux  tlOTTl  S”  KO' 

X.AV,  X,  t '^TtiAat^oava,u3lJiiS  \jzti  it  liixnt- 
Tis 'extro/v  «an/Js  eTt:ya»ei«s  »0^$  ry  w- 
pj^.tulvas  istq. 

t Z T J1  acanxij  Jh^amx,  rj  ,«V  r'o  A 
wuf*',!', « j *-JxA:r.*a3-  a tj  via  im- 

Cxi(tttt) 
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. r,  _ i i_-— -«  •/••/••«/a  \J  & A M ) 

a\  yjJiaf  tWTu»  TtfMy  ©^tZAjjAes  «tn‘  «s^jtZAit- 
Atr  ct£*  irir  ^ i E r<  B r.  Siijc  7»  atm»  i n yyj  if 
liflrjZK  ss^MajArf  KV  if  lAZ  *?!<■ 
7&t»  A H,  irrrnc  ?nZB  sr£?r  II  A,  5, 17  ZT  «TOf 
llE.jijZK  «Of  H 9.  Kxj  «ew  aj  Iffif  B Z,K  Z, 
Z T i««f  afo.*,Acu(  • Kj  04  Tfiif  axt  04  A H,  H 0, 
II  E imf  fur.v  ai>  r>.aj< . ifiituf  oy  insipii*  071  £ 
none)  04  Xrc  5"  H srufin'  sn£pr  lio  A E ^ouuLt) 
•atS&irfiTxj  i.TKf  «ci.  xujcA®- 

*£j«  isvr  i A E %*ufv i.xtrtf»  iz*»  i .7 1 2 

Ilig/tr/w*. 

Kai  ^awpjv  'sti  to  «crt^aiAV»  \Z9B  7t 

i'  A E XvaAif,  s£  T5  icreActytSswsaVrf  Osr'  eu/rt/ 

OGfi“  A jyutltt  Xii.jKKf  (hi.  £ 

J«x'l.  cTi  1)  j(ji,ij  tim>i  «■  7iui:)T»f  firrnT- 

i)<  ^ J su  i «;:>■«■  Tf;yiV*  a^wrfsf  irs  V 
xvxA*. 

E U T O 

n nirtrt  7un/  T Cioiruanf  Tf»r  tifir,  i«ip  *i/?i  sfa- 
r<  rj  Arripi. 

nPOTASIS  t'. 

£*r  x^m*  mcxAwJJ  'thxUu  r/zn5«  ? £;«• 
r»J  qpjw  t~i  Sitw,  Tus&ii  /i  5 irea 


«uuik>  ipiuiuni  iciruuno  [[«vi  iu.  i i.j 

erunt : prullcla  cit  igitur  A E ipfi  B r.  & ea- 
dem ratione  H9  e(t  parallela  ipli  ZK:  quare 
[ per  4.  6.  J ut  A Z ad  A H,  ita  Z B ad  H A,  /.  r 
ad  Hi,  & ZK  ad  H9.  funtque  tres  rcits 
BZ,  KZ,  Z.  r squales  inter  fele  : ago  [per  14. 
f .]  & ipli  eres  A II,  H 0,  H E inter  fele  squa- 
les erunt,  fimiliter  quoque  odendentur  aequa- 
les quieunque  i puncto  II  ad  lineam  A E du- 
cuntur. linea  igitur  A E cit  circulus,  centrum 
in  axe  ha  lens. 


Ccrolkrrwn. 

Condat  [ per  4.dcf.huj.  ] figuram  contentam 
circulo  A E,  & ea  parte  lupertkici  conica:  qua: 
inter  diittum  circulum  & punctum  A interjici- 
tur, couum  ede.  (imulque  demonftrarum  cft, 
communem  lectionem  plani  lecancis  & trian- 
guli per  axem,  diametrum  ede  iptius  circuli, 

CIUS. 

Catus  hujus  theorematis  tres  funr,  quemadmodum 
& primi  de  fecundi. 

P r o p.  V.  Theor. 

Si  conus  fcalcnus  plano  per  axem  fccc* 
tur  ad  redas  angulos  ipf>  bali , fccc- 
F turque 


r\'.f  tf 


AZE.  «5  <flj  K i Z 0 TT,  A M 5TS- 
££,V.rArf'  to  <ifX  eia  r Z ©,A  E 

Sirmia  cr^atAlijAii'  tei  rr.  Garf 
-r  • / V'  <-  * > • • 

K x*v*r'  xuK^^f  ap%  ( -u*  ij  nucr,.* 

S^gftiTfof  i|AE-  i.'e»  re  uaj 
r A Z,Z  E ra  Aeri  •#  Z 0.  x.  ETfi 
•E^aJfcJjAsff  terni  E A r>i  R f ij 
vj-STD  A A E y>'»iet  le*  Err  rit 
A B r.  >15  lisro  A K.  H ri?  •^Sti 
A B r rjsrrxrtraj  lerj'  x»q  ij  -Jars 
A K H af « ni  iiji  A A E te»  »s*. 

• < f • ■>  ■ - 

ner  o e xeq  af  •mCSf  tu  Z erptttu 

uaf,  KX1U  x-.ev^Lu  j eiS  Cfiztt* 

aoa  ter  7«  A Z H T^iyuit»  tu 
K Z E 7f  tyiVii.  «W  aa»  i>f  q E Z 
*C«f  T&/./  Z K vtus  ij  H Z «CJf 


vero  cc  tvf  ipn  n .ii  paranti* . ngu  j pv.>  . 

J i.]  planum  quod  per  Z w,  a E tranfit,«quidiftuiis 
cft  baG  ipfius  coni : 8:  idcir- 
co [per  4,  i.  huj.j  feflio  A o E 
circulus  erit,  cujus  diameter  A E : 

«qu.de  cft  iptrur  re&angulum  fub 
a Z,Z  E quadrato  ex  Z t».  Se  quo- 
niam parallela  clt  E A ipfi  B r : 
angulus  A A E [per  29.1.J  «qua- 
lis eft  angulo  ABr.  & poni- 
tur angulus  AKH  angulo  ABT 
«qualis : ergo  & A K H ipli  A A E 
«qualis  erir.  lunt  autem  [per 
if.  t.  ] & qui  ad  Z anguli 
«quales ; limt  enim  ad  verticem  : 
igitur  (per  4.6.]  AZH  trian- 
gulum timile  eft  triangulo  K Z E. 
igitur  ut  E/,  ad  Z K ita  M Z ad 
ZA:  r reilangulum  igitur  EZ  A 
«quale  cft  [per  16. 6.  ] reclangulo  K Z H.  fcd 
roftangulum  e Z a (hoc  eft  fub  A Z,  ZE)  demon- 
ftrarum  cft  «quale  quadrato  ex  Ze:  ergo  & 
a-dtangulum  fub  K Z,  /.  II  eidem  «quale  erit.  Si- 
militer dcmonftrabumur  & omnes,  qux  i linea 
H f-'  K ad  ipfam  H K perpendiculares  ducuntur, 
pofle  «quale  ei  quod  fub  (cgtncntis  ipfius  H K 
continetur.  * fuflio  igitur  circulus  cft , cujus 
diameter  [per  2.  Icm.]  cftHK. 


ZA'  ‘re  aea  '^zsi  ? E Z A »«?»  ter  ri  \jsi  ra/f 
K Z II.  aA\et  ri  risx  t E Z A ( ramei  to  ljars  r 
A Z,Z  E)  *«*  tu~>Ltz  'P  z®'  <£.  to  -os»  r 

K Z,  Z II  a.f%  inr  £91  ru  Aera  T5  Z 0.  efteiuf  e 9 
£ Tiwntf  a/  X-tj  r H C->  K jqafturf  cirri 
•Au  H K ryjtyai  xajtTti  im  Siwa/jbpaLf  tu  'jzA 
T TfirfiaTut  t*  H K.  xdxAo*  a&c  i-fi»  q rui,  » 
iuifUTftt  ij  H K. 


E U T O 

Quintum  theorema  calum  non  habet.  Exordiens 
•utem  slpoSmut  expolitionem  , * Secetur,  injuit, 
conus  per  axem  plano  ad  ballm  rcllo.  Sed  quo- 
niam in  cono  Ici! eno,  juxta  umeam  lolummodo  po- 
litionem triangulum  per  axem  ad  bilim.  rerftum  eft, 
hoc  ira  faciemus.  Sumentes  namque  balla  centrum, 
ab  eo  erigemus  redam  ad  rectos  angulos  ipli  pU- 


C I U s. 

T>  5iuyi.pi»  —fljr*  »«  A T ix- 

fwr,  a Tirfi'£u  i Kuvtf  ormniu  Jiet  ri 
a?e«c  i^Su  TTtif  T Gaji».  Eto/w  A t»  vi  naxUii 
tuta,  «xjW  fj!m»  piri»  Oinr  7»  /«  t l-onr  relyrrtt  iuli» 
rb  <njt  7 itu  fisi»,  t»7»  x»i»r*p«»  «»r.  Xatimr  r*  x«»- 
t\u  4 ,Siax»f,  «rerinuir  ia’  auri  -n!  errriS?  i {Unae 
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*»*  «11^14)711  o n UH  fcrs  T H t9  K 

7^u)  K il  />■>«  n<  ijou.tyoi  in>  Jujiirm  til  xstz  tw  t^ih- 

f(irw, 

11  KuxAsr  oi^t  {<ri  if  nu.<),oi4[itTpl{  j eu/r«  if 
H K ] «j  Jkwari»  uV  erir  iriA«;«ra£^  7*r»  ijd  # *If  itj- 
►aret  arajajit.  «'  jji  S crt^  t K II  jj«ri“W  mlitAw  i* 
»-«  ¥ 0 e* uoa,  i(v>  7»  w»  T KZ,ZH  «,»»,  Srj» 

ai/  ii»  friatur  fZ0,  m nf  ari  Wwwo r,  >«  vsp- 

*"!)•  Alatur  A »»ri  W SV  CCiM*,  *{3»  Vt  1 i 
II  0 K»  »a«  'orsTtirir»  at-tCuI  h 
K H|  «ri»;2s«  3 a)  «ii  <#  pfAjuuSr 
TOV» t*  nuna  7»  0,0. 1;  £ri  su- 
riri eri  r H K ej2i7S(  2^}«nr 
u OZ,  O IT,  it«i  is®  n fC  in 
Z 0 in»  uri  vae  H Z K,  75  A ira 
O n iJ  vas  H n K '«*»•  AS}»  oi» 
yJ.xJ.at  iri»  i H 0 O K }f «uqu». 

7Vrj«*2»  )af  S H K a?  n>  N. 
xsi  ias^C^Siujno  ai  N 0,  N O.  «-ni  I»  eeSfi*  » H K 

•rirjuQ  «it  p ira  yn  75  N,  «if  3 eunt  «J1  7»  Z‘  70  vae 
II  Z K «xlr»  rioNZ  in»  k»  sJ  in'  N K.  70  3 vari 
H Z K i<n»  un'« m -nJ  iri»  Z 0'  t»  ia  >ar  <•)  Z ^ t 
in  N Z in»  i$s  iw  i»  K K.  ira  A iri  ri  in  fi  Z,  Z N 
»J  in'  N 0,  ifj»  }af  ori»  » •£«  70  L'  ri  «f«  iri  N 0 
«n»  ori»  stT  iss  N'  K.  iuutH  A Aijiuw  in  f}  ri  in  \ O 
«n»  cri»  mf  £7»  N K «a/O  3-  Ea»  « II  0 K jftqqri, 
ajjiuefir  A «uiris  » H K. 

Aucarir  A Eri»,  7»'f  A E,H  K hJ#sHt?*f  mrs  £'  irar, 

■mi  3 «lirat  «5>  «Ano  71  ufrnt  h^a  r.utistt  it/jOnt. 

r K 71  ET  suriiAjiAsf  i N K.  risi  «r  uti- 
( »»  ea»  » B A ^ A T*  «ri;v,  «t  « tj  « N A T A K.  s«--i»r 
jijSAKrAH,  A/»  r va-irco-sra»  7t/ui»-  is(  7>  A K 
in  r A N ira  A sufjtriaV»  junt^o  riro  ? nwioi  H,N. 
«T^iT®  *f  i A £•  i «:*  r X T»  B T m^»J«A«f  «}>- 
■fV»  7IUW  ? H K.  710.17»  MlsOn.  b 1-TH  «o*  tfi» 


«ur  & omnes  redi  i linei  «en  ducta;  perpendicu- 
lare» ad  K H redam  , polle  atqualc  ci  quutl  liib  ejuj 
fermentis  continetur. 

4 Scelio  igitur  ell  circulus,  cujus  diameter  H K.] 
pofTurr.us  autetn  hoc  dcmonltrare  per  deducltnneiii 
ad  «Murdum.  Si  entm  circulus,  qui  circa  H it  dc- 
feribieur,  non  (ranlit  per  h punitum ; enc  rcdtmgu- 
Jum  liib  K /,z  n *quale quadrato,'  el  redlx  majori»  tpfa 
z «,  vel  minori»,  contra  hypotheiin.  Sed  Sc  tliud  idem 
directa  dcmonitracione  oltendcmui.  fit  linea  qux. 

dam  H e K , cui  fubtendatur 
recta  11  k , lumintur  autem 
in  linea  duo  qnxvis  panda 
fi,  O , a quibus  ad  i piatu  l!  K 
perpendteuares  ducantur  ez, 
Ollj  fitqnc  quadratum  ex  2 & 
xqualc  redangulo  H Z K , dc 
qiadratum  ex  on  xqualc  ipli 
h n k rc£tangulo : dico  lineam 
H fi  o K circulum  cflc.  fetetur 
enim  H K bifariam  in  pan- 
do K,  & jungantur  NQ,  NO.  Quoniam  igitur 
reda  linea  H K letatur  in  partes  aequales  m N,  & in 
partes  inxquales  in  z : reicangalum  H z K una  cum 
quadrato  ex  N Z xqaale  erit  [per  y.  ».  ] quadrato  cx 
K K.  led  redangalum  H z K politum  dt  xqualc  qua- 
drato cx  Z3:  quadratum  igitur  ex  fiz  una  cum  qua- 
drato ex  N z xqualc  eft  quadrato  ex  N K..  xqualia 
autem  funt  (per  47.1.]  ex  fi  z,  z N quadiata  ipli  qua- 
drato cx  N ©,  angulus  enim  ad  z cll  redos : ergo  quadra- 
turo ex  Nfi  quadrato  ex  nk  xt|uilc  erit,  fi  militer  oilen- 
demus  quadratum  ex  N o xqualc  cfle  quadrato  cx  N SI ; 
linea  igitur  H © K circulus  eJt,  & q is  diameter  ■■  Jt, 
Fieri  autem  poteif  ui  diametri  «a  E,  11  K quandoque 
xquales  fint,  quandoque  inxquales;  nunquam  tjmcn 
fele  bifariam  lecabsrnt.  ducatur  enim  per  K ipli  ur 
parallela  N K.  quoniam  igitur  major  eft  ea  quam  A r : 
(t  ipla  N A quam  a k major  erit,  eadem  ratione  & 
a k major  eft  quam  a n,piopter  fuhtontrariam  Tectio- 
nem : quire  Ii  a reda  A N abilifla  tuent  xqualn  ipli 
a K, inter  punda  H,N  cadet,  cadat  ut  a S : ergo  per  rdu- 
da  parallela  ipli  * r fccabit  h e fccct  ui  * o 11  itaque 

quoniam 


Prop.  VI.  T/jeer. 

Si  conus  plano  per  axem  fececur;  fu- 
matur autem  aliquod  pundtum  in  fii- 
perficie  coni,  quod  non  (it  in  latere 
trianguli  per  axem , & ab  ip(o  du- 
catur rc&a  parallela  cuidam  re&x, 
qux  perpenaicularis  eft  a circumfe- 
rentia circuli  ad  trianguli  bafun:  tri- 
angulo per  axem  occurret , & ulte- 
rius produ&a,  ufquc  ad  alteram  fu- 
perficiei  partem,  bifariam  ab  ipfb  tri- 
angulo fccabitur. 

SIT  conus,  cujus  vertex  A pundfum,  bafis 
autem  circulus  n r,  lccctutquc  conus  pla- 
no per  axem,  atque  communem  lectionem  fa- 
ciat triangulum  A Br,  & ab  aliquo  punito  eo- 
rum qua:  funt  in  BT  circumferentia,  ut  al>  M, 
ducatur  MN  perpendicularis  ail  ipfam  PT ; fu- 
matur  vero  in  lupcrticic  ctmi  punctum  A,  quod 
non  iit  in  latere  trianguli  |kt  axem , & per  a 
ipli  11 V parallela  ducatur  A E : dico  A E pro- 
ductam occurrere  plano  trianguli  A B r ; & ul- 
terius ptodudbm  ad  alteram  partem  coni,  quo- 
ulquc  cius  luperficici  occurrat,  i trianguli  ABr 
plano  bifariam  fccari. 

Jungatur  A A,  & producatur;  occurret  [per 
1.  i.  Iiuj.)  circumferenti*  circuli  B r.  occurrat 
in  K,  & i pundlo  K ad  B r perpendicularis  du- 
catur K0A:  parallela  eft  igitur  [per  28.1.] 
K « ipli  M N ; quare  [per  j>.  1 1.  J & ipli  a e. 
ducatur  ab  A ptinflo  ad  © rccla  A ©.  itaque 
quoniam  in  triangulo  APK,  inii  ©K  parallela 
clt  A E ; conveniet  A E produdta  cum  A «.  eft 
autem  A © in  plano  trianguli  AB  r : ergo  A E 
rrianguli  A ISI  plano  occurret ; iplique  A a rcitx. 
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$ KSII/r(  Wi  TfJ-r{  i tu^n  IJ 

X*f lyutH-  lo&Mop»  m»  ij  34^  t A,1(,A.  »t« 
i»  MTfiyivKttTuAAKniKOA  ficum  tt^X- 
AijAflr  **7aq  ij  A H,  £ ^4  r*7nf  -m  >era  tu  A,  1} 
A Z 0 Mi»  Wf  ij  K a «£fr  e A i A z «esc  Z H. 
TjTI  /l  i K.0  T?0  A,  »TfT7iTJ  c*  xJ7tA.ii  TOI  R r KOr 
3»T»f  k»  c/arc  lia»  Zl^tfx-To-.r  ij  K A*  isu)  a/yc  aj  4 
AZriZH. 

E U T O 

nyrix»,»  » UM. tmi  vtlmtrm  ir  rj  ct»7»an. 

7J  f«ii  iytf&n  ciiUar  in  t 4 ontuuai  niin  iratis. 
».•*»>  juJ  7>ri  T Ir  T«  ®Xr«  ccSnwr  ®s;r  if  :*r  «7»  w. 
75»f  T?  &f«W  7«  7«  15(717  Cftysln  IjOt U,  7H7V 

}3  /ii  07nf,  5 Suuciir  ren.  auTii  /1^«  riumv  vct  ? 
afj  r l-(7s7  «fipira,  07OJ  oii  ^tnWv  in  ■/  ir  -nJ  \«tJ 
jr>7»Jf«f»r.  »i  >2?  i M N ■ >1  Jfjir  1 A Z II, 

/»  «?«  (f  J»7  ii»  7»  B r , ^M(7  071  «Ai  J I^B  7V/7177U 
» K A.  «J  Jli  5U»  a*7W  7.(J»7  IUKct>47*»  »71  SJ17  0/1  i 
K 0 ®yr  0 A 77017  J A Z «c-f  Z H-  <>  » A H 3q*  n’r 

Stiow  TfOlSiVl^  7J1  Te  Z,  /ttu*rt7  A rctrorv*»  ? xucA*, 
X)  »71  ■#  rfr*.  tef-Jpn  ibfitfct  ni  ti>n  ftiuodtu. 

nPOTA2I2  f. 

Ea»  xaioj  rarsi/ a T/tnS*  5" a^siof,  t/a«3tI 

<$  xj  «7i(ia  '(in-Ti/oi  7V075777  70  'JintnJVi  u 2 
<J5ty  i Sxtk  V xtliV  XS-T  to5u**  'Sl£?<  cf}a.s 
i«ra*,  irrci  Tf  licunt  v * Aj«»o<  tco««K, 
t t»  ix  &ieicK  cuurrr  ai  aj/ftfytq  lin 
•?  ><w»3eiw  •nftish  r«  ? xaW  M7peui«a$ 
etrtiWi  to  «TntrtJbr,  io^cMrAm  r»i 

* Nim  (ptf  4 A)  K 0 cft  aj  A Z nt  A 0 ad  A * ; A0A 
ad  A 2 ui  ©A  ad  Z Hj  unJc  (ptx  itf.  j ) K d c(t  Jd  0 A 


guli : ergo  rc<fla  eft  q«»  per  A,  H,  A pim&j 
tranfir.  « cum  in  triangulo  A A K,  ij*(i  K9A  bafi 
parallela  duAa  fit  a h , & i pundo  a duca- 
tur A Z0  : erit  * ut  K Q ad  0 A ita  AZ  ad  ZH. 
xqualis  autem  cft  [per  j.  t.  ] K u ipfi  «a, 
quia  in  circulo  B r pcrpcndicularii  ari  diame- 
trum ducitur  K A : ergo  & a Z ipfi  z n aequa- 
lis erit. 

CIUS. 

Animadvertendum  cft,  non  fruftra  apponi  inpro- 
poficione,  oponcrc  redam  dudani  i pundo  fuper- 
&cici  , piralicjam  elTc  cuivia  redx  quz  a circuli 
drcumrcrcotia  perpendicularis  cit  ad  balim  trianguli 
per  axem,  nifi  enim  hoc  ita  (it,  fieri  non  potclk 
ut  redi  k triangulo  birirum  lecctur;  quod  quidem 
ex  deferipra  figura  manifellc  apparet,  nam  Ii  mm, 
cui  parallela  e(I  AZH,  ad  ipiiim  B r non  (it  perpen- 
dicularia : neque  K A bifariam  Icobitur.  eadem  cmm 
ratione  colligimus,  ut  K0  ad  ©A  ita  cflit  az  ad 
Z H ergo  & A H in  partes  inxqualcs  fcabitur  ad 
pundum  Z.  poteft  autem  illud  idem,  tum  infra  cir- 
culum, tum  in  fuperficie,  quae  cft  ad  verticem,  Ci- 
militer  dcmonllrari. 


Prop,  VII.  Tbeur. 

Si  conus  plano  per  axem  fccctur,  fe- 
ectur  autem  & altero  plano  fecante 
planum  balis  coni  fecundum  redam 
lineam  qua:  Iit  perpendicularis,  vel 
ad  bafim  trianguli  per  axem,  vel  ad 
cain  quae  in  dire&um  ipfi  conftitui- 
tur : rc&se  quee  i feftione  in  fuperfi- 
cie  coni  i plano  fa&a  ducuntur, paral- 

rft  ad  Z H eliam  Ut  A0  ad  A Z : quare  (per  IX.  J.)  KQeft 
ut  A Z ad  Z H. 

G lelae 
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uodvis  e,  i quo  © K tpfi  A E parallela  ducatur : 
ico  © K i|>fi  1 H occurrere , & ulterius  pro- 
ducam ad  alteram  panem  Icdlionis  AZE,  i 
rcili  t H bifariam  Iccari. 

Quoniam  enim  conus,  cujus  vertex  A pun- 
dlum,  & hafts  circulus  B r,  plano  per  axem  fe- 
tatur, atque  fcdlionem  facit  A ET  triangulum; 
fumicur  autem  in  fupcrficic  punilum  « quod 
non  cft  in  latere  trianguli  A B r , eftque  a H ad 
er  perpendicularis : duila  ergo  per©  rc dia  © K 
ipfiAH  parallela,  triangulo  ABr  [per  6.  htij.J 


ia  n>  A*  vi/oiyv-  ••  • #| 

©,  j r^S-ai  t«  © rij  A E & K.* 

Myu  e-n  ij  Q K rvfiSetKn  tt,ZH,k  cacSflAKo.uVl 
iuf  tx  itipx  ftifXi  1?  A Z B n (*■',!  a"Z* 

\jzsz  ■£  Z H fitSsvtf. 

lrn  y$  Kuvcf,  x xgivQri  ,«V  75  A 
5 i B r xi/xAcc,  nrrui-TB/  f r*  afrwr, 

x,  *><*  TifJilw  TO  ABr  rfiayavsv,  perflat  <?•  p inr 
ftrisr  Jrri  t?  impsufu#,  o pnj  tcw  ■z&i  fy.s  tS 
ABT  T(/yM<t,  TO  ©,  5 fcnv  xa)tn{  ij  A II  cim 
T B P ii  itejt  <?ii  rieniAH  ©^ArAof  ctyo- 
(aW.txi  k»  i 0K,  nuZ<t?,H  ruABT  t 


K 


\ 


A. 


occurret ; & ulterius  produdla  ad  alteram  par- 
tem fupcrficici,  i triangulo  bifariam  fetabi- 
tur. quoniam  igitur,  quar  per  « ducitur  paral- 
lela ipfi  AB,  occurrit  triangulo  ABT;  atque 
cft  in  plano  fcdlionis  A l E : in  communem 
fedtionem  plani  letantis  & trianguli  ABr 
cadet.  fcu  z H cft  communis  fcilio  plano- 


K TM«IXteaAcpu»l?  tufX  ttipx  pupxt  f ITt^eatlxf, 
i r/jn  T/i/fan  j tlaj  -x  Tg/yvm.  ira  xt  ij  eia,  tx  & 
t»  A E aye/i&i i svfi£aM.tt  ruABT 

Tg/yu*u,  K.  IS-i»  C»  TtoJltt'?  A Z E TtyOIC  trnwt* 
Scf  3m  T *3>t!tv  apet  itulw  •jnciivtf  tx  nut'.yns 
tTmrtix  KX  ABT rpi-yatir.  ^ vfv;  in  r (n- 
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A 8 r Tf/yUVU  ISI  ftfSt  Cf&uf.  U fi  IT  T fla.  Tl\r 
A E tTmrtSt*  i«i  tir  *v*A©-  i B r apa.  ai- 
xAlg^  ®CSf  if3*S  itJ  tu  A B r T(/yu)u,  Xj 
7»  A B r Tfjryw.i  'of}u  tftef  t B i'  «cxAc», 
tmp  *%  OzswKvraf-  dx.  «tgjt  i 4Et?ZII  ki 

«ck  «f3»r. 

uif/s-pt*. 

E»  fi  TXT*  $d.ttpw  07J  ■?  A Z E -nu>rf  fiapu- 
TfiV  K»  >|  Z H,  i-irHmp  ia(  ajouVW  •S^rW.rAirr 
u/,  ni  A E /lj0»  liptrtt'  K In  fwua.nv  it» 
vizse  i2  tbfc^rtrpif  ^ Z H W*f  ^OC* 

•npte^,  £/o|  *f«f  o>5w. 

E U T O 

To  «JA|4»r  dwi^^ui  w»«if  Jx«  '*  £ < 

C*»Xh  i Z H T»  A T,  * nuZi»M  Tfttfir,  i itmr  xiito, 
i irrir,  i Hi  T nfif- 


is.  ii.J  « omnia,  quje  per  ipum  tranieunr, 
plana  ad  AB  r triangulum  refla  funt.  planum 
vero,  in  quo  cfl  circulus  ET,  cft  unum  e*  iis  qua: 
per  A 8 tranieunr:  ergo  circulus  Br  reflus  elt 
ad  triangulum  A B r ; ac  propterca  triangulum 
A B r ad  B r circulum  rectum  erit , contra  hy- 
pothefin.  non  elt  igitur  o E ad  Z H normalis. 

CofoUaritmt. 

Hinc  vero  conflat  [ner  io.  def. huj. ] rcfbm 
Z H diametrum  effe  lectionis  4Zt;  cum  reflas 
omnes  qu*  in  ipla  ducuntur , uni  cuidam  pa- 
rallelas bifariam  fecet.  conitar  prjfterea  fieri 
poi?«,  ut  reclx parallele  4 diametro  l H bifariam 
quidem,  non  autem  ad  rcflos  angulos  fecentur. 

CIUS. 

Septimum  theorema  quituor  cafu*  habet : vel  enim 
z H non  occurrit  a r ; vel  tribus  modts  occurrit,  aut 
extra  circulum,  aut  intra,  aut  in  ipfo  r punfio. 


n POTA 2 12  b'. 

Em  *Z>ot  'Qmtt*  TfO$*  7 Sfym,  T[M\Shf 

Si  x,  rnpv  tThrnJ*  -n^wrn  ¥ Uxoti  7aAiV 
xyx'  li9£otl  'U&t  C fjxs  Smi  T?  &MU 
V TfoJrir,  x «fi  Jtct/«7fas  TyiKf&i.xf 

ci  t»  Vin^cweroc  u paxt,  «751  •o-£jc  /o*'  ? T * 
7£/)<ltH  vrAtvfar,  $ ovum-xk  aixx  ca-tk  ■? 
VUfIJtpXf  7 KidW/fi r^offtlcCxAA^)  fi  «T»  V OUlV 


Prof.  VIII.  Tbcor. 

Si  cornu  plano  fecetur  per  axem,  & 
fececur  altero  plano  lecante  balim 
coni  fecundum  re&am  lineam  qua: 
ad  balim  trianguli  per  axem  Iit  per- 
pendicularis i diameter  autem  Icdio- 
nis  fadtae  in  fuperficie,  vel  (it  paral- 
lela uni  laterum  trianguli,  vel  cum 
ipfo  extra  coni  verticem  conveniat, 
& producantur  in  infinitum  tum  fu- 


rallela  cft  ipfi  Ar,  vel  projucta , extra  pun- 
flurn  A cum  ipfa  convenit;  lincx  ZH,  at 
ad  partes  H,r  nrodufta:  nunquam  convenient 
inter  fde.  producantur  ergo  , fumtturquc  in 
Z H quodlibct  punsftum  e , & per  0 ducatur 
K0A  ipfi  er  parallela,  ipfi  vero  AC  parallela 


A 


ducatur  M 0 N : quare  [per  tf.  1 1.  ] pla- 
num , quod  per  K A,  M N tranfit , parallelum 
ert  plano  per  B r,  A E : & idcirco  f per  4. 
huj.J  K A M N planum  circulus  cft.  & quoniam 
lumaa  A,  r.,  m,  n funt  & in  plano  lecante,  & 
in  fiiperficic  coni  : ergo  & in  ip(a  communi 
leclioiic  erunt:  feftio  igitur  AZE  auila  cft 
ulquc  ad  pimfla  M,  N.  igitur  fi  tum  coni 
fupcrficie* , tum  (ccans  planum  producamur 
au  K A M N circulum ; & (effio  ipfa  A / E ul- 
quc ad  M,  N nuntia  augebitur.  Eadem  ra- 
tione demonftiamtur  feflionctn  M A Z E N au- 
geri in  infinitum  , fi  & (iipcrficics  coni  & 
planum  (ecans  in  infinitum  producantur,  pet- 


AiV  K)y,  »1  CxoaS/AtuV'»!  TUfiTtrTH  cusrij  CK.TH  Ttr 
A crfxttts'  af  7.  H,  AT  opjl  ox£*Ms<.cV<*f  «r  tvi 
7*  r,H  fetet  isS tam  rvfemnst^J-  GttCiCAii&etfKv 
xt,  K «Ati^a  71  n tftttw  ter)  rif  Z II  7v^5n,  r»  0, 
>C  Jis*  TX  Q OtyCAW  r?  fjty  B r «AacZAijAsf  nX,^u 
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ij  K © A,  rr  j A F 'zfytXjthK  * MOX'  7»  i^a 
eia  i K A,  M N'  ^TtrxiSct  ©^tWaiAc» «n  tu  eia 
? B r,  A E*  xvxAcf  aea  f vt  7 e K A M N oitfnJcr. 
K irr«  7«  A,E,M,N  erueex  ce  tu  ktf  tn- 

7ri4i),  in  e*  rari  tTi?x:tix  tx  Kued'  oTn 
X3it}{  «t£jt  7tae<  KW*  i A Z E ftlXfA 

r M,N  mfueiur.  ao' rSeieef  ctex  1*  tTi^xietx;  Td 
*w«  £ ri  Ttarwrrf  irnrtJd  rrKAMN 

xvxAtr-  *,n  AZE  UUI H*%c/  r M,  N stjj* 

r I a ^ fit  • 

cM  011^:^11  cu  ict*  «f  axaptv  cx- 

cst/Aij1)  »)ti  r»  Kusu  ixt^tueta,  j 73  n fetet  corwf- 
JW,  % q M A Z E N 7»^t4  ttr  aTHpet  <c 
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•n  &)n  ^ 4KE  ff*f“ 

ficic\>  T»  K,  j A*fKrizH 
watfjxMrXef  Bfcja»  j K M A. 

Uof  hat  B KM  tt|  M A*  b 
o«t  A £ JictfitTfcf  t-n  rtf 
4KEA  «uW  jjrS^oi  «fij 

Jio.  wM  ij  BT  mipeMjif  E* 

Aof  j N M r.  ifj  Ji  r K A ' 
4.^* 

« dii  r N,  r.  K,  M (&-VTI- 
Jc»  3Kg$&UjAe»  ki  r£  <7, i 


M 


ftione  erunt : quare  [per  3. 
1 i.J  H E A refla  cft.  luma- 
tur  in  linea  A K E punctum 
aliquod  K , & per  K reflas 
t H parallela  ducatur  K M A. 
eftqtic  [[W  rS.huj.]  K M ipli 
M A xqualis  : quare  [ per 
con v.  3.3.]  A E diameter 
cft  circuli  A K E A.  ducatur 
deinde  per  At  rrfla  N M 5 
ipli  B r parallela,  cft  au- 
tem & K A parallela  l H : 
ergo  [per  if.  11.]  planum 
quod  per  N,  s,  K,  M duci- 
tur , aequi  di  Itans  eft  plano 
per  B r,  7.  H,  hoc  efl  ip(i 


-a'  s»  . s , . . , per  B I , r.  noc  elt  ipn 

Z 'Z  5^  B r»pr  «i/xAsc.  hafi ; adeoque  [per  4.  huj.  ] fedtio  circulus  elt. 

*?4iNKijt.  K tirsi  jZHrjjH  ®CJf  ip^tcf  «i,  fit  NKSA.  & quoniam  l H perpendicularis 
jjKMrjN  - jrf:r  ipfcf  «»•  a$%  t»  tjzsi  f el*  a‘*  B r H » Equitur  [per  10.  I I.J  & K M ad 
N M 3 «s*  *s-i|i  ru  %sri  <f  k M.  «0  Si  n -Jajre  f N 2 Perprndicularem  efle  : quare  [per  33. 

A M E 1«  tu  ■?  K M,  kCkAss  -2  « * ‘ 1 rc'^i"Pllu*  N “ s «lualc  cfl  quadrato  ex 

*i[F  1 saltui  ' - • - . J ^ K M,  fcd  & reflangulum  A M B xqu.de  eft  qua- 

1 '*rT.f*rr*  ’ A E‘ ..  " drato  c*  EM;  namlirvea  A K E A cVculus  ponlmr 
v *" ^ 1/719  ws/  cteet  cujus  diameter  A E ; rc&jn^ulucn  icitur  N M 2 

ut  ij  NM  jrjof  M A iraif  ij  E M *iyr  M S’  fytote»  axpialc  cft  re&angulo  A M E : & idcirco  [ per 
* fj*  V*  r»  A M N tfiyutn  rilME  -g/yvtu,  ic  i<S.<J  ] ut  N M ad  M A ira  £ M ad  M z : quare|pef 
jw>ANM  ymU  ioj  tptf  tH  usts  M E - . a>ha,  *•*•]  A M N tr*an5?ulum  fimilceft  triangulo  s M E ; 

B va»  A N M yU,l*  rij  uW  A B r ^ m,  & V**“' ^ M ^ ^ 

v.  - - 1 ...  ■ ,“5  - anqulus  A N M angulo  ABT  eft  aequalis;  pa- 

. B - 171  B I xaj  ij  \j3rs  A B r aw  railela  cnioa  cft  N S ipli  B r : ergo  & angulus  A B r 

H «quali» 
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puiicla  quiedum  fumuntur  II , 'H'  ^ 

O,  qtt®  non  funt  in  latere  tri-  lr\ 
anguli  per  axem : rcdla , qn*  / \ 

i pundlo  H ad  e ducitur.  E' — "* 

non  tendet  ad  A:  ergo  [per  \ \ 

2.  huj.j  rcdla  conjungens  pun-  

dta  H,  0 intra  conum  , adeo-  7L 

que  intra  coni  fedlioncm  A l E cadet ; & qus 
in  diredtum  ipfi  conilituitur,  cadet  extra. 


— ' W»  d>i  7!i't»  rruftx  er. n 

\ TVf  c^njj trtlaK  ume  -nt  H,  ©,  et 

d p [*>i  fsr»  c/vTJ  'f  tu  it»  ri 

J afei&  ayq  i j iita  tu 

H ts  O cJ^^CvvumV’) 

\ t W.  . * * ■ % 

p.if  ilvn  citi  t o A'  »f  o'jw  «4 

H,©  etStia  ctnt  wrrfi^)  ra  K'j', u , 

<£  » E7T  ii  $ .i  et,  C*TS  f,  & rt  w 1?f  AZE 


E U T O 

Animadvertendum  cfl  decem  haec  theoremata  aptif- 
Hmc  cohaerentia  inter  fefe  & continuata  cite  pri- 
mum autem  offendit  rcita»  lineas,  q i.ae  in  Tupcrfi- 
cie  coni  ad  verticem  tendunt,  in  eadem  pcrmi- 
nere.  fecundum  cunverlum  offendit.  tertium  ex- 
plicat coni  lcdfioncm  qux  per  verticem  efficitur, 
quartum  lectionem  bab  scquidiffantcrn.  quintum 
vero  fubcomrariam.  Textum  elt  tanquam  lemma  ad 
fcptimum,  in  illo  offenditur  oportere  communem 
fedtionem  plani  (ccantis,  & citculi  qui  clt  bab*  coni, 
ad  ejus  diametrum  perpendicularem  effe ; atque,  hoc 
ita  habente,  redtas  omnes,  qice  ipfi  parallcl*  ducuntur, 
a triangulo  bifatiam  fecarr.  fcptimum  tres  alus  fc- 
dfionen  eatumque  diametrum  offendit,  fle  redas  quae 
ad  ipum  diametrum  ordinatim  applicantur,  et  qu% 
in  bab  parallelas  effe.  in  otlavodcmoiiffrat  quod  no» 
in  principio  diximus,  videlicet  parabolen  flt  hyper- 
bolen ex  eorum  numero  effe  quae  m infinitum  augen- 
tur. in  nonooffendit  cllipfim,  quae  in  leiptim  vergit  ut 
circulus,  quia  planum  fecans  cum  utroque  latere  tri- 
anguli convenit,  circulum  non  effe  ; bibcuntraria 
etenim  aut  parallela  fedtio  circulum  facit,  fcd  fle  il- 
lud lci:e  oporret,  dumvttum  liiffiunis  in  pirabola 
quidem  unum  dunraxat  trianguli  latus  lecarc  fle  iplarn 
bifim : in  hyperbola,  fecare  & latus  fle  redtam,  qu* 
reliquo  lateri  ad  paries  verticis  pruduCto  in  rcChnn 
conilituitur ; in  ellipfi  vero,  fle  utrumque  latus  fle  ba- 
fim  fecare.  pollet  fuctaffe  quifpiarn  arbitrari  deci- 
mum theorema  idem  effe  quod  fecundum  fcd  res 
non  ita  fe  habet  r illic  enim  in  toti  fupe/fiue  duo 
quarvis  punCla  bimi  alTerit , hic  m ea  tancom  linea 
quae  a Tccintc  plano  efficitur,  at  in  tribus  quae  dein- 
ceps fequuntur  theorematibus  unamquamque  (itif Io- 
nem diligentius  expendit , fle  principea  earum  pro- 
prietates declarat. 


CIUS. 

Xf«  rWinu.tn  7*  A ri  mi -m  Saufi/ua1 * t^er^. 

ll)d  76  «c^.-xr  iyt,  '»n  ai  fictio,  ir  T*  tfjinu 

er,  T {,  mjitr  ut, ea.  78  A IcslTffT»  n infra’/». 

7>  A «r 71»  5^*1  7 tsj*  4 OA}’A*t  t oein  n -lui.  T»  fi 
77  71  ? Tii  ¥ nfdiXaa.s»  71  ffd rti.  71  muri, e,  t ciyrsuff». 
r»  i/Ti»  w.-3»H  e?r' au'a„Taj  r HJiu»  , Aw.»  »77  q 
«m<f  c-jit  rar7M  77)  T»  Js^*  1/117?  r niti*  i m-'»* 

7iu»  eini  ij  f Ttu»5»7W  innt7 »,  in  7»m  «7»r  ij/v- 
•nt,  ai  T*:i>y «xoi  aini  /lp«7i«i»^)  c3i  7!  Tfi ;*r«.  n 5 
i ZJitot  TKf  a»it  «tur  Ttfj»i  Wti-I,  t,  T aJrusTfs»,  <a,i 
7777  It’  /tc7 iw  /J77y Tp  tr  7m  Jiam  cu- 
C: 1 ii  Ani  qAu  i'»ia»vn»,  8Tip  i»  rtit 
virt/Ai,  471 1 tf  « datcCcX*  7fc»  M »rn(i,  t r, 

0J-~’  ‘VV/,  •»  fi  7 J itriju,  iri  i iaX/i^r,  mre-i.s  «iv 
Sli/lfui  CUU&t  7tJ  XAi/Xai,  2/5  77  7SU.70»  CTI  71  A»  eiMri- 

srn»  icij'.777«/r  ttut  TX6it><ur  t»  qq*n,  »*  «ei  iuuOioi- 
Ket>,r  $ CTSil»  «71  eT*r*7TJ*  Ttfu,  /■  « . ri. 

fit  «ht>3ai  on  i 7»r  7»yi,  eir  .uV  7»<  sr^ys- 

Cilii,  7fel  etfjuiiju  T 7IUH1  w 7Uv  bitrt»' 

st»  A T ua^r-o >«r,  7iul  7r  tacu^I»  esu  tCw  it'  cvOdat 
7»  X6IT»  Tlsiff  off  7.T  6*41  A rif 

«IXiliJtvri  ea- 19777«»  ™ -Tistivi  Tiu.  Jj.-t».  71  A 
At# 71»  a 7 Atsi ti»  fA»  ffr  AiCiaan»»  'tetrt  ikjii»  raJ- 
7»  /i»«  nf  At 71:«.  7«7»  «V»r»i  «r  ij/rn  ixii  nV 

>t<  ii»  Tttwr  lir  iiiJMriiu  iA.j»  ehtufiCfnJtu  tW 

Ai  nuuiv,  A iii  tw  ^ITOUV.»»  pf#iuui<.  i»  J* 

7»ir  7t;jr»  itciCl^cyj  i(#ebu  Tio  Ti^ui»  t.'-»*  Aa. 

>71111,  ei  At;t*  t#i  7it  idid.uaTB  auTu»  t«  if- 

y.v-. 

nro- 
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, t Vkiui  dlaiu  a\.wai>is-  

tc  tnpudTmndu  7ipt»?rn  T (i<te~,v  «<»i« icar  tu-  rcftjm  lineam  A E,  qux  ad  ET  elt  peipendicu- 
fifW  T-  A F.  ®Sf  «Aec  i-astv  7f  B r.j  OTjffra  Tr^tv  ]jrU , & faciat  foStioncm  in  fupcrficic  coni 
e»  r?  o^jtpa»««  tu  ku»h  t A Z E,  ^ j 2j$tut7f  sc  AZE  lineam;  diameter  autem  lectionis  ZH 
t ij  Z H jAer  tT«  /t*i  wAit/(i«  y Jia  parallela  Iit  uni  Laterum  trianguli  per  axem  , 


i dPom  Tfiywx  rj  Ar,i9y 
iaro  ir  Z etifuixry  Z H tt tonet 
irfX  oo^af  rx^u  i Z 0,  * <c 
Trfmirf&u  uf  liam  B r trfac 
■n  \jzn  BAT  Urat  n Z0 
®t»r  Z A,  Jj  (iAr'p$u  v S>I- 

pteic9  cJfti  T5  n/a'f  tv%c»  rs K, 

at.  aia  ?K  rii  AE  traact^rAsc 
B K A aieuu- 

’tfH  TSfitfC  Aiya)  75  «*» 

*?  K A «wwrSuaifQZA. 

^ A*  ri  A r? 

B T «s^tAk^Atr  >j  M N.  Kt 
Ji)  t n K A rij  AE  sr^jiA- 
AajAtr  75  Sbfijt  f K A, 

M N crfrwtic»  ■Z^jiMijAsi'  «1  tui  2^a  rai»  g p, 
A E Sfani^u,  rcimri  r5  (Oret  reti  kuws  t* 
etact  2.[«  tu»  K A,  M N oTrrrriac»  xvxA®-  in» , 
cv i MR.  k i <&>  tiii 

M N i K A,  tT«  >yi/  ij  A E ii</  B P ra  *£<* 
tiara  ra>v  M A N iar»  tfl  rui  >er» f K A.  r&  tTf*  inr 
tjf  ra  >aT5  TKt  B T ®£ff  75  uz?s  rutr  BAT  ifrac 
ij  « Z ®C?V  Z A,  b ra  >ars  i5  B r «tf  r ra  'JZTB 
Tuv  BAT  As^er  re»  ovytuiptvs»  t*  75  rot/  «r 
<Vtn  Br«i»rrA,^ii  Brar,»fBA»e^jrf  0Z 


videlicet  ipfi  A r , atque 
i p unCt o Z rcct.e  Z H ad 
rc<ftos  angulos  ducatur  Za , 
* Se  hat  ut  quadratum  cx  B r 
ad  rcCtanguIum  BAT  ita 
Z 0 ad  Z A , fumatur  pre- 
tcrea  in  ledione  quodlibct 
pumftum  K,  & per  K ducatur 
K A inii  A B parallela,  u(- 
que  ad  IcCtionis  di.itrvctrum: 
dico  quadratum  ex  K A rc- 
ftangulo  ©ZA  squale  efle. 

Ducatur  enim  per  A ipfi 
B r parallela  M N.  elt  ve- 
ro K A parallela  ipfi  A B : 
ergo  [per  iy.tt.]  planum, 
quod  tranlit  per  K A,  M N, 
plano  per  B r,  a B,  hoe  elt  ipfi  bafi  coni,  atqui- 
diftat : ideoque  [per^huj.]  planum  per  K A,M  N 
elt  circulus,  cujus  diameter  M N.  elt  autem 
[per  io.  ii.]  KA  ad  M N perpendicularis, 
quia  & A E ad  Br : reCtangulum  igitur  M A N [per 
$ f . j.  J aequale  elt  quaik.no  cx  K A.  & quo- 
niam [ex  liyp.]  QZadZAcftut  quadratum  ex  B r 
ad  rc&angufuiu  BAT;  ‘quadratum  autem  cx  B r 
ad  B A r rcCtangulum  [per  a j.<5.]  rationem  habet 
compotitam  cx  ratione  quam  B r habet  ad  r A, 
& ex  ca  quam  B r habet  ad  B a : ratio  igitur  © f. 

ad 


I 


i A 
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4 F.  t fiat  uc  quadratum  cxB  r ad  rcflangulum 
B AT  ita  Z 0 ad  Z A.]  Certum  quidem  eft  quod  di- 
citur fed,fiquis  hoc  plenius  ad- 
huc declarare  velit,  Iit  retUn- 
gu'.o  B A r xqua.c  rcctin- 
gulum  onr  i quadrato  au- 
tem cx  sr  xquile  id  quod 
ad  n r adjacens  latitudi- 
nem habet  xis,  & fiat  ut 
oti  ad  n i ita  a Z ad  © z : 
ergo  tactum  jam  crtt  quod 
quxrebamus.  quoniam  enim 
ut  O n ad  tl  £ ita  A z ad 
ZG:  erit  & invertendo  ut 
xn  ad  n o ita  ©z  ad  z a. 
ut  autem  x n ad  n o ita 
rcflangulum  IP  id  ipfum 
ro,  hoc  ell  [per  conttr.  "|  quadratum  ex  ur  ad 
redtangulom  B a r.  hoc  autem  fit  ad  fequentia  theo- 
remati utile  erit. 

'Quadratum  autem  cx  B r ad  B A r rcflangulum 
rationem  habet  compotitam  &c.]  O dentum  cmm 
eft  in  lexto  libro  elementorum , theoremate  vigcli- 
motertio,  arquiangula  parallelugramma  inter  Te  ratio- 
nem habere  ex  laterum  rationibus  compotitam  frd, 
quoniam  interpretes  mduflione  magis  quim  rtecdTaria 
argumentatione  utuntur,  vifum  eft  nobis  illud  tpium 
iniclbgire;  quod  tametTi  Icriptum  eft  in  commen- 
tariis nnftris  in  qinrtum  theorema  fecundi  libri  yjr- 
tkmtdit  de  Sphaera  fit  Cvlindro,  fit  in  [Thttmi']  fcho- 
liis  in  primum  librum  Ntignx  Conftruftioms  P tole- 
m*i,  nihilominus  tamen  fit  hoc  loco  non  inepte  re- 
petetur ; propterea  quod  fortafte  non  omnes,  qui  hxc 
legent,  in  illos  libros  inciderunt,  tum  etam,  quod 
uiticerii  Iere  conicorum  inflatio  eum  argumentandi 
modum  ufurpat.  R.i!i«  tx  rxtmuiti  empm  Jkitur , 
JIIJB Jv  ratnuun  Componentium  t/uautitattt  iuler  Ji 
multipli;*!*  qujntitaletn  compotit*  faciunt  [ per  f. 
dcf.6.]:  per  quantitatem  intelligendo  numerum,  a quo 
ratio  ipta  denominatur,  in  multiplicibus  quidem  quan- 
titas  erit  numerus  integer : in  reliquis  vero  habitudi- 
nibus neecfleeft  quantitatem  numerum  efle,  fit  partem 
(eu  partes;  nili  forte  quilpiim  velit  etism  ineftibiles 
e IT:  habitudines  , quales  funt  magnitudinum  incom- 


' K A I 7Mmn&a  i*i  7c  arre  a i vps  rs  vxo  em 
UTUf  ij  Z 0 ZA.]  ZLu~lt  U.V  «1  Tt  Ar^luW. 

TAii»,  «irr  T.  \icruiK5iinu  4». 
/■nui  ■ >>v  my  vss  E A r in» 
n sui  O n P,  tu  Ji  B C 
irw  7«  tm,y.  ihu  fl  P 
3i'  nliitt  miti 7»  7iui  n 2, 

K*i  jqini»  «iotl  e&r 

ns  » a z ®ftV  © z-  j«- 

>t?tr  «:*  t»  Ini  i unor,  imi 

yif  «5r  lon  <oc«r  n s 
i AT.  co<  Z 0'  i. irm.it 

w • sn  "Btir  no  » ez 

t z a.  it  Ji  i xn  «f  }t 

n O T«  S r «pir  P O.  tvt'  ici  s»  £ii  J B r ce?r  t* 
\xi  B A r.  t».u  jftieitm  «4  tu/  »^"r  StvfijMtt. 

bTe  <Ti  ictri  BT  w&f  « titw  t B A r A lytt 
hi  T nyxctuinr  w n rir  ev  >f  B T rrprf  r A.] 
^tStiKTU  uv*  ii  T'~  'it.1t*  EtO  it*  J ftiytuScuir,  ir  7(4  ei- 
Utu  itiia  Suor, ussi,  on  ii  tnyirt*  '.•!*!, um 

iftt  utAnla  Aj)«r  T/tt  Tir  tuyttifjf-tt  in  iit  titufui. 
«rsi  Ji  Ili»™  it  i njni  ? i<*yi. tusi  l(j- 

mr  iit  CmutmfMVizti  ilijsis»  t^tlunfttt  suus,  t,  pV- 

ir  me  itA /sa^ut  iun  ei<  Tt  Tlrnrrw  3iJr-»uet  ? 

Jisriin  Gitl.it  t»  Afyjuiitt  iru  n*j;ai  u xo1iiJpt,ij  it 

TUI  JtMJff  T «“»T«  Sitiit  T»(  Un*iu*i‘  miilwt,  ix 

in ctt  Ji  i)  itrtu  iu  itn  jfffjJraa-  n ui  tturvu  rit 
i.nyiiit.oi -m<  timuit  irrvy,ii"ii  In  ^vTsf  ts  **sr 
tirnyfutr  xunxar  xijjnfi)  uiiu,  Ahytt  u ilyvt  eiy. 
iu<f}tu  i.ijtTsi , oTar  eu  tui  1'.y*t  mtit. 71711  t;  iou-nt 
rr.t1*i tACtlZZmu  ituiutt  mi,  mlitiirnt  Jtiniu  Kiy*- 
fA?nt  f iciifii  i Rtr  i llyp “■  th  fi  »»  iSr 

st>XsTi«nn  J.  1*771  lur  xeiSu.i  «At luou  mii- 
kt nrrv*  «T  A 7ur  A U77i*i  -sin au,  iriytn  n*  TvP/rJnr- 
ts  icujuor  Tei  sj,  ij  uieitt  t ftieix,  ti  f. e»  itu  m Tj<aci  ^ 
iiirrvf  (iw  pTmr,  ti« i tim  eu  ijtS  tk  *Pi>x  ««}i- 


' Scribitor  »tum  £*piui  if  Jis  in  MS.  qualem  vocem  Cr«a  lingua  non  agno  Icit : noi  igitur  i{-w  ubique  ularpibimut. 

3*. 


Digitized  by  Google 


dii  xj  cnf&Xfamfv  Tvtwra  t Sin*  ti  *•<»*¥ 
jwtr’  tC5wtt'Zfz)f  x}is  tfraj  t»  0x<j«  V fu 
■rtr  aijnos  7£7>*fV>  i^u  i hiwn^i  -?  7DM44 
•x.G*Mc^J»  aii/4'Tn'xi»  (utt  -rAiApa  tv  fu  * 

a£ow4  T£/y*M  «.754  •?  V feiiV  MpiA^flr  ?ns 
i»  *»7TB  T'  7D/i»4  a.%9?  TO^MnAof  T*  X0»*l 
70£i>i  V Tmtcrt<es'bilinJM  x.au  •?  Sinas 
*■*  ■?  fUiitrcV  $ 70^  «ArinTaf  tj  ^ap/s»  to- 
g^xes^Vc*  ro<yc  7jia  «J3S**,»o*^4  Zco  Aojp» 
‘X4*  i «r’  timeat  A «7*  tm  uJ&utTft*  •?  70- 
ftis,  uTnrrurWjat,  ii  «754  v 7£/>iirV  y*t!<ti, 
el  70  717ipi>0«al  70  ■^TTO  -?  ny/U.V>*4  ^75  •?  »- 
pyfn4  v JtserV  topjc  t hlfumyi  ? T0(i*f  ias  r 
(limat  * i ZT/i^OfU  7o  t&iiyciSpTt  i -m,  t 
r Smw  TfuifAXTW  at  ttiiS  » 

"775  «JlJ*  t itro  Aa/tCato^Vx»  ot’  octtj  i?jo  r 
hl&iUTtfl  'B&i  Ty  xcfupj •?  7c^~5,orrtfCtA- 
A)l  m/ « cpc^ii  ti  xoj  ofuitti  x.iyj&px  1$  •zt&ii- 

\ja 0 T»  7715  •\LottWiVOT4  t «.704 

yaiiixi  ? *<q  **»K  **p’  k*  fuwtQ  i 
yjtmjjjwnq.  xxAeioto  ii  » TrsaJ-rn  to/s* 
Tns  PBOAH- 


ceiur  autem  ot  aimu  («*«« 
bafim  coni  fecundum  rediam  lineam, 
qus  ad  bafun  trianguli  per  axem  fit 
perpendicularis,  it  Icdfcionis  diame- 
ter produdta  cum  uno  latere  trian- 
guli per  axem  extra  verticem  coni 
conveniat : recta  linea,  qus  i fedtio- 
ne  ducitur  parallela  communi  ledtio- 
ni  plani  fecantis  & bafis  coni  ufi- 
que  ad  fedtionis  diametrum,  poterit 
Ipatium  adjacens  redis,  ad  quam  ea, 
qus  in  diredium  conftituitur  diame- 
tro fedtionis,  fubtenditurque  angulo 
extra  triangulum,  eandem  rationem 
habet  quam  quadratum  redts , qus 
diametro  parallela  i vertice  Icdtio- 
nis  ulquc  ad  bafim  trianguli  ducitur, 
ad  rcdtanguluni  lub  bafis  partibus 

3us  ab  ea  fiunt  contentum , latitu- 
incin  habens  redtam , qus  ex  dia- 
metro abfeinditur  inter  ipfam  & ver- 
ticem fedtionis  interjedtam  j excedent 
que  figura  fimili  & fimiliter  polita 
ei,  qus  continetur  fub  redta  angulo 
extra  triangulum  fubtenfa,  & ea  juxta 
quam  poliunt  qus  ad  diametrum  ap- 
plicantur. vocetur  autem  hujufinodi 
iedtio  HtPERBOLA. 


vero  ipfi  Z A paral- 
lela ducatur  NO 3, 
te  jtinib  © A , te 
ad  2 produfla  , per 
punfla  A ,2  ipfiZN  pa- 
rallelae ducantur  A O, 

2 n : dico  M N pofle 
fpatium  Z 2,  quod 
quidem  adjacet  ipG 
Z A , latitudinem  ha- 
bens 7.  N , exccdcnf- 
que  figura  A s,  (imili  fimiliterqne  pollue  ei,  qux 
(ub  e Z,  Z A continetur. 


Ducatur  enim  per  N refla  P N S parallela  ET; 
cft  autem  & MN  ipii  A E parallela  : ergo  [per 
iy.  ii.]  planum  quod  traniit  per  M N,  I' £ x- 
quidiftat  plano  per  BT,  A E,  lux  cft  bafi  coni, 
fi  igitur  planum  per  MN,  PS  producatur,  (c- 
flio  circulus  erit  [ per  4.  huj.]  cujus  diameter 
PN2;  atque  cft  ad  ipfam  perpendicularis  M N : 
ergo  [ per  3 f.  3.  ] rcflangulum  P N S «quale 
cft  quadrato  ex  MN.  ac  quoniam  [ex  hyp. ] 
ut  quadratura  ex  AK  aj  rcflangulum  B K r ita 
cft  Z©  ad  ZA;  ratio  aurem  quadrati  ex  A K 
ad  rcflangulum  BKT  Q per  23. d. ] componitur 
ex  ratione  quam  habet  A k ad  K r,  & ex  ea 
quam  A K habet  ad  K B : ratio  igitur  © Z ad  Z A 
compotita  erit  ex  ratione  A K ad  K r , & ra- 
tione A K ad  k n.  icd  f per  4.  <5.  ] ut  A K ad 
KT  ita  ©H  ad  HT,  hoc  cft  ©N  ad  NZ; 
& ut  AK  ad  KB  ita  ZH  ad  KB,  hoc  cft  ZN 
ad  N P : ratio  igitur  © Z ad  Z A componitur  ex 
ratione  S N ad  N2,  & ZN  ad  NP.  at  [per 
23. d.)  ratio  compofita  ex  ratione  ©N  ad  N 2, 
& ZN  ad  NP,  cft  ea  quam  ©NZ  rcilan- 
gulum  habet  ad  rcflangulum  2 N P : cTgo  ut 
rcflangulum  ©NZ  ad  2 N P ita  ©Z  ad  ZA, 


<£,  HAqy-JC*  71  er, fbttnuy 
3ht  i5  Ttjttrf  TVX'-t  7» 
M,  i Mtj  A E 

MN.ai»  J>i  ?N  r»t  ZA 
-^aottZAijAcf  i)  NOS,  <£ 
J-TriZjL-jfi  etsu  >j  © A 
’t7n  ts  ”, 
3 2J$t  rA.SrjiZS 
■nfta^JlAci  rz^usuv 
CLf  A O.S  II'  >iyu  en  I)  M N diuxt^J  j»  Z S,  0 m- 
Z A,SA*i*C  t Z N,  1/mpZitXh.w 
«ia  tu  A S,  opuiu  trn  k,  oputuf  k iu\.u  tu  fi» 
Tfcv  ez,  za. 

HyJ)u  7$  i\k  ?N  t?  B T n PNZ,  in 

£ >i  MN'  r»j  AE  xayiZA»! Ao« ' t* a«t  o’ut  r MN, 
P 2 ornTTticv  mtJ^lArAsr  tfi  tu  2^  t B r,  A E, 
rtrnci  r>J  (idret  tu  xuvx-  uu  ayt  cxCa*i6>;  r»  Ai 
T M N,  P 2 crh’>m$ci,  ij  Tipi-  xfxAtr  t<w/,  a «i*~ 
FKZ.wiwix  obt&ai  xajrw  jMN' 
tc  apt  fi»  r P N 2 7«r  esi  tu  Xi»  M N.  «r« 
isw  ir  r«  Aarc  A K «tsf  re  t/is  B K T inuf  1 Z © 
«Of  Z A,  e <J«  ri  iere  ‘fAK  taCSf  n 1/*  B K T 
Aejec  ciyxtij  exi»  tb  er  i AK  «tsc  KT,  j 
A K if£cf  K B’  K i -f  Z © ip*  Trpif  tiw  Z A Aoyor 
dytuij  ex  j-b  ir  «£«  ij  AK  n^op  K r,  i A K 
«f  te  K B.  a>A’  ur  n A K K T htu(  ij  © H 
TTptf  H r.Tanor  i © N arpsf  N Z,if  j ij  A K «<:(• 
K B ariC  i Z H <B&f  H B.ramVir  >j  Z N if  ec  N P* 
i ap»  njr  © Z XfSf  Z A My@‘  tayxrrrm  tx7i  ri 
-rrr  Q N N 2,  »yt/  r«  T>*  Z N «0>f  N P.  i 
«ft  Acytf  ex  tb  njf  © N trCfC  N 2, 

K&  Tr,i  Z N 7t?if  N P , 0 tb  vjzrs  rwr  @NZ  ff) 
*fec  r®  vJott  t 2 N P'  ^ u{  it^a.  ri  ii»  r © N Z 
irp h ro  v®»  rir  2 N P Br»f  tj  © Z ®Ct>f  Z A, 

T«riV« 
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70  Tmior’£/HW\»  ntfun-T^x  xat  *u3Soi  Ofa 

ifjkt  5w  »7oi  r»  S>x<m  to  hxy  ££oi«  t£>- 

y»rt(  i f»  it’  tu3t*a<  at/T->r  Jtk  <x»  sire  •?  ff" 
7311«  xagpMwAtt  i%55  ry  xotm  70/1» 
t («i  4 Qgxuttft  •?  70/4«,  <5W»- 

«mq  71  ^e/jl  tO^PtUi&.‘3l  m^jf.  70*  fU- 

•^'r  'ac?*  ^ Ajjp»  r^ti  » Zi&untps  •? 
Tq/4XS,if  70  TMy*>«»ij»  70  iis®  •?  *y(J&pM  jiis 
•?  xefupis  y XJ*,\!  rn^  f ZlfritTr»  ■?  rs/*« 
•**  •?  &m<s*  f 7C<>«,  <©£*  70  ‘dexe^iu- 
»0»  \jOb  t ^CT®Aa/4oa.»3lu^oort  077’  ak-nif 
-»£?*  t«J/  f tuSu^t,  TAiros  i;g»  41 
^^jAa^Saij/tVtv  u*r’  col-riii  txri  •?  Zf&fti- 

yit  '°C?<  T?  JMfWp»  -?  TS/1«,  dMWTIC»  «/« 

V«V"  & **¥«W  -ni  *re' 

™ $ * my' ti  Slwj).  w 

4f  » T3ICUr7J1  TO/Jt  E A A E 1 1 J x. 

E X T.n  * 1SP-*'*  f*u » A 

3 0 B r xe*A»r,  jj  TiTfun&u  A*  ? 

1 x.  ‘mitxru  TtfjJw  rs  A B r Tf ly&vw,  Ttrjxjj- 

&u  j)  fcmiai  Jh-rnSu  oo/tTT, t?:it;  tifc  ix«nf<t 
•Bl.djfi  X Jtk  sr  afsttf  Tfiyxvtt,  ptr,n  <j  ■a^tA- 
A-lA w r»  /W«  ri  Xiva,  /«;7i  oon*>7Uf  tyfjfyai. 


naro  conveniant  fecundam  rectam 
lineam  quae  fit  perpendicularis  vel 
ad  bafim  trianguli  per  axem,  vel  ad 
eam  qux  in  diredum  ipfi  conftitui- 
tur:  reda  linea,  qu*  i lectione  co- 
ni ducitur  parallela  communi  fedio- 
ni  planorum  ufque  ad  diametrum  le- 
gionis, poterit  fpatium  adjacens  re- 
<dx,  ad  quam  fedionis  diameter  eam 
rationem  habeat  quam  quadratum  re- 
dae diametro  parallela; , & vertice 
coni  ulquc  ad  trianguli  bafim  du- 
dx,  habet  ad  redangulum  contentum 
lub  bafis  partibus  qu®  inter  ipfam  & 
redas  trianguli  lineas  interjiciuntur, 
latitudinem  habens  redam  qu®  cx 
diametro. ab  ipfa  ablcinditur  ad  verti- 
cem fedionis,  deficienfque  figura  fi- 
mili  & fimiliter  pofita  ei , qu*  fub 
diametro,  & reda  juxta  quam  pof- 
fiint,  continetur,  dicatur  autem  hu- 
jufmodi  fedio  Ellipsis. 

SIT  conus,  cujus  vertex  A punftum,  bafw 
circulus  B r , & lecetur  plano  per  axem, 
atque  fcdtionrm  faciat  triangulum  A B r , (c- 
cctur  autem  & altero  plano  conveniente  cum 
utroque  latere  trianguli  per  axem,  neque  bah 
coni  xquidiftantc  , neque  fubcontraiic  polito , 


* Latmtranfrerfuin  4 refhim(lrrr  poriui  rttAlom)  lk  videtor  dici,  quod  in  delinnnda  Parabola,  HyprrboU,vrl  El- 
lipfi^llod  tnafrtrlim  lue  a drtira  ad  Imiftiain  fit  Jix^tidam.hoc  vero  fujxt  Utm  tnnftrtfura  erigendum  ; endr m ic  fentu 
quo  dicitor  TAajI» /WAayt,  if3ia  quod  df  diametro  oaofreru  3c  reth  InQllufr  intrUijrnJum  Confueiodin 

umro&  commodo  litui  confulmto  icbcmiu  aJitcr  aliijioado  dtlincamm 

arear 
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catur,  fiet  f per  4.  htij.  ] (eclio  circulus,  cujus 
Jiameter  nP;  fi  clt  AM  ad  ipfam  perpen- 
dicularis: ergo  [perjf.;.]  rolbngulum  nMP 
tequalc  eft  quadrato  ex  AM.  Et  quoniam  c(l[ex 
hvp.  j ut  quadrarum  ex  A K ad  reflangulun» 
B k r ita  a‘e  ad  E 0 , & ratio  quadrari  ex 
AK  ad  rc&angulum  E K r [per  23.  6.  ] com- 
ponitur  ex  ratione  quam  haliet  A K ad  K B,  fc 
ex  ea  quam  A K haliet  ad  K r.  ut  autem  A K 
ad  K B ita  [ per  4.  6.  ] E H ad  HE,  hoc  tft 
E M ad  M n ; Se  ut  A K ad  K r ita  A H ad  H r, 
hoc  tft  A M ad  M P : erit  igitur  ratio  a e ad 
E©  cmnpofna  ex  ratione  EM  ad  Mtl,  & ra- 
tione A At  ad  M P.  fcd  ratio  compofita  ex  ra- 
tionibus E M ad  Mn,  & AM  ad  M P,  cft  ea 
quam  E M A red angulum  habet  ad  rcslangulutn 
riMP:  igitur  ut  re&angulum  EMA  ad  iplutn 
tcflangulum  flMP  ita  A E ad  ER,  five  A M aJ 
M 3.  ut  autem  A M ad  M S ( fumpta  M E com- 


(islTH  Z KUVX-  M*  a£5t  /1«  TiW  A M, 

II  P 3Jrn niev,  i Ttftii  KVKAettftif,  « StctfUtf^ 
i j n P.  K&  Ki  xxjtnt  tT  <w~tw  ij  A M*  r»  <*«* 
tjjst  tw  I1MP  I«»  f«w  T»  &r»  'f  AM.  JCaf  W« 
i,-w  wf  70  t5  A K «£ss  rs  usni  ? B K r arras 
ij  AE-atfsrisi  E0.  3 r*  >irt  f A K «fas 

to  tm  r B K r eiyxftj  Cte  t£  e»  t*«  <j  A K i?:s 
K»,M  AKtr?:S  KT.  a>A  ut  jttV  >!  A K «tss  K B 
H7US  B EH  5TS8S  HB,  ru-n^m  n EM  rnMIl, 
is  Jt  <i  A K.  «OS  K r aras  i AH  rrfes  II  I", 
TynVo  ij  A M 7TC8S  M P’  0 <l?ji  i A E ttfeS  T F.fl 
>ijss  «7»cr<9  txn  r«  •f  E M tr?:s  MtljSrir 
A M «CSS  M E*  « cr  yx-HaVS^  >-5>«C  «rr  rs 

in  tx*t  »i  E M «tPS  M n,  >t  r A M «Crs  MP,ir< 
rati  E M A tsi  «OS  ri  vari  ra»  n M P'  ts» 
aax  ut  r»  tjstt  rav  EMA  sr^ss  ts  uzr»  rav 
n M P irras  ii  A E «f  ts  Ttw  E 0,  T»7ls-i»  >i  A M 
irptf  t&m  ME-  as  3 >1  A M Ttfcf  M E,  f M E x?i- 
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witin  -nfu«  n njtAVrtant  Y7np£oAi,  x/rliio  td- 
?ti  a^«r»yot  «Jtj!  ipt), *,  aap’  aj  Jb- 
iiirai  cu  ’6jn  tia)  aegrior fo* 

<©^tM*Ae<  tS  esi  t?  &ww  f xoiv  w^tuu 
WHf,  £ ? iiJvsi  7&>Ayix  '7xb&>&.  SMlii  i lil- 
•m£u  t xopupJ»  r reptor.  rj^tlcQ^  Si 
« TciXUTaj  751(54  Antikeuiewai. 

ESTGZAN  aj  ita- 

ia 

yaa/,  a»  X9fup<l  T>  A oq- 
fitiev,  na/  Ttrfiq&uem 
cfimnSzt  fj.r\  Sii  ■?*»£*- 
Qy.f,  j ct  rjj 

jiipxefMS  T!jj.Xy  mt 
AEZ,  H0  K*  Aiysaen 
itutiifa.  ? AEZ.HflK 
•npu»  e>7r  >j  icctAvpdw 
tVsrc^sA»!- 

E<ri)  ^c»  e *wtA@*. 

XA&y  n T tTipx- 

ra&v  j^a^ixe  u/^aa,  o 
BAT4  j fljj&a»c*rii 
xam  avf^v  ifti  £>**«* 

©^jo^Aor  airw  i:nxf  • 

S»  raSHOK,  x»*roj  5 
T Z E A.M  © K ra- 
x,  T *litA«r  4)ZA, 
ii  JC  rsarj  ‘GTtfpiJ i* 

Aa.  a^a»  Si  «■»  ^ *«- 
wxJ;f  «nrtpxvfaec  ^ A A T ( 

b>^h«,  jK»n*<*  5 *"  m A,  X,  x,  2^i7  y A 

«%ftrZA  xa£  r»f «%9m«  W 


111  UL1  ilVjUt  lUpklUUV  IVVAIW  VjU*. 

catur  Hyperbola,  & duarum  fedtio- 
num  eadem  erit  diameter ; redi  a:  vero, 
juxta  quas  poliunt  applicata:  ad  dia- 
metrum parallelae  ei  qua;  eft  in  bafi 
coni,  inter  (e  aequales  erunt ; & figura 
tranlverfum  latus  utrilque  commune, 
quod  fcilicet  inter  fedhonum  vertices 
interjicitur,  vocentur  autem  hujuf- 
modi  Sectiones  Opposita. 

’ 1 k t ad  verticem 
luperfkie*,  quarum 
vertex  a punitum  ; & 
leccntur  plano  non  per 
verticem,  aiqitc  fcdio* 
nes  faciat  io  iuperficie 
lineas  A £ 7,  H e K : di- 
co utramque  (citiojuun 
a E 7,  hok  efle  eam 
quas  Hyperbola  appella- 
tur. 


S' 


Sit  enim  circulus 
B a r 7,  in  quo  fertur 
reda  linea  fuperficiem 
deferihens,  ducaturquc 
in  fuperfide , qux  eft 
ad  vertiecm  , planum 
ipfi  arquidiflans  E HO  K, 
& communes  interle- 
ctiones lediomim  Z B A, 
U ® K & circulorum 
(mt  ZA,  H K,  qtuc  f per 
kS.ji.]  etiam  parallela 
erunt ; axis  autem  co- 
nica: fupcrficici  fit  re- 
cta A A T,  Se  circulorum  centra  A,  r ; & k A 
ad  Z A perpendicularis  dudt  producatur  ad  B,  r 

K punda ; 
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fic  E s ad  e P.  itaque  \ i 1 

quoniam  conus,  cujus  lj 

vertex  A Sc  bafis  B r tir-  \| 

culus,  (ccatur  plano  per  A, 

axem , quod  (cilionem  / 

facit  triangulum  ABI*;  / 

/ccatur  autem  & alte-  / 

ro  plano  lecantebafim  / 

coni  (ce undam  4M1  / 

ad  Br  perpendicularem,  / 

quod  ledionem  facit  / 

in  fupccficie  lineam  / 

& E Z,  diameterque  M E 

produda  cum  uno  Ia-  r j 

tere  trianguli  per  axem  — 

extra  coni  verticem  con- 
venit , & per  pundum 

A diametro  fcdionis  EM  parallela  ducitur  AS, 
ab  E vero  ducitur  Eli  ad  redos  angulos  ipfi 
EM,  atque  eft  ut  quadratum  ex  A S ad  redan- 
gulum  BST  ita  E9  ad  En:  erit  [per  i*, 
huj.  ] ipfa  AEZ  (cdio  hypcrbola,  & reda 
EM  ea  juxta  quam  potiunt  qua:  ad  EM  ordina- 
rim applicantur;  tranfvcrfura  vero  figura  latus 
eft  reda  e E.  eadem  ratione  & H e K hypcrbola 
erit,  cujus  diameter  fiN;  reda  ©P  ea  juxta 
quam  pofliint  ordinarim  ad  0 N applicata ; © E 
vcto  tranfverfum  figura  latus. 

Dico  «P  ipfi  En  aqualem  efle 

Quoniam  enim  parallela  fune  B TjZ O : ut  AS 
ad  ST  ita  erit  [ner  4-d.]  A T ad  TS  ; & ut  AS 
ad  SB  ita  AT  adT  O.  fed  [per  23.(5.]  ratio  AS 
ad  S r , una  cum  ratione  A S ad  S B,  eft  ea 
quam  habet  quadratum  ex  A S ad  redangulum 
BST,  & ratio  AT  adTs,  una  cum  ratione 
AT  ad  T O,  eft  quam  habet  quadratum  ex  AT 
ad  redangulum  ITO  : ergo  ut  quadratum  ex 


/ * -*>  n **  t e ai,  oo\ 

/ 3 to  Air»  -f  AT  v» 

/ VOT  OT S itTiuf  ij  E9 

S''  «tsr  © P-  ttrfi  iv  Kutcf, 

* xgpvCi!  [*tv  tt  A stjfAtm, 

E n (Zeuncj  i BrxuxAof,7T- 

Tfufj  dlrrriJu  Jutjfai- 

\\  ?tKf,  Xj  XUJilJM  ItftLu 

\ \ 7J  A B T Twyttitev.-nrfjjfl 

\ N.  5 5 ‘T'f  “ o^wrt  fu  Ti- 

fiicm  nu-  (lacn  i kui>h 

</__ 3i  u xar'  f-.lt e tLu  A M Z 

«tSf  ifiuf  imt  t?  B T, 

7 x,  mmirta  7 tullV  bt  T? 

A **  ' t»  r „ . x 

t7n§<tvHX  t A E Z,  1 5 

Uluuilf&  1)  M E d*£a>k:aV’j  mftTn-niuxt  ftiet 

~ T»  _ . N T*  - Y * » V f -.■» 

«i  / ea  s_a  rfv/uae  'MiA/AnV  >«  KisMiTi»/* 


«t«-  ifjac  ||*^  lj  E n,  x,  tsw  re  >ct»  A £ ?rfe< 

re  ua»B£rir»rijE©  «CpV Eli*  bp.V'AEZ 

avet  -n^t  wrtfSeAB  in»,  BO  tn  B*  oif 

iaiirEM  Ktvmyif&/ai wwy.icVW.  istjtyix  j S 
h Sxf  z^ivpa.  ij  0 E.  ifteiuf  j £ B H 0 K impZf 
Ab  «w.  rr  2ljwtpf  ju-V  B © N»  B © P mt* 
i*  aj  cleri  iit/  0 N x.xraeyeu.fya(  Trntypi- 

»»r,  siAayi*  3 5 «J*f  b © E. 

Atyea  «1  ieB  iv»  B © P E n* 

E jt«  y$  c^»aiAeV  im  ij  B r rlj  " O*  t,u»  if 
B A £ TSii i £ T ir»f  B A T <stfS  T S,  )j  if  j 
AS ts£?f  SB  arear  B.AT  TO.aZA’  0 ^ AS 
•St>r  S r Asytf  //?  AS  «t«f  S B,  0 I?  Aeri 
I5  A S «Of  to  V3=r  BST’  e-j^AT  T S 
/W7»  ra  'f  AT  «Qf  T O,  e ? >rra  ^ AT  «rjff 
ro  -jzsi  ? T O*  f rw  <tejt  u;  t«  Xra  A S r* 


Digitized  by  Goog 


Ttm-yfUKtf  oOoA*1™  ttp  ntft- 
npa.  "tua  $ TBpif,  5 -7TO>i5>i  en  n exSAitdwa 
£ llsr-turt?»  i-w  i atfjfmfot  'Z?e* 
•71  Kt  «uSuar  >rnj  a*  ibni  ■?  70f««  ’6h 

l5  c/X^AxSoffa»  «g^MbA*  T? 

fUMttft)  7B  «?^J0U4<W  ^ TC*^ 

ivxAayw,  tnAit-n*  ii^«  t '^y'  ca-nis  stn- 
AafiCeLtofiiilw  'ZB&i  T?  mm?,  tMtbtt  itiu 

cfulee  t$  -cfeit^iw»  'vL»®  n ■?  5t»  »J»3 

g •?  wp  S*  JUiia#-  % 'oejcix&xMafim*  "ttti 
V n»f«  #«jW  ^ roaits  ly^ao 

•? »?’  S*  Kstwt^- 

1^*  st  a «jfc«\£<r, ijr  JittfUTfsf  i ab,^ wpij- 

-'  <$-«  ij  A B «%*  x*tk  rs  T , w ^ise  fi  r 
tj^fla  nmyMpeet  £ cwCiCAijo^ti)  ($>  ixATtfja.  tat 
f nfint  q A r E,  £ >CTB  A snrf*«*  ii  AE  *oV  flj- 
5i*f  tcS’"  i?  A Z,  <t  OTiritf»  i*  >)  A E ®£lr  A B 
&tu(  ij  AB  'BOf  V in  A Z,  $ »Arp3-a  vtqeim 
Sm  i5  T»pif  xc  H,  x aio.  ? H TJ  A B o^fc-jAer 
r^ii  >j  H ©,  5 eot^Iu^S-»  i EZ,  £ /k»  mV  tP 
0 Tp  A Z •Sr^oiAujAef  i ® A,  Jiet  it  T Z,  A 
r?  © A «ft^AtojAw  rtf^uou»  a/  Z K,  A M'  ^ Ar yu 
mi  >t  H 0 iujua)  ri  A A, « r ^Z, 

vKx-nt  b:»  wi®.  «i?rt  rii  A Z ousice 

orn  tu  'ijsn  EAZ.  , 

Erw  y>'  -Wf ' lu>  ivHU?)  «j  •»»  T A B xATuycftutu 
T&ypSpeer  ij  A N.jj  <1 B ,<aV  * 


UUMi  •«Aii  I VI*  TiU*AjA%v»«  V*  

cx  utraque  parte  ad  /edhonem  pro- 
ducatur, & fiat  ut  produdta  ad  dia- 
metrum ita  diameter  ad  aliam:  re&a 
linea,  qua:  i fc&ionc  ducitur  ad  pro- 
ducam diametro  parallela , poterit 
/panum  adjacens  tertis  proportio- 
nali, latitudinem  habens  rcCam  quse 
inter  ipfam  fit  feCionem  interjicitur, 
deficicn/que  figura  fimili  ci  qua:  con- 
tinetur fub  redi  ad  quam  ducuntur 
& ea  juxta  quam  po/Tunt.  fit  fi  ulte- 
rius producatur  ad  alteram  partem  /e- 
ftionis , bifariam  fccabitur  ab  ea  ad 
quam  applicata  fuerit. 

SIT  cllipfis  , cujus  diameter  AB,  lecetur- 
que  AB  bifariam  in  r pundo,  & per  r 
ordinarim  applicata  cx  utraque  parte  ad  lectio- 
nem producatur,  quae  fit  A r E ; a putido  au- 
tem A ipfi  A E ad  redos  angulos  ducatur  A Z, 
fiatque  ut  AEadABica  A B ad  A Z ; & 
fiimpro  quolibet  pundo  H in  ledione,  |>cr 
H ducatur  H e ipfi  A P parallela  , & junga- 
tur EZ;  deinde  per  e ipfi  a Z parallela  du- 
catur 0 A , & per  Z,  A punda  ducantur  ipfi 
0A  parallelae  ZK,  AM  : dico  H9  polle  Ipi- 
tium  A A,  quod  quidem  adjacet  redx  A Z,  la- 
tiradinem  habens  A 0 , deficicnfquc  figura  AZ 
fimili  .i  qua:  fub  E A Z continetur. 

Sit  enim  AN  ea  juxta  quam  poliunt  ordina- 
rim applicata:  ad  AB,  jungaturque  BN;  & per 

h quidem 


p 


redangulo  A o una  cum  n O redangulo  : quare 
Ha  redangulum  fuperat  redangulum  A O ipfo 
on.  cft  autem  [per  ij.huj.]  An  redangulum  x~ 
quale  quadrato  at  r A : rcdangulumq;  A O aequale 
quadrato  cx  3 H , & O n ei  quod  fub  O 2 n con- 
tinetur : ergo  quadratum  ex  r A fuperat  quadra- 
tum ex  H s ipfo  O S n redangulo.  & quoniam 
reda  A E fecatur  in  partes  aequales  in  r pundo, 
& in  partes  inaequales  in  @ : redangulum  E e a una 
cum  quadrato  ex  r 0,  hoc  cft  ex  s H,  aequale  erit 
[per  j.2.]  quadrato  ex  r A:  quadratum  igitur  cx 
r a fuperat  quadratum  cx  3 H redangulo  ESA. 
faperabat  autem  quadratum  cx  r A ipfum  quadra- 
tum cx  H S redangulo  O S n : redangulum  igi- 
tur E S A redangulo  O 2 n eft  «quale.  & 


a o (um  t£  n o*  n a t5  a o Oenux»  tu 

O n.  XAf  «1  TO  mV  A n 'en  tu  ~3bri  fifr  r A, 
tb  Si  A O ! ‘en  ru  Xari  -w  2 H . r»  fi  O II 
ien  tu  \jai  osn-  tb  Slpj/.  X?n  W TA  ri 
Xctj  rijf  H 2 vrnfix1*  T"  vjzaa  t O in.  £ «th 
X A E TtTfvrmj  tts  /. Spuat  *trm  tb  r,  «f  <T«  a neu 
Kttm  t»  ©•  tb  \szn  tqm  ESA  fitiu  rS 
ien  TfS  r 0.  TUTKI  f 2 H,  I»»  isi  ru  Xsr»  ijjr 
r A’  TB  Xcr»  -TK  r A ri  Xsr»  W S H 
vmpix«  tu  visn)  r«v  ESA.  imperci  fi  tb 
Xjt*  ^ H£  T»  Ow»  T 020'  tb 

«£jt  imi  tui  ESA  Ki  tu  vio*  t O £ II.  *«» 
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«•>  -•••  — # •*  w- 

ij  X A «©r  A 2.  «j  kw  u{  li  O 2 »©f  fiw  * X 
ircar  i 2B  wtW  B X'  »j  ut  a*?  ij  X A ®Of  A 2 
arra*  i 2 B 'StSf  B X‘  J ett/oVn,  Uf  i X 2 saCPC 
2 A iri*  ij  X 2 •BTOf  XB'  afX  i sv  ij  A 2 rj» 

X B-  Wi  ^l^ijArritrBW  *,  Aannj  «p*  ■} 
Z r ri?  r X i$-ir  i-nj'  6/4t  «'pj  H0rj0*.  ij  a-yt 
H © frxCaAe.aVn  «»ff  if  ins#  i?  -ny.*f 

JlX*  TffMTtq  uzr»  a5  A 0. 

n P O T A 2 I 2 k • 

Ea»  Xu  -f  -f  irAayiat  vrAte^j  t iv- 

nxiifoltei  a^$5  Ttf  la^f.  'nTxyfti- 

WS  Hjt7>T/^.Vll*  2]&UA7?3(  ijgu  T i»7U«- 
#aV*»  ev£t/>ns  rw  Tj^i/sap^wii  2^yMrrpa« 

17  — T !1  2 A M ajTDCULCfjaf,  ut  SJ&fxifgcf  ij 
"*  A B,  £ Tirpii-oJa  tfi^st  i|AB  «utra  r*  r,  xa» 

2-1&  * r *%$■&>  sr^ji  7i7Ky  aV«  xa.nry.ixVri'  »i 

r A’  /iya  iTJ  Xic/xtTfof  f«T»  >!  r A miQjyrs  t?  A B. 

£?«£  y$  mti  af  SvuMtjai  n^y/aoaf 
[xfvaj.cq  A E,B  Z |u&«ay,»j  'fm?eCxf)etxtf  aj  A Z,B  E 
CxCsCAifcSasKt',  j «AifCS-ai  n c>;r  trifjtf  T tj- 
pi»  ts^W  fflrpw»:»  ii  H,  Jt  «ti  ,uV  * H t?  A B ^re- 
^tfuiAtr  %&»  iH0,  ara^rH.©  Kxiry^uea» 
7J7atyitVa^  oj  It  K,  © A,2&  j r K,A  TAE.BZ 
i;A«j  ^S-oisk»  ct»  K M,  A N.  «T«  a»  «a 
*$•.»  ii  H K ry  0 A'  uu  ai*  k ro  axi  rijf  HKtS 
aui  •£  © A.  a?i.k  r«  jU-V  a^j  i5  H K 1m  tn  reu 
t/ai  T AK  M,  ro  Si  *x>  f ©A  w»  in  rw  vari 
tmBAN'  7b  <t£j«  irro  A K M «w  «-/  ri  \jw» 


[per  16.6.  ] ur  os  ad  i*x  ira  XA  ad  as. 
& cft  ut  O S ad  f X ita  s B ad  E X : ut  ergo 
X A ad  AS  ita  SB  ad  BX;  Sc  [ per  17.  y.]  di- 
videndo, ut  x s ad  s A ita  s x ad  x R : aequa- 
lis igitur  cft  | per  9.  y.  ] A s ipfi  xb.  cft  au- 
tem A r squalis  r It : quare  & reliqua  S r re- 
liqus  r x : & idcirco  Ha  ipfi  «♦  cft  squa- 
lis. refla  igitur  H©  produfta  ad  alteram  fe- 
flionis  panem  ab  ipla  A © bifariam  fetabitur. 


P R o P.  XVL  'Iheor. 

Si  per  pun&am,  quod  tranfvcrfum  la- 
tus oppofitarutn  fcdlionum  bifariam 
dividit,  re&a  ducatur  ordinatim  ap- 
plicat* parallela;  erit  h*c  ipfarum 
diameter,  priori  diametro  conjugata. 

SI  n r oppofit*  (cfliones , quarum  diameter 
A B ; feceturque  A B bifariam  in  r punflo, 
& per  r ordinarim  applicatx  parallela  ducatur 
r a : dico  TA  diametrum  efte  conjugatam  ipfi  A c. 

Sint  enim  A E,  B l juxta  quas  poftunt  ordina- 
rim applicatx,  &junflxA/.,  BE  producantur, 
fumpto  autem  in  altera  feflione  quovis  pun- 
flo  H,  ducatur  per  H ipfi  AB  parallela  H«, 
& 1 punflis  H,  © ordinatiru  applicentur  H K, 
©A;  deinde  & punflts  K,  A iplis  A E,  BZ  pa- 
rallelx  ducantur  K M,  A N.  quoniam  igitur  ae- 
qualis cft  [ per  34.1.)  HK  ipfi  ©A  : erit  qua- 
dratum ex  H K quadrato  ex  © A xqualc.  led 
[ per  rz.  hujus J quadratum  ex  HK  xquale  cft 
reflangulo  A K M , & quadratum  ex  © A reflan- 
guloBAN:  ergo  A K M reflangulum  rcflangulo 
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ipliim  A AB;  & [per  t<S.  y.]  ncrmutando  ut 
M K A rcflangulum  ad  rc&artgulum  NAE  in 
B K A n-ihinpulnrn  ad  re&ingutum  A A B.  c!l 
autem  [ ut  modo  olicnfum  | rcflangulutn  M K A 
squale  refljnguln  N A B : 'quare  & B K A reflan- 
gulum  squale  reflangulo  A A B ; & propterva 
ak  ipfi  AB  squalis  erit.  cltqvic  Ar  squalis 
r b : ergo  & tota  k r toti  r A : & ideo 
112  ipfi  s «squalis,  refla  igitur  H«  ab  ipfa 
2 r a bifariam  iccabitur,  atque  cft  ipfi  A B pa- 
rallela : ergo  [per  17.  def. ] diameter  erit  & 
s r a conjugata  ipfi  A B. 

E U T O 

* Quare  & B K A reflangulum  squale  refl.m- 
gulo  A A B ; & projitcrea  A K ipfi  A B squillis  et  it.] 
Quaniam  enim  rcttingulum  B K A ip(i  A A B rcfl-in- 
giilo  ell  squale;  ent  [per  16.  6.1  ut  kB  ad  A A ita 
a b ad  a k , permutiodoque  ut  k * >d  B a ita  A a 
ad  a k,  & componendo  ut  k a ad  A b ita  * a ad  B a : 
squalis  igitur  clt  K A ipfi  B A. 

Scire  autem  oportet,  in  quinrodecimo  & (cwodeci- 
ntotliitorcmiteWjvriW/n  propotirum  Iu  ille, ut  fecun-iit, 
et  conjugatas  quit  vocant, diametros  inquireret  clhpiis, 
bc  hyperbolae,  gc  oppulmrum  (efl  onum  : parabo  a 
enim  cjjfmodi  diametrum  non  habet  lld  & illud 
notatu  dignum  clt,  diametros  elliptis  mtta  recipi; 
hyperbols  vero  8c  oppofitanim  (cilionum  diame- 
tros deleri f>i  citra,  oportet  amem  rectas  juxta  quas 
poliunt  ordinattm  applicns,  fcu  recta  latera,  gcqox 
aptis  sqoi.ii  dant  ad  reitoi  angulos  aptrre  ; ordina* 
tim  vero  applicata',  & fecundi»  diametros  non  lem- 
pcr.  ir.axurie  tan-cii  debent  in  acuto  angulo  ap- 
p.tcari  , ut  longe  alne  « diverie  ab  eia  qua:  rctio 
Uteri  ijr.t  para!, eis,  deprehendant  ur. 

DEFINITIONES  SECUNDJE. 

i.  I JUnctum,  quod  hypcrbolx  & 
J ellipfis  diametrum  bifariam  di- 
vidit, centrum  fedionis  dicatur. 


rW  rr  viari  N A B mf  tf  re  vjsrs  A A B'  nxf  CtxK- 
Aet?  £•*  Tfl  una  M K A fltf  sc  to  dms  N A B v-uti 
7»  iis!  B K A wfoc  t»  t/tra  A A 8.  ttm  <c!»  r» 
tixa  M K A rii  t/rre  N A B-  * i«*  ayjt  iri  aj  ra  usi 
B K A tu  vx»  A A B'  tai  afia.  )j  A K ri;  A B.  «I 
ii  K.  ij  A T rii  r B in»-  <£  cA<)  ctact  r,  K T 'cA>t  rn 
r A 131»  K‘*-  »41  xeq  i H S r*i  a ».  tilie  ipt 
orxfl.  nuitrrq  ts»  < "TA,  K sn  <S^aA\j)Aer 
T?  AB  i f»  ir'.,  MITA  au^uytf 

ri  AB. 

CIUS. 

* lar*  n uri  BKAritinAAB-  ls>i  itfjc 
eri*  «f  A K r?  A B-  J Eth  j«p  -n  -Aa»  B K A iJ  V3* 
A A B in»  'mtr  iti>iyw  i»ui  it  i K B c*«  AA  (AB 
crfif  A K.  ti.  {**»■*-  it  i K B t(‘t  B A i A A «£«  A K, 
«ir'js»i»  it  i K A c£-r  A B 1 K A «js t K A'  isa  «rS 
i K A ra  t A. 

Ah  firsissu,  oti  «f  r.i  enutri y tj  S t r»  nv  nj  larjuArjry 
SsuvijurninuTt*  •)*  Jan'™  -nc  A*7t:<f  »j  «i>- 

?v}dr  ^Ifulitit  v«A ii[ivr,  *>  ■}  sJsVJorJr,  K,  r «>nar.* 

/uV«»-  » /i  e-f  rfs»»  ««  •/_».  itiuIrAu  aJ.uiTfir. 
r»;»7Jsr  A.  5 n oa  <fv-  4 'tt>t  C»»s  3j»uier:r  Jrrsr  sjnl r a- 
Clf:,  j,  ai  A r Oss"t;»K  I,  r SrmtHuV**  trerie  ICTTW;/*- 

Cir^),  Ai  j 7»r  fi  nra  i,  »m  Tni  esevr  rScl^if , 

ef.ir  vsjar  Tvr,nt,  ^ J*>.nlv  «,  to<  Tva>A.U,»f  almur' 
7»f  j‘  Timy.uVur  tdTvjt-aVu,  »}  -nir  A. 711«  A.-fiiTf.r, 
■ vntrr.r.  fiiKitn  y.  ir  i*  J:a,ir  Ar  rarejrrr  rc ret, 
'ir  ntttt  Znr  nir  irr.5  Jatrsar*  In.iar  l.sa  7 rtea tAaAarv 
7f  ifet*  arAcUJs. 

OPOI  AETT  EPOl. 
a'.  'TH  H S uwifC  5A»f  Y 

J Ttfac  i if/.TEjtiX  T7'J  a/^r,i«7fV , 

XOTfSI  T-  7DCM<  A.X '\Mic,'tV. 

e'.  H /li 
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75 UM  «f  i£±ih\3m,  i)  fj,a.  ^ v - 

rw  71)  in  ^ *T1'^1  CCJTI >i.V»  i03«i  y-' 

«5i>«r  irim.  7»  J /,  <#>.<7,  7&o  / 

/i  / B «)  7*5  «i»r»  , )n  n>2  / 

«t)5  Tito  1*1x6*  3if*«Vir.  U r ttllfe. 

Ttii-r»  /5'  -f  C^rCoAar  *,  t irrui, ui- 
mr  rjd  patio*  *w  wiT'f*7uV»  ihr  i<j7t.;«  T A« u‘i(u/, 
i fC  <m*7»  0*75351  U rjarimn  -f  nyie,  l A Amc« 
/iial  fiiffa  at^Acyit  $3»  **Tjtar(&atr  tCSu£/,  i 7»  «£»- 
T55  AsfXtrj*  X.  o1  irae  IwJlrarru  eu  r£75}'uV*x  (x  <r*. 
76»  7t7B)iU«»5. 

Et>  A ^ oArldxvr  «r»  /Tmx  n Aiyl-xVir.  IthA!  jSi 
e!<  uuriu  nwK u*<  x-atixxu  o Cc/A  sr,  Xj  i/ m ^757-01x^*1« 
«ooixr  onr  /jacxxTtxr,  t,  tuctruu 
rat  eunt  *rri)a^t7ar  »<i  « 
rmrmt  »3*  i ui» 

T r hfxf  7Xe'J!»t,  X*. 

ais»  * 'J'or«  4 n/eir  i;  1U.V» 

% va*  ^ a/^.OM?.  Jr;*  tixxoxxiVn  A_^- 

vspo  r tiujc  JK£+7*-nu.  Ji/Anmr  y'" 

/i  U*TMJ  /j'a47%r  / \ 

T '5  7*  A/J570.  Tiu-r»  f \ V 

3t*;x/x»77.  i-rii  yP,  it  init  A-  l j_ 

AmtUi  «3»  ? A E WTBj-iuVau,  -- 

rv,y.>Kr\u  7*  A B,  Jix**x'ioj  ^ \ \ 

bt^CxOm/V*  »a:i  ¥ 7ExT-j*  »*.  \ \ 

7105  *»*>0>!7  yxmV*».  7*7157  \ \ 

¥ZA'  «575  «V  « A E e£sr  76*  \ j 

A B * A B «£75  A Z'  <551  ^75  i£» 

«n£*  j>4«  ojrx  i A E T E A,A  I.' 

i/*  T«  17  19  cu  5*i«y:,xVix 
^34  76*  A Bi  7«pa£»A»M/  t»  A E, 

Aiiaeir1)  7«  Wti  $ 77x76*  O ^ 

^»305  r A E,  A B,  7rn57  ? A M.  a/3  AI  rin 

fxij*  «li^jur  ;«'r«7W  » A E A»7tf*  a/^mrfir  T BAfAV. 


-v  ^ g m immituni  produci  polTit,  atque 

Ny  \ i»  refla  infiniti  cuilibet  d>.t*  refl® 

\\  xqujlii fitilc  abfcinditur.  punflum 

flN,\  au"Tti  z vocat  centrum , & reflam 

\ z B & alias  quae  fimilitcr  a pun&o 

‘ \ \ Z id  fcifboncm  ducuntur,  ex  ccn- 

troappeilatj  atque  hasc  in  hy per- 
boxi  & oppofiti»  itChombus  conflat  ergo  utrim- 
que diametrum  terminatam  ciTc  ; primam  quidem 
pe«  (c  ex  generatione  feftionii;  (erumhm  vero, 
quod  media  proportionalis  Iit  inter  reflas  terminns, 
videlicet  inter  prinum  dnmetrum,  & eam  juxta  quam 
poliunt  qux  ad  diametrum  ordumim  applicantur. 

Sed  in  ellipii  id  quod  diflum  cll  nondum  appa- 
ret. quoniam  enim  iJla  in  Iciplam  vergat  inilir  cir- 
culi, & omnes  diametros  in- 
Z-  tra  recipiat  atque  termi- 

^ - net:  non  femper  in  dlipfi, 

medii  proportionalis  inter 
figur*  liren , dufla  per 
centrum  feflionis,  & \ dia- 
metro bifariam  divita , ab 
ipli  fefliotic  terminatur. 
'■  huc  autem  ex  iis  qui  difla 

N.  funr  in  quinto  decimo  theo- 

\ remate  ollendcrc  poilumus. 

, p quoniam  enim,  ut  demon- 

\ liratum  cll,  qu*  ad  refla  m 

A F.  applicantur,  paralie!*  ipli 
f a * , poliunt  (patii  terti» 

J proportionali  iplis , videlicet 

refl*  Z A adjacentia ; erit  ut 
A E ad  A b ita  a a ad  A z : 
quare  a b media  proportio- 
nalis elt  inter  ea,  az,-  & 
idcirco,  qu*  applicamur  ad 
A B,  ipli  a E parallelar,  pote- 
runt Ipatia  adjiccntia  terti* 
proportionali  ipfis  AE,  a b,  hoc  efl  refl*  A M.  eign 
iccunda  diameter  A E elt  media  proportionalis  inter  fi- 

gur* 
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r aiicia,  | per  “.rui),  j uiamctro  n n i 
occurrit,  atque  alsipfa  hifariain 
fecarur : quare  A r prodisCii  bi- 
fariam (ceabitur  i retia  a b ; \ 

quod  e fi  abfurdum : A f enim 
producta  [per  toliuj.]  extra  fc- 
dionem  cadit,  non  igitur  recta,  qu.e  i pmifto 
A ducirur  ordinarim  applicatx  parallela,  cadet 
intra  feftionem  : ergo  extra  cadet ; & pro- 
pterea  fc&ionem  ipfatn  nccdTario  continget. 

E U T O 

EmtiJet  m quinto  decimo  theoremate  terlii  libri 
elementorum  oilcndit  rectam,  qua:  ab  extremitate 
diametri  ad  re&os  angulo*  ducitur,  cadere  extra  at- 
que circulum  iplum  cominge/c  : jlpvUmmi  autem 
hoc  loco  umverlaie  quoddam  demonllrar,  quod  tum 
tribus  coni  fcctionious  , tum  circulo  convenit,  hoc 
enim  didere  circulus  a coni  (c&ionibus,  quod  in 
circulo  ordmartm  applicatae  perpendiculares  lum  ad 
diametrum ; neque  enim  aJix  recta:  parallela:  a dia- 
metro circuli  bifariam  dividuntur:  at  rn tribus (e  tiro- 
nibus, perpendiculares  non  leni  per  ducuntur,  prxtcr- 
quam  ad  lolos  nes 

Prop.  XVI11.  Theor. 

Si  reda  linea  coni  fcdioni  occurrat,  pro- 
dudaque  in  ucramejuc  partem  extra 
(edtonem  cadat;  fumatur  autem  ali- 
quod pundum  intra  fcdioncm  , & 
per  iplum  ei  quae  fedioni  occurrit  pa- 
rallela ducatur : duda  reda  & pro- 
duda  ex  utraque  parte  fcdioni  oc- 
curret. 

SIT  coni  fcflio,  atque  ipG  occurrem  tecti 
A B l , quae  producta  in  utramque  partem 
extra  (cilionem  cadat ; (umpto  autem  intra  fc- 


;• r~ 

K ov/jt  Tfiifyr.ermi  uj-’ 
g tuiTijf  ij  A T <x*jl  cxoaAbe.tcVl 

I Tfx. i|rJi|.T7B)  U7J  i5  A B,  i/rtt 

itirmr  c*SctM:fttrrj  Jceg  ; AT 
ere  ne  ■mx.i  nu,‘j.  crx  k?jx  i u-a  i A crunx 

•nfa.yuttert  KH-rrr/ u.h!u>  ay:u(m  Ih}m  iv- 
rof  "t  OserW  a£x  Tnjttrscf,  «i>- 

7nj  T tju-c. 

CIUS. 

O fi  ElcCr.V.r  ii  ttc  ■**!*£'? 2ty-lfi*n  r rsrns 

f.-* J»  V sti^riurv.r  tdri?m,  47,  i Tpr  'v  ':if  iy.ui r»  it' 

arsit  4 itfa  i*nV  71  tr?<n  tf  t xalxAa-  j 

/i  AltlAunof  ir  tvtu  e- JV  titit  71  inXiil  Juvifjfiit  tfi- 
afuini  T ttt  nili  T rus.  reiuur  /.«r  rj  xsUf.  7 «'tu  yi 
• xslxa.cr  vi»  r xur»  nyut , in  st'  iuin  fi'  ai 
7, r tyutrai  Cf.t  4,iir  d)rr^  7,  >A  y.  i'Jcti 

nufilXorr  iaurrur  vts  4 fjautff*  r ruixlar  1* l- 
ycitfjMtiar  #fl  /i  tC<  ni  it  nuit  • rra»7»(  t(ji  If^lr 
iy.im,  •<  fii  tri  /Atti  T«r  i-iuj. 

n P O T A 2 I 2 nt'. 

Eat  xcviV  TTftn  tfijiix  ev/cenTrivea,  tx.Ci,'Al. 
fcVx  «V  irjLTif*  Urif  v!t?u  'irf  mote  , 
5«  «ft  71  crfJLMt  inis  ths  73/t«j,  xjq  Jt’ 
oarir  av5n  t*  0t/47nx?W»r  i 

artiant.  ixCaAAst&ii  fp’ 
otircq  t«  tt/uv. 

"p  STP.  KutH  77M,r>,  (e numwi» auri;  ijABi 
tii^ft*,  *,  O nc*Ti(»*  escrec 

art7rtr»  i5  7»Atrr,  !c  «iArJirar  7i  mfi-itr  ensf  £ 

VUrf 
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Tjjt  Tiu^t . 4*1  j\  d-stfum,  oiit  • AZ  B ripra  iO* 
n axsri  )Sn‘JVi'ir  hiuify*, 

ITPOTAS12 

Ei  Ttaort  kSiY  Tttvf,  *vt  cu  iere  r itefUTfV  wa- 
fi.  if&.ypdflw  xjLTtr/fdfixi  ap^Si , avftnt- 

«UT Xf  Tf  TBfiX- 


que  pane,  necefiirio  i num  fetabit.  fcicnditm  lutem 
cft  eandem  congruere  demonftratioacm,  edam  fi  a z » 
(coci  ip£»rt>  fcCtionem- 

Prop.  XIX.  7 Itor. 

In  omni  fe&ione  coni,  re&a  linea,  quae 
i diametro  ducitur  ordinatim  appli- 
catae parallela,  cum  le&ione  con- 
veniet. 


P ZTfl  K**tf  7»/tJT>  i A B,  £ h- 

■*—*  AijOSai  « crfitc.r  a?n  f atapurp*  it  B,  ygi 
sia.  '<s  B -n-ruyfu:  ar  Kamryftttti»  ■>  B T* 
Arya  en  ij  B r cxGx&Cfitir  rufaitTH^  r>|  7ipif. 
KiAiff Sil  ;**  73  sr/ptu»  $ri  f Ttptrf  ro  A,  1(1 

oi  X.  ro  A c/jn t 7»^t<'  i >07»  tr  A (?3ri ro  A 
dfn^djyvvpv.tt)  loS«a* 
carre  7mr«7B^  7»/*nr.  A 

*,  *t«  B iir*  4C  A ^ 

■mtr/fumt  UMPfffUr  / 

m»  e/S«*  tK-  ' ^ r ' 

rW  »nfl«  ^ 7»pif , /yy 
Tufiynrr,;i  aurn  ij  A A, 

JjKirij  tut-nr/u-i  i tra- 
o«JAi;Aof  i BT'  ij 

•>  % M > V \ *V  M 

B T dfjt  ovpiTn t H7vf  ri  A A.  >wt/  « fafauy  r 
A,  A rr.foHu».  (pcwipW  on  jj  ei  npui  jvftinTtrm/. 
u it  CKTOf  B A,  w xara  70  E,  «tyripii  rij  nftif 
n/fantTermf.  ii  at*  >ot*  rv  B lAjt  Tvntypu- 

IUf  tUtVtyUiirH  ayCfli» <f  UlS«*  TUfiTCtTHTUf  77) 
7tf*n. 


SI  T coni  Pedio,  cujus  diameter  A B , luma- 
turqtie  aliquod  pundum  t in  diametro ; & 
per  B ducatur  B r parallela  ordinatim  applicatas : 
dico  B r produflam  cum  lectione  convenire. 

Sumatur  enim  quodlibet  pundum  A in  fedio- 
nc ; cft  autem  & punitum  A in  fedione : ergo 
__  fper  io.  huj.l  i pun- 
. ^ -7'"  fio  A ad  A Jufla  rc- 


yr  cto  A ad  a ducta  rc- 

' \ / 1 da  intra  fcdionem  ca- 

/ /\  det.  & quoniam  fper 

/ / \ 17.  huj.  J qu*  ab  A 

/ / \ dufta  eu  ordinatim 

I jj  ' \ applicat*  paralltla.ca- 

\ dic  extra  fedionem  , 

1 & cum  ipla  convenit 

refla  A A , iremque 
Br  parallela  cfl  ordinatim  applicat*:  (equitur 
quod  B r etiam  cum  A A conventet.  & Ii  qui- 
dem  convenit  inter  putida  A,  a ; pcrfpicuum 
eft  eam  cum  fcdionc  quoque  convenire,  fi  vero 
extra  A,  ut  ad  pundum  E,  prius  conveniet  cum 
feflionc.  ergo  reda  linea  ,qui  ipundo  B ducitur 
ordinatim  applicat*  parallela,  cum  feflionc  con- 
veniet. 

M P nor* 
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quare  ut  quadratum  cx  / 

<1 Z ad  quadratura  cx  r E 
ita  re&angulum  Z A H ad 
rcdangnlum  E A h.  ut  autem  rcchngulum  Z A H 
ad  rc&angulum  E A H,  ita  [per  1.6.]  linea  Z A ad 
lineam  A E : ergo  ut  quadratum  ex  A Z ad  qua- 
dratum cx  r E,  ita  erit  Z A ad  A E. 

E U T O 

Ab  hoc  theoremate  incipiens  npoUenei  demccpt 
in  omnibus  accidentia , que  ipfi  paiabolc  infunt  & 
non  alii  cuipiam , ottendit  : ticut  plerumque  ea- 
dem hyperbolae,  dlipfi,  Se  circulo  convenire  demoo- 
llrat.  Quoniam  iiicm  non  inutile  vilam  cll  nt  qui 
mechanica  tradum,  ob  inftrumcntorum  penuriam, 
Eepenuneru  per  continuata  puncta  coni  fcdliones  in 
pi.no  ddctibere  : es  huc  theoremate  fuppedieatur 
modus  lumcndi  ea  puncta  continuata,  per  qux  pa- 
rabola regulx  adminiculo  defignaorur  li  cn:m  expo- 
namus r ortam  ut  a s,  Sc  in  ea  fumamus  pun&a  conti- 
nuata E,  i,  i quibus  td  reflus  angulos  ipti  a r.  rcilas 
E r,  Z A ducamur  *,  lumptu  in  E r quolibet  ponClo 
r , longius  quidem  ab  E li  la-iorcm  parabolam  ta- 
cere libuerit , fi  veto  angulliurcm  propius ; Sc  nat 
Ut  A E ad  A 2 ira  quadratum  ex  E r ad  quadra- 
tum ex  2 A : punet.  r,  A m tedionc  erunt-  Pari 
modo  fumentur  & alia  puncta  per  qux  parabola  dc- 
fcribetur. 


j at  rr  Xra  A Z «Or  t« 

T tjtTUf  7t  cas  ZAH 
®&C  rsijam  E A H.  j r»  uzrs  Z A II  <a&f  ra 
vj jze  E A H,  irraf  ij  Z A «£.‘V  A E-  L(  uejt  t» 
>ot»  A Z «Cf  < ri  >cTt  T E,  arra*  ij  Z A «ror  A E. 

CIUS. 

At:  7 .r»  7«  'y‘tverulTvr  if1  .»>*  ir  »*«i  t» 

i »«ri  Jtlxiun»  v»at^iT*  t j at 

irt»  Tfri*  ur  «ai  n 3»*»  7»  xoifCoE» , *,  Ta  irAii^n,  xj 
rJ  mlii.u  t*  7*7*  Jiixrmtr  vaaiyo it*  Itm  J >*  iyjfilr 
p«iitj  Twt  tb  yu^n,  uff  r xi*  I*»  r «c/*r«ir, 

x.  Zi*  pwy.^y/  erutova  } a:t<r  ia(  r xsrr*  71- 

/u*r  ir  «'rrrijr.'.  J' i*  t«t»  7*  Rr  TSf<'7*Aa» 

IWi^r  Truo*,  ir’  «rr  ;r*J-51TM  > Jtt- 

t*r  fi  ticour,  ut  litu  AB,»,  ia’ 

*.;■/  t dr»  cuuiyia  frMM  , ur  tu  E*  Z,  Jyri  St’  tf.ear 
«tu  tf-Nif  7f  A B,  X)  "..v*.  «e  sii  Er,  Z A,  A*Tur  eri 
r E T 7V>ir  «auiTir  t:  T . fi  ,£  tv(v7if*r  #«Ar jimu  37,»- 
«r  TBcA-irlu),  mr”»  7*  E.  ci  Ji  cv»7ac*r,  i^-Trcrr,  q 
Troes,  ivf  ? A E <rrie  A /.  aram  x:  vr:  E r «tie  77  £n 
Z A'  ia  r.A  eruo*  «rr  •#  7tuirf  «fWtsrr  J c a»* 
A*  f.’uiSt  ir’  */ 


Prop.  XXI.  Tfjeor. 

Si  in  hyperbola,  vel  dlipfi,  vel  cir- 
culi circumferentia  reche  linea;  or- 
dinarim ad  diametrum  applicentur; 
erum  quadrata  carum  ad  (patia  con- 
tenta fub  redis,  qux  inter  ipfas  & 
vertices  tranfverfi  lateris  figurs  in- 
terjiciuntur, ut  figurx  redum  latus 
ad  tranfverfum  inter  fefe  vero,  ut 
fpatia  qu£  interjedis,  ut  diximus, 
redis  continentur. 


nPOTALU!  **'. 

Eat  ci  Ijay  ocAu,  i S xwcAV  ‘T&tp.pua. 

1 iibuxf  n fet/y/cV**  T 

s f «1  m air’  ocJtJ*  TV^i>u«<t  .«  ttx. 

•jj^nyttcV*  'vIsfj  t b!^Aaf4^a,si«- 

, , , ~ 1 - > e . t 

»00  IrTT  OU/Tir  l <Z!Zjri  TC*«  717^135»  T TTAX^iHC 

Z iufvi,  en  i euTvc  i sj,1)}*  ttA6o- 

<0£^<  T TTAcrjict»"  aMnA*  Si,  en 


, . I . t t l — « » 

7tx  dtiriypiv-a  'VZ3B  Tuv,  en  eqmraq 

bJ^lAsfcCxrtfiVcnr  fj^tfcxr. 

Non  opui  tfl  ut  tcftxEr.  ZA,Ac.  CniadreAof  angulos  ipfi  ab,  Micit  ut  fi»i  inetr  fe  panllelx. 
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«CK  t*  use  B II  A'  U{  aut  1}  r A ®©f  A B 
ira*  t»  us*  K H A,  r*7Ki  ri  >jre  Z H, 

T«  use  BHA.  ra  atm»  i<\  ifzej  rjn  iif 

ra  a-ri  A E ®©r  ri  visi  BEA,  «tsw  r A «©V 
AI'  1«  r»  a^a  ^ ZH  «©V  ts  use 
B H A,  Urar  ro  airt  A F.  «©r  ri  vise  BEA* 
£ aiaMttf  ur  re  an  Z H "S©>  re  an  A E , 
itruf  ri  vise  BHA  ®©c  ro  vis*  BEA. 


BHA  : erit  [per  n.y.]  ut  r A ad  AB,  ita  rc- 
ttangulum  K H A (hoc  eli  quadratum  ex  Z H)  ad 
rettangulum  B H A.  eadem  ratione  dcmnnftr,il>i- 
tur  etiam  ut  quadratum  ex  A E ad  reflangulum 
B E A,  ita  r A ad  A B : eruo  (per  n.y.'  ut  quadra- 
tum ex  ZH  ad  rc&inguFum  BHA,  ita  quadratum 
cx  A E ad  B E A redangulum ; 8c  permutando,  ut 
quadratum  cx  Z H ad  quadrarum  ex  A E,  ita  rc- 
ttangulum  B H A ad  roiiangulum  BEA. 


E U T O C I U S. 


15  StMpiju»  ffstjv>-  tv.trru,  «ai  ;f.a*ir  it  i%ri.  Ji I 
/iV™  «ririnu,  #n  ■ ntt  hi  tai*>-nu  , tJt’  *t>  IfStu 
■Jfjhii,  «Ji  r»  xvttt  «m  M r»  fiauitta.  «'  >«ip  Sbt  it 
ri  Siri  A E «f  u ri  vsi  A E B !j»r  i T A 'afit  A B,  irtr  j) 
ri  iri  A F.  -ni  vri  A E B «ri  7«  «.'*/«•  irr  «,;«  «ri  i 
T A 7«  A B.  k a «ri  rtn  t*Areu,  e 17  «i  y7«yi* 
fA-a  If  t*  t*  t-tf.iu  mtiFfiif  «rif  iliie  r.or  «rira* 
7»  /jauirty,  ui  it  «vCxwr  yirw7«i  7ur  7«f«t>Ari  wr 

7»  a r. 

Aii  /i  rin  t S*»ri*utnr,  ttJ  oiItu’  ifhrp  ari»  iri  ri, 
tietfttrut  «©si^imr,  j (ififA'  iaifCuhu  «ri 
«Jtiitar  rjjtfu  «f*Sirf*.  i«*ii£ai  y>(  riSri*  « A B,  tuti 
t9ftc%t^XfirSt/  i t*  aiTiif ; » ori  ri  H,  «ri  iri  r A 7007« 
7£«  If  Jir  »XS“  » A r,  c,  irt£ri^2v  1 B t'  «(  I«.'ri>oAvi 
aririr  mi  »»(<H»iri'#  AH  ri  E,H,  «1  iri  7s»  E, 
II  7»  A T TtffiiXoAs,  i-^naar  ri  F.  0.  H K,  ri  /««.Sui  ra 
|«W  xsi  A II IC  nw  tJ  iri  Z 11«  TS  A vri  AER  /cn>  77J 
iri  A E'  i (i  jap  7S»  A,  A,  7.  «-«  i Ca^v  ».  ‘tutMt  A 
Vr «ntuinuar  rij  ri  iri  ■/  (>>-t » 


Theorema  manifefte  «ponitur,  & cafum  non  ha- 
bet. oportet  autem  Icirc  lincim  juxta  quam  poiTunt, 
videlicet  re<Sum  figura:  latus,  in  circulo  quidem 
diametro  aequale  etle.  quoniam  enim  ut  quadratum 
e*  A E ad  rctUnguhim  a f.  B ita  elt  r a ad  A b ■ qua- 
dratum autem  cx  A e retlangulo  a e b m citculo  cft 
aquale  ; (equitur  quod  & r A aequalis  fit  ipfi  a b. 
bed  illud  quoque  (ciendum  eli , lineas,  quae  m cir- 
culi circumferentia  ordinatim  applicantur,  ad  diame- 
trum perpendiculare*  ede,  atque  in  nldcm  retiis  lineis 
in  quibus  funi  paralleli  ipii  A r. 

Per  hoc  autem  theorema , co  modo  quo  ditium 
eft  in  parabola,  hyperbolam  de  ellipfim  reguli  ad- 
miniculo dclcribcmus  exponatur  enim  retia  linea 
a s,  & in  infinitum  producatur  ad  H , i puntio  au- 
tem A ad  rctios  angulos  ipii  A B ducatur  A T;  jun- 
tiaque  * r de  produ  tta,  fumantur  in  linea  AH  pun- 
Qa  quaedam  E,  H,  & i puntiij  E,  H apii  A r paral- 
leli ducantur  E e,  Ht,  dc  fiat  a H x rctbngulum 
aequale  quadrato  ex  ZH,  J;  ref  Ungulum  At»  x- 
qualc  ipii  quadrato  ex  A E ; dc  tianlibit  hypcrlxjla 
per  purufta  a,  a,  2.  fimiluer  eadem  de  m cliiph 
conftrucmus. 

P R or. 
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lincarbnu|oripU 

AB.  & funt  inter  I 

lefe  parallela: : er- 
go reda  r A pro- 
du£b  cum  diame- 
tro AB  extra  fe£tio- 

nein  conveniet,  led  fit  feftio  hyperbola.  iuq;  quo- 
niam [pet  it.  huj. ] in  hybctbola  ut  quadratum 
ex  r B ad  quadratum  ex  a B,  ita  cft  rctbngulum 
l b A ad  recbngulum  Z B A ; quadratum  cx  r E 
majus  erit  quadrato  ex  ab.  ,&  lun:  parallelae  : 
icitur  r A projuila  cum  diametro  lectionis  extra 
leilionem  conveniet. 

Prop.  XXIII.  Hieor. 

Si  cllipfim  re<3a  linea  fecct  inter  duas 
diametros  lita:  produdta  cum  utra- 
que carum  extra  (edionem  conveniet. 

SI  T cllipfis,  cujus  diametri  A B,  r A ; & fc- 
cet  quatdam  tccb  fodtionem,  videlicet  ipla 
EZ,  inteT  duas  diametros 
AB,  TA  interjcib  : dico 
EZ  produfbm  convenire 
eum  utraque  carum  extra 
feftioneni. 

Applicentur  enim  i pun- 

diis  E,  l ordinarim  ad  dia- 
metrum quidem  A B redie 
ad  A r vero  E K, 

ZA:  cft  igitur  [ per  ai. 
huj.j  ut  quadratum  cx  B H 
ad  quadratum  ex  zo,  iu 
nibngtilum  B H A ad  rc- 
ibugulum  BOA.  ut  autem  o.uJrjtum  ex  Z A 
ad  quadratum  cxEX,  iu  rcdbngulum  A A I ad 


KOj  HCT 

M'  n ra  a&c 

cxG xMsfUfti  avfi- 
snrMTOf  rij  AB 
2J&pur/>v  Ut et  "fi 
Tt/jjjf.  a» ei  Si  koi  vmpZ&Xr.  t-ra  »»  ct  t>i 
ir-v  ut  ro  can  f r F.  -zrCtf  ra  aw  'f' 
A E,  isruf  ri  dnt  ZEA  re  dx>  Z B A' 

<ie$c  kcu  re eure  ^TEr»  er:  f A B.  xai  nn 
if  r A afjt  cxtexMc/ajUf  rvftmfii- 
TM  7K  ZlaUiTtU  T5  TtLLrS  CXTCf  f TSUJJf. 


n POTA  212  xy. 

Ea»  tM«4<r  tuSoa.  Ttyeni  t JVx- 

pjLiTr^jrr  ccSaMepiV»»  CLfttrwtiTaH  warnifat 
T <41  ila^lTlfU»  CATBS  r T tftis. 

P ST ft  fAA a\£tr,i»{  sJut/atTfCi  A B,r  A.x.Ti/anra» 
' Tf  t&«  ■npilw  i EZ  fUTaru  khu, Vv  r 

A B,  T A eixuiriM'  Atye» 
ct  r £ Z c*C*AAe/cs  >n  evft- 
TnrHTuf  ixan^ae.  rc!»  A B, 
r A exrer  tf  n^erf. 

K*nja$«*»v  y$  a*»  r 
F.,  Z cJiri  /a» 

A B aj  H E,  Z 0,  cRri  $ 7&u 
AT  «f  E K,  Z A*  *«W  ipcL 
de  /as»  re  an  rr,f  E H 
m6f  re  an  TiV  Z0,  »- 
TUf  7»  daj  B H A «Of 
Si  n an  ZA  «Cff  T» 
dr«r  73  en»  A AT  'StfCf  ro  i/t» 
AKf. 


7«  «itre  B 0 A. 
arra  E K 


ut 
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Eif  jA*  J (/TipCaA^  (uduo,  «'» ori utlcn 

OUflTlVHTOL,  ifcCxMOflVx  «lp’  tv'llfX  0*7« 

7n7p*  -i*  7s,«)is*  ffi^trrtdtiTix)  ri 

17 ITfl  «^t£«  A} r \ja-ty£«Av,  Tf  2|a/aTfof 
ij  A B,  £ mfi.7rr$ua  aa/rjt  vfieut.  ijriE  »ut- 

TM  73  A,  JJ  £*- 

»-  A \. 

K&TlpCt  tXTK  m-  jN 

■jUlTSt  Tr(  Tlttrf  | \\ 

Aty»  071  TUUWf- 
«O  nf  AB  hx- 
ftitgv- 

LtAyty&u  jeto 
n mfuni/  33r  rijf 
Tffxi-f  TO  Z,  J i- 
7n^«u^u  *i  A Z" 

)j  AZ  rt^*tJCo*A- 

AtyMMJ  TOLf*lTH- 

t«(  rii  Ursf  ■f  Tifir<-  n/tmiitrii  kjxtx 

n A,  J «rr  ^in»?i/  ri;f  n uftuf  jkx<  A A ij  A E’ 
<t  T A F.  ifjt  ix?*^3aV)  9-CjU.7JtXH7»f  n 2}gt- 
fUtfU  UTOf  'f 

n POTA  21  2 *»'. 
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Si  parabolae  vel  hyperboLc  reda  linea, 
in  uno  pundo  occurrens,  produda 
ex  utraque  parte  extra  fedionem  ca- 
dat: cum  uiametro  conveniet. 

SIT  parabola  vel  hyperbola,  cujus  diameter 
AB;  occurratque  ipli  reda  r A E in  pun- 
do A,  qua:  pro- 
il  uda  ex  utraque 
pane  extra  le- 
ctionem cadat : 
dico  r A B cum 
diametro  AB  con- 
venire. 

Sumatur  enim 
aliquod  mmdum 
1 in  (ediotte ; & 
jungatur  A z : er- 
go [per  ii.  hu- 
jus] a l produda 
conveniet  cum 
diametro  extra  fcdionem.  conveniat  autem  in  A 
pundo,  & reda  A E cft  inter  fcdionem  & A a. 
reda  igitur  r A E produda  cum  diametro  extra 
lectionem  conveniet. 


P R o p.  XXV.  Tbeor. 


Eai  to5tk  cuM-mAja  m m!$j  rS»  /w  Si  ellipfi  reda  linea  occurrens  inter  duas 

s^ut^oi,  i *.£<*.  io’  iiyLTtpi  'iktus  diametros  * , produda  cx  utraque 


• Ntmpt  lonjugatoi  ut  in  xxm. 


N 


pane 


I 
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nca  ducatur  diametro  lectionis  pa- 
rallela: iu  uno  tantum  pun&o  cum 
fc&ione  conveniet. 

SIT  primum 
ri-ctum  autem 
lck  ducatur  E 
dlionc  convenite. 


■ - w • „ - 

'Aju  ^3-uiTfJ*  * Tt^i'  <n,ni\aurm  T» 

Yji Sf  iei  fxlvsi  arpZoi. 


lonc  cumenuc.  rn  Ttftn-  „ . 

Sumatur  enim  ir.  iPfa  E i aliquod  «unOum  E,  ' EiJj^«  ' V*f  « ■*•*»  & * £,Z’  ” £ 

quo  ducatur  E H ordinarim  applicat*  paral-  4 E vn»y.u.jw*  Kayr/^r»  rtf* 

U A-  rti . irlritiA  cv  II  C i KCU  k~ibnrHtU.fi- 


lcla  , & quadrato  cx  H E 
majus  (it  rcdungulum  a a r ; 
a punflo  autem  r ordina- 
tim  applicetur  r « t ergo 
|pcr  u.huj.j  quadrarum  cx 
«r  aequale  cft  refla  ngulo 
a A r.  atque  cft  reflangtt- 
luro  A A r majus  quadraro 
ex  EH:  quadratum  igitur 
cx  0 r quadrato  cx  E H ma- 
jus erit  ; & idcirco  linea 
© l'  major  linea  T H.  & 
funt  parallela:  inter  (e  : er- 
go E/  producta  (ecabit  © r ; 
proptereaque  conveniet  cum 
tedione.  conventat  in  K.  di- 
co in  uno  tantum  punflo 
K convenire,  fi  enim  tieri 

pocclt,  conveniat  etiam  in  , , „ 

a.  quoniam  igitur  parabolam  refla  linet  Ic-  kjj  k*iu  r» 


ij  E H,  kch  iF  "Hm  •f  H E fa«- 
fyv  tr»  rb  \cnsi  A A T,  xaf 
Xti  x r •nf^yuitut  avryfiui 

«j  r ©•  r«  ‘f  © r 

iex»  ‘,i  tu.  'jTSt  r A A r.M»- 

Cm  * . , T*  • t 

e»  de  r«  uam  A A T V an 
E H'  ftei£»  «get  K rs  « •> 
© r tu  an  E H'  fut^uiv  it* 
tuu  x © r T?f  E H.  x*t  «et 
V3%atA\iiAte  i EZ  apjt  <*- 
GaMe/Miiti  nam  via  0 P, 
uf%  K t»i  Tiun  ovuTTiTHraf. 
ruuTTrriiTti  xaera  rs  K.  Al- 
yui  di  em  £ u 
cru-.v.v  r#  K rvya-rrrpfraf- 
h d :wXTr.i  TvunrrliT* 
ITti  cuv  cr^st-oc/.ia  loflrft* 


A.  quoniam  igitur  paranoiam  retia  unca  x.if  «««  'v 

eat  iu  duobus  punflis,  fi  producatur  [[KT  22.  7,0,«  Kaii  ovi  <*/***,  w6<t».s/«n)  «*/***' 

huj.]  conveniet  cum  diametro  (cflinnis ; qtiod  pH73J  ^ i5  'wp  iww». 

c(t  ablurdum.  pofitum  enim  cft  ipfi  c(7e  paral-  ’ <j&«MsfA ef.  i EZ  ««t  «£<*ZA«- 

Iclam-  ergo  E Z prudiifla  in  uno  tantum  punclo  , ^ rj  »/*>(. 

a>.*m  irio  r 4 VTi V 1 II lt‘fa 


Er* 
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pSTJl  ij  A B,  i TaJy-  ClT  p.irahola,  cujus  diameter  AB;  & ipfi 

-Au  Ttftttra  r.f  »r7tf  nul;f  ij  I'  A'  ^ A B fccct  quapiam  redta  r A intra  fcdtii 
teyai  vn  i r A siAwi  io’  fxatiwt  m uicn  ncm  i.  ^ico  r A FoJuftam  in  utramque  parte 


Xvyai  em  ij  r A OKvaTi^p&m  tp  ixxnaa  tu 
eifiTITf17Uf  Ttf  1 1filj. 

y*e  r.f  iire  5"  A nntyaVaf  **- 

nr  ^ •'”x ' - f 


ncm  . aico  » a proiiucum  in  utramque  partem 
cum  fcdlionc  convenire. 

Ducatur  enim  i pundlo  A ordinatitn  appli- 


vty.Mv  i A E"  ij  A E aifji  ixnr  mrUraf  f n-  ““  E;  ergo  [per  IA  hujj  A E extra 

rf  nmtni  r A r,  ae  «^*>>Aor  h.,  ,*  ,da  cft>  vclnon>  &Lukk.mfit  ftttalleU,W 

"ju>  *»  c-^aiAcr  kw  «wre.nTKyuoaf  «MnjxJ’  nitim  applicata  cft  . ^ ([>cr  9.huj.  j pr(x|u. 

Uf%  ixbaXKzutm  i(p  txaji;a  TuumTHTaj  rij  nfir.  da  in  utramque  partem  conveniet  cum  fcilione. 

r. ..  A ‘ P j e lia* 


Mv  i<tu  q rij 

A E,  oM.'  exS<xMatcV>l  Tuftm-  e'  s>* 
tfltru  n;  AE  x<tnt  ri  E.  en 
/«r  ar  rij  n/qf  cQt  ■ l-t\  " 

tat  i(p  et  in  ro  E,  Qcutti».  s' 

«’  yi  rij  A E ru/iSd^ti,  snAv  / ^ 

«Cynetv  nro'j  7&v  -nfJw.  At- 

yv  m>..v  en  k<H  efen  r»  sn^t  E 

^tijij  fxotiMtUivif  rif 

n^tr-  ftu  t*?  hv  Su/veiv') 
r,  MA,«jn&y/t»af  tc*7ijy/w»ij 
ij  H Z,  jra  >iri  A A iaw  fr« 
rw  ijzt*  B A 2,  w *c?  «**>/*•'**  Xetniyf«*T» 
i}  r B tn^t-n-rttrai  tj  AT  xane  ri  T.  txa  */ 
larv  ivi  ri  Oot®  Z A B ree  Ane  A A‘  tcw  uf 
i AB  «CSC  A A i)  A A •wCfC  A Z*  Aei- 
5»jj  ij  B A •sitit  Kwrtw  tLu  A Z ii»  if 
t BA  Sttif  A A'  eif  <*Aj«  r«  Xre  B A tstst 
t»  Z A titat  re  Aeri  B A srtst  ri  Aere 
A A.  trfiit  Oi  itst  n Aen  A A tu  \jzgt 


Sed  non  fi:  parallela,  veram 
producatur  & conveniat  cum 
A E in  E pundio.  conllat  igi- 
A.  M tur  ipfatn  cum  fedlione  cora- 

|S^  ’ venire  ad  parte*  E.  fi  enim 

Z v convenit  cum  A E , multo 

v \ prius  ledioni  occurrit,  dico 

N.  \ rurfus  eandem  & ad  alteras 

\ partes  proiludam  convenire 

\ cum  fectione-  fit  enim  MA 

K^\V'  linea  juxta  quam  polTunt , 

& HA  ordinarim  applicetur, 
\ quadrarum  autem  cx  A a ae- 
quale fit  redlangulo  BAZ ; & or- 
dinatim  applicat*  parallela  B r conveniat  cum  A r 
in  r puntio.  quoniam  igitur  n-dlangulum  Z A B x~ 
quale  cft  quadrato  ex  A a ; erit  | per  17.6.  ] 
ut  A B ad  A a ita  a a ad  a A : quare  [j>cr  1 9. 
j.  ] & reliqua  B A ad  reliquam  AZ  cli  ut  BA 
ad  a a : /c  pmpterea  [ per  22.  6.  ] ut  quadra- 
tum cx  ba  ad  quadratum  ex  Z a,  ita  quadra- 
tum ex  B a ad  quadratum  cx  A A.  rarfiii  quo- 
niam quadratum  cx  A a «quale  eft  rcdlangulo 

BAZ, 
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E U T O C I U S. 

In  lliquibu»  exemplaribus  vigefimifepumi  ihewe*  E»  imi  irruitur  T*  *■'*««  XJtfU  3ur}*,uxnt  *'=]) 
IMlU  talis  legitur  deroonftralio,  ruiun  id/nju. 

SIT  parabola  cujus  diameter  A B,  & Hanc  t<rcn  £%jt<o«A>i  ijff  2ja/M?pc{  i A B,  « 'mu- 
(ccct  rciSla  quaedam  HA  intra  Ic&ionem  : dico  ti^h-su  ivSmxtk  ij  H A certts  "i5  As* 

H A prt>du£larn  ad  utrafque  partes  cum  ftdioiw  dn  ij  H A inSaMeuVl  i©’  ixarr^  ta  ^«1 

convenire.  _ * - ~ 

nfiTnrerm^  T*t  rrjUr . 


plicatae  ] 
cadet  ea 
parallela 


parallela  eru , vel  non.  cc  liquidcm  HE  Iit  pa-  ^ k»  7,™y.u.W  *<tu- 

rallela,  iplaordmattm  applicata  cltjidciKine  per  - u • : 'r  . ■ r 

J P.hui  ] Vi  producatur  afutralquc  partes,  bifcritn  «P  J*-"*7»'  V®*  * 

feda  i diametro  conveniet  cum  fcOiunc.  fcJ  %*/**' m H»**f»*  *«*- 
non  (it  ipfi  AB  parallela,  fed  producta  conve-  «MlAtC  niAF,  «M<*  cxGaMomV»!  nftxrxkrai 
niat  cum  A t in  E punito,  pcrfpicuum  clt  iplam,  tjAE  x«7ot  t»  e.  JijAc»  ei  ,uV  tb  A h rufiCxM^, 
fi  curo  AE  convcnitpnulto  prius  ledioni  occurrere. 

Dico  etiam  ad  alte- 


ras partes  produ&am  cum 
(cilione  convenire,  (it 


07)  WAu  TT^JT1f’t  TtUlt  Tiw  TtfjJlt. 

1 O \ itv  » V 

Atyu  om  jc,  crJfi  nt  tu 


enim  M A linea  juxta  - 

quam  poflunt,  & in  dire-  // 

dum  ipfi  producatur  A Z : £ • . ■ 

ergo  M A ad  AB  eft  per-  I 7 ‘ — 

pendicularis.  fiat  ut  qua-  ' f 

dratum  cx  A E ad  trian-  i / 

gulum  AEA  fic  Unca 

M a ad  AC;  & per  j 

punita  M,  Z ipfi  A B pa-  j * 

rallelx  ducantur  ZHK,  > A— 

M X.  cum  igitur  qua-  W 
drilaterum  fit  A A A H,  & politione  datur  A A ; 
ducatur  r K B ipfi  A A parallela,  qux  abfeindat 
r KH  triangulum  qu.tdril.uero  A A AH  aequale, 
& per  B ipfi  ZAM  parallela  ducatur  S BN.  ita- 
que quoniam  [ per  conftr.  J ut  quadratum  cx 


ptfUj*,  sxoctMr.«V,l 

\ Tmvci  r>j  7i(*if-  K»  yx» 

orK|S  Li  S iwavj  ^MA,c 

\ cxSsSAijio&t*  st  idfetaf 

: H amr  ij  A 2‘  ij  M A doct  rn 

- r A B 9(ft  ifS>l(  KK  on- 
s tnir.tSu  Lf  to  das  A E 
\ n AEA  tqeyuttt 

' i TOK  n MA  «©V  7)1*  AZ, 
xjfi  2+<*  T M,  Z rj  AB 
~ ‘a^aft.rXei  rj^B-ucx»  04 

Z K.  M X.  TTtfarsAsu^r  it  oinc  & A A A H,  K94 
Seret  &?»<  reis  A A,  iqj&W  rjt  A A VS^tA\ijAoc  i 
T K B,  >amip.*x<H*  ro  I K H Tfiywst  tu  A A A H 
■nrjSjttsAlvouoas».  X.  & B J j t A M ©^xMitAcc 
ix.Su  i Z B N.  5 STM  io  fJf  70  it!»  A E «Cff  T» 


A E ad  triangulum  AEA  ita  cft  MA  ad  AZ,  AEA  7f  iyutt»  tirut  i M A ■srOf  AZ'  rete  u< 
& Ut  quadratum  ex  A E ad  A E A triangulum  ^ „ da»  A E xgsf  ro  A E A t^iyuntr  ktu/t  to 
ita  quadratum  cx  r B ad  triangulum  a r B;  cte-  da»  r B teoe  A I' B r(/.yu.n* , 

yxf 
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A E,  w 7*  rrAoCf  J aurri  p-i^iar  eri  A E A rf/jvrr/  inr 
7»  fyjlfjfalY. 

b TirpfcTAtvf  * g*t**  5 A A A H,  x.  }fjvi  *Mgf 

*£  a a,  r^S-ar  n a a ij  r k.  b,  Xh- 

■nuidm  rs  TK.1I  T&iysusii  rw  A A AH  7ir«<t- 

CSAiOjiw  «57/]  1 « 73  ^>'  TsuTrusr  «7».-.  tl»  ;*p,  ol  > i r 

7W7  St(^w*  i/tfAs.utrirsJ  /sSv77  cti3v«;iu|u»  i«*  AAA1I 
7lTflTAxu~.«  irj»  1^  gftjit  irS  St2i/n  iri  A Ii  A Tftylli» 

OUMUf  77  tJ/J»  FIO-U1  }lt  tbETTi  «M  ^ 

cuMi>)ir  15)  riui  2 T t!  A A,  Ij  aisWlC*- 
f«r  7h  fi'  T 2 im»  ? H K.  T»  Ai  T T irni 
7&u  H Tt  w fiiu  T K* 

^«TiuVrl.  irrn  jaj  » e£|r  “iJ  1'  }*/r*  M» 
cih  7»  A yjni,  T«7Tf»  7»  II’  i£*  7*17  i?»» 

Xj  iuaisr  ti  TDK  iJ  STT.  tai  ir»  » T 
yurid  7*  E,  *ai  «7*»  lioo/al  t'  «».ar  ii  pjji  S T K 

7?  A E.  fKr»t»7  '0777  i A B *j»r  {&  » M A Iji. 

TolTTJ  ^ 7511»  f 17*'  } UX  B.»«|  77,107«,  tj  g^if  if. *},- 
7*1  7*77417  T»  aJ#,0,T»''. 

n P O T A 2 I 2 **'. 

E*»  s'j3m*  ^uxj  T a»7!«iu*ia7,  Axp3u 

Ji  7T  CT^iOr  i*7Z*  7?«  i TVjtf  7V/X*f,  X3t|  Jl 

aJrv  /s^jtMxAw  t5  •pa.-staara  «0- 

5 «a1  ix.«xMo«ii)t  ef>'  ty&Ttfx  •n/ff.nouTuq 

T»  78/4>). 

L’  S T 12  S A N arm4ip$j/af  a»  >i  AH  2japit- 
■*“ ' 7^>r,  xxf  rA  tjh"?  iy«^rss3-»  nr  «o5-ris» 


daciibcutes  quadrarum  Imcx  A t,  ■ piius  iateri  appo- 
fncnmus  [per  4 H •]  fpatium  triangulo  A t A xqualc, 
f.Clum  jim  em  quod  quaeritur. 

* Cum  igitur  quadrilaterum  fit  A A A H,  & 
politione  data  A A,  ducatur  r K b inii  A A pa- 
rallela , qu.v  aWdnd.it  r K ii  triangulum  quadri- 
latcro  A a a H lequalc.  ] Hoc  ira  faciemus.  Si 
enim,  ut  in  elementis  [ad  if.  6 ] didicimus,  duro 
re&ilinco , videlicet  quadrilatcro  A A AII,  arquale  & 
triangulo  dato  aha  IiitiIc  corlTtucriirrus  triangulum 
Errata  ut  latus  St  lateri  a a refp  m icat, 
& [ per  v i.]  fecerimus  il  ».  ipli  (Se- 
T qualem,  {cur  arqiulcm  Tl,  & junxeti- 
mus  r K ; factum  cut  quod  quxritur.  quo- 
niam enim  angulus  ail  i aqualis  cil  angu- 
lo ad  A,  hoc  dl  ei  qui  a<l  H , erit  trian- 
gulum r H k aequale  ac  ftmtle  triangulo 
£T  T,  & angulus  r angulo  E aequalis,  (e 
alterni  funt : linea  igitur  r k r pcr  gj.i.J  cft  parallela 
ipli  a £ perfpicuum  autem  cil,  quod,  quando  a si  in 
avu, linea  M a tangit  fetdioncm  , quando  vero  non  fit 
axis,  fecit,  & ad  diametrum  omnino  pcrpcndicullu* 
ducitur. 

Prop.  XXV11I.  'Ueer. 

Si  reda  linea  unam  oppoficarum  fedtin- 
num  contingat,  fuiiiatur autem  pun- 
itum intra  alteram  fc&ionem,  & per 
ipfum  rcdla  contingenti  parallela  du- 
catur: protludhi  ad  utrafijue  partes 
cum  ledionc  conveniet. 

SI  n T onpnfin  Icdioncs, quarum  diameter  A B; 
& feaienera,  in  qua  eu  A,  Contingi,  qurvis 
O fKi\i 


H N in  direitum  producatur.  itaque  quoniam 
k A ipfi  M N eft  parallela ; & K e ipfi  H N ; & 
e It  A M una  eademque  recta  : triangulum  K 0 A 
[per  9.1.&4.6}  fimilceft  triangulo  HMN.  eft  au- 
tem A © xqualis  H M : quare  & KA  ipfi  MN’  aequa- 
lis erit : idcoque  quadratum  ex  K A xqualc  qua- 
drato ex  MN.  rurlus  quoniam  A « aequalis  cft 
H M & A 0 irfi  E H , communis  autem  AB; 
erit  B A xqualis  A M ; & proptcrca  reilangu- 
lum  B A A rei  tantulo  A M B xqualc  : ut  igitur 
rcilangulum  B A a aJ  quadratum  ex  K A,  ita 
recimgulum  A M B ad  quadratum  ex  M N.  (cd 
[per  21.  huj.)  ut  rcflaneulum  B A A ad  quadra- 
tuiticxAK,  ita  tranfvetium  figurx  latus  ad  rc- 
dtum  : quare  ut  rcilangulum  A M B ad  quadra- 
tum ex  M N ita  erit  lanis  tranfvrrfum  ad  ro- 
gum. ex  quibus  colligitur,  punitum  N in  le- 
gione ede  : ergo  E 7 nroduCta  cum  (cilione  con- 
veniet in  punito  N.  fimiliter  ot  te  udemus , (i  ex 
altera  parte  producatur,  cum  (cilione  convenire. 

EUTO 

Quod  (i  r A bypcrboUtn  (icet , eadem  liquentur, 
quemadmodum  in dciuno  uciavo  theoremate. 

P R O P.  XXIX.  Tbttr. 

Si  in  oppofitis  ftr&ionibus  reda  linea 
per  centrum  dutfa  occurrat  uni  le- 
dtioni  ■,  ulterius  produdla  alteram  quo- 
que fecabit  fe&ionem. 

SI  x r (ciliones  oppotitx, quarum  diameter  A B, 
centrum  autem  r ; & reiia  r a (cilionem  A a 
(ecct : dic»  (cilionem  r a alteram  quoque  fccare. 


»4>r  xarr/aVil»  >i  M N,  k «trewffiJA y&u 
it’  notiae  ij  II  N.  y.  (rra  i,t*  ij  K A 

rr  M N,  i)  T K.  ® r?  H N,  K fm*  «.'Jit*  Sn»  ij  A M, 
‘ijUilt  Ki  n K 0 A rg/yari»  r»  H M N rptya»**. 
i te»»  8o»  >j  A © rS  H M"  ita»*»*  trw  «Kj1t?MX' 
ci;cs  £ T!  iirs  K.  A rai  M N i«»  tsa.  ai  t?r« 
t-r»  i)  A 0 vi  H M,  ij  |J  A © r>t  BH,  xyrnf  j ij  A B" 
ia»  «p*  is*  n B A r>i  A M'  irr»  axjt  i-n  n 'Jasi 
B A A rai  ‘Jot  A M B'  ar  *;*  ri  tjare  B A A TTJC 
ts  X.T»  K A itrwf  re  \jzre  A M B ■StOf  70  M N. 
v_  fsw  i,-  to  i~n  B A A wtsr  ra  Xtj  A K i» 
•3J*,*>tx  ssftc  t!w  y,  wra:<x  t:  iu  A M ! 

* ^ . r 

•srOi  t 1 X-tj  M N'  X-vf  >i  irAxyta  irjif  r c;%r-t»‘ 
ts  N *»*  wfef  m npi  lei»’  IJ  EZ  ag*c»x«aA\5- 
/U-Vif  ev/umrara»  r*i  75^0:  xaa  75  N.  cuiiiC  <Jif 
»u  *«“  airj  t»  tTjpst  (li/ui  ci*oa/As,u.V>f 
A^mranq  t»  T»«r. 

CIUS. 

Off  »*»  ira  tm*  -m  eu.7*  j, 

ftcrip  ea»  r A/jirt 

riPOTAXIS  !c5'. 

Lar  i»  ccrnxEjpmq*  «u5hX  rBjjGnify  ir 
«ITfV  '3^5  imTl.X»  7?»  TT^I.*  UCxA- 
Aaftin  TJfot*  r fii-xi  7e,u«*.  . 

i T n i a X o;ruta,u.V<*f  &■»  fixfxtr^f  n a e, 
“*  itoTfe»  et  re  r,  aj  n T A T»anra»  riiAi 
TsuJai*  liya  »n  v'  riu  ina«  ni  traa. 

TiTsy.macaf 
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t-'  • ••  - v~r-v  - '"r’XV 
' «u/riw  i AB,  xotocv  j to  r,  4 2.;«  * r it^v» 
TJf  iC^cta  15  A r E’  teyu  tm  isy  l-n»  *|  r A tj  r E. 

WX^wnt*  p<xi  7irayuV*f  af  A Z,  Eli-  *«t 
*t«  tvw  &?  « L3Ti  B Z A Xfoc  re>m  Z A #r«f 
if  xAayat  x?cf 
■r:;-',  ifQta»,  u.)ict 
jj  i>f  reiiTJ  A H B 
rr^of  79  iero  h E 
irri>r  15  «Mja* 
it<:v  tku  c^5a»" 
kx)  L<  o-kji  to 
OsrB  BZ  A X?sf 
79  X.TI  Z A tfVO/f 
70  U3TS  A H B 
70  (»75  II  E* 
xcu  iictW.a’',  oif 
70  ’J7ST9  B Z A 
OT^CV  70  t/TJ  A II  B 
inX  70  *fl»  A Z 
?rf  cf  70  ai » H t. 
if  Litton  A Z 
orfoV  70  an  E II 


i3  diameter  A B,  centrum  r ; & per  T ducatur 
nili  a r E : dico  r A ipli  r E xqualcm  cllc. 

Ordinatim  enim  applicentur  A Z,  E H.  & quo- 
niam ut  rc&mgulum  B Z A ad  quadratum  cx  L A 

ita  eft  [ per  21. 
huj.]  tranlverium 
latus  ad  redum ; 
& ut  rectangu- 
lum  A 11 B ad  qua- 
dratum cx  Htau 
latus  tranlverium 
ad  rccluin  : erit 
{per  11.  f.]  ut 
redanguUtm  FZA 
ad  quadratum  ex 
Z a,  ita  reibngu- 
lum  AH  B ad  qua- 
dratum ex  H E ; 
& permutando 
{per  Id.  f.]  ut 
rcdanpulum  EZA 
ad  re&angiilum 
A H B ita  quadra- 
tum ex  A 7.  ad 
quadratum  cx  H E.  ut  autem  quadratum  ex  A Z 


juaraAir  xoy  ata^^MiTt ) r'o  ia i A r *f'of  va  tum  cx  r H.  * ut  igitur  (in  cllipficomponcnd 
oppofitis  vero  fednmibus  invertendo  & per  convcrtioncm  rationis)  quadratum  ex  A r ad  quadratum 
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■ i*  IIJ  III** 

qualei  id  'l ) ira 
rrtUngulum 
una  cum  quadrato 
ea  H r ad  qu.dn- 
tum  e*  Mt'i  hoc 
efl,  propter  ean- 
dem caulam,  qua- 
dratum cx  b r ad 

3mdratum  cx  H r.  & f per  tC>  f.  ■ permutando  ut  qua- 
ratum  cx  Al'aJ  quadratum  cx  ru  ira  quadrarum  ex  i r 
ad  quadratum  ex  H r,  At  vero  m IcCSiombiri  oppolrtis : 
quontam  elt  ut  rcdtangulum  sz  a ad  quadratum  cx  2 r 
ita  reCtingulum  Alt  B ad  quadrarum  ex  H r ; erit  in- 
vertendo u;  quadratum  cx  zr  ad  rcttanculirm  B Z a 
ita  quadratum  cx  H r ad  rctkanguium  ahi,  & per 
Convcilionem  rattunrs,  ut  quadruum  cx  z r ad  qua- 
dratum cx  r a ita  quadratum  ex  H l ad  quadratum  cx 
r b.  nam  cum  linea  A B brl.riam  lecctur  in  r,  atque 
ei  adjiciatur  z a,  erit  [|*r  6 x.]  n&angulum  BZA 


T i iri,  r B «C-r  T» 
•tTO  H r Ii  i,x>- 
A«e, it  il  iri  AT 
«?>;r  Te  iri  I B i- 
Tore  ri  iri  l T rrf:r 
TJ  etTi  H f.  iei  /i 
t *»mteiuVo'rt  ITie 
i?ie  it  tI  vn  HIA  T[jr  Te  iri  / r «rore  To  i>t 
A II  B Tter  T»  iri  TH  a i raz. e it  tc  «ribr 
rc>(  ti  lin  B l A irarr  To  iri  H r rf.t  tj  \ai 
AII  B,  Ktti  ira^i^u-n  it  r»  ir\  2T  r(i<  t»  «t» 
T A «r«e  t«  iri  H T r(i(  ts  iri  T B.  eide'<*  )»» 
i AB  ti rnHTXi  /ijj«  nat  t«  r,  ij  r^.  curru  ii  i.  A, 
X,  To  \cri  BZA  tn-ni  t»  iri  A I'  is*»  Si  ii  iri  r t' 
isi  Te  iri  T Z Te  vfft  B Z A vV-tpyci  » iri  AT. 
ij  rjJ.ut  irjpise  ra 


una  cum  quidrato  cx  a r iqua  e quidraro  ex  r z • quare  quadratum  cx  r z Pupcrat  redtanguium  B z a ipfo 
quadrato  ex  a r.  pulchre  igitur  dictum  cit  Icqui  aliud  per  convcthoncm  ratroma. 


P R 0 r.  XXXI-  Tbcor. 

Si  in  tranfvcrfo  figuras  latere  hyperbo- 
Ix  fumatur  aliquod  punttum , non 
minorem  abfcnnlcns  ad  verticem  (c- 
«ftionis  quain  fit  dimidia  tranfverfi 
lateris  figurx,  & ab  ipfo  du&a  rc&a 
fedhoni  occurrat:  fi  producatur  ca- 
det intra  /iclionent,  verfus  ulteriora 
ejus. 

SIT  hypctbola  , cujus  diameter  At;  & in 
ipfa  fumatur  punctum  aliquod  r,  non  mi- 
norem aWcindcns  rectam  r B,  quam  Iit  ipliuv  A B 
dimidia ; & occurrat  fc&ioni  quxvis  refla  r a : 
dico  T A productam  intra  lectionem  cadere. 


nPOTASIS  A*. 

h vrn&Kif  'Gn  -f  jrAsiylas  ttA uif*{  f eUvf 
Ak^oJ  ti  ci-fti «r,  ju>r  eAifljix  2cteAs/<«x- 
»sr  T»  xcpjj»  ? TTja~s  r rjj.idt.xt,  <r>-f 
■srAst yittt  J LJ  V#  TrA^fxc^arr'  euirv  rz*jo- 
tvSZx  T TTjjUG  * (n^c-roAX- 

SirTtt  iiTes  rncTirtq  r rjt7ix  t'j»- 

fr.Va  /«p«  •?  TJfctf. 

X7  S T tl  lisr^ctAq  Cf  Jia/MTf-.f  q'  A E.k  txZ  > yC-a 
■*-'  «T  axrre  crixtcr  n n T,  jxr  iXitTivet  A-tt- 
Aopoaitv  r I'  B •f  rfj.tr na. f f A B,C 
Tf  «Crf  Tie  TT/tit/'  Aay»  t-n  q 1 A c*- 

o3>ZiCo.'v.T|  C*rtf  TtTfrraj  ■f  T0pr;l. 

Pl 
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‘AieAnm  *;«,  t>«*s  T B ®tSf  to  titi  AHB  /xrt- 
£»*  Afl^ev  13^  rmf  re  cis  r B-sr£5rri  vas  A9b  J 

tui  */<<:  eli3l*x  »AB  711  v mu  V7*  7a  l'i  ui 

mtunuiTU  ainf  » B H,  76  vos  AHB  /u ni  n uri  T B 
/Car  ixS  W T H'  ssSX  7I  irn  FH  ti  veri  AHB 
ni  iti  r B.  A Hui  euHw  oiiiit  * ai  n 
iri  Trt  r vas  A O B vsi(t^n  -*|/  stas  f B,  vfi  o >$£e 
iifnu  T»  /nxiin. 


* F.rpo  dividcndo,qiudr.itum  cx  T B ad  refla  re- 
gulum AHB  majorem  habe;  rationem, quam  qua. 
drarum  cx  r B ad  ref  Ungulum  A © B,  j Quoniam 
enim  refti  linea  a b bifarum  Icatur  in  r,  & ipii  ad- 
jicitur linea  rnt,  rccUngulum  A ii  ii  una  cum  quadrato 
cx  r B [ per  6.  i ] iqualc  clk  quadrato  cx  r H : ergo 
quadratum  cx  TH  liipcut  redangulum  AHBquadraio 
cx  r B.  & propter  eandem  c«ui«m  quadratum  cx  ro 
juperat  rcdtangiilum  A e II  ipfo  quadrato  cx  r t rei; e 
igitur  dixit  dividendo  il.od  concludi. 


n POTA  SIS  aC. 

Ea»  «UvtV  7 tyaxj  t xqpvp>B  ftduil  H- 

7a*//AV'»f  iytT7r>/a«iIup  Ipx f£Q  •?  to- 

fi w,  x,  M t /xrroJ^j  -totto»  lii t t»  xo*v  r«fa w 
x,  r «v5tia?  eTtpa  tv&itt  V jiap^arnmirecf. 


P R o P.  XXXII.  Theor. 

Si  per  verticem  fc&ionis  coni  redta  li- 
nea  ordinarim  applicata:  parallela  du- 
catur, fedtionem  continget:  & in  lo- 
cum, qui  inter  coni  fedtionem  & re- 
3am  interjicitur, altera  reda  non  cadet. 


T7  2 t n kmts  nfun  ■atsiiip:*  n jcaAar.uVb 

' CoA>r,  Jf  2^/x.i7fe(  ij  A B,  ^ Atrs  5 A s^at 
mrayuVW  xa-nr/U-V’)»  *j  A r*  m p&p  as 
i)  A I'  c*nf  Tirrln  -f  -njxr<,  2i2eu j.  Aiytv  2ij  m 
£ «f  re»  ^ctTaru  7 rnn  qf  AT  tiijF«ar  i5  t»- 
p;C  «Trua  aclf*»  ar  empifMiTurxi. 

■jmeifx.-v^irej  ccf  ij  A A,  ^ o- 
A>»^5«  7i  tornas  <t  aa/njf  7»jre»  ro  A,  *,  7t«- 
TjtMSiuf  K<n>r/,$*  i A E,  iji7«  tra»’  id  /tcoas^ 
o)  xa-Btyiuyai  ■ma.yfj&pat  i AZ.  ryu  W«  t» 
Aeni  A £ w£>r  re  >ire  E A ^wr^ctxt  Acycr  ipnp 


SI  T coni  feflio  prius  parabola,  cujus  diame- 
ter A B ; & J punito  A ducitur  A r ordi- 
narim applicati  parallela  : cado  AT  extra  fe- 
flioncm,  quod  [ad  1 7-buj.]  fupra  dcmonftratum 
cft.  dico  in  locum  , qui  inter  A r & feflio- 
nem  interjicitur,  alteram  redam  non  cadere. 

Si  enim  fieri  potcll,  cadar,  ut  A a;  fuma* 
turque  in  ipfa  quodvis  putidum  A ; & ordina- 
rim applicetur  a e.  fit  autem  A l,  juxta  quam 
pofTunc  qui  i feftionc  ordinarim  ducuntur.  & 
quoniam  [per  8.  J.]  quadratum  ex  A E ad  qua- 
dratum ex  £ A majorem  rationem  habe:  quam 
P quadratum 


ad  quadratum  ex  ©a  uc  quadratum  cx  ^ ikk>  •»,  * -— r ^ w _ f , 

quadratum  tx0A:  squalis  eft  igitur  [per  U.f.J  futJnj  reas» -f  AT  tu&iiiai  5 r?f  np',f  inf* 
Irnea  KSipfi  © A;  quod  e(l  abfurdum.  quocirca  ^s«q*7rtx«7Bf. 

in  locum  inter  rcfbm  lineam  A r & fccUooem 

airera  refla  linea  non  cadet.  , . „ »'  • ' 1 1 

Verum  fit  feflio  hyperbola,  vel  cUipfts,  vel  c.r-  Br*  *n  n «"f**  n 1 w- 

culi  circumferentia,  cujus  diameter  A B.&rcdlum  rA*  «SififM»,  V a &/<«?©•  1 AB,  «f** 
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te 


—r*  Vif  Jfqp#r  fltyiius  r,  7»f  7*Ua»f 

tpfxllj.  tfUfJa  $79  «r  «7/  in  ? *****  (UO»CiT  /i  J'{. 

JaV»  v.^A/«A7?f^r  ni?**  oir<  Ti^Jf  ?*4p^r  tir/iuru. 

*».  Sft  fAp  7W  S»*f  *put  i«/V^3w,?n  {pp;vv*!u*  /i' 

Jfftwf  ypuulto  »Ar  «3*r  /uto^u  i cv£ft£{ 

Rj  A j|U^«|«l*  7!li*«  >b  «/i?»  ^ 7B(Zz£j 

Ri  «^'{♦tw  XJo  y;  c*$ti tt<  i^th  r si/fS 

hnu  i/Uutnr.  mAvffblfrr  JWh>«iV«  ttt«  ? Jw- 
b il&tfut  i*Ffei*r,  ffiNf  £ «TA»?Tp£r  ^ <m?t. 
f»^cr  in»n/4r, 

n P O T A 2 I 2 Ay . 

Ea*  » o^jtocAji  A*?3ji  ti  cnfwaar,  x)  x-rr  eulrS 
imyf&af  ’6n  t S^urrpi  X£m^3y  w. 
3«*,  t»  ^TreAa^Caio^H  ocr’  eul-nir  :isrs 
■?  huneTpv  <ai£js  t^  71SS  13»  «■*■'  eo- 
Sua<  ztt’  a/^xi  turri»’  i itrs  ? ycr,/aV'#  d»- 
/tuv’Q i tb  A»p9i»  £7V^5:r’0^y»^V't  epx* 

4<TO^  t TBU»'S* 

"C  £ T n «rSaosA !;  rf  cJidjiteTfsr  i)A!,  j xcir- 
■*-'  TtTxyuiiUi  i)  T A,  X,  7>|  EA  ie»  Xcm3<» 

n A E.  £ tcn^Ev^S-oi  i AT  Acysc  'c-n  ij  A T cx- 
GaXKcfiiil  6xrs{  rctj-cirac  i5  T*fcne. 

Ei  y«a  JWircv,  Tn^hru  ctrcr,  ut  » r Z, 
7irayfuiaif  aa-Dr^S-a*  ij  H B.  xoj  tTH  re 
Mi  H B wfsV  re  <ixc  r A fiet^tm  Aeyer  lj*H 
ijWtp  re  ce»  Z B «fif  re  u?n  r A , <t>A  «< 


rcceam,  qu-e  per  verticem  o utitur  orotnaum  applicat* 
piriljcii,  lectionem  iplim  contingere,  hoc  autem  loco, 
id  quod  in  elenxmi»  de  cuculo  tintum  demondratur, 
univerfede  omni  com  (cdbunc  ollcndt t.  oportet  autem 
(lirr, quod  Sc  illic  demonliratumcd  .nullum  fortafTc  (e- 
qui  abluidum.li  poiutur  linea  curva  inter  fectiemem  Se 
retiam  cadere,  at  vero  ut  cadat  recta  linea  fieri  non 
porcll : fccabit  etenim  ipla,  non  continget  ledtionem  j 
quoniam  dux  redix  in  eodem  pondo  contingente! 
efle  non  potiunt.  cum  aurem  hoc  theorema  multifa- 
riam demondrerur  indi  vcrfiscditioni  tnHgnoifimplicio* 
rem  fic  mamlcltioicm  dcmonllrationcm  adfaiplimu]. 

Prop.  XXXIII.  Tbcor. 

Si  in  parabola  fumatur  aliquod  pun- 
dlum  , il  quo  redla  linea  ad  diatrte» 
tnim  ordinatim  applicetur  s &ei,  quae 
ab  ipfa  ex  diametro  ablcinditur  ad 
verticem,  sequalis  ponatur  in  dire- 
dlum  ab  ejus  extremitate  : retfta  li- 
nea, qux  ^ pun£to  lic  invento  ducitur 
ad  illud  quod  fumptum  fuerat,  fc&io- 
nem  continget. 

SI  T parabola,  cujus  diameter  A B ; & rc3a  r A 
ordinatim  applicetur,  & ipli  E a squalis  po, 
natur  A E,  & jungatur  A r : dico  A r produilam 
extra  (cilionem  cadere. 

Si  enim  fieri  poteft,  cadat  intra,  ut  r Z ; Sf 
H B ordinatim  applicetur.  & quoniam  [per  8.  f .J 
quadratum  ex  H B ad  quadratum  cx  r a majo- 
rem rationem  habet  quam  quadratum  cx  Z b ad 
quadratum  cx  r a,  & [per  4.  & 22.  6.  ] ut 

quadratum 


I'  R O P.  AAA1  V . 2 'MI  ■ 

5i  in  hypcrbola,  vel  eliipfi,  vel  circuli 
circumferentia  fumatur  aliquod  pun- 
ctum i ab  coque  redta  linea  ad  dia- 
metrum ordinatim  applicetur ; & quain 
rationem  habent  linea:  interjc&a:  in- 
ter applicatam  & terminos  tranfverfi 
latens  figurae,  eandem  habeant  inter 
fe  partes  lateris  tranfverfi,  ita  ut 
qua;  funt  ad  verticem  partes  fibi  ipfis 
refipondeant:  re&a  linea,  conjungens 
pun&um  quod  in  tranfverfo  latere 
fumitur  & pundhim  quod  clt  in  le- 
dtionc,  fc&ionem  ipfam  continget. 

SIT  hypcrbola,  vel  di  ipfis,  vel  circuli  cir- 
cumferentia, cujus  diameter  AT;  luroutur- 
que  aliquod  pundturn  in  ledtione,  quod  fit  f; 
& ab  eo  r a ordinatim  applicetur;  fiat  au- 
tem ut  B A ad  A A fic  RE  ad  EA;  & jungi- 
tur Er:  dico  lineam  r E ledliuiicm  contin- 
gere. 

Si  enim  fieri  poteft  , fecct , ut  E r Z : & 
fumpto  in  ca  aliquo  puncto  l ordinatim  ap- 
plicetur H Z © ; per  puncta  vero  A,  B ducan- 
tur A A,  B K ipfi  E r parallela: : & jimdtx  A r, 
B r,  H r ad  pimdla  K,  s,  M producantur,  ita- 
que quoniam  ut  B A ad  A A ita  cft  B E ad  EA; 
& ut  B A ad  A A fic  [per  4.  d.J  B K ad  AN  ; 
ut  autetn  B E ad  A E ita  |pcr  2.  d.J  Br  ad  rz, 
lioc  cft  [per  4.  6 ] B K ad  S N : erit  ut  B K ad 
A N ita  B K ad  N 2.  squalis  cft  igitur  [per  9.  f.j 
A N ipfi  N 3 : * & propterea  [per  y.2.]  redlangu- 
lum  A N 3 majus  cft  rcdtangulo  A OS;  quare 
[per  Id.  d.J  linea  N S ad  s O majorem  habet  ra- 


Eat'£tl  umpGAxf  5 5 

(ttH  AxpSn  m ary.vvi,  x,  iit’  cuJtV  jytm-^55 
td3cia.  'ijn  t a^gt/«Tf8i  tvmyfliut,  x,  'st 
»VVoi  Aajpi  ctMxAa*  oti  i-iTVTIfdsp*" 
vaq  't&BB  ■?  xjenr/fc1/**  'S&i  tcTs  Tttywi 
£ ytA*>t«  ? eiJVr  tStev  cyx  7» 

Tp.rfta.Ttt  t 7tAa>w  7rA.to;af,  in  sfwAsja: 
fcuoq  to  T»  TUpjfx  TaifiaTO’  X to  ’eVtT 

•r  TrAxylm  jjAdlfxf  Axpjt»  eruunt  ^ 75  'Qi 

■f  TepVfm^dlxyr.Sjaa  r 7t.u»j. 

'Tj'  S T 11  OwtpSeA v,  r,  t?A fr^rr,  K kvxAx  ‘Sec 
' (piona,  *{  r A B.  i «AxS^a  71 

o-fxHit/  dtfi  n prt  tc  T.  £ a.  t:  k T TTTuyiS^wr 
rX&v  X T A,  KAf  munr^u  u > x B A xc;f  A A 
iiraif  ij  f!  r.  Tfii  E A,  x.  x E 1“  At y* 

OTI  *j  T E {£*;#{  TBf  T5  trfJtrf. 

Ei  y£  ducar:*,  uutiiu  x E I’  Z,  J ftAx^M 
7i  e*iuHu  ijt’  at/.rc  to  Z,  (cirixypUMt  xarx^Cfa 
ij  HZS,»,  T A,  B rji  E T ®^jtVO;Aor 

«}  A A,  B K,  5 aj  A T,  B r,  H r c*- 

GtoAroS-awir  c/vb  7»  K.  E.  M eyuitx.  x,  itu  tyi» 
1 B A iro'V  A A »ri‘f  <i  B E «tsr  E A,  cbA  if 

/uir  x B A A A isrut  x B K t »st  A N,  ir  x 

E E Xjtf  A E irrief  1?  B T iricf  T 2,  Ttf  uVn  X B K 
sr^ry  I N*  ut  ot£«  X B K TKf  A N Hruf  x B K irj;f 
N r-  ici»  X A X rx  N Z‘  * re  ipet  i/**  A N Z 

p«^c»  Ki  CT5  A O Z’  tS  j asa  S O ftfi- 
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cwt&iJ;  ro  \sa i bAA  it  jit  ro  vjaw 
MIA  fufyf*  hiyn  t%»  T*»{  ™ »nA£  *?W 
Tfl  ia»  E H.  <tM  if  yU-V  ro  0»»  B A A «yer 
ro  \jw«  A H B iiiuf  ro  ia»  T A *?0f  To  an 
H 3'  ut  S i ro  in  A E «for  ro  in  EH  i- 
tuf  ii  i aro  TA  xyof  ro  iaro  ZH'  KSH  T • 
«aro  T A W{«<  to  in  3 H pi£o»a  A»* 
>n  »£«  ro  aai»  TA  wyof  ro  ixo  ZH' 

iAioJ-aov  «CJ«  *V»  H 9H  TV  ZH,  Saip  W* 
miuUnt.  cm  i^j»  i Er  7&i  -afJw 
gpa.^tiaf  cLfa. 

EUTO 

A«  07»  ■ r A %»Tr>iAi  fii  1&"  a^iHfWi 

fi)  ^ <)&»>£(  1*‘  A B,  A A ltu>  B A <*t*- 

Ajyantrn  7««vkmu  wJtBAiAA  A<yor  fi» 

/j  7>r  «i  « *»**»  «featifri»  JrdnAi» , iti 

f A i itiyio  A^or  ili  aw  B A,  A A,  fii- 

{rritr  iui/  w«  tw  7»»  B 6,  E A'  iA»  >4  Ajjjoi 


HB;  & permutando  [per  id.  y.  ] re&mgulom 
B a a ad  re&angulum  B H A majorem  habet  ratio- 
nem quam  quadratum  cx  a e ad  quadratum  ex 
B H.  fed  fper  21.  huj.]  ut  rcfUngulum  B A A ad 
ipfum  A H B ita  quadratum  ex  r A ad  quadratum 
ex  H 8 , & fper  4.  & 22.  6. J ut  quadratum  ex 
A E ad  quadratum  ex  E H fic  quadratum  ex  r A 
ad  quadratum  ex  Z H : quadratum  igitur  cx  r A 
ad  quadratum  ex  e H majorem  rationem  habet 
quam  quadratum  cx  TA  ad  quadratum  ex  ZH  : 
& idcirco  [per  p.y.]  e H minor  eft  ipfa  H Z ; quod 
fieri  non  poteft.  igitur  E r fcitionem  non  fccat : 
quare  fe&ioncm  iplam  contingat  neccfle  eft. 

CIUS- 

Sciendum  eft  r A,  qux  ad  diametrum  ordinarim  ap- 
plicatur, in  hyperbola  quidem  terminare  lineat  A 1, 
A A,  cadent  extra  iptam  B A,  quz  in  ratlooe  linearum 
a a,  a a iecari  debet : in  ellipli  vero  fit  circuli  circum- 
ferentia contrarium  evenit,  nam  cum  fecet  ipfcm  *a, 
nccefle  eft  ut  inquiramus  B t,  E A in  determinata  ra- 
uooc,  in  qua  videlicet  CumBA.a  a.  neque  enim  diffi- 
Q_  Cil« 


icias,  ui  * * »u  ua  cu  ^ w.  j — — , 

ut  tutem  * r ad  K « ita  t A *d  A B ; quare  ex  «quali 
Ut  A n ad  K fi  IU  A A ad  A B,  & propterra  [ per  1.6  ] 
ut  quadratum  ex  a N ad rc£Ui)gulun>  lub  AN,K»,  iu 


n(  » nn  »t/>  ui  - . 

i Er  «f»f  K B «T «r  i EA  «rse  A B'  ti  <n  «.« 
«l  > AN  «t:r  K B ■;«  ■ A A »ftt  AB'  ^ w 


quadratum  ex  A A ad  rcfbngulum  a a b fed  ut  qua- 
<5ra'um  c*  B r ad  q>iadratum  c*  A N ita  quadratum  t X 
EA  ad  quadratum  t <aa;  ergo  c*  asqiali,  ut  quadra- 
tum e*  *•  r ad  rcdtangulum  lut'  A N,  K B,  ita  quadra- 
tum n E A ad  lettargulum  A A B , Si  invertendo,  ut 
rrftangulum  lub  K n,  A N ad  quadratum  ex  ET,  iu 
rcitangulum  ba  a ad  quadratum  ex  E A. 

Prop.  XXXV.  Tbeor. 

Si  parabolam  rc&a  linea  contingat,  con- 
veniens cum  diametro  extra  fe&io- 


t»  iri  AN  Tfir  7i  vari  A N,  K B.  orur  n lr*  A A 
Wpif  7»  \ai  AAB.  «r  A 70  Siri  E T Tfsr  7o  lira  AN  o- 
7 vf  73  i;r  I A t > 70  Xoo  A A'  di  ir»  a « wc  70  Ilto 
E T ■7ict  7«  va»  AN.  K B,  ot««  71  loo  E A or^sr  70  -uso 
AAB'  x^  itJitaMt  i*  70  \nr*  K B,A  N »fW  7*  1.7»  ET, 
070K  79  V90  B A A 1f4t  70  £.7»  E A. 

n POTA  212  \i' 

Eai  «o^tCcAws  eiiStai  iplSwroq,  cv^ti-tV- 

<ra  tS  tymafu  c/xtss  «m  7»pv  * ia» 

•? 
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II  tz-  I)  fljyt  icr» 

a n ci/ti  ri  z 

T5  t ifirf  tx.- 
Ga^o^Vi)  <l?ji6kt>s  m-eini 
cunr,f  ’ ujt  t?  .i  r, 

Jt/f»  ifBtf  7»  w» 

OT^tra,  "flTljj  eLirm.  crx  acet 
Hf  rs»  fitmfy  7 rnv  4 7»  nuttf 
im^tuTnTffTa^  i^Siue. 


y.  4 A r »£^«0«  non  igitur  in  l 
A r,  alia  reda 


narim  applicetur:  cigo  [per 
3 ).  huj.  J i pundo  A ad 
7 duft.i  reda  contingit  (e- 
dionem ; quare  produdi  ex- 
tra iplam  cadet:  & propter- 
ca  conveniet  cum  a r,  cntnt- 
que  duaatm  redirum  iidem 
termini ; quod  eft  abfurdum. 
m , qui  cfl  inter  fcdioncm  &c 


nPOTASIS  Av'. 

Ea»  urnfooA/If,  S ixalxAV  /tfexpfu<n 

ipaiflxroq  tif  «vSSx,  (PjfiTTi-^iax  rw  Tthx- 

■y.a.  v tJvt  vrAiSZfa,  5 4 xpii  njtm •^■ri 

TtTO7f<Vc«'tTn  T a^fU7^3f  f«tt|  Ui 

i stitAa/uCaio.u^-ii  uttb  4 vpoexJsfcV1^  '&&! 
T»^c7r  4 TrAayloq  '0«j*  t iu! 

isbrtAe tfiCjpcVr*  '\1^J3  4 tipaiScyM^nt  »0£yj 

tTifa  Tn^jert  to  ttAcu^s,  {fis#*  Ictb- 

AajtGxFtj^n  -03®  4 nsf.Tytyfi&**(  'B&i  n§ 
'n^/.n  4 7T\dj£p.i  'Sr^ji  tLo  ’^sn\<tfiCa.to~ 
fittiu/  'vjot  4 nzrrrytui»;  'U&s  tqS  <-npa 

•!l>(yen  T *r,x  mt  o^coAjyVt  crurt- 

»0*  &dsT^«mi-l»  7ewoi  t tpccxl^uTiis 
% r tr  x*vsr  Totuij tivji.  tv:ia  i1  jvBf$u:n<re<^. 


P R o p.  XXXVI.  77*or. 

Si  hyperbolam,  vel  ellipfim,  vel  circuli 
circumferentiam  contingat  quzdam 
reda  linea  conveniens  cum  tranfvcrfo 
figura:  latere,  & a tadu  reda  ad 
diametrum  ordinatim  applicetur : erit 
ut  reda,  qua:  interjicitur  inter  con- 
tingentem & terminum  tranfverfi  la- 
teris ad  interjedam  inter  eandem  & 
alterum  lateris  terminum , ita  quz 
cft  inter  ordinatim  applicatam  & ter- 
minum lateris  ad  eam  qua:  cft  in- 
ter eandem  & alterum  terminum , 
adeo  ut  continuatz  inter  fe  fint  quse 
fibi  ipfis  relpondcnti  & in  locum, 
qui  inter  contingentem  & fcdionem 
coni  interjicitur,  altera  reda  non 
cadet. 


SIT 


Digitized  by  Google 


Dico  etiam  in  locum,  qui  inter  fe&ioncra 
& r a tmerjicituri  nullam  rcaim  cudere. 

Si  enim  fieri  poteft,  cadat  r 0;  & ut  * ° 
ad  0A  ita  fiat  BH  ad  HA,  & HI  ordma- 
tim  applicetur : iunUa  erp»  ®Z,  (i  produca- 
tur, [per  34.  huj.  ] conveniet  cum  ipla  er, 
atque  erunt  duarum  redarum  tukfn  tcrrnmi , 
qukl  fieri  non  poteft.  non  ergo  inter  lev^io- 
nem  & ra  altera  redb  cadet. 


A E F n 'en  t wfif  5 * r A 

K$in'ut  tuSUa.  imxuTnTi-ny.  f < 

Ei  Siw*m,  ■.nciifiTfr^tTU  ufnTQ,  *xt- 
it  i E0  *6f  6 A irr«  j BH 
H A.  K i H Z-  <l  «0«  f 

© JJ,  « Z 

«uWJrSer  Ju» 

kw,  Sm  aJuMtn».  Js*  *g$»  «f  ^ fJJJy* 
TMt,  •£  Ttu?f  5 * r A xxciprttrttj  <*«*• 


Prop.  XXXVII.  7W. 

Si  reda  linea  hyperbolam  , vel  el- 
lipliir.,  vel  circuli  circumferentiam 
contingens  cum  diametro  conveniat, 
& i tadu  ad  diametrum  reda  or- 
dinatim  applicetur:  qux  interjicitur 
inter  applicatam  5c  centrum  ledio- 
nis,  una  cum  interjeda  inter  con- 
tingentem & fcdionis  centrum,  con- 
tinebit redangulum  squale  quadra- 
to redx  qux  elt  ex  centro  fcdionis: 
led  una  cum  ea,  qux  inter  applica- 
tam 5t  contingentem  interjicitur,  con- 
tinebit fpatium,  quod  ad  quadratum 
ordinatim  applicatx  eandem  rationem 
habet  quam  tranfvcrfum  figurs  latus 
ad  redum. 


ri  P o T A 2 I 2 

Fi.  hnfitSh  J t&*t! «“* 

tO&L  'tfo\cujvm.  (TVM^A  t? 

i *it  $ «jMn  ¥ StfM*"?»  ** 

SS*  «frwftW  i * nMjA***" ti5S* 

$ v-nty^x»  W *?  «"W  * TO* 

ju.T<, ^jnA«#tCi -Cot  $ 

rori*  -a£  x*7f«$  TCfik,^  T&*- 

nn*$J  ™ VT*W#W  x<^  ™ 

'sfe«Xe4  <%*  71 

■^ni  £ xjen^V'*  -n*:*-?*»  "*  * 7r*a>w' 
7 tK<4L&,  'OZfl  $ ty*1- 

esto 
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Etj  Si  iZAfrJ/tiac  'vj  bt  kJxAj#  ®?<5;p«£C. 
«Ai  mvxuphitp/  u)\i  4 A A,  AB  immoti*  mv 
i A Z,  njr  <J(  A B i;«j3-.".*  e-nr  ij  Z B'  ia  a*jc  ij 
Z A «of  A B trr«f  >i  Z B viis  B E*  «wtqts- 
\}/tUlj  iifje  in  W j AZ  «£W  Z B *f'w  ij  B Z 
T«f  Z E'  «w  «■yt  i,-i  ro  A Z E r£  Xri  B Z. 

aZAa  Tfl  UiJ  iJazT  A Z E Im  t-ri  ri  ajzve  A EZ  % 
■ , • •• 
r«  Xt»  Z E,  ro  3 Xrc  B Z «w  «t»  -m  \jxn  A E B 


au  quadraturo  r E in  tranlvcrfum  latus  ad  vedhmu 
In  cllipfi  vero,  & circuli  circumferentia  lioc 
modo.  (cJ  utriuiquc  A a,  A B dimidia  clk  A Z ; 
& ipfius  A B dimidia  Z B : ergo  ut  Z A ad  A B ira 
Z B ad  G E ; & [per  cor.  1 9.  y.]  per  convcrfioncm 
rarionis,  ut  A /.  ad  Z B ira  B z ad  z b : redlangu- 
Jtun  igitur  a Z fi  |per  17.  <5.1  xqtialc  eft  quadraro 
cx  B Z.  At  vero  [per  }.  2.]  rcdtangulum  A Z E 
redi  angulo  A E Z una  cum  quadrato  cx  Z E elt  x- 
qualc  ; & [per  f.i.J  quadratum  cx  B Z rqualc  clt 


fitm  r*  Xro  Z E,  «qipoo  aPyiSSu  ro  «tj  Z E' 
Asinio  a fjf.  ro  oos  A E Z A 9iX«  rw  ira  A E B atf 
i(tef  uf  «jU«  \jwi  AEZ  irpif  ro  Xrv  TE 
itrvf  ro  vxS  A E B srpot  to  flijre  T E.  aZAat  us 
re  iita  A E B faW  ro  Xr»  r E iruf  ij  xAotjxx 
wgsf  tiw  op&tp'  r»  usi  AEZ  Vpss  T» 

•ito  Er  is  tus  *j  vAstytat  srpos  tiv  . 


redhngulo  A E B una  ctim  quadrato  cx  Z C.  com- 
mune auferatur  quadratum  cx  Z E : reliquum 
igitur  rcdtangulum  a e z reliquo  A E B xqualc 
erit : ut  igitur  rcdtangulum  A E Z ad  quadratum 
cx  r E,  ita  (per  f.  j.]  rcdtangulum  A E B ad  qua- 
dratum exrii.  Icd  [per  21.  huj.  ] ut  rediao- 
gulum  A E B ad  quadratum  ex  r E ita  tranfverlum 
Litus  ad  redtum  : ergo  ut  redtangulum  A E Z ad 
quadratum  ex  E r i:a  traulvcrlum  latus  ad  redtum. 

R EUTO- 
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tu)  'et  ipc«  to  vimi  Z © H trpef  T«  ccts  0 E' 
ut  axt  T»  \jzsi  Z © H f ri  »T«  9 E iruf 
ij  ep3ix  5rj':f  r&u  a-Attytetr. 

* Tar  e wtuu  tmuMfunu,  cftoXTlo»  c-n  ’£^tl  u>  it 
■?  ipxTpyeem  *)  f itibus  r J»tm- 
<ycs  XixosTi^a,  ’£ri  to  cuini  •?  xs^-nr/ntvitf, 
¥ pwmiju  -f  i^nSo/itmj  ^ f mf « ns- 
gji.7if  t Auri-jc*  tupifTfV,  vtos  i urra^tj  f 
rnftf  ti^tk  tcj  r njtTry/atnts  x^f  itui  fo- 
rari/ CCiTV  TSfCtTt*  X,  T XJC'nr/(Ufl)if. 

lorei  y>  «np  iit  T(  \jzzv  Z H 0 TU)  a:n  H r, 
Tirreo  70)  UT3  r H A,  tat  y3  ij  r H t?  H A"  iillt 
o.?jl  ut  ti  Z Ii  irqet  H A Ut  ut  ij  r H xpsf  H 9, 
K<H  Maspi^arn  o>f  ij  Z H irtftc  Z A iVap  (HT 

xpcf  re.fcra  inrkck  T ijy*  «.V*»-  Kl  5 A***- 

Ciit  f It  Z [ <£ti  xpvntf  •xiuttHf  f irnp- 

CcAk  i)  f rz,  ZAujip^'  <di?n  ^ •f  tf^rt^] 
truoaf^in^f  n r Z,  Z A,  trux  to  «n?  enatf  r r H 
ry  H A,  <f  J»  H r aWAttcw  ij  r A*  cur  «ayc  £tj 
T r Z,  ZA  ujrapo^n  »!  ] nuKtupi-nKf  ij  r Z,  Z A 
»$:«•  Z A itu>f  i A r xpsf  r 0,  5 [jiojirn  sJSi 
4 Tfumsf  •xluitnuf,  ij  i&i  i?  fdsnpxi]  tu\srn  ut 
ij  r Z trpe S Z A itratf  i A © trf  'c<  © r. 


[per  2}.  6,]  quam  habet  rcdlangulum  Z©H  aci 
quadratum  ex  <-■  E : eruo  ur  redlan^uhun  Z 0 H a J 
qit.idr.uumcx  ©B  ita  rudium  latus  ad  trjnfverfum. 

liftlem  poGcis  oftcndendutn  eft,  ut  re&a, 
qua:  inter  tangentem  & terminum 
fecundi  diametri  ad  partes  applicata; 
interjicitur,  ad  eam,  qux  inter  tan- 
gentem & alterum  terminum  fecunda: 
diametri ; ita  elTc  rc&am,  qux  eft  in- 
ter alterum  terminum  & applicatam, 
ad  eam  qux  inter  eundem  terminum 
& applicatam. 

Quoniam  enim  [ex  fup.prop.]  .«quale  cfl  refl- 
anuuTum  Z H © quadrato  cx  H r,  hoc  eft  rectan- 
gulo  r H A ; nam  linea  r H aequalis  cfl  ipfi  H A : 
erit  [per  irf.4.3  ut  Z 11  ad  HA  ita  r II  ad  H 0 ; & 
[ per  cor.  19.  6.  j per  convcrfionetn  rationis,  uc 
Zll  ad  Z A ita  Hr  ad  re,  & anreccdcntiutn 
dupla,  cft  autem  dupla  ipfius  11  z differentia 
inter  l'Z,ZA,  in  primo  caiu  hypcrbola:,  at  in 
fecundo  utraque  r Z,  Z a fimul  funipta,  ob  xqua- 
les  r H,  H A ; ac  r A dupla  eft  ipfius  H r : ut 
icitur  differentia  vel  fumma  ipfatum  r Z.,  Z A ad 
ZA  ita  r A ad  !’©,  ac  componendo  in  primo 
calu  vel  dividendo  in  fecundo  fiet  r Z ad  Z A 
ficut  A 0 ad  0 r. 


* Hjk  drmnnftrariu  hjrpctbolx  tantum  competit,  fed  levi  mulaiion?  ad  cllipim  St  circulum  trjnfcrn  poiell, 
& in  tjutbufdam  codicibi»  theotnna  huc  fic  repetitur  munau.im,  coneenicntiai  nrinpr  ellipli  St  circnlo, 
tll  e ptw.^Ti;«TT*pl.ii;pc  S »i»er.c  fit  rf/jtutTf»,  rn  ni  ornt  r wpnr/fum,  «f»(  ri»  rut  «rr/«wi  1 1 ii»ti 

»»«  i fumil)  t tp«TT.^is  i S •7if»««t*TK  '•vi  Avn(«  Aauatte  v>i>  t».  im r«c>  V 1 ;,f,  lipmrOhE  rit  u>r/yu«. 
Ut  mteteepta  intee  continemicm  St  terminum  ircunde  diimetn  ad  patiet  appluaix,  ad  inirurptam  mttr  applicatam  Se 
didum teiminum,  ita  intercepta  inter  contingentem  & alterum  terminum  (ccundcdumririad  intctcrptum  inter  hunc  al- 
lettantermioum  Si  applicatam  j hocrliut  TZ  »4  Z A tu  T®  ad  0 A ; id  qtio.l  citrtjclitna  frita  bu)ui  inatultllftn  cft. 

* Cnei- 


diametrum  reda  ordinacim  applice- 
tur: fumpta  quavis  reda  ex  duabus, 
quarum  altera  interjicitur  inter  ap- 
plicatam & centrum  fcdionis,  altera 
inter  applicatam  & contingentem, 
habebit  ad  eam  applicata  rationem 
compofitam  cx  ratione  quam  habet 
altera  didarom  redarum  ad  applica- 
tam, & cx  ratione  quam  redum 
figura:  latus  habet  ad  tranfvcrfum. 


*>  iit®  •?  ip»fs  \?.T tiSeutVm  t 2,^- 

•nra.yftlw  >r'7!s  a»  t Jte  «j- 

Sfijf,  un  'titi  it  y (itraJzi  ■?  Hjpnryfunt 

J r Tv/w,  i Si  t ustTWy/tttnt* 
x,  r ftpcurufutm  -r  Tp oi  auruu  r\ 

A5tir>fiV> > T f7vyXe(pW  Aejpi,  iXTI  JT  w 'tyj 

it  rttfa.  t Sito  tu3e«»  -Ofir  XJcmtyfeVVvi  £ ex. 
* o/  ii  ? ti/vi  rtA&tji  -apt  -tLu 
7rXst>ixi. 


SIT  hrpcrbola,  vel  cllipfc,  vel  circuli  cir- 
cumferentia cujus  diameter  A R , centrum 
autem  Z ; ducatur  que  r a (cilionem  contingens, 
& r E ordinatim  applicetur : dico  r E ad  alte- 
ram rcilarum  /.E,  Ei  rationem  habere  compo- 
(itam  ex  ratione,  quam  habet  rcilurn  figura:  latus 
ad  cranfverfum,  & cx  ea  quam  altera  dictarum 
rcilarum  Z E,  E A habet  ad  iplim  E r. 


lp  - T n uanpCsAv,  F|  liAfr^c,  r xvxAat  sr<zi- 

rf  2.Jac^tTfer  jj  AB,  Kit/Tftr  j alyvK 
TO  Z,  <C  i^XST?5.C<V^  I5  IJ  r A,  (£  7,- 
■ntyy.it, y.{  xo.Tr.xSu  ij  T £•  Ai yu  «n  i|  r E jr pi< 
•Au  ititto  r Z F„  F.  A tik  trvyiCHuVu'  U6«  Aeyer, 
I*7*  * •>  V vptf  li"  z&.aytor,  j de 
* er  1 »n‘p«  F Z E,  E A x;cc  Au  E r. 


Sit  enim  reilangulum  ZEA  aequale  reilangulo 
fuli  ET  & rccla  H ; & quoniam  ([>er  JZ.huj.J  ut 
«elinguium  Z E a ad  quadratum  cx  r R ita  tranf- 
tcrfiim  latus  ad  rcclura  ; atque  rc&a  ngulum 
2 C A rc&angulo  fub  E r & H aequale  cft : erit  ut 


Ce»  y>  k»  rt  t/re  2 E A r a ii:»  £ r £ mlf  H‘ 
**f  itth  kxt  ut  re  tjani  z E A «r©V  r»  ari 

F E f r"f  |i  «"Aa^i»  ®£Pf  t!ut  iySutr,  ut,  Si 

in  r»  USV  ZEA  ta  vjawv TE,  H'  u?  ri 

rise» 
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T^ST  n v7Tifat.il,  q tMrfaf,  i xvxKx  ■zsefa- 
■*“'  pfMt  ij  A B,  2l$tfuTf:f  St  cumi  ij  B Z r,  diu- 
7iiyt  Jt  j A z E,  £ fatnhfav  «r  9 A A,  3 
tI)  r B ij  A H”  A iyt*  en  ij  A H «Cpc 

lic f7i^  ?en,z H ITT  9*yKM<j&tm  txfit  Aj>«, 
tx 7i  (£«  >;  TrtayiX  «£pf  Ti</  rxi  oc  £ 

c>  «£ft  ij  i n£$t  f Z H,  9 H wCPf  Titi  II  A. 


£tarum  redarum  habet  ad  applicatam. 

SI  T hypcrbola,  rcl  ellipfis,  vel  circuli  circum- 
terentia A B,  cujus  diameter  B Z r,  & fecunda 
diameter  A Z E ; ducaturque  refla  fictionem  con- 
tingens 9 A A,  & ipfi  r B parallela  ducatur  A H : 
dico  AH  ad  alteram  reflatum  OH,  H t rationem 
haliere  compotitam  ex  ratione  quam  habet  rranf- 
vcrl  um  figurat  latus  ad  rcflum,&  ex  ea  quam  alte- 
ra diflarum  redarum  i H,0  H habet  ad  iplam  H A, 


Eya»  7»  \jzrs  0 H Z lira*  tw  \s ZS9  H A,  K. 
nr«  ici»  «f  b e fax  «£?c  iiw  irtxyuu  xruf  ii 
vjzcs  © H Z ied(  r»  'Heri  H A,  ri  Si  Ow»  © H Z 
um  7i  •Jssri  H A,  K-  tj  0»9  H A,  K di^t  «CW 
to  iar»  II  A,  Ttrnetr  ij  K UTtsr  AH,  is»  eiif  ij 
«fSi*  sstss  7 iw  -r>M.yuur  £ irei  ij  A H «or 
H Z r«  eeyxHu-Vw  tSym,  utri  r£  e»  i^n 
i ah  nor  K gk  ri  tu  ijj « ij  K *©s 
H Z"  i»s  u(  faj  ij  H A WfW  K.  arrae  i}  t A*- 
?*»  “atir  itw  ifaeu,  &f  Ji  ij  K ®0>r  H Z irrar 


Sit  enim  refla  ngulum  <->  H Z reflangulo  quod 
Iit  fub  H A & K aequale,  itaque  quoniam  (per 
jS.huj.]  ut  reflum  latus  ad  tranfVcnum  ita  refl- 
aneulum  © H Z ad  quadratum  ex  H A ; reflan- 
pulo  autem  © H Z xqn.de  cfl  [ex  hvp.]  id  quod  Iit 
lub  H a & K : erit  rcflartgulum  lub  H a & K ad 
quadraram  ex  H A,  hoc  eft  [ per  i.  6.]  K ad  A H, 
ut  latus  reflum  ad  rranfverfum  : & quoniam 
A H ad  H Z compeditam  habet  rationem  ex  ra- 
tione quam  habet  A H ad  K & ex  ea  quam  K 
habet  ad  H Z;  cftque  ut  H A ad  K ita  tranfverfum 
latus  ad  redum ; & [per  16.  6.]  ut  K ad  H Z ita 
S ©H 
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circumferentia,  una  cum  parallelo 
grammo  quoti  fit  ab  applicata  aequale 
eft  parallclogrammo  fatto  ab  ea  qua: 
ex  centro. 


wn^su  ti/te  <fi  Tnt  iMet-jw  KJH 

TtU  XUXASU  -B&XpiptilXS,  H*TU  TCV  ^T»  TW 

xa. 'or/ftVW  itm»  'Sai  to  ca 

ir  juVnf»  ti/et. 


SIT  hvpefbola,  vel  cllipfie,  vel  circuli  cir- 
cumferentia, cujus  diameter  A 8,  centrum  E ; 
& ordinarim  applicetur  r A ; A linei'  autem  E A, 
ra  xquiangula  paralleli^ramma  deferi Itantur , 
quae  fint  A i,  a H ; & habeat  r a ad  r H rationem 
cnmpofitam  ex  ratione  quam  hahet  A E ad  E Z 
& cx  ca  quam  rectum  figur*  latus  habet  ad 
tranfvcrfum  : dico  in  hvperbtala  parallclogram- 
mum  quod  fit  ex  E A,  ftmile  ipfi  A Z,  paratlclo- 
grammis  A i,  H A squale  effi- : in  ellipfi  vero  Sc 
circuli  circumferentia,  p.irallelogramnurm  quod 
fit  cx  a E,  fimile  A Z,  una  cum  parollclograratuo 
H A i pii  A Z efle  xqiule. 

Fiat  enim  ut  reCtum  figura:  latus  ad  tranfver- 
fum  ira  A r ad  f <->.  & quoniam  [cx  hvp.]  ut 
at  ad  re  ita  rcclum  latus  ad  tranfvcrfum  ; ut 
autem  A r ad  r 0 ita  [ per  I.  <f.]  quadratum  ex 
a r ad  rcflangnlum  Aie;  & [per  1 1 . huj.]  ut 
re&um  latus  ad  tranfvcrfum  ita  quadtattim  cx 
A r ad  reilanpulum  B A A : erit  [per  9.  f .]  rcil- 
angultini  B A A recLinpulo  A r 0 squale,  rurliis 
quoniam  AT  ad  r II  rationem  hahet  toinpsifitam 
cx  ratirKK'  quam  hahet  A E ad  E Z & ex  ca  quam 
rc£lum  latus  ad  tranfvcrfum,  huc  efl  quam  a r 
habet  ad  r e.  led  & A r ad  r H compofitara  ra- 
tionem habet  cx  ratione  A r ad  r e & ex  ratione 
wl'  ad  r H : erit  igitur  ratio  compofiti  cx  ratione 
A E ad  EZ  & cx  ratione  AT  ad  r 0 eadem  quae 
componitur  cx  ratione  a r ad  r f)  &cx  ratione 
0 r ad  r h.  communis  auferatur,  ratio  fciliccc 
A r ad  r t» : reliqua  igitur  ratio  A E ad  E Z ca- 


ejn^GsAij,  r t^Ans^if,  1 xJxAif 
ptvt,  r,{  ij  A B,  xttTfer  ii  7»  E,  tj 

Trrayu-Vftf  KervrxSu  ij  r A,  >5  A^s  r E A,  r A 
i eryanx  air,  7»  A Z,  Aii,  ren  ij 
T A rrfer  tLu  I'  H f «r/yxai.alW  ix»ra  Arjev,  i* 
7i  S er  ix » n A E Tfit  E Z X C*  i on  B '°f- 
bict  Tfcr  litn  zfKetficu'  Atya  £7»,  ePn  uV  lin f- 

CsA 71  5en  E A «<T: f,  T£  iucicv  tu  A Z,  init 
«■n  7*if  A Z,H  A‘  t5  iMfssJrtae  KX  x:xAir. 

re  Aar»  E A,  que  1»  tu  A Z,  /erra  x li  A isn  ici 
tu  AZ. 

Iliwittc&a  yxf  ut  1}  ee-Sitt  7rfrA  ritu  xAxyixr 

izut  ij  Ar  rf»t  r ©.  5 is«  f,-»  iic  4 a r TTQst  r © 
isTut  i co-Six  xpV  r xAayiu»,  i»,  sr  1 A r xjsc 
r 0 arme  Te  Aera  'f  A r areW  75  u®s  r A r ©,  af 
^ ij  ipSict  irpit  r xAayaaj'  arrae  t»  Air»  A T xfor 
75  ixn  B A A'  itrrr  «ex  71  v.n  EAAruiin  AT©. 
X ixn  ij  A r xear  r H r s-vysusufyor  htt*  Asyer, 
ix  7T  ir  er  ij  A E Xfec  E Z X iT  er  i^f»  t)  cp&M 
irptf  tLu  xAatyixr,  rjrnet»  i AT  xasf  T ©*  171  a 
ii  A r ereW  r H f TvyxfruVr»'  Ae^rv,  fX7r  i 
it  ix<t  >i  A r xeo t r 0 £ cx  i c»  QJN  »t  © r xjW 
r H-  i ct^x  rvyxHo.Vor  Aiyer,  ix  71  iTer  <j 
A E xfW  EZ  x ix  is-  ci  ixfi  tt  A T xeef  r©, e aai- 
7re  w tu  rvyt c«aVa  A»y«,  ix  7»  ir  er  IX»  (AT 
trpit  r © x « x ir  i^«  ii  © r x^W  r H.  xsttet 
afrpvS-u  0 f r A xfW  r «*  Acitjc  a^r  i-#  At 
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T»  >01»  E A YMtf  TOHA  A Z-  AtX7JS»  7»i- 

nui  cSi  ,uV  i5  ut  t»  ijst  BAA 

fii-m  t5  ion  A E irOe  ra  >cr»  A E,  rrnci  t» 
>ot»  A E t»  >br»  E A,  itruf  ia  H A,  A Z 

■rotSf  7»  A Z.  ®r  Ji  ro  ibr»  E A 'Btst  « >cn 
E A evraf  re  >cr«  E A n tuaov  >uq 

tudj<  «v*j4j^cu<uVo»  ra  AZ  af!(  ra  A Z' 
«C  Xfjt  Tt t H A,  A Z "jrfsv  7»  A Z ifrao  ra 
>hr»  E A «<f@- c^taie»  ra  AZ  wpt  rh  A Z‘  ra 
>bn  EA  niti  t»  ofMio»  ra  AZ  »aw  i tI 
7»iiy  HA,  AZ. 

Ean  <?«  Ter  jy^i  tw  tS  xvkAcu 

ififiif  »x«  ira  i™  wr  oAs»  ra  Hn 
A E «pof  «Acu  t»  AZ  Urus  o/paupijiv  ro  ba» 
A A B vrpf^olpcupSt»  ra  A H,  5 Anan»  «i  xpW 
Aeratr  «c  oA»  xphf  oAc».  ixT  Ji  r»  Aer»  EA 
«<**  t a 'Jaa*  BAA,  Aeixi»  in  Ta  ibi» 


tum  cx  A E ita  parallelogrammum  U A ad  ipfum 
A Z.  itaque  dicendum  in  hyperbola : ut  rcftau- 
gulum  baa  una  cum  quadrato  cx  A B ad  quadra- 
tum cx  A E,  hoc  eft  [per  6.  2.]  quadrarum  cx  a E 
ad  quadramm  cx  E A,  (»c  parallelogramma  H a, 
A Z ad  parallelogrammum  A Z.  fcd  [per  20.  6.) 
ut  quadratum  cx  E A ad  quadratum  ex  E A fic 
parallelogrammum  quod  lit  cx  E a,  funde  & fi- 
militer  deferiptum  ip(i  A 7.,  ad  parallelogrammum 
A Z : ut  igitur  parallelogramma  A H,  A Z ad  pa- 
rallclogrammum  A Z,ftcparallclogramraum  i E a 
deferipttun  & fimile  ipu  a z ad  A Z : ergo  paral- 
lelogrammum  & A E fjftum  6c  fimile  ipfi  A Z ae- 
quale cft  parallclogratnrais  H A,  A Z. 

In  dlipfi  vero  & circuli  circumferentia  dice- 
mus, quoniam  ut  totum,  quadratum  fcilicct  cx 
A E,  ad  totum  parallelogrammum  A Z,  fic  abla- 
tum rc&angulum  A A B ad  ablatum  parallclo- 
grammum  A H : erit  fper  19.J.]  reliquum  ad  re- 
liquum ficut  totum  ad  totum,  quod  fi  a qnadrato 
ex  E a auferatur  re&angulum  baa,  relinquetur 

fper 
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«nc.ognimnium  ai  xqvalccfle 
J^ralltlugrammo  AH.  quoniam 
enim  in  lupcrioriUis  ortcnfum 
cft,  ut  quadratum  ex  A A ;d  p,. 
rallclogrammum  A z ita  dic 
IcCtanguiiim  A AB  ad  pjrillc- 
logranimum  AH:  erit  pctrmi* 

Undo,  ut  quadratum  ex  A a 
ad  rcdiangulum  a ab  ita  puraMognrrimum  a /.  ad 
pirallelogrammum  A H.  fcd  quadruum  ex  A A aequale 
cft  redtangulo  a a i : ergo  piralklogrunmura  a l p- 
rallclognmmo  A ll  iquaie  erit. 

Pkop.  XLII.  Tbror. 

Si  reda  parabolam  contingens  cum  dia- 
metro conveniat,  {<  a tadu  ad  dia- 
metrum reda  ordinatim  applicetur ; 
fumpto  autem  quovis  pundo  in  re- 
gione, applicentur  ad  diametrum  dux 
ieda-,  altera  quidem  contingenti  pa- 
rallela , altera  vero  parallela  ei  quae 
k tadu  ordinatim  applicata  eft:  tri- 
angulum quod  ab  iplis  conftituitur 
aequale  erit  parallelogrammo  contento 
ab  ordinatim  i tadu  applicata,  & ea 
qua:  interjicitur  inter  parallelam  & 
verticem  ledioms. 

SIT  parabola,  cujus  diameter  AB,  ducatur- 
que  linea  a r fedumem  contingens,  & re 
ordinatim  applicetur;  i quovis  autem  punflo 
a applicetur  A Z,  & per  a quidem  ducatur  A E 
ipfi  A r parallela,  per  r vero  r (I  parallela  ipii 
B l ; denique  per  B ducatur  B H ipii  Q r paral- 
lela : dico  triangulum  a E z aequale  cfle  paratlc* 
logrammo  z h. 


«ttt  f riyt  in  7»  A Z 

imr  t%r  ttJ  A H.  f-ttt  , B ir  Tt 1 
JnJ  Afiunii  ir  n iri  A A 
mtft  Tt  A Z in*  Tt  'jca  A A B 
cf  if  Tt  A H'  >ui'  in  x,  irsA- 
iwr  ri  lini  A A cgft  rl 
•Owi  A A B «Tar  it  AZ  egit  7«  A H.  i?:r  j n iri 
A A tt/  A A B‘  trn  1^  ii  A Z TiJ  A H. 

nPOTA2I2  nC'. 

Ex*  «o^t.S;A«4  tuiJwt.  ’£h 

■ni  a^oyoATfAi,  *)  "Szi  •?  afrif  ei&ua. 

*(Qj  i1  t»t tLyfojcK , \-rqfnrTK 

Si  tocs  tjri  t ts^Sj  X5tra.^/u  an  Vin 

-r  Jtx^aTp  «fuo  tuSettq,^  >i£  culmi  £ 
i^x^jfsVw,  i cfi  /s^jc  t iskro  r i$*s  xa.ni- 
ypVn*  td  yaqpAw*  ut’  cu/mt  t£*>*w*  «rw 
i$$r  'ZPSArfjf&u  id^AAxAg^ wz" 

•n  r 'Jbra  r if  « autTOyj&ms,  ^ r rintAa/a- 
Ga.KfAp»i  \jzn  r «o^jtMiAou  tag^c  ri  xe- 
fup*  -njj  niuif. 

T7  S T n -zr?£at"aAr,rC  2lam7f!(  j A B,  j iftj* 
^ nJ>tt^5.M.v.i|  i2  TT/arr  r A r,  tyq  nmyufytur 
xtXTij^Sa/  ij  r 9,  ^ obra  m te  otucrtt  Tr/}.*  tt(  xa-p;- 
j i Z,  X ajsc  ,uV  f A r>|  A r «^ZAgA©- 
1;  A E,  eb*  3 * iF  T rij  B Z if  T H,  x.  /ict  5 B 
vg  0 r n B H'  Aiy*i  ort  fo  A E Z Tfiyarit  iciv  iri 
rot  [[  Z 'o^aAXrAtj^a^uv. 
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«us  74  H Z w£*AAirAoj$<»U- 

fU¥'  m»  a<yt  »f  74  ATS  rf/yuKV  «oj  n 
H A Z Thynne»  iViv  70  «H  ©^tA^A^cCM^rii 
«07  70  H Z 'iAa>i‘-rAc'p^£^itu4|r'  craMaf  ityyt 
»?>  ac  to  A f 0 Tfjyuit»  -x&f  70  H 0 «^JAs)- 
/oj^cqze ¥ irruf  74  E A Z Tfjcyutvii  ®£pr  70  K Z 
^Kt^itufuv.  imo  <ft  74  A r©  Tfiyiiv» 
7!o  H 0 is^jt/iMAoj^rx/rfcar  mv  ttfijc  ifia*  £ A Z 
mfi/oiscv  7oo  H Z ffi  ^cMijAep^a^too. 

E U T O 

Ti  Ststftfjt*  r*n  *‘/*i  %e£c*tf  ir/t  **,  fjMtr  pt  ik* 

7if4»  k3fj££ti^  7 *Ar  f’  *T?\4r  /5  r»  *«  X9&>*.*u  is*- 
•n?»  9t7«/7Bj  r A Ti  r fl.  (7i(^  j mm  «?«<>  tat/  ri  ^ 
t~omf«  ? T»  S ? Ai  «r-^MjoAof  /*>.w$7l  *£*- 
7ip«  ^ 0 T*  * i A E ■ f<i7m£v  r A»  B»  * 78 

H,  ■ fu-m*/  rB»0i  0,1  ? 0*  t $ A 

i£artf«/  <u/7ico  iJJr* rtr*  n A IJW7V*  c<t  f 

r*  *j  /StMr  17?  Jt-i  i «Ti  dijri  Tm.}l>h*h*c  T*  AT 

i»7^«  r A Ur  A 78  A fai  t*  t7lf*  jiif» 

TV(J. f TJliiif,  i ir^-Tt-ZU  «U  >t«7W*V  7V/ 

B»  (■♦  Wt?P«7Wnr7W,  » pC  A Z UttfTt{«  T 0 r»  78  A E 
*TI  7«  0*  * •£  A 7.  BiJtL-W  f » 7»  E ('«nif*  ? 0 

*/ev*r).  r A E *tiArr  ifa>r«p«  ir^aw,  78  £ » 78  0 

^r$7»*7«io  fljf  #J)  V r 0 A fxl*r  li^ntfr,  ( ft  Jlj  (/*  P&^rTSJ 

*0tli<W  TOTI  78  ^ *&*>*.«**  T 0.  A3 

A,  mi  ^ ilWt  T 7V  dj-TUfat  W8>71  T «TUI»,  1*  A 2L 
1<^7»4(T  ta»f  -f  T8^lAf  Jtj  7*f  H r Sl£f>X-«A«,  «T»<  WH- 

•>* w ? JfcStiViJrr,  JUifltm  A C|  *»-!«/  /ui«r 

i*  T*?  vr,  ora#  Aj-i  tjtu^atriuyg  Ix*p8  o <uh« 

«u  «|  CvVltfi  mi««l  78  AtySf^Psr.  7*78 

/M  Ovi/*  • TTUffir. 

n P O T A 2 I 2 fiy. 

E*l  vrnfC: Ak<,  )t  ! i}  KAjkAV  «C&C^ifils* 

’£b4*fc  Vea  (Tv/aTi-xfy  rw  2l[&(ut(u, 


«atj  a ipcr  i.  o.j  ut  « k an  b r ita  paralie* 
libraminum  l!  B ad  parjllelogrammum  H Z : 
erit  [per  n.f.j  ur  triangulum  AI  O ad  triangu- 
lum B a Z ita  o II  paralJclogrammum  ad  paral- 
Iclogrammum  HZ;  & permutando,  ut  Are 
triangulum  ad  parjllrlogrammum  H O ita  trian- 
gulum E a z ad  paralldogrammum  H Z.  fcd  tri- 
angulum Aro  .equule  eft  parallclogrammo  H e : 
ergo  triangulum  EaZ  parallelogrammo  H Z z- 
ijiulc  erit. 

CIUS. 

Hoc  theorema  undecim  hahctcalus,  unum  quidem 
fi  A inrra  r lumitur  ; conlUt  ennn  tollas  paralle- 
las cadere  intra  i pias  a r,  ro  alius  autem  quinque 
caius  ha  hei  Ii  A fumatur  eura  r.  nam  recta  paral- 
lela A t cadet  extra  © r,  Sc  a t vel  inter  a & b ca- 
det , vel  in  iplo  B,  vd  imer  * «,  vel  in  ©,  vel 

extra  © j ut  enim  extra  A cadat  fieri  non  poteli,  quo- 
niam cum  A Iit  extra  r,  & qux  per  iplum  rcCtz 
a r parallela  ducitur,  intra  A cadet,  quod  Ii  A fuma- 
tur cx  altera  parte  Ic&ionia;  vd  utreque  piraJIeiz 
inter  B Sc  © cadent,  vel  A 2 quidem  cadet  iillf»  ® r, 
pundlum  verot  in  « ; vd,  A z hunc  fitum  retinente, 
punitum  s cadet  extra  ©•  pundo  vero  t cadenteex- 
tra  ©,  pundlum  z vd  in  ©cadet,  ita  ut  r©A  Iit 
reita  linea  fquanquam  tunc  ihki  txaike  parallelarum 
proprictaa  fervetur  ) vel  extra  © cadet,  oponct  au- 
tem in  dcmnnltratione  quinque  cafuum  poiltnno- 
tum  reflam  A z ufquc  ad  fefiioaem  Jc  ad  iplam  pa- 
rallelam H r producere,  atque  lic  deir.onllrariotiein  »t>- 
folvcre.  fcd  ex  his  aliam  quindam  delmptianem 
mente  condpere  p-liumm ; cum  nempe  per  (umptuin 
aliud  punitum,  qu*  in  principio  lupponeluntur 
nxlz  efficiant  rem  propofitam.  fcd  hoc  theorema 
c:t,  non  calus. 

P R o p.  XL1I1.  Thcor, 

St  hypeibolam,  vel  dlipfim,  vel  circuli 
arcumterentiain  reda  linea  concin- 
T gens 
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im  UUV.JIU)  ICU4  no  v.umni^uu  |>Jt4r 

lela,  &NKM  ordinat  i m applicetur ; per  B vero 
ordinarim  applicetur  refla  B A : dico  triangu- 
lum K M r differre  i triangulo  r A B triangulo 

use. 


Kyfsu  i H ®,  (t  nTwyaVa*  %a.r>?)$t* 
ij  H K M,  2t{sc  j i B irmyt&uf  curyjtt*  i SA' 
Alyai  en  7i  K M r zyryvw  i r.lt  Tfiyujiftfia- 

^tefr  ro;  K R w Tfiyiio,. 


Quoniam  enim  linea  E A feflionem  contingit, 
ordinarim  vero  applicata  cft  EZ;  [per  39.  huj.J 
habebit  E Z ad  Z A rationem  compotitam  ex  ra- 
tione rz  ad  ZE,  & ex  ratione  redii  lateris  ad 
tranlverfum.  fcd  [ per  4.  i.  ] ut  E Z ad  Z A ita 
H K ad  K 0 ; & ut  r Z a J Z E i ta  r B ad  B A : 
ergo  H K ad  K 0 rationem  habebit  compotitam 
ex  ratione  r B ad  B A , & ex  ratione  re  Ai  late- 
ris ad  tranfverfiim : quare,  ex  iis  qux  in  qua- 
dra gefimo  primo  theoremate  offendimus,  trian- 
gulum r K M l triangulo  B r A differt  triangulo 
H 0 K ; etenim  in  parallelogrammis  triangulorum 
i (lorum  duplis  bxc  demonltraia  funt. 


Et«  ya  r nwff  /*V  e E A.KanjyuV/n 

d>  is!»  r i;  f iftz  vtsx  Z A f in /yxHaV»  lyd 
A:yw,  Uri  f TZ  Z E j i5  «tK 

tii  tAa^mU>.  <xM  caf  o.V  ij  EZ  wf sf  Z A fcTttf  ij 
H K ®t<.V  K ©,  if  j i)  T Z •»£>?  Z E irritf  ij  T B 
«Or  B A*  t£«  B H K K 0 ir  evyniifu- 
»:v  Ac>«,  G*  r«  T5  1'  B •jJtLof  E A *-i|  T*  e^i«C 
■=tK  riu  rrAayiaV  taq  7*  Jt^cry,uV*c» 
7i0J-«£«O!99ai  •xfuru  ?t uir^utu,  r»  r K M Tfiyai- 
ic»  ?B  r A Iftyumt  TU  H 0 K'  ya.f 

r tfi3A*c;-v  aurui  m 
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M «V  Oi'U  T^Cyiti^ZV'  CflCltof 

K&i  *.f  ro  an  r B tepW  re  cjzmi  A K B iruf  r» 
A r B rg/yun»  rrpzf  ro  M a B K Ttrfavf^pn’ 
Ji  Int  apa.  uf  re  ijzrs  A Z B vpif  re  -Jsi  A K.  B 
ireer  re  E A B Z irt^itTT^djpcv  arete  rc  M B K A. 
dt  Si  re  \ jsi  A Z B xtit  re  •jzw  A K B irraif  n 
iirj  E Z Tfit  re  ani  H K,  a;  <?£  re  are  E Z erfrf 
re  are  H K Sruf  re  E A Z Tpjtyuiver  arete  ro 
II  0 K rgxycewV  df  atyt  re  E A Z xjer  re 
H 0 K trui  to  £ A B Z nrfairAA^eee  'syer  n 
M A B K..  X.  cvatAa?  uf  re  E A Z Tfjyutm  erf'f 
re  E A B Z urar  reHflK  ireef  re  M A B K.  ieav 
Si  Te  E A Z tu  E A B Z ItJWfcV  lar  etpa  re 
H © K ree  M A B K TrzyeurAiuf  af  re  apa,  K M r 
rplywtv  ri  H 0 K itaptiH  ree  T A B r^iyaeee. 

Eifcitcw  (t  ir  7neT»Te  S t<-ei,  (\tjyuv  $ in?  *±r  tyti 

»t  tui  iitM-iajl  # ) ir«  -ni  ¥ ftr7tuUr  ¥ 

(»r«  ifii  kryi/AfM  Jrftufuti  •miin/ut.  oi  ir  e*ei  1 £eth 
ifW  «r  re  in  Z T *yeg  Te  are  T B irrare  re  E r Z 
r{f)*w  n-jej-  ri  A r B'  irrtuoAia  £ aMfpi\J/am  5 
«t»a.TO>.i».]  ‘SJ  £ irimttir  ut  ri  Vai  B r «f«  r»  loi  T Z 
ijm  riEZr  iiaspi^air»  } «5r  ri  in  B r 

•£)<  e»  Cri  A Z B (t«t’  Uo  i Ci ifo^i  t in  T B Ufft  ts 
in  r Zjti  ri  IVgnpist  14)  ri  T i A B)  ritrt  ri  A B T «i- 
ywer  «4»  7»  t B L A Xj  waroMr  er  79 

vo»  A 7.  B »pef  7p!up  ET  rrtrf  ri  E A B Z lyrtiTrvjor 
ri  B A T »rij uter,  £/J*  3 •rmntt,  eri  p.'  ■i  irrtf. 
triu»,  wof  uyt  Xj  ri  «f>  «Iri  eri  •#  x, 

EiAlu*  fu49  e7oe  ri  eri  r H A afjCoriiJw  trruhtr  70  ee  n 
f nt  E.  7171  )ie  nf<£<uV«  70  EA/.  Teiyeri»  £ari  ri 
A B T i«r  Kra  ri  TfiZ'  /tiWnu  p!  yt  n E A Z ri- 
yvroi  a:»  nf  a B Z E 7VTf«tir»t'^«».  ri  A A B 7.  E t« 
T E Z iiajif”  t!  ABI*,  eri  A ¥ i>Ae*a|*»f  » • 

ri  riri  eii  Te  H tS  E,  • 'tntylpte  rauZirfy  ? E'  ij  Jrtor 
•n  x.eT»e<  eu  tnfii\er.ei  ^teanSa  Tijinw  r A,  Zi  «r 


militer  ut  quadratum  cx  r B ad  reiunguluni  A K B 
ita  triangulum  A r B ad  quadrilaterum  M A B K : 
ergo  ex  .equuli,  uc  rc&jngulum  A Z B ad  reilatv- 
gulum  A K B iu  B A B Z quadrilaterum  ad  qiu- 
drilatcrum  M B K A.  ut  autem  reiiangulum  A 1 B 
ad  re&angulum  A K B ita  [per  21.  Imj.]  quadra- 
tum cx  E Z ad  quadratum  cx  H K : & ut  quadra- 
tum cx  E Z ad  quadratum  cx  H K ita  triangulum 
E A z ad  triangulum  H e K : quare  ut  triangulum 
E A Z ad  triangulum  K 0 K ita  quaJrilatcrum 
E A B Z ad  quadrilaterum  M A B K ; & permutan- 
do ut  triangulum  E a z ad  quadrilaterum  E a B Z 
ita  triangulum  H 0 K ad  quadrilaterum  MABK. 
fed  triangulum  E A Z ollctilum  cfl  [tupra]  eequalc 
qiudrilatcro  E A B 7 ; ergo  & triangulum  H te  K 
quadrilatcro  MABK  e(l  aequale : triangulum  igi- 
tur K M r i triangulo  r A B differt  triangulo  HQ  K. 

Sed  cum  iixc  dcmoiifiritio  oblcuritatcm  qiandam 
habeat  in  prugortionihue  ellipfeos,  enitendum  elt  uc 
ea  qua:  breviter  dilta  (untlaiius  explicentur.  ‘[Quo- 
niam, myiiit,  ut  quadratum  cx  7.  r ad  quadra- 
tum cx  1 B iu  triangulum  E r 7.  ad  triangulum 
A r B,  erit  invertendo  & per  convcrfionem  ra- 
tionis ruifufq-jc  invcrtcndo.J  ell  enim  inverten- 
do ut  quadrarum  B r ad  quadratum  cx  rz  ita  AB  r 
triangulum  ad  t z r ; & per  cunvcrlioaem  rationu,  ut 
quadratam  ex  B r ad  rcdangulutn  A z B (boc  clt,ad  cx- 
ccfium  quo  quadratum  «x  r B excedit  quadratum  ex 
r Z, quia  puricum  r lineam  ab  bifariam Iccat)  ita  tri- 
angulum A B r ad  quadrilaterum  E B Z A : & inverten- 
do, uc  rettanguium  azb  ad  quadratum  ex  Bt'  ita 
quadnla'crum  EABZadBAr  triangulum.  Habet  au- 
tem in  hyperbola  afus  undecim,  quot  hahehit  prxee 
dens  theorema  in  parabola,  & ptactcrca  alium  qurn- 
dam;  cum  Icilictt  punftum  quod  in  H fumatur  idem 
fit  quod  E.  tunc  cn-m  contingit  triangulum  E A z 
una  cum  triangulo  A B r a-quale  riTe  triangulo  r E z ; 
etenim  oftenium  ell  cning-rlum  EAZ  quadiiUicro 
At  it  zquale  cite,  quadriiaterimi  autem  ABZB  i 
triangulo  1' E z ipfo  ab  r tnar  gulo  differt,  fcd  in  d- 
hplivcl  punttum  H idem  eft  quod  * vel  intra  E fumi- 
tur : 6c  tunc  utralquc  parallelae  inter  a Jc  z cadere  per- 

Ipicuuin 


ID  ii  ii»corcmnic 

Quod  fi  dudti  per  H paralleli  ipfi  £ Z cadit  inter  r Ei»  A » aj*  f H»  EI  /un^i 

& A , producatur  quidem  quoufijne  liuea  r E cum  ^(tn  r T»  A,  pC  uk  in  • r E «vot»  «furine 

jpfa  conveniat;  & pundturn  9 (eptem  vi  A tv  amaurtv  *ti»vH  nwnt  Jtt».  » 


i pia  conveniat;  & pundlum  efcptcm 
caliu  efficiet-  vel  enim  inrei  • & a 
cadit,  vel  in  #,  vel  inter  B & z,  vel 
in  z,  vel  inter  z & r,  vel  in  r,  vel 
inter  r Ac  A:  & m bis  cilibus  con- 
tingit differentiam  triangu’orum  a * r, 
H ® m conditui  i rectis  a r,  r b intra  r 
produdiis.  fi  vcto  H lumatur  in  altera 
pirte  fcCtionis.fit  eaquie  per  H ducitur 
ipfi  E z parallela  inter  B & Z cidat , 
producetur,  ob  demonftrationem,  qoo- 
ufquc  (ccct  iplam  A r ; & punitum  9 
faciet  feptem  ciliis : vel  inter  b & z 
Cadens,  vel  in  z,  vel  inter  z & r,  vel 
in  r,  vel  inter  r & a,  vel  in  a,  vel 
infra  a.  fi  vero  H x cadat  inter  z Jc 
r,  punitum  ® quinque  cafi»  efficiet, 
vel  enim  erit  inter  z fic  r,  vel  in  r, 
vel  inter  r & A,  vel  in  A,  vel  infra  A. 
fcd  fi  H K m centrum  r cadat,  pun- 


/r 

-tC  B 


y.  u i TB-I  r S,  A,  a asr  ix  B vmv  a 
fUn;a  T B.  Z.  « iH  n Z.  T 

Z,  T*  » »3i  ri  T,  » fU7*j»  r r»  A.  ij 
in  r -sTtocroar  wuCalrr*  9 /l«r*j. 
fi»  ? A B T,  H e K teryiun  t«r«TUa» 
«ua-ivaS^  9 A T,  T B euSilvvr  vst  r T t*. 
fa»A;uv  ai?,  tata  ^ 7:  H Ari  7w  «71«  /;  t ; H 
A»joa  ■#  i ini  ? H 7«  E Z vepil- 

Ijl.av  fetn^o  rrrrn  T B*  £»  i«lvl*anm 
fi  j if  i 7 iu»  r A T'  7i  A 

C-i  evfii"sr  wiwi  f.xilM'  « o?  r 

B,  Z,  1 e3i  70  Z -ri-rTta,  I firrecc  r Z,  T» 
i »3j  70  Ti  * fMTVjO  T Ti  Ai  » f»»7e  Aa 
»ifiv7if«  t A.  ii»  3 J H K fatTaafi  »«:?( 

T 7-i  T,  70  « suicai  metu  jiiaTO  » >if 

t z,  r • ivi  ni  r,  * «<- 


ftum  e cifui  dfitict  tres : vel  inter  r & a calem  vel  t»52  7 P.  A,  irri  7»  A.  » r»  A.  ii»  5 » H K iri 

in  A vel  extra  A atque  in  hir  cotibus  rurfiar  con-  7-  p ai»7?ir  oiiimi  70  « j»u»*o»  mriw  rrTwvrr  «for  1 


in  A vel  extra  A atque  in  hir  colibus  rurfiar  con- 
tingit triangulum  H«X  «quale  die  triangulo  A 11  r. 
fi  vero  M X cadat  mter  r Ac  A,  punitum  9 vel  cadet 
inter  r & A,  vel  in  A,  vel  extra  A.  itaque  in  cliipfi 
catus  omnes  erunt  quadraginta  duo.  St  totidem  in 
circuli  circumferentia  ; ita  ut  hujus  theorematis  cafus 
omnes  fint  notugima  fex. 


f««r<i£o  7T7?!»  T A,  T,  • in  to  Ai  « t -ortae»  T A,  ac  iri 
TiTVT  7Va  -770aesvr  wi«£»sO  TV»I»  70  II  & K Tflfjl»»B«  «7t» 

Jrn^sa  ow  A B r -irr-c/y.  iir  AiHK  faiTvJo  na.rVa  ? 
r.  Ai  70  (J  mafXOir  » tMT*,'"  f fi  A 7‘7I.77Ji  V 17/  70  A| 
ii  J5»7triv  ? A.  wufaarn  »«  ivi  tt»k  «aluiitivr  -nar  -natoa» 


ersacKr  nra»  ui  ini  rvr  r»  bu/kAo  aruf>ji‘3t  70:5007««  o»;t  f/cu  nc  vaoou  'nslostr  oofa  7«  St*f‘uAr»t  Cr  . 


P r o p.  XL1V.  'Thtor. 

Si  «nam  oppo  fi  tarum  fcdionuni  reda 
linea  contingens  cum  diametro  con- 
veniat , k tadu  vero  ad  diametrum 
reda ordinatim  applicetur ; atque  huic 
parallela  ducatur  per  verticem  alterius 
ledionis,  ita  ut  conveniat  cum  reda 
* 


n POTA 212  /c/'. 

Ea»  (Ajlt  t amictafcViW 

tiA  th  ^s/MsTfU,  tf  ~^n  r iefri  xgLvx-^nn 
nt  tudwx.  Tiviynnui  ’Gi  viu!  2^utT&, 
aaj  &rri  2i}&  r xepp/s  T>i«  fTuac  •re/cef 
TraoxMitA®'  omTerSk/ttt  T 5 a^t. 
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fVtlfat  <i  A B,  ij  5 
i\et  roo  xtirfx-j  ij 
Z r E,  K.  i?a.-ria- 
fjfyui  r nfsw  «f 
Z H,  EA'  T?  Z H 
'<1^aiM>:AsV  KW  B A E.  ij  p N K ■i23bys>AitAeV  ifl 
T»i  Z H‘  5 tj  E A <*£$t  «^wiM.t|AaV  ww  >>  N K,  ij  p 
M <0  r?  B A,  ex*  *>  t/xt«WsM  is»  q B E,  ijr  ^}^- 
/*rr«<  >j  A B,  Ktyrptv  j ts  r,  e^tTnouVn  5 ^ w' 
fuif  if  A E,  metypdfiut  j tuetifyjfa  ij  E E,  Jt  rif 
E E Kiv  ij  B A,  x,  hAbtScm  oriri  i5  7»- 

ftif*  nifUnv  to  N,  <*P  u nix.y  j~y.-Aif  fuv  ic*rrjs£)  i 
K 0,  «■£»».**«■  Ji  ipty  71!  A E I)  K N'  7»  dfjjt 
N 0 K r^eyaiM»  «'BMP  Tfyeyunt  iAturir  in  roi 
T B A rg/ytMCt).  ren  yo  i»  rcJ  -nasaizjtj&fu  rti- 

Til  JMSTfUtn  JlfJWiaj. 


B E,  quarum  dia- 
meter AB;  & re- 
da Z r E per  cen- 
trum ducitur;  & 
Z H,  £ A fectiones 
contingunt : erit 
A E ipfi  Z H parallela,  cfl  autem  [ex  hvp.]  N K 
parallela  ipfi  Z H : ergo  & N K ipfi  EA  ; & Me 
ipfi  B A parallela  ell.  quoniam  igitur  hyperbota 
c/l  B E,  cujus  diameter  A B,  centrum  r ; & reda 
A E foflioncm  contingit,  ordinarimque  applicata 
cft  ES;  & ipfi  Es  parallela  e II  BA;  lumitur 
autem  in  (cilione  punclum  N,  & ab  eo  or  Jina- 
tim  applicatur  N e,  & ipfi  a E parallela  duci- 
tur K N : erit  triangulum  N 0 K mimis  quam 
triangulum  © M r ipfi»  r B A triangulo,  hoc 
enim  in  quadragefimo  tertio  theoremate  oflcn- 
(um  cll. 


E U T O 

* Exr-r  xv  iu-nKrtifaai  «.71»  ctf  Z A.B  E,  «v  2£gt- 
ftiTfcr  j AB,  If  j ij*  et  Kirrftt  ij  ZrE,  x.  !<po- 
•k hi&iaj  t rt f±M>  eu  Z H,  A E’  'uriye?A itAar  «ir  ij 
A K TJ  Z H.]  Exri  yt>  impeti  is»  i A Z,  Xj  taxim- 
lH*  > ZH,  «j  nynryi dr-«  >ZO'  i m Rr  ri  \ jaa  O T H 
nl  iri  T A,  Ajj  ri  A^'.  Svdf.u*.  turis*  A w to  x ai 
Z T A mS  voe  T B Rir  uif  «a»  «<«  »r  ri  -ini  O T H 
«trr  ts  Siri  A T »r*r  to  sjari  Z t A cC-O  to  Siri  B T* 
Asu  iscrO-i-j  tu  to  \st  O T H «tif  T»  xni  STA  »tok 
Ts  Siri  A T »£js  ts  Siri  T B'  'mi  ifx  to  \jo®  OT  II  tJ 

xsi  Z r A.  «iri  «m  i o r t»  r S was'  x<u  i II  r Sp* 

Ty  r A efrt  m.  tp  A ej  » Z T ir»  T*  T E,  »1»  TO  A'« 


CIUS. 

* Itaque  quoniam  oppofiw  (ciliones  fiint  Z A, 
B e,  quarum  diameter  a B,  & reda  Z l'  E per 
centrum  ducitur,  & Z K,  A E (ciliones  confin- 
gunt ; erit  a e ipfi  z h parallela.)  C&ooiaro  enim 
hvperbola  ell  A z,  redaque  Z H kdionem  contingit, 
& applicata  cfl  ZO;  erit  rcdangulum  or  H xquile 
quadrato  cx  r a,  e»  trigefuno  fepnmothixremate.  gc 
limiluer  redmeuium  ITA  quadrato  ex  !'h  zquale 
ell . igitur  ut  reiilangulum  o r H ad  quadratum  ex  a r 
ita  rcitangulum  s r A ad  quadratum  cx  *r  , & per- 
mutando, ut reflangulum  O |'H  ad  rcdangulum  tra 
ira  quidratum  cx  a r ad  quidratum  ex  r B;  quare 
redangulum  or  H ;o|iialcel't  reftangulo  x I A.  cfl  jue 
linea  o I*  squalis  ipli  r x,  ergo  & H r ipfi  r A.  fcd  z r 
ipli  r E cfl  acquiliSjtx  ingclimo  theoremate : lineat  igi- 
U tur 


bafis  e It  recita  contingens  & vertex 
centrum  fe&ionis;  in  dlipfi  vero  & 
circuli  circumferentia,  una  cum  trian- 
gulo ablcifio,  squale  elt  triangulo  cu- 
jus bafis  recita  contingens  & vertex 
/e&ionis  ccntrnm. 

SIT  hvpcrbola  , vd  cllipfis,  vel  circuli  cir- 
cumferentia A B r,  cujus  diameter  A <-*,  le- 
cunda  diameter  A 0 A,  & centrum  0;  reib  vero 
r M A fcdlionem  contingat  in  r,  d ic aturque  r A 
ipfi  A 0 parallela , & jundb  r 0 producatur; 
lumnto  deinde  in  (edlinoe  quovis  pundlo  B,  du- 
camur ad  Iccundam  diametrum  redii  b E,  B Z, 
qui  ipfis  a r,  r A fine  paralleli : dico  triangu- 
lum M E/,  in  hypefbola  quidem, majus  effe fluam 
triangulum  H 0 1 triangulo  A r 0 ; in  eiiipli 
Vere*  & circulo,  triangulum  B E Z uri  cum  Z 11  e 
aquale  efie  triangulo  r A 0. 

Ducantur  enim  I'  K,  B V paralleli  ipfi  A <\ 
& quoniam  recb  r A M Ibftioncm  contingit ; at- 
que applicata  elt  r K;  habebit  [ |>er  39.  huj.  ] 
r K ad  K 0 rationem  compotitam  ex  ratione 
quam  hat*ct  M K ac  KT  #c  ex  ea  quam  rectum 
figuri  latus  habet  ad  tranfvcrfiim.  ut  autem  M K 
ad  K r ita  [per  4 6,]  r a ad  a A : ergo  r K 
ad  K 0 rationem  compofitam  habet  ex  ratione 
r A ad  A A & cx  ratione  redii  latgris  ad  tranf- 
vcrfiim. atque  tfl  triangulum  r a A figura  qui 
fit  ex  K 0 ; & triangulum  • 0 K,  ln>c  eft  r a 0, 
figura  qtn  fit  ex  r k,  hoc  cll  ex  A«  : quare 
triangulum  I A A,  in  livpctbola  quidem,  majus e(l 
quam  triangulum  r K 0,  triangulo  fadlo  ex  A0, 
fimili  ipfi  r A A ; in  dlipfi  vero  & circulo  tri- 
angulum r K 0 una  cum  ipfi*  r A A eidem  trian- 
gulo cft  xqrialc.  hoc  enim  in  parallclogram- 
mis  triangulorum  duplis,  in  quadragdimo  primo 
theoremate,  dcmonliranim  di.  itante  quoniam 

triangulum  r A A 1 triangulo  r K 0,  vel  r a 0, 


v tfctiPijaV*'»  wpyi  Si  n xsv7p a»  -r  n/x»f 
i-n  Si  -?  iVvet^ius  *)  TV  lexAou,  furni  f 
aTTMi/trjtcVw  iroi  ispq  T£ryl>tu, 

<n>  U « eja-s^feV',  /e  to  Kirrpi  r 

T'  1 T H Osr«i“:A<},  i tManJae,  *i  xvxAtf  «Sr- 

“*  <Pi£H*  1]  A B r,  rf  Sntftir£tf  ,tefy  k A 0,  S iu- 
TtPjl  Si  A 0 A,  KCtTgSv  S 1 TS  0.  X rj  fj$t>  r M A 
x*J»  rir,  ij  JsTA  r/jiu  ■C.-^st  r A0, 
X.  JfcfyLyScieu  n 0 I iXclrtAtc&»,  x 
&1Vi  a5  rtfxt-f  v.yjtt  cvu-.itr  ra  B,  i.  Ane  i B ryfiu- 
eut  tu  B E,  R Z,  vtf  A T,  T A,  cRi  rkv  ScC- 
■nfjtn  ^V^scr^r»'  Aiya  en,  cJrt i ,teV  i*  fwaJc- 
Atr.  ra  R E Z t £tyu<n\>  m H © Z /t.u^aV  tsr  ral 
A T0-  cJwi  ^ ilArt^cac  £ » xilxArr,  w R Z E 
Tf.ymv sr  «y’  ?ZH0  in*  i ei  rea  T A 0. 

yJ  oj  T K,  B N -5^*  riui  A 0.  «v« 
**  <1  r A M,  xanixj  0 >f  r K"  i>  r K «£«• 

K 0 f nyxei  tfiy.v  Aaja*  f^«,  ex  i o»  iyn  n M K 
«©f  K r i r»  o*  B"  «Jifr  v ejdK»  «Mini 
-sGr  rxu/  rrf.ttyicu.  at  at  ij  M K -srrsc  K r rrrsaf 
ira  s2Cf  A A'  ^ r K a^c  es©f  K © A ryc*  iy{ 
r cryx.iio^ar,  cx  ? a5  r A «Gf  A A £ tr  ip- 
rio  j W nTiA  rf/yv 

vs*  ri  Abn  •S  K 0 «^£f,  ra  «f«  r K &,  rxnti  r* 
r A 0,  rs  >o»  a5  r K tifet,  rtrnci  n >eii  f a<V 
t»  r A A a°jx  Tf/yMtv  rti  r R 0,  £)n  f£p  + 
viari^cArf,  u itr  t y Aera  r?c  A 0 r#a- 
yaia  stctjai  ral  T A A-  in*  di  r>;C  t/Afrytajf 
*.«  rar  xJkAk  , ra  r K 0 ftirx  tS  l'AA  In* 
iri  rsa  «crroi.  x,  yi  cnr  r durAAcia*  atrxr  rert 
ra*  ■nara.^cxsTu  Tfaru  JtiiirtMtv- 
irci  m-  ri  r A A r<*/yu-.:v  S l’K0,  rm  fr  A 0, 
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7»  X*»  Titf  N 0 fM-raPu  rqf  jutTry.ttVVf  »W  K 
tutrpl/,  t»  di  H Z 0 ra  X?r*  rr,f  f JJ  xjtvsyut- 
nf,  r*7j'n  rnr  Z 0^  aj*  ra  /t/«y,aV<» 
^£571^:»  T«  BZE  t*  H0Z  tu  teri 

TKS  A 0 e/*Oi’a  tu  T & A,  Uft  £ tu  r A 0. 


BZE,  quod  fit  cx  N o inter  applicatam  & cen- 
trum intcqc&a ; triangulum  vero  H Z e,  quod  fit 
ex  appliciti  IN,  hoc  cft  ex  Z 9 : igitur  ex  iis, 
qux  prius  [ad  4t.huj.]  o/lcnfa  funt,"  triangulum 
B Z Ei  triangulo  H 9 / differt  triangulo,  quod  fit 
cx  A ©.fimili  ipfi  r A A ; quare  & triangulo  r A 0. 


eutocius. 


Er^ww  5n  T«  3w'f«fW  t«n  0»i«f  \yt<  mimt. 
en  ii'  yi  4 jvtjStfZt  tyu  m.  ,»  £ i,n  t b 
"Mn»  v»U(7o,  • Te«T<r  5crr  rJ  r,  • Tsjurse  nf  A'  19  rilt 
cvufsaiM  Ti  iiri  4 A 0 sn^rir  iudn,  ne  a A T ,«a:r 
tJ  Xemweoutfc»  efi-air»  r r A A, 

A r.  f » p«T«£u  »e;3«  T!  B i>ur"< :v  r A,  T,  rjj  nt 

A,  A 5n  m »ipd7«»  4 AmfOf  jauJ 

v-mst*  r(t'ti 1 -ni  Z,  E » «rvri;»  ni  71^7», 

” 'U^“’  " wr*rip«.  ii,  Jui  A,  A itiii  7ri;*T«  «n 
T /iwifai  i1  ivutife,  7>  Z,  E «nvrip»  iurtj^Jw^.  iionrr 


Attendendum  eft  hoc  theorema  plure»  habere  ca- 
nu  : m hyperholi  enim  vigmti  habet,  nam  pun- 
itum quod  pro  a lumitur,  vel  idem  eff  quod  r, 
vel  idetn  quod  A ; & tunc  contingit , triangulum 
&aum  ex  a © fimile  ipfi  A r a idem  e(Te  quod  i 
linei»  paraJIelii  ipfi  A a,  a r ahfcindirur.  fi  vero  b 
fumatur  inter  A,r,  S.  punfta  A,  A fmt  fupra  termi- 
no» fecundi  diametri , fient  tres  cafus  : nam  pun- 
Qa  Z,  E ve]  fupra  terminos  feremur,  vel  in  ipids, 
vel  infrj.  fi  vero  A,  A fim  in  terminis  fecundi  dia- 
metri, z,  e infra  terminos  erunt.  Similiter  fi  B fu- 
matur 


r 


/ 
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quovis  puncto  n,  unca- 
tur A N /.  Ii  ipfi  A r pa- 
rallela : dico  A N ipfi 
N z aequalem  cllc. 

Ducantur  enim  ordi- 
lutim  b e,  k z h,  a m a. 

& quoniam  ex  iis,  qux 
in  quadragefimo  fecun- 
do theoremate  demon- 
ftravitmis , triangulum 
E A a «quale  efl  paral- 
lcloprammo  B M,  & tri- 
angulum E Z H parallelo- 
gramnro  B K : parallclo- 
grammum  igitur  reli- 
quum H M xquatur  qua- 

drilatcro  A Z H i.  commune  auferatur  M A H Z N 
quinquebterum  : reliquum  igitur  triangulum 
K Z N reliquo  AMN  erit  «quale.  fcdKZ  [ex 
hyp.]  parallela  ell  ipfi  A M : ergo  [per  4-  6.  & 
I4.y.JZN  ipfi  A N «qualis  erit. 


\ 


■HfJLrf  TVXfit  CTJ J»  A , 
ri?  AI'  cr^asA- 
AijAcf  ii  A N Z E'  Xiyu 
'en  e?w  taif  i A N ry  Z N. 

Wyjiuetu  -mxyu&uf 
etf  B0,  Z H K,  AMA, 
«T«  tsv,  iix  7* 
ix  e»  to  ftS . ^tc^rfutri, 
ieiv  t-n  7a  £ A A rf/yu- 
v«v  tu  B M ®^r».nAc- 
yiXUfiU,  T>  Oi  E Z II  TU 

1 B K'  Aaw  «c/yt  re  H M 

e;-^ji>.\rA5^auucv  >ju- 
iru  tu  A Z H A Tirpx- 
irXiipu  iov  ifiy.  xaosv  xO rfT&u  ro  M A H Z N 
wivTKxAd^ev  Asixi  xtx  70  K Z N Tflyute r tu 
A M N in»  ici.  K in  /A •;>.:<  tj  K Z ry  A M, 
«ij  ctpcc  ijZNqAN. 


E U T O C 1 U S. 


Hoc  theorema  pluret  cafus  hibet.  dcmonfttabi- 
mui  autem  habita  ratione  ca<uum  quadtagclimi  Cecundt 
theorematis ; m exempli  caula,  fi  Z ca- 
dat in  n,  ita  dicemus.  Quoniam  tri- 
angulum s A A [ per  *a  ii.i)  ) «quale 
cil  paialwClogrimmo  URAM,  com- 
mune auferatur  nma»;  ent  reli- 
quum A M N triangulo  e N B «quale. 

In  reliqu  s autem  Gc.  Qiumam 
triangulum  AEA  paralleli igrammo 
€>  B A M ell  xquale  , & triangulum 
Hi  E piralldogrammuOBJI  K : erit  re- 
liquum Z A A H xquale  reliquo  K H A M 
commune  aufcraiui  N M A H Z.  ac  reli- 
quum A N M triangulo  K z N «quale ell. 


T«rs  71  W:i rfisw  I yjt  filat.  XrlJjurr  J Cf  iri- 
ja»7V  r xltinn  V f*C'.  \atJir)fun(  A %«<»,  t£»  7t  Z 
«71  7«  B arTTOrn,  aanSxr  «rudar,  Sorri 
T»  B A A r.ir  Hi  ttS  0 B A M.  unii 
irul-rv  7>  NMAB  Auxi»  iqit  71  AMN 
ttJ  (■)  S B S«iv  k*r. 

Eri  A'  7irt  >.:I7W  f iiiuir.  i-i./n  7» 
AEA  tj/  0 B A M «io  iur  , »«  7« 
H Z E al  W B H K’  Aiifir  «p  n Z A A H 
KmZi  71]  K H A M Hir  wtr.  xarrir 
70  N M A H Z’  K)  73  >.1(777  7« 
A N M nS  Hit\ i K Z N inr  Hi. 


n po- 
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Knirx^um*  *«y, CcVwr  «i  Z N Z,  B A, 
HMK'  Ai  rst  itfsrypCv-ct  a^jt  c* r»  /*■/’.  Ji«- 
erfidL-n,  kfi»  iti  n /U.fy  0NZ  rfiyuv»  tu  Ab  ZZ 
•nrfijtxMuiu,  to  it  II  ©K  Tftyum  tu  A EKM' 
Asiotk  ipct  t»  N H K.  Z 7ir£*5rAACf:»  AoiTsi 
liiMKZ  i € ,w  iarv.  *»««  «®i|«^o9-4»  ts  ONZK.M 
jnmxTAdt/f»»-  Acerar  n OHK  t£/t/um 
At+xu  rsisio  i™  105».  vaf  K1  «rjsjrMijAac  ij 
MHijNr  «si!  <*yc  ij  N O r5  OH. 


Applicentur  enim  ordinarim  ZN'  Z,  B A,  H M K : 
ergo,  cx  dcmonftrutis  in  quadrjgelimo  tertio 
theoremate,  triangulum  ©Ni  aequale  erit  qua- 
drilatero  ABZ=,  & H 0 K triangulum  quadri- 
larero  A R K M : reliquum  igitur  N H K Z quadtila- 
terum  reliquo  M K 7. 3 cll  «quale,  commune  au- 
feratur O N 7.  k M quinquelatcrum  : atque  erit  re- 
liquum triangulum  O M H «quale  reliquo  O r K. 
atque  dl  M H parallela  ip(i  N S : ergo  [per  4 .6. 
& 14.  f .]  N O ip(i  O H cft  «qualis. 


T. 71  T1  Ii  JflUM  ili 
r><  Cvi/Cs*jf  7 jr.7Tir 
• /14  ;<U  T1  Vff  tUT* 
Wi  r mvjf-.h**  t*ytr  7.  ( 
7<  OW.  vjMf  ti.TOt  -nt*. 
mfutht , «£isi/srnt  9 

'▼7TWU1  T*  JUy  . 
m-  rui  nri  7 

i"  i»  ¥ r». 

<n»?  tI  fiy.  ais,  iTi  rjrf 
Cirau,|^w  W7a){»j;r>  f 
H nyii,  {*,», 

in,  isi  T»  A A r 

Tt-V»  n7t  fc.H.a,nrM, 


1 

I 
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dione  pundo  N, 
per  N ducatur  N H, 
parallela  ipfi  A K : 
dico  NO  ipfi  OH 
atquilcm  efle. 

Ducatur  enim 
per  E fcflinnrm 
contingens  EA,  & 
erit  (ex  jo.huj. ] 
EA  ipfi  A K paral- 
lela i quare  & ipfi 
N H.  quoniam  igi- 
tur hypcrbola  eft 


m tj  trxfwmr 

c^rt  i5  F rt/aitf  7»  N, 
x.  ? K r?  A K 
©^*AArA«  KX&U 
ij  N'  H'  )*yv  ev  i 
N O r?  O H s-tw  Irv- 

HxS’"  $ Ai  V 

E tpari5:w.Vit  'f  n- 

ftrf  » EA’  ij  E A 
gloA  rr,  A K -S^otA- 

AjjAjt  kti,  iVt 


B E N,  cujus  centrum  f,  & A E feflioncin  con- 
tingit, & junda  eft  r E ; fumitur  autem  in  fe- 
dionc  punctum  N,  per  quod  ipfi  A E parallela 
duda  eft  N H : ex  iis  que  in  hypcrbola  (per 
propofitionem  praeccd.]  oftendimus,  erit  N o ipfi 
oh  xqualis. 


Tij  N H.  ixn  5»  imfSttot  iit»  x B E N,  »<  KttTftr^ 
u T x i^a^Vx  n A E,  i.  i r E,  *yy 

«Arxo/  7»f*xf  3X/*t*»  n X,  j u cwf**^Smk 
iMijXtE  x*m  >i  N H'  J«t  n iwt 

•j5  insi ^««Axf,  is»  tsti  » N O r»i  O H. 


EUTOCIUS, 


Hujut  etiam  theorematis  cafus  ita  fe  hahent,  ut  in 
quadragefimo  fepnmo  thcoietitatc  dicturo  eft  de  hy- 
perboix  ddcnpuune. 

1’  r o p.  XL1X.  Tlieor. 

Si  parabolani  reda  linea  contingens  cum 
diametro  conveniat,  & per  tadum  du- 
catur reda  diametro  parallela ; it  ver- 
tice vero  ducatur  parallela  ordina- 
tim  applicata:  j & fiat  ut  portio  con- 
tingentis inter  applicatam  & tadum 
interjeda  ad  portionem  parallela:  iti- 
dem inter  tadum  & applicatam  in- 
terjedse , ita  quaedam  reda  ad  du- 
plam contingentis:  qua:  it  fedione 
duda  fuerit  parallela  contingenti,  ad 


K tu  Tw-ai  aj  xdmr  unurvi  i yjtA  tii  * 

It<  t um  iti  4 JififCiajf 

n P O T A 2 I S /u3'. 

Ea»  ©^tCaAtis  <*&*'***  tu 

SufUTfa,  «j  fla  m r a £«  a xu^jtAAxAas 
T»  ^-Tt  j^8  •?  KOfUpH  mtpx 

Tl -rvLyf&cts  useiUyf^X»,  *,  7rc*x£i  »S  73  T(«t- 

ftx  •?  ipsMmffVw  70  fU7w|v  7 aixy.uV1»  <J 

r iy « ra  Tpui^a.  -r  ©^(AAxAV  73  fa- 

7 a£u  •?  ^ $ r aixy^Vn»  Wib*j  »o5e*a  7is 

reos  i"  itxAo.57a»  T ipATTTQlAp*"  »VS  <U 

itn  -?  73utlj  a^s?  TOjxAMAsf  T?  ipa-T  £- 
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• • <4  y «fWI  4 Ui>  i J\ 

^r^a.n.rMy^a.fiu.u  sn>  ims  y^  t$1V  Isi)  ij  vira 
& A II  yini*  ri  tiara  K.  A N'  ovT>.auev.v  afu 
i«i  ra  vir  K A N ri  vira  A A r.  Ksq  esa  kif 
bif  ij  E A ®Of  A Z irrfcf  ij  H 'etsi  'Ait  Ji- 
TAaur.a.1  i5  r A,  iil  Si  jcaj  ic  1}  E A x/cff  A Z 
irut  i K A «Of  A N"  x«i  af  ot^jt  ij  H «Cs>r 
lia/  JnrKaaray  rijf  T A *rrwf  ij  K A «tsV  A N. 
iM  «f  n K A ®£9f  A N iruf  ra  Xara  K A 
«C?f  ra  vini  K A X,  wf  /e  ij  II  -artsf  Au  Ji- 
jrAaci»  rijr  A T ir tu  ra  vi®  II,  A A «Or 
TO  ia  vi®  TAA-  ut  aayt  n JwrsKAatfW 
ra  vi®  K A N utut  ra  vim  II,  A A croV  ra 
Jif  vira  r A A,  ksu  c#aMa£j.  Ii  it  fn  ra  vim 
K A N r»  Jit  tiara  r A A'  iezr  ctfct  mtj  ra  icra 
K A TU  vira  H,  A A. 


■*  ergo  rrliqumn  triangu- 
lum K A N parallelogrammo  A r cft  squale.  an- 
gulus autem  A AII  [per  1 j.t.]  squalis  eft  angulo 
K A N ; quare  [per  Tappt  lem.8.]  rcOangulum  KAM 
iluplum  cft  rectanguli  A a r : quoniam  igitur  [ex 
hyp.]  ut  ea  ad  a 1 ita  cft  linea  H ad  duplam 
ipiius  r a,  & [ per  4.  fi.  ( ut  E A ad  a Z ita  K A 
ad  A N ; erit  ut  H ad  duplam  r a ita  K A ad  A N. 
(cd  [per  1.  i.]  ut  K A ad  A N ita  quadratum  cx 
K A ad  rctllangulum  K a N ; & ut  II  ad  duplam 
r A ita  retlangulum  fuh  H & A A ad  duplum 
rcSanguli  r A A : quare  ut  quadratum  ex  K A ad 
rcilaugulum  K A N iu  reitangulum  fub  H & A A 
ad  duplum  ipiius  r A A rcutanguli;  & [ per  \6. 
f.J  permutando,  elt  autem  (cx  modo  oftcnfb] 
K A N rcitangulum  squale  duplo  rcdtanguli  r A A : 
ergo  [per  14.  f.]  quadratum  cx  K A rcilangulo 
fub  H & a A squale  erit. 


E U T O C I U S. 


’ Atirt»  K A N Tfiyum  ryAAIU  ®^jrA- 
?.r  Myra.fi.uu  en»  irrv.  K icat  itv  ij  ira  A A n yu- 
h*  r>j  os»  K A N yuvm'  «tr  A<tai:w  am  en  71  un 
KA  N iTti  AAr.]  p K 
mxxAu  >S  -/tueit  r»  a. 


K A N T£.  J«W1»,  Kj 
n'  A A n T 
*£x*jufu>r.  K)  iati 
"ifu  i-b  7T  K A N Ttl- 


x/ 


N 


A 


A 


5«TI»  iJ  an  ^IX.Viyfipuv,  Jy_5»  i|,  r N T»  A K 
*0}£0'»>,«  » N l>,  S&  A T K rf  A N i K.  P’  **&»*■ 


* Ergo  reliquum  triangulum  K A N parallelo- 
grammo  A A n r cft  squale,  angulus  autem  A A n 
squalis  elt  angulo  KAN;  quare  rcttangulum 
K AN  dupluin  cft 
rcdtanguli  A AT.] 
T Triangulum  cnma 

n ! KAN  fcorfim  dc- 

1 — fcribatur,  ttemque 

T 2 parallciogrammum 

a a n r,  & quo* 
niam  triangulum  KAN  squale  cft  patilUrlogram n>o 
A n,  ducitur  per  N ipG  a k.  parallela  n r,  & per  K 
ducatur  K f parallela  iplt  A N ; parallclcgranunun;  igi- 
tur 


I 
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Prop.  L.  T Itor.  nPOrAi.12  ». 

Si  hyperbolam,  vel  ellipfim,  vel  cir-  Ear  Cmp&Aw,  S t i wutAV 

culi  circumferentiam  recta  linea  con-  «^nVr»  rw  hautrpv, 


tingens  cum  diametro  conveniat ; & 
per  tadtum  & centrum  redta  produ- 
catur ■,  i vertice  autem  ordinatim  ap- 
plicata conveniat  cum  ea  qua:  duci- 
tur per  tadtum  & centrum ; fiatque 
ut  portio  contingentis  inter  tadtum 
& applicatam  interjedta  ad  portio- 
nem dudtx  per  tadtum  & centrum, 
qua:  itidem  inter  tadtum  & applica- 
tam interjicitur,  ita  quadam  redta 
ad  duplam  contingentis  : qux  i fe- 
dtione  ducitur  contingenti  parallela 
ad  redtam  per  tadtum  & centrum 
dudtam,  poterit  fpatium  redtangu- 
lum  quod  adjacet  inventa:  redta:,  la- 
titudinem habens  interjedtam  inter 
iplam  & tadtum  j in  hypcrbola  qui- 
dem excedens  figura  fundi  contcntx 
(ub  dupla  ejus  quae  cit  inter  cen- 
trum & tadtum  & inventi  lincii  in 
cllipfi  vero  fic  circulo,  eidem  defi- 
ciens. 

SIT  hypcrlxtla,  vel  cllipfis,  vel  circuli  cir- 
cumferentia, cujus  diameter  A It,  centrum 
r ; & A E luitionem  contingat  ; jundla  vero 
r E producatur  ad  utralquc  panes  ; ponatur- 
que  r K ij>ti  E r aqualis ; fle  per  B ordinarim 
applicetur  B1H;  deinde  jn-r  E ad  rcdlos  an- 
gulos ipfi  E r ducatur  Ea;  fiatque  ut  l E ad  E H 
ita  E e ad  duplam  ipfius  E a , & jundta  e K 


Xf  2,'jp  ■?  x,  V x<o7fV  t*.CAn3«, 

^tro  «fll  ■?  rufjp ii  i» xypucx  tuceta. 
imy^as  xccrnyifon  cm,u7n7rfy  tji 
•5  'ajp i«  ri,  iT  xinfV  ryfjtfif  tuStiet,  xj  'TiurJ)» 

G>(  TB  TUtijU*  r fpXTTSf&W  7 i /XiTZl~l  ITS 
ofitf  Xf  T>t{  intynV«  75  TfUfl*  Tt is 

algt  -r  xfk  t)  V xlii&t  7® 

•?  ouf « Xy  r aiityf^Jnr,  «w  tuSu % ns  V 

fiTifuxtnxi  -r  i^ttrJo/iiVV  >ms  -^'T® 
-rr/aiis  aySii  \of  t v ipnnvfxi* , 

Vir  riu  •?  a£*s  a)  iT xtin^V  xynlm, itioner- 

Taq  7B  ^cio*  epfoJu»  ©^fUUtM.fyor  <©-^c 

•Au  7TCfij§t»7<M,  •xXxTtf  iy<1  Ao  itr SAa/t- 


^7ifCoA«,  t^rspoi^Atu  et  cpunoi  -a£«- 
^cftiva*  r03rs  r fttTAiatot  ■?  /aiTtxfj  iT  tttr- 

7tpr(  *)  -f  ^ T1  -TBfwSTieW  ti3ttW,  fi 

T tMst4^{  X)  V xoxAK,  (Merrcr. 

17  £ T n wnpScAn,  n tJAfc^tc,  r xvx?jt  er&®i- 
■*“'  pera,  >if  fuhiMTPCf  ij  A B.  xtrrpcv  j n r,  t &*- 
7rT»tftiij  ^ B A E.  ^ ij  T E inat- 

CArc^ii  otan<yte,£  JKKCrta  r>!  E r In;  irK,K, 
fik * B n^y,tey.to<  an'£9'"  n B Z H,  IT  E vj 
i r “STOf  (fjxcf  XX.3-U  i|Ee,  C ^nricS-a  «izt 
«ot  E H irair  i ES  r ^EA,  j 
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>j  A M nr&f  M P Uruf  i Z E ■srCff  E A.  K iirti  t» 
PNT  T&ywcv  f l(  B T Tfjr/toX,  Tini*  1*  T A E, 
c&i  i5  u*t^ St  A>ir  M h^,  cTm  j -f  lA- 

Aenptuf  Kjff  ri xuxA»  tAtfursy  tu  AN?  xwiv 
a/pcuaijtrrui,  $7n  ■$  ii-npCi/Sjf  r»  7?  £ r A 

Tfiya»»  j (Mi  Trq*4TAiUjMf,  cJ^i  jj  t1  eA- 
A (Z^tuf  £ s?  kokAm  f M 2 r Tgytyunr  ii  Alit 
Tfiyuni*  ra  M E A i titiat (S7y  i«j.  m 
«rb^HorAte  ti  m s r»j  a e,  I)  <Jr  viare  A M P yavjt» 
Tn  viros  E M 2 i,-iv  iaj'  Inr  iri  r»  viros  A M P 
tZ  im  -f  F.  M jj  ssvau  JsWair  ^E4,  Mi,  j ijs-« 
«sre  &>r  ij  M r i^oir  r E btaiC  in  M 2 •ctw  a E k, 
i M O ®tsr  E E-  if  «,yt  ij  M O 'trtif  E £ ttrut 
*|Mi  «Of  4E'  j «a/Jms,  Zf  mtttuOi-nttt  ij 
M O,  E E ro&<-  E E «ra»  evntfipiTifer  >i  M 2 E A 
'XZSf  E A"  fsctAAo?  agjc  tas  mrafcptnpQ*  i 
M O,  E E * Oi  mutu,p>--rtfn,  ilZ  2 M,  E A arui 
>1  X E ■aos  E A.  «&  tof  muaup: rtf&-  ■} 
M O,  E E «tsf  «Vf«p$sirfS»  T M 2,  A E *r«j  TS 
un  n**t*?™f*  f M O.E  E 5 ^ E M ®0>V  n 


5 E ad  E A.  fui  cum  derHor.flr.mim  (it  [ia  43.  t. 
huj.J  triangulum  P N r in  hyperbota  quidem  ma- 
jus effe  quum  triangulum  II  Br,  hoc  eft  quam 
triangulum  r A B ; in  cltipfi  vero  8c  circulo  mi- 
nus, ipfo  A N 2 triangulo  : communibus  ablatis, 
in  hypcrbula  fcilicet  triangulo  E r A Sc  NPM  2 
quadrilatero,  in  cllipfi  autem  & circulo,  trian- 
gulo M S r ; erit  A M P triangulum  quadrilatero 
MEas  squale,  atque  dl  [ex  hyp.]  M a paral- 
lela iplt  A E,  & [per  if.l.J  angulus  A M P squa- 
lis angulo  EMs ; cfgo  [ex  lcm.  ‘Pappi  8.]  re&an- 
gulum  A M P aequale  cit  rechngulo  fub  E M & 
utraque  ipQrum  EA,  M 3 contcnro.  (c  quo- 
niam [per  4.  6.J  ut  M r ad  r E ita  & M S ad  A E 

6 M O ad  E 2 : ut  igitur  M O ad  EX  ita  M 3 
ad  a E ; & componendo  [per  18.  y.  j ur  utra- 
que M O,  E E ad  Ei  ita  utraque  M 3,  A E ad 
ea;  quare  permutando,  ut  uiraque  Mo,S6 
ad  utramque  3M.F.A  ita  2 E ad  EA  fed  ut 
utraque  M O,  E E ad  utramque  M s,  a B ita 

[per  1 . <?.  ] redaneulum  lub  utrjque  MO, 
s E & ipia  t M ad  contentum  lub  utraque 
Y Mi, 


Si  quamlibet  oppofitarum  fcdionum 
reda  linea  contingens  cum  diame- 
tro conveniat,  & per  tadum  & cen- 
trum reda  producatur  ufque  ad  al- 
teram fedionem ; a vertice  veto  du- 
catur reda  parallela  ordinatim  ap- 
plicati, convenicnfquecuin  reda  per 
tadum  & centrum  duda  j & fiat  ut 
portio  contingentis  inter  applicatam 
& tadum  ad  portionem  dudi  per 
tadum  Cc  centrum  qui  inter  tadum 
& applicatam  interjicitur,  ita  qui- 
dam reda  ad  duplam  contingentis  : 
qm  in  altera  Itdione  ducitur  paral- 
lela contingenti  ad  redam  per  ta- 
dum Ce  centrum  dudam,  poterit 
rcdangulum  quod  adjacet  inventi  li- 
nei, latitudinem  habens  interceptam 
inter  iplam  & tadum,  excedens  vero 
figura  fimili  ei  qui  fub  linea  inter 
oppofitas  fediones  interjedi  & in- 
venti redi  continetur. 


Ex*  077B7Vjl<rV<  T ilTZV.afOY»»  lil  jux 

bzl  ovuttitth  T»  ila/xiVf-ii,  t,  iu  r i xf  is  9 
7 X4I 7fV  71 i ii*}  T fT^JtS  79- 

/JuSl,  io»  si  r tiiux  ara^SS 

■nmyfUW  xjLTyr/fiiw,  t,  oi^wrni  t«  Ju 

t af«s  t,  7 xxiTfV  'xyn'm  iu3c*a,  x,  >os3«  ui 

> c . i i E'  e * 

7B  rumx  r tpx-rTiuei»i  ts  ium.*u  r <xm- 

y/um  *)  r xp*i  ti  r/ai/t*  r xy/xltti 

Sui  r <Lpxf  X)  7 xiiTfV  7B  fum^j  7 apfx,7 

iiryfxlm,  ir-nw  ti&ux  tk  t JiwAxjixi 

7 IfXTrrtuetxr  'htk  ii  i*  tw  e7tf*  t TtjjZl 

'Crn  t -r  x,  7 xlntfi  xr/fJ^n 
iiiuxi  iisq^cMitAss  tk  ipx-niu&x,  Sui//in^j 

73  l5?^p.f4XV<*  TX^J.  r 'S£J7T0- 

piaSiTffBty,  tjAxtcs  'lyot  T icrcAa/ccSaiopAV"* 
ut'  aai-m  7^}s  t»  i pS,  \*<3£CaM9»  iwfw 
cpu'ii  zfcuytfA/ju  r tanxjfu  t xi- 
71M4/xV“*  & 7 <S^j7nfloSlt<jn 


SInt  oppofitx  lediones , quarum  diameter 
AB,  centrum  E ; & ducatur  r a (cilionem  B 
contingens  junilaqucT  E producatur ; ordinatim 
vero  applicetur  B A H,  & fiat  u:  A r ad  r II  ita 
quadam  reda  K ad  duplam  r a : itaque  per- 
(picuum  cfl  [ cx  pratccd.  ] in  feilione  B r lineas 
parallelas  ipfi  ra,quz  ducuntur  ad  tedam  E r pro- 
dudam,  pofle  fpaua  adjacentia  rcdle  K,  lati- 
tudincraque  habentia  lineam  qui  c(l  inter  ipfas 
& tailum , & excedentia  figura  fimili  contenta: 
fub  linea  rz  &K;  dupla  cft  enim  ZT  i piius 
r E,  dico  igitur  idem  evenire  in  fc&ionc  l A. 

* 


~ T fl  Z A X amxH  .^/JOf,  ut  2i?pae?f;r  ij 
A B,  XttTfit  5 TJ  E,  K KZ&*  T5  B Iturf  Eyct- 
•sJsuVit  i r A,  <£  <i  r E j toA>jo3ii, 

K x'x,$u  imyffout  i B A II,  X,  ■inmr&u  u{  i 
A r «o’f  r H itat  ti$H*  Tif  >|  K «Csr  i!w  ai- 
■jrKxcixt  wri'  'in  ,<aV  afv  o*  e»  r?  ET  tsu? 
©£a?AnA«i  r?  r A cTaa  7uu  ir  eu5f«c  rji  E r Ju- 
i«>^  7»  «Aa:  f K •O^umI.uV*  TA*n| 

f^eiTse  toc  ut  aixu»  «tff  r^ 

xpx.ii-jnpCxfaft?*  hSh  i/xuu  -u  in  T Z,K,  $xtt- 
«c »■  Jit Aoeist  t-nv  i Z T S T E.  Ai/a  B >i  Sit 
£ cv  rx  Z A TBMK  ro  atrs  mu^rrrrof. 

hx3- 
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• J W g^OGAr,,  CU  KCLMytUtyCH  lyl  tKXjr.V  T -C.,;X- 

ftiTfuv  •C^ji  rar  «prtmsasurc  ™ ai*  ai/rlu) 

«^*x«uV«  op3?^'i,wa  <fiu/rrsij‘  cv  raf  owr^Sa- 
An  x,  ¥ ctifwrtufymr  tu  er%*  t ainiw  ■ra^jotw- 
yuV«  £ tanliCa.M.»T«  ri  turr»  n<f«‘  «*  p 

ri  «i  t&u  atriiti  a^ucfqMact  *«v 

«MfrunTU  tu  curru  ad  a'  i.  iiin  dntmt  'icm  ®CJ* 
JideixTxj  isti  t Kf  nputc  «fMMtmi,  rvfimojc- 

A«f.t*C(M«.aV»  7 ccf^dtuv  2JafMq>uir,  X.  r &>4-uV 

ctXfMTfUi  z^jcXauoa.i:u.iiut  T»  cuna  mfiZr.n^)- 

E U T O 

llui  t«  4 ytrievu  aj»m7f:t  «5«  ¥ jm«V-"  i'  tJ 

icunSn  Tijui»  o rifiMua*  A T»  il*  t*  *;s*of 

*fi-»i«'  rui-rfui  A *j  >.!;<<  ui  r»jr> 

ctt  min»  t«  Alf.}«V<*  7ar  nicit  if  rui 

«t«.:*1u.V>i<  Stuviyni».  vsg2iu.V»»  ai»  a{>ui - 

*f«r,  ccutcuiifi  SwCJ-rtc  vi  T iWuap  rarvr  Slc^uiXur 
•Offi>tfli  >srr. 

npoTASis  iC. 

EuSi*x<  o'(~n-^i<f  u xjt-7  ‘>  o}'fcu)t  art- 

jTf^t ofj&iirx,  topur  jr  -n5  'fctWenrda  rcurW  •repi* 
£ xjtAtyuii'»  ffl^SaAkr),  « Orj.cf.UfTfji  n 
^9*«ra  «u/sut,  xofofsj  Jl  td  anpi4  •?  tuStixp 
irnt  $1  i»  stro  •?  7iyxi*{  ^jcch^Sti  ‘£tl  t£u) 
ii  Jb$il<n  yxiio.,  Siu/fdp)  td  sn- 


cuntur : idcuq;  in  p.iraliolj  quidem  [per  49.hu).] 
applicatas  ad  unamquamque  diametrum  paralle- 
la» contingentibus  polle  n&angula  ij>(i  adjacen- 
tia ; in  hyperbola  & oppeditis  legionibus  [per  jo. 
& yi.  huj.]  polle  rcctangula  adjacentia  ipli  qui 
excedunt  eadem  figuri;  in  cllipfi  autem  [per 
fo.  huj.  ] qua:  cariem  deficiunt  . igitur  qur- 
cunque  circa  feiliones  adhibitis  principalibus 
diametris  dcmonltrata  fune , & aliis  diametris 
ailumptis  eadem  quoque  coutingeur. 

CIUS. 

Ebamcimm  ex  gcneratiore  vocat  communem  fe- 
ttioncm  plani  lecami»  & trianguli  per  asem  quae 
in  lp(o  cono  cflkitur;  quam  Oc  pnncipilem  diu- 
rnemini appellat,  «iicit  autem  omnia  accidentia  le- 
ctiinum,  qux  in  fu  per  i oribus  theorematibus  damon- 
lirata  Ium  competere  prineipilrbus  diamettii,  fc 
alus  quibufcunque  diametna  alliimptis  etiam  con- 
tingere. 

Prop.  LII.  Probi. 

Redi  dati  in  plano  ad  unum  piln- 
dtum  terminata,  invenire  in  plano 
coni  fc&ionem  qua:  parabola  appel- 
latur, cujus  diameter  erit  data  re- 
dta  & vertex  re&se  terminus;  qua: 
vero  a fe&ione  ad  diametrum  in  dato 
angulo  applicatur,  poterit  rc&an- 

gulum 
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22.1.]  fapcr  E A coniti-  . 

tuatur  triangulum  F.AZ  \ 

[pcrpropsl2.il.]  replum  \ 

ad  fubjcflum  planum , \ 

ita  ut  EA  «qualis  fit  A Z j_ 1 i \ 

& Q xqualis  ZE;  du-  | A ' 

caturque  [pec  ji.  I.]  p H A 

A K parallela  ipfi  E Z , 

& Z K ipfi  EA.  deinde 

intclligatur  conus,  cujus  vertex  7.  punshim,  ba- 
fis  autem  circulus  circa  diametrum  K A,  roflus 
ad  planum  quod  per  A Z K iranfit : erit  igi- 
tur conus  ille  rciltus,  quoniam  A Z .-equulis  eft 
Z K.  itaque  lecetur  conus  plano  quod  circulo 
K A xquidiftct ; faciatquc  [ per  4.  huj.  ] Icilio* 
nem  circulum  MNs,  rcdlum  videlicet  ad  pla- 
num cranfiens  per  MZN:  & fit  circuli  MNZ 
& trianguli  MZN  communis  feftio  M N : quare 
MN  circuli  diameter  eft.  communis  autem  Ic- 
ilio plani  fubjcili  & circuli  fit  2 A.  quoniam 
igitur  circulus  MN5  rcflusell  ad  triangulum  MNS, 
reilumqiic  eft  fubjcflum  planum  ad  triangulum 
MZN;  communis  ipforum  fciiio  2 A f per  19. 
1 1.]  ad  triangulum  M L N,  hoc  eft  ad  K Z A,  per- 
pendicularis erit:  quare  & ad  omnes  reflas  li- 
neas quae  in  triangulo  ipfam  contingunt,  adeoque 
ad  utramque  iplanirn  M N,  A B,  rurtus  quoniam 
conus  balini  habens  circulum  M N 2,  verticem 
vero  punftum  Z,  fecatur  plano  ad  triangulum 
MZN  rcvlo,quod  IciSionem  facit  circulum  MNs ; 
& fecatur  altero  plano  fubjofto  fccantc  bafim 
coni  fecundum  regiam  s A perpendicularem 
ipfi  M N,  qui  communis  eft  Icilio  circuli  MNs 
& trianguli  MZN:  communis  autem  fi-ibo 
lubjeCti  plani  & trianguli  MZN,  videlicet  AB, 
parallela  eft  lateri  coni  Z K M : erit  (per  II. 
Iiuj.j  coni  lectio  in  (ubjecto  plano  faita  pa- 


rabola, cujus  diameter  A b , & reibe  i lectione 


J \/  uip  entq  rlw  /mi  EArj 

/ / /*  AZ,r 

j / / T<l  fu»  ZE 

f/  y/  flAK,  T1I3  EAj  ZK. 

wS'  r:<v&a  xu>:r,  z wauSi) 

M Ti  Z cyuHcy,  (SttJif  Si  0 

®£<  Qccfiilgst  T K A XV- 

cpSrct  Sv  et>r  to  rur  A Z K oSnmScv' 
tfUf  Jij  iffrf  i Hurcfjnt  fi  r,  A Z T?  Z K.  7ir«.>f- 

tS u Si  i KMtf  SSmeiSu  t?AnA»  Tai  K A kv- 
k >,u,  X3a  mitrra»  -nuito  T M N Z x-JxAcv, 

Sr >.»o-n  caoV  ro  2y«  t MZ  N Jzrm  Set,  £ ira» 

r»MSi  xJxAs  xSf  TX  M Z N TfiyiiS  Xlivq  n- 
ftK  ij  M N-  SiifiiT^ Cf  Seji  in $ kvxAz.  <ra  j $ 
irxxtiuitz  dATTTlSz  £ d xvxAz  KJirT  7 rflif  i>  Z A. 
i.th  St  i M N Z xui Ojx  Q?jzf  in  «t>r  to  M Z N 
7(/y**a,  iffiv  Si  x.  73  uasx^uV'»  SlrvnS'.*  irfof 
*i  MZN  Tgayiv»’  i}  ajjrwt  ir/iri  ij  £ A 

iijq  «n  77  (X  r«MZN  r&r/aKv,  rimn  rt  K Z A’ 
j «C-V  srscratf  «os»  tov  axn fM.xi  curris  tifytixi. 
x.  State  ij-  riw  7f/yltu,  ofpi  k»'  icv  x x^sr  ix*- 
■nrjat  r M N,  A B.  ndAty  irei  ttxrx,  z flasnc  ut, 
o M N S xixf.X ,y$S‘*yr  j 71  Z eriictsy.riTur^)  i,7j- 
m/w  ooJraj  7»MZ  N Toi-yino mi(i  iruiy  f 
MNZ  K-JxA«f,7irfir’j  j «e  i noai  omxi Jai  ru  li-yj- 
ruruitu  7rfa»:vTi  f Goo»  s x^vx  xar  ti3-«ct>  riu 
S A bf  0|i5»f  voa*  tiMN,!  usor  in  t ifi*  S 77 

M N S xux/ar  XK  MZN  TfjTyMZ'  1 j nttij 
S utnx^uss  <J7mr\Sz  ^ f M Z N ij  A B 

C^jtZAitAtV  tn  tb  Z K M Trhdjpa.  d xtlttz'  K apet 
JsicaVl  ir  t7ixffi«Va  JattuSu  7 »pj  ir  xavs 
cmpaZiAti  in j cwr^s  «i  A B , ctfj  Kcjg,- 

fifAfiaf 
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...«4  . v «~i«  n .i  iu  UZBV  AKM,  *$ry  Eyctv^fj  I1 
7jp?f  <j  E A,  /ii  rs  unio/  riva/  -rho  EK7?RA,j 
K»  i ©A  ni  EKA®^tM)jA»f  if  OAB  d.»jt 
Jidft iTfU  iv  7)jf  Ttfdrs,  xa/  d(  'iir'  twxitu  i 7>jf 
Tiftrf  Ka^eufyai  ijAsi  tk  A E ttyjx,  Tfir- 

9>j n\)  vas  “f  A B,  xata^^i-CT»^  -j  iv  yaw<«  ri?  t/T5 
0 A E.  * f ;r«  imi  i/w  ij  \sai  A E © vanno.  t?  vs» 

» i\  i 

AH  Z,  nsoir  «l  >f  afur  to  A*  efxusr  a.“jn  mw  r* 
AGE  rg/yaivM'  r»  A H Z'  i>t  ifjt  H © A «CSf 
E A irM’  it  Z A aVsf  AH'  if  ana  i)  iiXktxnA  i5 
A 0 5T£o<  tiw  drrkttmr  t5  A E irrfiir  if  Z A ®Cf< 
AH.  f /f  T A I5  0 A «itAij*  i*>{  dfttr,  Z Airfiif 
A H trrair 1;  r A truof  ir  dnrkacau  r5  A E,  «ia  <J>j 
•ra  i fiitryima,  (»  rui  naraasocc-ii  uvarui 
pan  tp&»  iri»  ij  r A. 

n P O T A 2 I 2 r>. 

Avi  /t>3«i:r-iv  tbStui  TitTiparuiia*  in^js  opjns 
aM*A«f<,  r i 7!jyi*  ’6ii  (xcra 

T»  cjdfy  >»11  a.-  iiip«iT  ’feit  r <®^Jw.£AA3e«tJ5 
iwivV  TVfiluA  i-  tytAtytrnti  litnpSiAlai  « 
•uv^&nrtify  rajf  u$i«qs,33W  i /d  'Oj^ctx.- 
C\*3m<T<X  2j-3-f4S7f  X tiit  •?  7iuT<,  wpv^Ir  <T« 

70  ^5  TSt  ffHUIUV,  V7JJ  /ii  XI  lytTB- 

X^?  "tCT8  t’  7ryinf  ’tsi  r iixfwrr/Ai,  yui'xi 
™*ox  iew  rS  h%!n,  St tvw) 


a,  vcrrcx  n,  oc  rectum  utus  k m : ti  jnlibit  au- 
tem ca  per  A [per  I l.huj.)  proptefea  quod  qua.  Ira- 
tum ex  A A rcCtangulo  A K M cft  xqualc ; & [per 
jj.ltuj.]  linea  EA  lectionem  continget,  quoniam 
K A squalis  cft  E K,  & © A eft  parallela  ipti  U K a : 
ergo  [per  4<S.  liuj.J  e A b diameter  erit  lectionis ; 
& i (eitiooc  ad  eam  applicati  ipli  A E paralleli 
bifariam  dividemur  i linea  A B;  & [per  2$>.  i,] 
in  angulo  ©AE  applicabuntur,  quoniam  igi- 
tur angulus  A E e aqualis  eft  angulo  4HZ,  & 
Communis  qui  ad  A ; triangulum  A © E limilc  clt 
[ per  4.  6.  ] A H Z triangulo : ut  ergo  © A ad 
EA  ita  Z A ad  AH;  & ideo  ut  dupla  A 9 ad 
duplant  A£  ita  Z A ad  AH.  led  cum  TA  (it 
dupla  i piius  © A,  erit  ut  Z A ad  AH  ita  r a ad 
duplam  iplius  A B:  quare,  per  ea  qui  in  theo- 
remate quadragefimo  nono  oftenfa  lunt,  erit  r 4 
rciStum  lectionis  latus. 

Prop.  L1II.  Probi. 

Datis  duabus  redtis  terminatis  quae  ad  rc- 
dtos  inter  fc  angulos  confticuantur,  & 
altera  produdta  ad  eafdem  partes  ad 
quas  angulus  redtus:  invenire  io  redta 
produdta  coni  ledtionem  qua:  hyper- 
bola  dicitur,  in  eodem  plano  in  quo 
funt  datx  rcdbc,  ita  ut  produdta  dia- 
meter fedtionis  fit,  & vertex  pundtum 
quod  ad  angulum  confiltit;  qux  vero 
4 fedtione  ad  diametrum  applicatur, 
angulum  laciens  «qualem  dato,  pollic 
^ rcdtangulum 
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habeat  quam  A B ad 
BT;  & [per  30.3.] 

(ccctur  a E B cir- 
cumferentia bifari- 
am in  E;  ducatur- 
que  [ per  10. 1.]  i 
pundo  E ad  A B per- 
pendicularia E K,qu« 
ad  A producatur : 
ergo  E A diameter 
cft  circuli.  qutxl  fi 
ut  A B ad  B r ita 
fuerit  e k ad  K A, 
illa  e flemus  pundo  A : fin  minue,  fiat  [per  n d.) 
ut  A B ad  B r ita  E K ad  minorem  ipsi  K A , 
qtue  fit  KM  ; & per  M [per  31.  I.  ) ducatur 
M Z parallela  ipfi  A B ; junflilquc  A2,E  z/.  B,  |>er 
B ducatur  B s ipfi  Z E parallela,  itaque  quo- 
niam angulus  At  E aequalis  cft  [ per  37.  3.]  an- 
gulo E / B ; angulus  aurem  AZE  [per  19.  1.] 
angulo  A * B.  & EZB  ipfiEBZ:  erit  & SBZ 
ipfi  Z s B aequalis ; quare  [ per  <5.  1.  J & Z B 
iqualis  ipfi  z 2.  intclligatur  conus  cujus  vertex  Z, 
& bafis  circulus  circa  diametrum  B 2,  redus  ad 
IBS  triangulum:  erit  itaque  is  conus  rodus, 
quia  Z B aequalis  cft  IS.  producamur  ZB,  Zi, 
MZ  ; & freetur  conus  plano,  quod  circulo  H2 
aquidiftee ; erit  igitur  [ per  4.  huj.  ] ea  ledio 
circulus,  qui  fit  H n e P , cujus  circuli  diame- 
ter cft  H e.  communis  autem  fedlio  circuli  H (-> 
& fubjcdi  plani  fit  nap;  erit  igitur  nap  ad 
utratnquc  ipfarum  H a , a 6 perpendicularis  : 
( uterque  enim  circulorum  S B,  e H rcitus  c(t 
ad  triangulum  ZH6;  fcd  & fubjcdum  pla- 
num ad  ZH«  redum  cft:  ergo  Lper  19.  n.] 
communis  ipforum  fedio  naP  erit  & ad  Z H a 
perpendicularis,  ac  proinde  ad  omnes  redas, 


Ztytv  \xft>  i tv  1'Xf* 
n A B *fW  BT  Mf 
■nr/otciai  ij  A E B JU 
X*  «cxt»  T»  E,  Kaf 
iixflv  lore  ? E c/iii' 

A B >tx)fni  ij  E K, 

K (Jatj 

TO  .V  2J&U!7fS{  a- 
ppirain  EA.  « uV 
Kv  (sw  et if  7 A B irpoc 
BT  Urus  r,  E K Tiif 
K A,  r«  A i»  f tt  j fi*,  yn-seS-a  Li  4 

A B 'Stff  B r nru(  t EK  TTf-.f  tAoar:»x  f K A r 
KM,  K ?M  T?  A B O^aPAijAsf  KZ^U  ij  M Z, 

K «(AZ.EZ.ZB,  5 2J$t  iT  B T* 

Z £ •sr^atMijAtr  r B 2 (Tf(  arv  'm o k»  B w»s  A Z E 
yumt  r«i  rjzro  EZB,  <i/A  r,  /A/j  ti-n  A Z E r«t  ii-n 
A S B iri»  ior,  ij  3 \jsv  E Z B r j Z B Z etw  «V  20$ 

B ‘Jsi  Z B Z ot«t  rn  USTO  ZZ  B iri»  Iri r*  rt»  et  a* 
ij  Z B r?  Z Z.  v:«ri?a  x.Z,if,  i wsu^ij  ,afy)  m Z 
cHUticv,  ficum  3 s aret  riti  b s 2j.?fitTfev  icwtAor, 

efft tf  fc»  STfSC  70  B ZZ  T(/y*,W  i*rt/  Ol)  9 «cavor 

eejtf,  k)  y>  >j  Z B ry  Z Z.  bco-.oAtjsScvjuv  ai  04 
Z B,  Z Z,  M Z,  «t.  7irf*i;a-'i  0 «cwvsr  nxtf- 

aM J|AMTa  B Z «crixAoi'  <? )j  7!«>j  KvxAiJ. 

k» iitnQP'  cv<t  Jictutr/izC  in  J" xrixAa  ij  H B' 

3'  -ro/rir  sr  II©  xvxAx  £ i' vroc[uVa  cJ^vtsJx 

«i  n a P'  ifuf  /ej  n a r x-pr  »*.»  n jx»  r h b. 

A B A ipSij'  ( txxoocr  7$  t Z B,  © H XvxAjt  Of/W 
ki  «Cw  70  Z H B Tfsyutti,  «13  i to  kosxfictV»  v 
imjnoor  ctJwOQf  ro  Z li  0*  £ i «ivi  ccfx  cuirav 
7T|U.r  e II  A P «1  «r^or  70  Z H 0,  £ irf< S «tener 


Digitized  by  Google  | 


if*  Lx  * A B TTffif  B r iitrus  To  i&i  Z O r/if  ro 
\jzsv  H O 0.  itj  (si  <i  Z O TJ  A A- 

•xXaym  at*  xhtCpjl  ki»  ij  A B,  ifSa  St  ij  Br- 
ruunt  yS  i » ru  Sui utaru  JiUfifMvn  SiS{**) . 

M H fftt  Si/  i SiSif44inf  yuvlet  oefy,  j ifisa* 
«4  ^cS-«5«/  i A B,  A T,  i|  di  /tS-fi»  ya- 

»«*  K®  Znj  rji  wn  7 B A 9‘ 

Sii  Sii  y/yispaf  vjnfSeArr, 

1f  SiifH-ytf  [twifuf  «AB, 

*/>■&“*  p i AT,  ajp  xanryc- 
A*-V«y  i»  T*f  u*>  0 A B yo»i* 

7if#yuV'af  ‘ 

TlTfu$u  i}  A B 
««wnA,  hWc®^AA 
^«yi^iipS-a  ijumvaAio»  t» 

A Z A , i«y  if^^a  «<■  Ti 
tyuMMcAto»  <s^AAi)A»r  ttJ 

A0  H ZH,  ■ntiat  7tv  rou 

fer»  Z H «CSC  rivnAHA 
Aoyp»  ro»  «tmv  r®  nff  A r 
«Of  AB,  i ari/i  i/^® 

i)  Z0A  xaj  c*£sOj io$«, 
x&i  T Z A,  A 0 ^«3-ij  cimAc- 
>«»  W®  B A A,  x*k&u 
rii  A A mu  ij  A K , ro 
isr»  nfr  A Z ms»  *r«  rw 
vj®»  A Z M,  xay  tan^st/;^®  i KM,  £{51 
TV  A 'aryf  c/Jsic  i%5a  rji  KZ  i)  AN,  KJH  6x- 
C«SAjjo3-«  rii  O,  3'  5 Juo  Si^etrSv  u 'i&titthi 
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BT  ira  quadratum  ex  7.  o ad  H O 9 rcdangu- 
lum.  atque  [per  conftr.J  eft  Z o parallela  ipfi  A A : 
loquitur  ergo  A B efle  tranfirerfum  figurx  latus 
& B r replum ; etenim  kxc  in  duodecimo  theo- 
remate oltcnla  funt. 

N o u fit  autem  datus  angulus  redlus , fint- 
que  reila:  dat*  A B,  a I' ; & datus  angulus  x- 
qualis  fit  angulo  BA0:  o- 
portet  igitur  dclcriberc  hy- 
pcrholam,  ita  ut  ejus  dia- 
meter fir  ab,  & rcelura 
latus  A r,  du£Lx  vero  ordi- 
narim ad  diametrum  in  ana 
gulo  0 A B applicentur. 

Sccctur  [ jaer  io.  i.  J A B 
bifariam  in  A : & * luper 
A A deferibatur  femicircu- 
lus  A Z A , & ducatur 
quxdutn  re  via  Z H ad  fetol- 
circulum  parallela  ipfi  A 9; 
ita  ut  fiat  ratio  quadrari  e* 
Z H ad  redlangulum  AHA 
eadem  quam  habet  rcila 
A r ad  rciUam  A B ; & jun- 
di  Zea  producatur ; in- 
T ter  ijafas  autem  Z a , a e' 
"i  media  proportionalis  fit  fper 
i j.  d.J  refla  A A,  ponatur- 

?uc  ipfi  A A xqualis  A K ; & 
ope  i I.tf.]  quadrato  ex  A Z 
xqualc  fiat  reflangulum  AZM,  & jungatur  K M; 
deinde  per  A ad  rcflos  angulos  ipfi  K Z ducatur 
A N ad  qux  0,3  producatur : datis  autem  duabus 

recti* 
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[ per  4.  6.  J Z H .id  ha:  // 

Habebit  r A ad  AB  ratio-  J‘ 
nem  compolitam  e*  ratio-  / 
ne  r A ad  duplam  A 0 & ! 
ex  ratione  z H ad  H A,  halx't  autem  A;  qua- 
dratum ex  ZH  ad  rc&anguluin  Ali  A rationem 
compofitam  ex  ratione  Z H ad  H A te  ex  ra- 
tione Z H ad  H A : ratio  icitur  compolita  ex 
ratione  r A ad  duplam  A 0 & ex  ratione  Z II 
ad  H A,  eadem  cli  ac  ratio  compolita  ex  ra- 
tione ZH  ad  H A & ex  ratione  Z H ad  HA, 
communis  auferatur  ratio  ZH  ad  It  A:  ergo  ut 
TA  ad  duplam  A0  ita  ZH  ad  II  A,  iS:  [per 
4.  6.]  ut  Z H ad  II A ira  O A ad  A s : ut  igi- 
tur r A ad  duplam  A 0 ita  o A ad  A r.  quod 
cum  ita  fit,  erit  A r ea  juxta  quam  poliunt  qua;  i 
fc&ionc  ducuntur  ; hoc  enim  in  quinquagtlmua 
theoremate  dcmonftratum  cli. 


‘Et  fuper  A B planum  erigatur,  replum  ad  fub- 
jcclum  planum , in  quo  circa  A B dcfciihanar- 
circtilus  A E B Z,  ita  ut  pars  dia- 
metri circuli,  qu*  in  portione 
A E B comprehenditur,  ad  par- 
tem comprchcnfam  in  portione 
A Z B non  majorem  rationem 
habeat  quam  a b ad  B r.  ] Sint 
duae  retia:  linex  a s,  b r,  & opor-  j 
teit  circa  ab  circulum  deleri bcre,  \ 
cujus  diimetcr  1 linea  A b iu  di- 
vidatur, ut  fur*  ipfius,  quxcft  ad  r, 
ad  reliquam  partem  non  majorem 
rationem  habeat,  quam  a b ad  b r. 
ponatur  jam  eandem  habere  ; fc- 
ceturquc  ab  bitarum  in  A,  & 
per  A ad  rc&os  angulos  ipli  A B 
ducatur  eaz,  gc  tiat  ut  ab  ad  tr  ita  ea  ad 
A Z ; atque  E i bifariam  fccetur : condat  ergo,  Ii 


\ A 0 A A,  TgTKW  i|  Z H 
' «©r  II  A*  ij  T A m trOf 

A B T ruyKSt^tn  Z-s- 
yu,  txn  btTA  T itxXacuu  f A 0 5 Jt* 
Z li  «©f  H A.  i/J*  >vTi  Z H r«  ua* 

A H A f avyKfiftUtv  ?.iytv,d*  i i 5»  i'/Ji  ij  Z H rrfsf 
H A % 1)  Z H «S H H A • 0 apa.  \iytf, 

*xn  J T A «©r  r rfnr Aneat»  t5  A 0 j V t^Z II 
«Cyc  II  A,  e ai/k  iit  rw  s-tiyxfruV».  txn  *jjf 
■Z  II  a©r  II  A J ? Z H ®©f  II  A.  <t£i)« 

pr&u  ii’  Z II  «t«f  H A Aejer  iw  i*  ij  r A 
x«cr  t tnrJtttcM»  ^ A9  arrair  qZH  «©f  H A. 
i»i  Si  ij  Z II  H A arra*  i O A sr^ef  A Z'  a* 
aco.  ij  r A «©V  r /nrAeteW  r A 0 ari*  joA 
■3©f  A Z.  erat  J)  T»r*  *i,  mra’  &</  ij 

AT  TB7»  y3  oidoxj  i/  rni  r ,)iutifu&, 

* Kaa  oi.-xrai  Xtb  ^ AB  «Tr.nJcv  cfini  xps  j» 
liwxtrfMitv  crOTnJeir,  st  ir  aiuif  ere<  r A B yrj©t- 
c3“4(  xu'xA:r  0 A E B Z,  t» 
1«r«<t  (AitUtVjSHXUXAjr,  75  iv  r£ 
A E B TfA.ru<ti>,  xfet  75  Tfirfiii  [t 
oiAfUTftt  xi/KAit,7»  i/]«  AZB^/ttit- 
^71,  pipiet  A A:>c, 
ijfcfs  ij  A 8 srpw  B r.]  Ecvr»,  J.a 
<u  A B,  B T,  «j  JYj,  5e»  sfe, 

A B xwO»  X*  (Kt  ¥ JlJunt'-'  au- 
Tt  TttxnS^  Cxi  r AB  ,7ar  wn  71  «rlr 
T*  T «**»»  xti*  liiu-mi  fi»  u*l- 
fsw  >.sj«r  «4*1»  f i A B «.fit  B r. 

CsvulAu  p ,uD  f <ulr«r  x.  77- 

TJi.Oli  5 A B ^ ( l^1  77  .vf.  //  OJ077 

A «t-f  !^I*r  T»  A B ij (3«<  » E A Z,  ^ )<)wi7«»  ir  i AB 
Er  i.lrf  i E A <SfJi  & / J)  Ttuti  Au  » E ZZS- 

»» 


E U T O C I U s. 
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*%-n  iT  siT&ii  rjjtTK,  i,  i/'/**, ~n  nu£a»iitt  t»  t> 
»?  t»  N.  «)  A/y  t N t?  r B 
"« "X^  « N'  M 
T w «OTtiSsi  «r  > z a eet< 

0 K ;r«  i M S <B{it  Ns,  ly 

t«  N 2 im  1 N O,  tj  lTt*au%5*mt 
tu  fi  X,  A O Tiftnnu  t»  »/^x<,<A/iy 
WT»  7i  P,  n, t.  » []Pi. 

«T»i  »y  i»»  ocir  » N S 7»  N O.  Ktitt 
7»  i£  «efV  «e-SWr  Is  A- 
AO  7»  A 2i  «7  A Kj  i A P1  tn  tb 
AP  *j  Asiri  Sf*  1 ri  O rn  P a S9tf 
•n'  T«fct>A*A.«  ist  S?r»  i n P A T» 

M O.  ^ feiF  «i  19  «■*«■  e K <r- 
T»f  i M S «et»  N Z,  «f  fi  1 » K 
W(!f  O H irm  i S Z Tpsl  S O'  /i* 
m <f«  w i 0 Z irpr  0 H vTwr  » 

M Z tfif  Z O,  i,  ira.TOAfF  «>H0 
«t-f  0 /.  Itik  »OZ»f7fSM'  Kj  «vfJmjt  »HZ 
•7tK  Z 0, Turio  Tpr  Z 0,«t«k  i O M 'Sf  U M S,  Ttrtnt 

1 11  A irpi<  A P.  «AillA  Tftf  A P irut  7»  \si 
H A P vg)t  7»  £n  A P.  ir»»  j « vsi  flAP  tiJ  vui  A A ["• 
iJr  <CM  S H Z T£/f  Z E »7».-  7»  ijoii  A A r rrcjt  ri  ira 
A P-  iiimfJr  aptat  i Z E »[0 T Z H V7wf  7»  iaj  A P 

7»  (iri  A A r. 


m uuuuur, 


. . « Su:*  prodiga  occurrac  circuli  cir- 
cumlcrenda:  tn  n,  & per  n ipfi  r b parallela  fit  n m ; 

ergo  [per  iS.j  ]nm  circulum  con- 
tinget. itaque  fiat  [per  io.  6 ] ue 
z®  ad  e»c  ira  ais  id  ns,  & 'jpij 
N*  «qualis  pomiur  NO;  jungan- 
tur autem  A s,  a o quae  fcmicir- 
culum  in  punitis  r,  n fetent , & 
ducitur  npA.  quoniam  igitur  tit 
*q<ul»  elt  N o,  communilque  & 
•d  rritos  angulos  M A ; erit  [ p.r 
+ 1 •]  A O i pii  A s aequalis,  fcd  A n elt 
atqualis  A r;  ergo  & reliqua  n o re- 
liquae tj;  & proptcrca  [per  i (S.  I 
nPA  ipli  AtO  elt  parai-ela.  cit 
autem  ut  z o ad  0 K ira  A»  i ad 
s N,  fle  ut  0K  ad  9H  ita  ns  ad 
2 0;  cx  «quili  igitur  ut  BZ  ad 
bh  ita  ai  s ad  s o , invcrtenJo- 
que  ut  H®  ad  B z j(a  Os  ad  s A»  ; 
fle  componendo  erit  ut  H z ad  Z w, 
hoc  cft  ad  ZE  , ita  om  ad  Ai  s , hoc  elt  n a ad 
At.  ot  aizem  na  ;d  ar  ita  [per  t 6.  ] re&in- 
gulum  nar  ad  quadratum  ex  a r.  fcd  [per  ;6. 
1 ] redtingulum  nar  «quale  elt  recta ngulo 
A AT:  ergo  ut  HZ  ad  ZE  Ita  aar  re&angu- 
lum  ad  quadratum  ex  AI',  « invertendo  ut  z K 
ad  z H ita  quadratum  es  A r ad  rci3a«g;i]um 
a a r. 
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nPOTASIS  »/. 

Aua  SoBucji  tvittifi  mmf xcycwtn,  £ if- 
9»S  «MnAaqf  au;e«  caea  a^gtfwrfor  4 Iti- 
j«w  turiui  xoW  Ttfjjri  r itftAty&n»  tMusfo, 
«I  lt$  «lixii  'GklinfQ  Tsqs  ci/^eictfj,  7(  xefVpi 


Prop.  L1V.  Probi. 

Datis  duabus  redis  lineis  terminatis , 
atque  ad  rc&os  inter  fc  angulos:  in- 
venire, circa  alteram  ipfarum  tanquam 
diametrum  coni , fedionem  qua:  el- 
lipfis  appellatur,  in  eodem  plano  in 
A a qu0 


ponatur  autem  ipli  A r aqualis  A 2 , & | per  A A,  A f.^icuaTu  ry  At  w>j  i)  A *,  sia.  * i rj 
ji.t.]  per  E ducatur  2 o parallela  ipfi  ba;  & a B vfyi&Ktef  KX&U  i H O,  ajst  j t£  O t;  A B 


per  O ipfi  AB  parallela  o Z ; junflaquc  A Z 
conveniat  cum  A B producta  in  puncto  E : erit 
igitur  [per  7.  t.]  ut  B A ad  A r iu  B A ad  A k, 
hoc  cft  A A ad  a O,  hoc  eft  [ per  2.  6.  ] A E ad 
E 7. ; deinde  jungantur  A Z,  7-B  & producan- 
tur, (umaturque  in  ZA  quod  vis  punctum  H, 
& [per  31,  1.]  per  H ipfi  A E parallela  du- 
catur H A , qux  cum  A B producta  conveniat 
in  K ; denique  producatur  l O , & conveniat 
cum  H K in  A.  quoniam  igitur  circumferentia 
A A squalis  cft  ip  i Al;  & [per  27.  3.]  angu- 
lus AB  A angulo  A Z B sequatis  erit.  & quo- 


csftjtTAijArr  1)  OZ,  (cm^iu^9-a  B A Z,  k mfinx- 
•filTU  -ni  A B ix£>Ji§firi  tunsi  r»  E'  6p*a  <Tij  »<■  1} 
B A Artrraf  ij  BA  ®©f  A 2,  TXTtiT»  ij  A A 
«tSf  AO,  TtfTK»  n A E stii  EZ'  £ 

RUdj  AZ,ZB  ^ ixStCXijo&aOTM’,  % «Aijipta 
<f  z A 71^6«  1»  H,  5 <A’  «uiri  tt|  A E jntfaA- 

* H A»  i imu7iTsPitTU  A8g*£a»|- 

£f«r>i  lutra  n K"  t*CjGAi|c3,u  /i  v Z O j nfim- 
■smr»  ni  H K «oxi  ro  A.tTfi  i»  «v  ir»  i)  A A aa* 
ri|4B,«t  «si»  i)  vot  A B A ■/«►.'«  rii  viw» 

A Z B. 


Digitized  by  Googld 


yttf  «m  te  K.  M.  r#  'vrn  tsi>  ut  1}  A F.  -B&t  E Z 
UTUf  T«  VJ2SK  A E Z,  r#7fVl  i» \jzri  BEA,  -WCJf  7» 
><*i  EZ"  ri  jj  imi  BEA  «t?r  1 » >i*i  E Z f ovyxH- 
fum  ixft hoyn, i*n  B E *©V  EZjf^AF. 
«0*  E Z'«M'if  uV  i B E «Of  E Z itrut  «r  B K 
«oV  K.0,  rrtffl»  i Z A «e»V  A 0,  ut  jj  if  A E 
v&f  E Z irraf  ij  A K «£>f  K H»  nmtv  1}  Z A 
®Of  AH'  ^ B A a^a,  'OOf  A T r nyustpoivov  t%n 
As^oh.ixti  f Z A wf«f  A H 5 f I5  Z A »fW  A 0' 
« icw  0 aurat  tu  i»  i yj*  ro  iixj  Z A ir^sf  to  in 
H A 0.  erat»  3 rin  i?,  i^Stt  Is  tt$*f  r>JjyL  «w 
ij  A T,  ut  3w»K-nq  i»  TU  SlMTU  TfITU  Jtu- 

W*"-  

TDN  amut  xmtutu^uv,  ttu  (AB  iKa/ssui 
•?  tiF'  K.  Siit  ifU  MTI  JlttfUTfW  tLu  ri 

A B ^lyo)  t7A*\£<i>,  uqt  op3vu  tnap 
■tiuj  A r. 

TtTur&u  ij  A B oryjs,  xara  t»  A, 

K ien  K A T?  A B ITfbt  op^tf  *x$u 
«•  E A Z,  rai  usr»  B A I'  i«v  fru  ro 
>in  Z E,  i57sK  tivai  tIu>  ZA  tj 
A £,  xof  T?  AB  nj&S)-*  i 

ZH’  « orrwiijoS-a»  ut  >i  A T A B 
isrut  ( EZ  sroif  Z H'  fJLH^ur»  ifjt 
Kj  i EZ  Trf  Z H.  «■«  MW  «SI  TO 
uar®  r A B tu  >5ti  E Z'  ttu  ut  ij  T A 
-JSOf  A B BTWf  T9  ~3hn  Z E */0f  t» 
iero  A B , to  ic7J  A Z Wfiof  T» 

>ore  A A.  ut  d i if  F A ■n-^et  A B 
aira*  (EZ  orpit  Z H'  itt  uejt  <i  E Z a-^W  Z H 


. ^ L, j rj  -i j 

lel*.  quoniam  vero  ut  A E ad  EZ  ita  [per  i.tf.J 
rcftangulum  A E Z,  hoc  cft  [ per  36.  3.  ] bea, 
ad  quadratum  rx  E Z ; rc&angulum  autem  BEA 
[per  23.  6.]  ad  quadratum  ex  E Z compofitam 
rationem  habet  ex  ratione  E B ad  E Z.  & cx  ra- 
tione A E ad  EZ;  utque  BE  ad  E 7.  ita  (per 
4.6.]  B K ad  K 0,  hoc  cft  2 A ad  A 0,  & ut  AE 
ad  E Z ita  A K ad  K H,  hoc  cft  Z A ad  A H;  habe- 
bit igitur  B A ad  A r rationem  compotitam  ex  ra- 
tione Z A ad  A H & cx  ratione  Z A ad  A 0.  qua: 
quidem  ratio  eadem  cft  [per  13.  6.]  quam  habet 
quadratum  cx  Z A ad  H A«  reclangulum  : ergo 
ut  B A ad  AT  ita  quadratum  ex  Z A ad  rc&angu- 
lum  H A 0.  quod  cum  ita  fit,  A r erit  dedunt 
figura  latus,  ut  oftcnfum  cft  in  13.  theoremate. 

Iisdem  pofitis,  fit  linea  ab  minor  ipia 
. AT:  8c  oporteat  circi  diametrum 

A B cllipfim  deferibere  , ita  ut  A r fit 
redum  figura  latus. 

Sccctur  A B bifariam  in  a ; i qUo 
, ad  redos  angulos  ipfi  A B ducatur 
j“  E a Z : & rectanguto  B A r squale  fit 
[ope  13. 6.]  quadratum  cx  Z E,  & Z A 
aequalis  fit  ipfi  A E ; ipfi  vero  A B paral- 
lela ducatur  z H,  & fiat  [per  1 2.  d.J 
ut  A r ad  ab  ita  E Z ad  Z H ; ma- 
jor eft  igitur  B Z quam  Z H.  & quo- 
niam rcdangulum  r AE  squale  cft 
quadrato  cx  E Z ; ut  r A ad  A B ita 
cft  fper  cor.  20.6.3  quadratum  ex  Z E 
ad  quadratum  cx  A B,  & quadratum 
ex  A Z ad  quadratum  cx  A a.  ut  au- 
rem rAadABitaEZadZH:  ergo  ut  E Z ad  Z H 


<Sc  )utKLr  A Z,  t Z producantur,  ac  lumatur  [per  ™ ab,  xeq  t;rt- 

13.  <$]  inter  ipfas  A E,  E Z media  proportionalis  ai  A Z,  E Z k cxSiO.rc^auwr,  l£ 


I 

i 


{ 


E ©,  cui  squalis  ponatur  E K ; fiat  autem  [ope 
quadrato  ex  A Z .equule  rcd.ingulum 
©ZA,  jungaturque  K A ; & per  0 i pii  © Z ad 
redos  angulos  ducatur  M © Z parallela  i pii 
az A , redus  eft  enim  [per  31.  3.  ] angulus 
qui  ad  Z;  atque  datis  duihus  rcitis  terminatis 
& ad  redos  inter  fc  angulos  K f>,  © M,  deferi- 
batur  cllipiis  [ per  cal.  prae.  ] cujus  diameter 
tranfverii»  K©,  & redum  figurae  latus  ©M ; 
duitae  vero  A leilionc  ad  © K in  redo  angulo 
applicentur : tranliliit  igitur  Icilio  per  A, quia  qua- 
draturo ex  Z A rcitungulo  ©Z  A t ll  aequale.  & 
quoniam  » E squalis  e It  E K,  & A Ii  ipli  E B ; 
eri am  per  E tranliliit  (cilio,  cujus  centrum  erit 
E&  diameter  A E b,  & [perptop.37.vel  3 S.huj.J 
A A fcdionctn  Continget , proptcrca  quod  reit- 


T AE.EZ  fiat 1 aiaAtjo  ij  E 0,  «c,  rij  E 9 
ioj  tui£cv  i E K,  kju  m Tiniosa  roi  X-tb  AZ  inr 
it  t/vj  © Z A,X  im iyjiu  ij  K a, X,  Xrt  5 © rr,  0 Z 
irpit  ifoif  n 0 M S,  pauciVi) 

rt  AZ  A,  cp'pt  yai  ij  irptf  tu>  Z'  KAi  Sii  Si- 
S-ftruv  imngjtB-ufy/ut  T(e(  e^5»c  askrhcuf  rH» 
K©,  © M,  yt^fn-p^u  tftirhf,  *f  Sutu.! 
xAajaa  tj  K M,  ipSui  Si  tS  ttSet  >1 

© M,  ttf  j KcJtiy.ua aj{  Sin  iw.  © K cr  :s9-jt  yac 
►i*  XAra^njiWTOi’  >'«  oif  V njuij  Jiat  i A,  d.at 
t»  iasv  ova*  re  axe  Z Av«  uvj  © Z A.  x’  iarr»  oj 
«f»  i|  mV  0 E rij  E K,  ij  n A E rif  E 8,  *'M  x.  ^►<X 

jp_  • a , * s * e J 

* B n tpujj'  xcti  Sfo/  x«7*.*y  fttv  Td  E,  2±af4,lT{0f 
ii  f}  A E B,  £ ipdyptm/  f n n A A,  A»  t? 

M9F 
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A M w t»  t»  Mi  mireriAv  i»  » 

« L «e«  z h i A m W0f 
M N»  9 t*  A N *w  i?»  * A ir,  ^ ^ 

«4  N K,  K 3 ^ irf»- 
CAjfcfcww,  c,  clrtfTAjtfw^^V  a juAfcXar 
71finT»  «*-7«»  H9TO  T«  O,  n,  »ai 

S»i^3»  i OPn.  J»«  & SJt» 
o»  »Ze*fs»  ZH  Sto»  • A Miyir  q 
M N'  «vrSvT»  ifiMiHH  TfS » 

H Z h*<  i AS  rfit  N M.%  iri- 
aaAir  it  i Z H »£^»  H 0 itto»  i 
N M NA.  wf  Jj  1 Z H 
H E Sto»  i M N T£#f  N 3‘  ajfn- 
it  i Z H irpof  Z 6 «r«r  a 
N M -»f  t » M A,  aj  Mu’  an  SJi»  i 
N A T»  a\  Si  ktnr  ii  »]  ttfit  ip- 
*tf  » A K'  i»  iot  mu  i i N n 
K S.  iil  A *j  i K O T?  K n W 
■KtfiiXrHQr  ita.  > N 3 Tf  Otl- 
ifttiu  ia  7i  K M N'  Tttyj.  tr  -nS  , 

K P O Tftyit'.;  i,  t»  K M S nf 
flPK'  «»<!<•(  i (M  T£»» 

K P lrr«*  iMN  'Tfjt  P O-  i»-i  ^ o»  «7»  « K M Tfft 
K P Ito»  I M S tyt  fi  P-  ij  iaifolNM  »£*  P O 
rro»  1 M S T&t  HP.  ij  i»*>Xa£  it  i N M Ttgjt  M X 
Ito»  a O P «£f<  P n itx'  w ja  I N M *o*  M S rro t 
S Z e ffft  z E|  t«t'  itrr  ii  A E -»£/»  E Zt  o»  A'  a O P 
P fi  Iro»  t»  £n  O P Tyr  71  Tiva  O P n*  ^ ir  ipt 
» A E i(j(  E Z »T1W  T5  in  o P Vftt  7»  ijai  O P n.  }m» 
Sto»  7»  fini  O P T£»t  n v*  APT. 


producta  conveniat  cum  A M in 
punfto  M,  & fiat  ut  ©z  ad 
Z H ita  AMidMN,  atque  ipG 
A N aequalis  fit  A I,  & junax 
n k,  k s producantur , adeo  uc 
i completo  circulo  fecenrur  in 
pundtia  o,  n,  & jungatur  ozn. 
quoniam  igitur  Ut  2»  ad  ZH 
ita  eft  A M id  MN-  componen- 
do erit  ut  ©H  ad  nz  ita  AN 
ad  n m , & invertendo  ut  2 h 
ad  h e ita  nm  ad  na.  ut 
autem  ZH  ad  NE  ita  MN  ad 
Ni,  6e  dividendo  ut  zh  ad 
2B  ita  NM  ad  Ml.  & quo- 
niam NA  xquilis  cft  As.com- 
munifque  & ad  rettoa  angulo* 
A K ; erit  & K N aequalis  K 1. 
Bc  eft  l O ipfi  K n aequalis: 
parallela  igitur  eil  [per  a.  fi.]  N z 
ipfi  OD,  atque  ob  id  triangu- 
lum K M N fimile  triangulo  Aro, 
& tritogulum  IMS  ipfi  n MC ; 
erit  ut  KM  ad  I»  ita  MN 
ad  zo.  fcd  ut  eadem  KM  ad 
-t  A ir  ita  ME  ad  nr:  quare  ut 

nm  ad  zo  ita  ms  ad  nr,  & 
permutando  ut  N M ad  M ■ ita 
or  ad  rn.  fed  uc  nm  ad  ms  ita  zh  ad  ze, 
hoc  eft  A * ad  E z ; ut  aurem  o z ad  z n ita  [ per 
t .6.]  quadratum  ea  O Z ad  re&angulum  O r n. 
ut  igitur  A £ ad  E Z ita  quadratum  ea  O Z ad  rcitso- 
gulum  OZIT.  led  [per  jy.  J.]  elt  rcdUnguium 
ozn  reCtangulo  A rr  aequale:  ut  igitur  AE  ad  tl 
ita  quadratum  ea  oz  ad  redtangulum  A ZT. 

«N  ni  vnt  O P n yj  voa  A P T'  u<  Sps  * A E irfii  E Z 


B b 


Pzof. 
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qux  in  di  re  dum  ipfi  • 

E E conftiruitnr,  ap-  p 
pliccntur  in  angulo 
H.  iit  cj  E r ; quod 
quomodo  fieri  o- 
porteat , jam  [ ad 
yj.  huj.  ] dtdtim 
cft ; ducatur  j»cr  E 

reda  E K ad  redos  angulos  ipfi  B E , qux  (it 
squalis  Be;  & defenhatur  «militer  alia  hy- 
pcibola  A E Z,  ita  ut  ejus  diameter  fit  B n,  re- 
ctum figurx  lanis  EA,  fc  dudx  i fl-dionc 
ordinarim  applicentur  in  angulo  qui  angulo  H 
squalis  fit : conftat  igitur  B,  E (ediones  clle  op- 
pofitas,  quarum  diameter  una  eademque  cft,  at- 
que lateta  rceta  inter  fc  xqualia. 


'fiOf  eSi  Tlff 

«T  iuSrftdt  rif  BF. 

tv  yu- 
rij  ii.  yj»  ij 
A B r,  Teny$  ufifi 

Jr  21»  ri  e 


rr  B E otsV  n F.  K,  cnj  im  rif  B fc»,  «ai  y*- 
yp_rt$B"j  ifi oiat  aZAij  virc?S«A>)  j ili Z,  ire  21»- 
fiiTfit*  ,uV  i B E,  Cp$>ct  y J t>JL‘0jx  ij  E K, 
ai  j KaX»yio^pai  Xro  •f  nntyfAtjus  Jta&_ 
i»  rn  yuna  r»i  ir^assp:»  iij  sittt/  B,E  fica 
a»-nxaaV<V>  JbiUUTfSf  j aera»  fti»  l$uf,  yj»  c«- 

A'  » 


P r o p.  LVI.  Probi. 

Datis  duabus  redis  lineis  fefe  bifariam 
/ecantibus:  circa  utramque  ipfarutn 
lediones  oppofitas  dclcrilxre ; ita  uc 
redae  datae  lint  conjugata:  earum  dia- 
metri, & ut  quarumlibet  oppofitarum 
fedionum  diameter  pollit  figuram 
aliarum  oppofitarum. 

SI  x t datx  dux  redx  Jfncx  fc  invicem  fe- 
cintes  A r,  A E : oportet  jam  circa  utram- 
que ipfarum  quali  diametrum  oppofitas  fi-dio- 
nes  (Wlcribetc,  ita  ut  A r,  A E conjugatae  (int 
inter  fc,  nempe  ut  a E quidem  pollit  figuram 
carum  qux  circa  A r funt,  A r vero  figuram 
carum  pollit  qux  circa  a E. 

Sit  [ope  i i.tf.]  quadrato  ex  A E aequale  red- 
angulum  a r A,  luqiic  A r ipfi  r a ad  itftos 
angulos ; & duabus  datis  redis  ad  redos  in- 
ter fc  angulos  conllitutis  AT,  r A,  delcriban- 


nPOTASIS  k. 

Au  <ftc9e<a£i  Si%c  •n.uvVcu»  oMiiAar 

®Ea  (XXTIsjli  ccirui  iimiifai/aj 
Ttytas,  u'n  o)  suirSi  n^uySf  iwtoTfWs  ms 
t,  ^ -mi  Sin  invitifAjcit  2j&LiSTfC* 
7i  vtii  tripa*  a.rtiKUf£+b)t  Jvicc^tq  tiabf. 

Tj  ST  n S A N ai  3:&t iJttf  Jis  fijdaj  , Ji%a, 
nurxm/  aW.nAac,  ai  A T,  A E*  <J;t  J* 
liuna»»  curru»  2}»utffm  yper^cq  iimuiu^otO, 
i) a ucr>  ap  A P,  A E nCyyn<  ait-cuf,  y»t  >i  uV/ 
AF  ri  T 'i  r A r n i :{  Sux,r^j,  <j  Jt  A r rs  r 
zXj  7 i/t  A E. 

I s-sj  tu  >.rr  A E i«»  -3  \jjsi  A T A,  -nresc  c^- 
5«<  a € i-r»  T A r rj  r A,  i yt*  iJoo  JsSrstTut  iv- 
Suiav  wot  aW-tAoic  t A T,  T A, 
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KacMtxrnea»  tit  curmi  di  T1UJM  Jrzma.  cata:. 


EUIOCIUS. 


«fO?.  ir  TVf  /44-m  ii  »\  ^orf»  • OMtr 

T ty'.  «(jtW  ^rjWTiyr'  ^ ir  rc»if  #*f  t» 

• T i£»f  4frwr.  «Th  n/ireu  171  »7  ji'  tJ  »£*.  filip»  «7» 
Juv*t»r  *nfi  t vnytjfa><  *»nr>iAj«r  i^uV»  s«t- 
Tif  itTijf  ir  A 70S  1«'.  (Wiriin  i t»  !™T«r 

iUsfJfiH  ir  m -#  nyt  **/*"[)  71  mu  ¥ it /a  lui  ir  •jJ  /5'  sn 
i £n  r»K  murtr  /li  -i  Jhu jrfi  c^stitv;. u5*-str  <#7*fJrii 
«Vfrin?<  T»  rrui  ■ ir  nf  e*r  77»1»fuVI«<< 

fur«  £vrn  r n/uir,'<,xf;  </«»  •*£«  ciaAja*;,^  7«  i Sit- 
hirt*  St  ivri»  >r i rVi  vujsaaV  ir  nJ  y-’.xj  K-yAi^fi 
i c&ritff  V <^7rt  J.o  mrzr7«  7m  71«?  «iu*rr*mr*  ir  iri 
kJ’’.  i£  m'.  rfu  -i  vu3fi«  »*9'  ir  tj  reuf  ny!ir-?*snt,  rir’ 
«srr  ija^jjurrirr-  ir  nj  rr',  <srtx  f iy\t&vt  o^rrrXir*  t* 
aft.uirf?  ■}  Tm(fZ-,>Ai  »j  •#  v^rCtrir  ir  mJ  x£\  oe.  i 
•n/irint  ¥ aj«<«7t!r  ¥ 5>^tIs»«<,Sl7  «7'  cO!» 

•vu-nAt  ta  TII/J-  ir  mi  *»'.  rrfei  i i>iuV»r  i»r,r>« 
7*  i&tjliodf.*  /aiTa  T irrTwruV**'  ir  tta  «V.  zsci  ¥ A,V 
7 ii>7ft  r ei»  rrw»  iodnrr  irCrrXityV-rr'  ir  -srJ  k'.  aseir.  «71 
Tti  i 2l^«  ¥ *<r7f«  i«C*»,ouSw  ¥ ft>r-v»(  ^ ? 
ir77*r.|uV«r  ir  lj  *«'.  (nrr,  i B Sii  i \afZtAtt  i ifr.%. 
ftV»  ¥ ajji.iatfir  riurri  /rn»!v  ¥ Mriyw  t,  ? rcirrfi'  ir 
tJ  tS.  ’JM  ij  J".  r,  1'.  «3  r ■»!€<  T i»*3?'.,uir«r r tatni- 
™ ¥ Ai>«*  ir  vtj  A^1 , -xtrt  T i?e|-r  :i»i»«*,  i-  7 £ri  7rr 
<tc'u  t^.TTr/utr&ir  ¥ iiAri\Uuir  ij  ¥ Cef^iAuf ' ir  W A». 
T«i  T i**3?auir«»  ¥ i»([C«Aiir  tj,  ¥ iA>.«\^»r,  «,7»r(  i^nn 
T(i(  ¥ A/tivtr  3{f  U(7f;r'  ir  TtJ  A^’.  r.  fr'.  m«i  T drr. 
7i/  TTtfTTiu  ? A^-ir.  7a<  rv>*rtuir«r  U rmr  i.iytt  Sit. 
^t7ml  ir  -rj  uA.  »ifi  7 flt-tr-,^;;cj/:tor*  ^7/Ata tyiu- 
fint  -7?  ¥ /si7jr>u»r»f  Tj  ¥ U r rtr rf«  ytnrCtAjir  r,  ¥ iA 


Scripfimu»,  in  cotnmenariir  poft  decinnraj  theo- 
rema , quodnam  fuerit  jwcrpjlitum  Apelloxit  in  pri- 
mis trcdecim  ikcorcmatibus ; & in  commentariis  in 
iextutn  decimum  dc  tribus  Icquentibus  didtum  eil. 
Scire  vero  oportet  quod  in  (eptimo  decimo  afTerit 
rectam,  qu*  per  verticem  ducitur  ordinarim  applicat* 
paralli''.i,  extra  'ediionem  cadere . in  decima  oCtavo 
redtam  , qu*  utcunque  cunungenti  parallela  intra 
fcdiionem  ducitur,  ipum  Iccare : in  decimo  nono  rc- 
dlam,quz  ducitur  ab  aliqua  puncta  diametri  ofdmatim 
tppiicuat  parallela, eum  Itdtione convenire  : in  vigefs- 
mo  N vigclimo  primo  redtas  in  (cdtiombus  oidmatim 
applicitas  inquirit, quameda  inter  Ide  habeant,  itrtn- 
que  diametri  puri  lunes  qix  ab  ipfis  fiunt:  in  vigelimo 
Iccundo  Sc  vigelimo  tertio  tradtat  de  redia  qcue  in 
duobus  (xiiidfn  Icdliuni  occurrit : in  vigcfimo  quarto 
fit  vigelimo  quinto  dc  eaquzipli  occurnt  in  uno  puo- 
A in  lum,  hoceft  de  redtaquz  Cedfionem  cnnci ngn: 
in  vigelimo  fextodeca  qu*  diametro  paratxdz  8chjr- 
pcrbolz  puallcla  ducitur  : m vigelimo  feptimo  de 
redla  Iccanrc  paraholz  diametrum,  nempe  quoti  ex 
uiraque  parte  (edtioni  occuriat : in  vigcfimo  odfavo 
de  ca  quz  parallela  ducitur  contingenti  unam  oppoli- 
urum  ledtionum  : in  vigelimo  nono  de  ca  quz  per 
centrum  oppoliiarum  tianliens  producitur : in  trige- 
(imn  dicit,quad  redta  qita:  rranlit  [>er  centrum  cllipieos 
& oppolitaium  ledtionum  bifariam  dividitur  1 intri- 
gefinio  primo  quud  ca  redta  .quz  Ii  y per  ht  ti.i  m contin- 
git, diametrum  fccat  inter  centrum  & ver  icem  Icdiio- 
ms:  in;>.;;.)4  jy.  jd.de  proprietatibus  redtirum 
contingentium  agitur;  in  trigdimo  leptimode  con- 
tingcmibui  & dc  iis  qux  a tactu  applicamur  m hy- 
petbola  Sc  ellipfi  ; in  trigrlimo  odtavo  dc  contingen- 
tibus hypcrb.tlam  Sc  cilipbm,  quo  modolc  hilxanc 


ad  fccuixi-m  diametrum  ; m trtgelimo  nono  & quadrageiimo  de  lifdcm  agit , rationes  cx  hiicc  com politas 
inquirens : in  quadrageiimo  primo  dc  parallciogtamrais  dderiptii  ab  applicata  dc  ab  ca  quz  cx  centro  hyperbolae 

dc 
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-**  uri  T»  A b w». 

i**»*°r  i'/5f  i r A'  Hor,  a/»  n 

wa&>Xi>.:.;4±umr  „t<u  ii  ATRA» 

» a r i«  r«  a e i £ 

4 i it  -ni»  Ajtiwr  ii. 

A*i«  «•>  A B,  B r. 


u.  * jpu  u t jw- 

al.ci  > r A ; erit,  propter  A r £ A 
porallclogrimmum,  [per  54.  1.] 
AT  ipli  A E iqualis  & paral- 
lela , & inter  ditat  reflat  a a, 
* r coaptata  eft. 


AHMMA  /3'. 

E<r«  Sio  Tg/yuta  raAir.AEZ,  na)  ifU  ut  1 j 
A B W£K  lio  B r «V«f  li  A B •StK  E Z,  *aa 
«^aAijAef  itAi/ABt^AE,  ijsrriEZ* 
'en  5 >i  A T rij  A Z i-n  o^>Ai|Aif . 


LEMMA  II. 

Sint  duo  triangula  A b r,  a E/.;  litquc  ut  A B 
ad  B r ita  A E ad  EZ,  ile  A 1)  quidem  Iit  paial- 
Icla  A E,  B r vero  ijift  E l : dico  & A r ipli 
A l parallelam  efle. 


■CKJiC*ia«i  i BTiomfcr. 

Tr^T*  V A E,  A Z 
ii  H.  e.  M hsbritl 
A B mtit  ¥ B r irw  >a! 
VOe  E Z*  rji  rirtr  (nu  eu  B! 
E yuucu.  Ai  ii  7T)  Ali  rui 


tn-  7™  if*  ty  ij  1 T rt  Z> 
TirrisJ  r?  O,  to  ^4».«- 
»<r  ijnr  B2,H 0*  su£#a- 
Sjj  ETir  i a r rjae. 


A 


PRodoaturBf;  & con- 
veniat cum  A B,  A 2 
in  punfln  H,t*.  itaque  quo- 
niam eft  ut  ab  kJ  »r  ita 
A E ad  E z , 6c  anguli  ad 
B.E  aequater,  quia  duc  re- 
fla: lont  dtiabui  paralleli; 
erit  per  6,6.]  angulus  r *- 
qualis  angulo  z,  hoc  eft  an- 
gulo o , propter  pirallclaa 
EZ,H«:  ergo  A r ipft  At» 
eft  parallela. 


AHMMA  y . 

liyAtfu^MAij  AB,  XjifUBcuuaf  eu  AT,  AB,  K& 
fUixPu  r r,  A «A>Kp3-a»  ivx. » e*foi*r  to  e* 
im  ri  ™ AAB  fttn»  xi  irnTEi  «w  ici 
tu  iii  A E B. 


LEMMA  III. 

Sit  reda  A B,  ftntquc  inuales  A r,  A B,  & intet 
r & A fumatur  quoovis  punflum  E : dico 
re&angulum  A A B una  eum  re&angulo  TEA 
iquale  efle  redangulo  A E B. 

C c Seeetur 
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unu  uuiufiiii  cx  w..  1«  tali  \ru  1(1  1 *71  uinr 

& quadratum  ex  Cz  eft  «quale  re&angulo  l'£4  una  a ...  i . . . ■ . - _ 

cum  quidraio  e*  E z auferatur  confmune  quadra-  ‘".E,Z  '«f  «f«  n \®*  A E B 

tum  «t  E z ; erit  igitur  reliquum  rcdtangulitm  A E b w>'  ^ ■ 71  val  A E r 9 -rw  va>  4AT. 
arquaic  rcdtinguio  r h A uni  cum  reitingujj  Air. 

LEMMA  V.  AIIMMA 

Sint  duo  triangula  a b r,  a B l ; & fit  angulus  £*•*  «Ju's  to  a B r,  A E Z.  xai  tru  "m,  i 

c]tndem  r aequalis  angulo  Z,  angulus  vero  B .A.;  r - _ ...y  _ - 

angulo  E major : dico  B r ad  r a minorem  ra-  f?  L 7 4 V ” * * * **  ’ 8 f •» 
tionem  habere  quam  E z ad  Z A.  r A Wf  it  Z Z 4. 

A"''On(liti»tur  enim  A ..  v^-r : - . 


COnftituatur  enim  A 

angulus  r n h x-  /xH 

quails  angulo  E,  & dt  / /\ 
angulus  r anguis  z x-  / / \ 

rdis:  ergo  f per  4.  / / 

] ut  * r ad  th  ,ta  //  \ 

E z ad  z a fod  I pes  / \ 

8 . f-]  *r  ad  r»  mi-  g 

norero  tuber  rationem 

quam  *r  ad  m;  igitur  Br  ad  r a minorem  ra- 
donem  habet  quam  ez  ad  Z A. 

LEMMA  VI. 

Halic.it  rurfus  B r ad  r A majorem  rationem 
quam  EZ  ad  Za,  & iit  angulus  r arqualis 
angulo  l : dico  angulum  B angulo  E mino- 
rem cfle. 

QUoniam  enim  B r 

jid  rx  majorem  A 

rationem  habet  quam 

EZ  ad  ZA;  fi  igitur  \ 

fiat  ut  B r ad  e a ita  y'  \ 

ez  adaJiam  quaodam;  / \ 

erit  ea  [per  iat,]  \ 

minor  quam  z a.  fir  ea  g j- 

r esita  z H,  & e h jun- 
gatur. cumque  circa  «quale»  angulo»  latera  propor- 
tionalia fim,  erit  angulus  ad  a [per  6.6  ] aequaii»  an- 
gulo ZEh,  qui  angulo  zea  minor  eit. 


s Er»  Jus  Tg/yuftt  m A B r,  A E Z.ndu  in,  j 
/*V  r t?  Z,  fuZ,ar  J»  ij  B ■£  £•  im  i|  B r «CK 
r A O.cukcva  \Syu  c%a  4 EZ  trj?r  Z A. 

^^Trtsrir»  T»  E y*. 
11 A itntiJn  r B H, 
A W A ««j  i r T*  Z «r 

/N.  ioi  ita  it  i B T «e»c 

/ >.  rH  !r«  i EZ  nv* 

/_ \ 8A-  J B r oe« 

I*  E,  2 * bAm»  ai)» 

"Br  «ei*  rH' 

««<  » B f Sf<«  etit  r A ii.ds.Ttm  AZjsr  I^n  Sais  S E Z 
«cif  Z A. 

AIIMMA  r\ 

E#r«  xatAir  ij  Br  •stCSf  T A /irt^oia  Ar^e* 
*"*M  E Z Z A,  ieii  Ji  tV»  ij  T yuria  ri» 
Z’  071  trwAi»  >m7»f  '\Xtuxvn  t,  B y seria  i5  E 

ya»mt- 

A pnEIjfciBr  «tre 
/\  r a |itl{i«  a5js» 

/ 3,h  ;X"  '*"c  1 «t/t 

//  \ 2 4’  iii  5j«  3i>  it  i 

/s  \ f r ®crf  tUrx  ««r 
yy  \ » E Z «tJt  nr«  iua 

C Z ‘'"r  *e»r  Mmw*  nr 

, t Z A.  if»  ■*(?  riui  l H. 

t,  i E R £ «rx  y.ri»  i,A»  r/ir  n‘«ir  «i 

»r»  «e»  sci»  • B y«ri*  t?  vai  Z E H,  iUuwi 
•r»  i ZEA  !.  S.  / 


AHM- 
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ITFii»  7$  VOT  15  ril  inr  7t  \ai  A TK-  »07  «■ 
<ir  i B T »|i<  ¥ T K «7«f  » A T »{«  ¥ T H.  I(i) 
Vffi  E Z 9 «w  ««- 
A*  7»  un  A £ A' 
iyr  otf*3t  ur  » EZ 

«ei  r Z A «rar  » A Z 
Ofjf  Z 0.  v®i.u<3 
A <«  7»  Os»  BIH. 

7»t'  in  n Citi  A TK. 

«e>r  7»  4*i  A r,  rar' 

•nr  * ! Kr  «eri 
r A»  irv  7»  vira  EZ0, 
tvt'  kiii.Tt  AZA 
®yr  7»  On  A Z.7*r‘ 
in»  i AZ  ottf  Z A. 
i>*i  ^ wr  • B T oor  T A «7«*  i E Z «afclr  Z A.  ¥ 
i/ui!tnm  t ^wifaiir  «O'  r K irw  i 

E Z OCK  Z A.  <L>a'  mf  [Ah  i B r «ftr  r K Srm  ifti/JS» 
i A r «tJi  r H,  «r  A < K Z <(•<  Z A »T»«  i A Z «yf 
Z 0'  ^ «lr  «<  a A r <o't  T H nw  i A Z «Ol  Z 0. 
X*  7V‘  cmr  pariet'  'tuAltt  i-; 4 »3t  7»  A T H Teritor  «J 
A Z 0 rtiyuiM.  iuiiat  t,  7»  A H B tJ  A 0 E'  ii  t, 
n A B T V A E Z.  8.  i.  A 


POnacur  enim  redbngulo  B r ll  aequale  re£brgu- 
Ium  a r k.  : ergo  [per  id.  tf.]  ut  b r ad  r k iu 
A Tad  r«.  ipfi  ve- 
ro reciingulo  E z 9 
«quale  ponatur  re- 
tfangulum  AZA; 
enc  igitur  ut  £ l 
ad  z A ira  A z ad 
z 0.  fcd  politum 
cil  ut  rettaneulum 
B r H,  huc  cft  re- 
gulum A r K , ad 
quadratum  ex  AT 
hoc  rft  [per  i 6 ] 
ut  Kr  id  I A ita 
re&ingu  um  £2  9, 
hoc  ut!  ipfum  AZA 
ad  quadratum  ex  az,  videlicet  uc  az  ad  Z A ut 
autem  >r  ad  ra  ita£ZadZA,ob  fimilicudincm 
triangulorum : ergo  [per  ia  f ] ut  B r ad  r E ita 
E z ad  z A.  fcd  ut  B r ad  r E ita  oftrnla  cif  A r ad 
rRj  iremque  ut  ez  ad  z a ita  A z ad  Z0;  ut  igi- 
tur a r ad  r h ita  erit  a z ad  z e Ac  lunt  circa 
aequales  angulos,  triangulum  igitur  A!'H  [perdi!.] 
limite  cii  triangulo  A z 9.  Ac  eadem  ratione  trian- 
gulum a H s (imile  cft  trungulo  aut,  Ccut  triangu- 
lum a B r ipfi  a E z (imile  di. 


A 


A H M M A 

tfU  opuiw  T » fiu  A B r xgJryceKt  ru  A E Z T(/- 
y&u,  7»  Si  A H B Tu  A E3'  en  yaCTa/  uf  r* 
tjse  B r H v&{  to  >ur»  r A ifjn  ri  tjss»  EZ0 
®oV  ro  ien  Z A. 

pii  E I jS.  a/»  7 iui  luubm,  ia*  tjl»  Sk»  p?  i a «a» 
7»  Ai  ■ A vsi  BAHry  vsi  E A 0*  Ktrn  ifa  i 

Wi  H A T Mlff  r»  wi  0 A Z iHr  in.  ^ » f 


LEMMA  IX. 

Sit  triangulum  quidem  A B r (imile  triangulo 
a E Z»  uti  & triangulum  AMD  triangulo  a k e 
funilc : dico  ut  rcdbnguium  B r H ad  quadra- 
tum ce  r A iu  clTc  rcdtangulum  EZ  0 ad  qua- 
dratum cx  Z A. 

QUoniim  enim  , propter  fimilitudioera  triangu- 
lorum , totui  angulus  A toti  A cfl  «qualis , an- 
gului  autem  B A H «qualis  rft  angulo  EA6:  erit  igi- 
tur rcliquui  HAT  reliquo  0 A z «qualis  fcd  Ac  an- 


angulum  di  u iJ  quadratum  cx  r A iu  az  ad  2 4, 
hoc  clt  redlangulum  AZA  Cvc  rcCiingulwn  EZ©, 
ad  quadratum  cx  ZA. 


7ar’  tvT»  mi  it  Ctt.  K T A»  » i>Ct  ii  wua  B r H.  vftf  7:  las 
A T «7«  1 A Z -jj«  L A,  Ttr'  iit  n \ai  A Z A, a ao 
t*  v7>  E l (->,  »fi s 7i  in  l A 


LEMMA  X. 

Similiter  demon  Arabimus,  fi  fuerit  ut  rcchngu- 
lura  It  r H ad  quadratum  cx  A r ita  rrftan- 
gulum  UZO  ,u!  quadratum  cx  Z A,  & trian- 
gulum A B r fimilc  triangulo  4EZ:  etiam 
triangulum  abii  triangulo  a tu  fimilc  cfle. 

LEMMA  XI. 

Sint  duo  triangula  fimilia  A B r,  A F l,  & du- 
camur perpendicu- 
lare- A H,  A <•* : dico 
ut  rcctangulum  BH r 
ad  quadratum  cx 
A H ita  efle  rccbn- 
gulum  E Q Z ad  qua- 
dratum cx  A 0. 

HOC  autem  cx  iis, 
que  Cupra  [ad  lem 
S ] dicu  fu  ut , pcrlpicue 
conlht. 

LEMMA  XIL 

Sit  xqualii  quidem  angulus  B angulo  B,  angulus 
vero  a angulo  A minor : dico  r B ad  B A mi- 
norem rationem  habere  quam  Z E ad  E a. 

Q Coniam  enim  an- 
gulus A minor  elt 
angulo  A,  conftituatur 
ipli  A xqualis  E AH; 
rit  igitur  [ per  4.  ( ] 
ut  r a ad  «a  i»  ni 
ad  ea.  fcd[p«8.5  ] 
h e ad  ea  minotem 
habet  rationem  quam 
ZE  ad  EA  : ergo  fle 
r B ad  » a minorem  rationem  habet  quam  Z E ad 
ea,  htvnliter  fle  utnnia  alia  cjulinodi  Uiendemus. 


A 


A II  M M A 1. 

QpctVf  S)$*l$Sftt»,  ictr  •?  Lf  71  0®*  BT II 
73  Sirt  A T )i ru  7'a  vsss  E Z 0 T&f  ra  iir» 
ZA,  kcu  eyxtis»  r«  ABT  ri  4EZ 

Tg/yuiu'  a»  AB  H Tg/yui:t  tu  A E 0 Tf/tr 
yuruf  Ofiac*  cnaf. 


A H M M A ut. 

Er*  iCt  'iftt m T^tyuta.  7a  A B T.  A E Z,  K Kar 
Snw  1 cLt  AH, 
A ©*  em  i, -a»  ut  ra 
•Jsri  B H r araef  ra 
a.ts  A H htv  ra  ',j3* 
E © Z «tpr  r»  \ssti 
A ©. 

TOTTO  3 3«<pcr,  »» 

'-U4IW  J.riTW  7WC 
itjo  a»ri. 

A II  M M A 1 Z\ 

lya  ir<j  * yn>  B yuH*  ri;  E,  «Attora»  it  i A -f 
A*  "tm  n r B TTftf  B A tAaorcw»  Asje»  iyji 
rrra  1}  Z E araW  EA 

Ja  n E I 3?  i A 

yirlm  4 A,  m-ns»r» 
euif  Is»  i sjsi  E A 11* 
asa»  a.M  ii  » T B «f»r 
B A arr ve  a H B t(ir 
EA.  » H E Tf>f 

E A i/itnrt  al)er  «X" 
E HZ  impiZl«piE&'  q 

J r B i<7  TfU  B A I zii-ew  >£>«  «**  1 6 * 

EA  -dtn  m»  »rf  *rF  Ui,H M». 

LEM- 
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CONICORUM 

LIBER  SECUNDUS, 

CUM  COMMENTARIIS  EUTOCII  ASCALONITJE. 


Apollonius  Eudemo  S.  P. 

SI  vales  bene  cft,  ego  quidem  fatis 
commode  habeo.  Apmhmo  filio  meo 
dedi,  ut  ad  te  perferret,  fecun- 
dum librum  Conicorum  a nobis  con- 
feriptorum : quem  tu  diligenter  percur- 
re, & communica  cum  illis,  qui  co 
tibi  digni  videbuntur.  Pbilemdx  etiatn 
Geometra;,  quo  cum  tibi  Epbeft  amici- 
tiam conciliavi,  Ii  quando  in  iftlixc  Per- 
gami loca  venerit,  legendum  trade : tu 
cura  ut  valeas.  Vale. 

Prop.  1.  Theor. 

Si  hyperbolam  redta  linea  ad  verticem 
contingat,  & ab  ipfo,  ex  utraque  parte 
diametri,  ponatur  redta  xqualis  ciqux 
pote  It  quartam  figura:  partem  : redtx 
qux  i fedtioms  centro  ad  liiniptos 
terminos  contingentis  ducuntur  cum 
fedtione  non  convenient. 


A7ro?hmo;  E6<torju.&)  y^uu^n. 

EI  uyiajitis  'i~yt  ii  lycAttf,  x,  «Vim  Si  fu- 
Ttim  iyu.  AirsMaiiw  t q';v  /uW  tA- 
tcoHQx  'Ztfjs  n xc/juQim  tt  fiimpi  (3i- 
Ca/s»  Aii  ow/niar/iD/jen  *fui  xut.xui.  AuA^r 
V»  curtt’6n,urA»s,  % td?s  «£/«#  vw»  tsmtui  xcm»~ 
na  fiemSUv,  t,  /i  o yiceuin^i,  'cr 

cubiwaa.  ni  it  ir-jn  eis  rVs 

yjtw  Utfyafui  tvtc Vs,  furxSbs  ai rv  x,  <n curri 
'trhiuAv  Via  iiyiaji»s.  tvriyu. 

n P O T A 2 IU  a'. 

Exi  iiTt;C;A«  xj/lti  yxfvphu  tV.Vux  tpi&Q,  x, 
if  ouiviis  t?'  eyjtvipa  r iaeAi^S* 

'in  t*  AttoijU.V?  75  •mapre*  7 i«/Vr  eu  tir» 
7 xemfV  r TcpA'Gn  t»  An^^rn»  m^ra. 
t iyn^a\  tutlueq  V <n//x.7n<An- 

TO|  T»  7B/T». 

ESTft 
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«N  «VI  IJ  » r.  AZTHlimTOl 

•<n  rji  7 1/*-*,  af  r A,  r E. 


E U T O 

r A>rtf»  fiCris  r uniur,  £ piunTi  uti 
ArSifitt,  m*m  el/utu  Jirt  Kfnrwiir,  ii»  7irru^7«  lOtA 
rif  u!™  xaipv,  •*  " *r  JWto  r i r id  «firy  |J(. 

Caiv  riiOmu.  Ts  ®jjirar  bivf»u*  u Jjrt<  > « >8 
fti,  -rin  h if  &TX*t'  i Tjiii*  <u  y)  A r» 

r E itiftStmi  titn  i»  r?  i*,u? ■ x,  «im  aj#i iriu  «J1 
nra«  aJaVirfor  *J  lf* tfqxVw. 

n P O T A 2 1 2 e'. 

T3»  c Ustui  onw,  <f  ux/lioi,  cm  'crifX  iaifi-xhvni 

Vk  tn  TViiVffa  >ui.»i  r\jai 

■mi  A TE. 

'C'  I yl  Suvam,  it»  if  r 0,  xaj  2 Jst  XB  rif  r A 
k%&u  E B ©«  5 n,fj.7n-£iTu  rif 
F © nuru  to  ©,  £ r>j  B © i at)  xtliB-u  >j  o H,  it  ciflrj- 
ij  H 0 OXota/jJl^il  tfsK  ra  K,  A,  M. 
Et«  av  «j  B0,  A H isuf  K hrfepM JfAw,  i «i 
A B,  H 0 iskj  j £ *T«  if  AB  J>£st 

•n^Mi’5)  xtira  t'c  r,^,  'ai^Tuy)  aerii  -nf  ij  B A'  ri 
vizri  A A B ftcnt  i >sn  r B iW  «si  rd  icri  r A. 
iftciuK  Jif  -O^jtMijAif  «w  ijllM  rji  A E, 

V.  is?)  i A B rS  B £•  iaj  ctsst  j f II  A ri  A M.  Ksti 
sir«»nffciv  ifH0ni  AB,  fu^ut  atft  iilK-fi 
AB.  ki  ^s  *i*i  KMwU  utf^ui,  jjr  u hui  f 


Fa  cum  (cilione  non  conveniet,  (imiliicr  dc- 
monftrabitur  neque  iplam  r E convenire  cum 
feilionc : funt  igitur  EA,  TE  A S V h r I O T r, 
hoc  cft,  cumftf/uiie  non  convrnitntcs. 

CIUS. 

Explicaturus  fecundum  librum  Conicorum,  ami- 
ciflime  Antbtmt,  illud  pnrmutcre  oportere  cxiltimo, 
mc  ca  tantummodo  in  iplum  contcribcre,  quae  ex 
primo  libro  intclligi  poliunt  Primum  theorema  ca- 
lu  m non  habet ; nam  dive: ficti  Ichematum  nullam 
hic fiidt  diverlitatetn  : recls  emm  ar,ri  lectionis 
aiy  mproti  cum  Imr,  exiem  manent  in  omm  diame- 
tro 6c  coniingeiilc. 

Prob.  II.  Thecr. 

lifdem  manentibus,  demonftrandum  eft 
non  efle  aliam  afymptoton,  quae  an- 
gulum A te  dividat. 

SI  enim  fieri  poteft,  fit  r © ; & per  B ipfi  r A 
parallela  ducatur  B ©,  qux  cum  r ea  in  © 
puncto  conveniat;  ipfi  vero  Bo  ponatur  aqua- 
lis A H;  & jimifta  H e ad  it,  A,  M producatur. 

Quoniam  igitur  !9,  ah  «quales  funt  Sc 
parallelae ; & ipfi  A B,  H © [per  3 j.t.]  aequales 
& parallelae  erunt.  & quoniam  A B bifariam  fe- 
catur  in  r,  & ipfi  adjungitur  quaedam  B A : ergo 
[ per  6. 2.]  rc&wgulum  A A B una  cum  quadrato 
ex  r B .rqu.ilc  cft  quadrato  ex  r A.  fimilitcr  quo- 
niam H M ipfi  A E cft  parallela  , atque  clt  A B 
«qualis  B E ; & H A ipfi  A M «qualis  erit.  & 
quoniam  H © aequalis  cft  A B ; erit  H K ipsi  a b 
major,  cft  vero  & K M major  ipsi  B F,  quia  & 


E U T O C I U S. 


Hoc  theorema  eafum  non  hitict,  fiquidcm  bo  fe- 
ftionem  omnino  in  duobu»  punctis  fccat.  quoniam 
cmm  parallela  eft  ipfi  ra,  cum  ipla  r 0 conveniet , 
ideoque  pnui  cum  icttione  conveniet. 

Prop.  III.  Tbtor. 

Si  hyperbolam  contingat  rc&a  linea: 
cum  utraque  afymptotdn  conveniet , 
& ad  taftum  bifariam  fccabitur;  qua- 
dratum vero  utriufque  ejus  portio- 
nis arqualc  erit  quarta:  parti  figurae 
ad  diametrum  per  ta&um  dudiam 
conftituts. 

SIT  hvpcrbola  A E r,  cu- 
jus centrum  £,  & alyro- 
ptoti  (int  Z E,  e H,  quxdjtn 
vero  rofta  e K [cilionem 
contingat  in  punAo  B : dico 
0 K piodu&atn  cum  Z E,  Eli 
convenire. 

Si  enim  fieri  poteft,  non 
conveniat , & junfh  B E 
producatur , fitque  ipfi  BB 
3cquaJis  Ea:  diameter  igi- 
tur [per  47.  i.huj.J  cft  BA. 
ponatur  vero  quarta;  parti  fi- 
• guri,  quat  cft  ad  B a,  «quale 
quadratum  utriufque  ipfa- 
rum  ©B,  BK,  & jungantur 
e E,  E K : ergo  [per  1.  2. 

Iiuj.l  9 E,  E K aiymptoti  funr,  quod  [ per  2.  2. 
huj.J  fieri  nequit : pofitum  cft  enim  afymptotos 
efle  Z E,  EH ; igitur  o K produ&a  cum  ipfis  Z E, 
E M conveniet,  puta  in  pumftis  l,  II. 


T«m  n V*  riiin » i»  «X"»  " “‘rrv  8 ® *“*  r*c 
Tlfjiii  i u»  f * iril  /i  EJi  t? 

T A,  »vju*tftiT*i  7«  ©T'  «n  ec>Tieft  7»  nuf  aum- 
70771. 

nPOTASIS  y. 

Ea»  utrtfCaAw  tUbaxlifx^y  t<ot- 

■npa  r x<s\> /tirLiw»  jguQiim*)  nara. 

T Opi 1,  X,  T3  X?  IXX-n^t  7tV»  TfltyXATUI 

ai- tya  HSf  a>vs»  icw  ittq  nqu  •maprq*  v >no- 
tUvi  -50«  T*  2/, a.  ■?  afisf  ayftijn 

2 t a v^»  »osAt  i a b r, 

^ j currtf  73  E,  £ 

iaiuTfJiifji  ai  Z E,  E II,  xai 
ipx^tJSu  71C  ac  ji;c  kxtk  r» 
B i ©K*  Asyai  tn  ixCx>KtfU- 
rj  s ©K  evptjnreT)  V ZE.EH. 

E»  Sui. liror,  fik  Ttifim- 
T&V»,  K aStt  pjtB 

C*Ct  "Aijs&ii,£  Kfic&a  7*)  8 E 

«■?* 

ivw  i B A.  xtt&u  j r»  71- 
717,3741  77  7T OCC  T?  B A ttSxt 
i«v  70  a p tKXn.yc  T 0 B. 
B K,  J ai  E 0, 

1 * E K*  imftrxfaim  a*ia  kjtv, 

Swif  «TWr'  vftxtnini  pat>  Z E,  k H aJt,u:rrii- 
77i‘ij  aoa  K 0 (KoaAAt/Mri)  rufimraTvtf  7tqr  E Z. 
E H aeu^rroinir  0*7»  ra  Z.  II. 

Mya 
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A E,  H*  x a\  cxCA^ftnjf 
A A,  v?^  airriut 

5 A inrifSa^.)),  if%  mf  KXm- 
jyuvW  iuuttaK  ni  '< s?yt  ny 
}1  ,u;nfQ<tM^mt  h5{  ifuiu  tu 
Oa ji  A E,  H. 

Esm  xv  Ntv  i 

AZrvf  B A.  *.  iai  j T Z T>[  Z A'  W>(  a/xt  £ i T A 
tS  A B"  Wfl  TO  >cri  i5  T B 7iTf  xirAaowv  «j  X Asa 

X’  A.  x,  «i  re  &r»  T B i»v  r<a  tlti  A E,  H'  t**- 

. 

7j£cv  ctfct  T Aon  r A,  A B tj raariv  /iifts  C5»  ir  U3B 
A E,  H «ShC  eu  «jys  A B,A  T aaifivlt/ni  «ffi  f 
j^xp/ta,;  iiTnpdcA^T . 


ducta  A a,  circa  imam  per  a 
hvpcrbola  detcrilurur  f per 
yj.  i.  huj.  ] ira  ut  applica- 
ta; ad  diametrum  polline 
rcfbngula  adjacentia  refla' 
H,  excedenciaque  figurl  fub 
ipfis  A E,  H contenti  (initii. 

Quoniam  igitur  parallela 
cfl  A Z ipfi  B A,  Se  r Z aequalis  Z A ; erit  []icr 
2.  6.  ] r a ipfi  A B aequalis  : ergo  f per  2.  z.  ] 
quadrarum  cx  r B quadruplum  clt  quadrati  ex 
r a.  atque  cfl  [per  conflr.j  quadratum  ex  r B x- 
cjualc  re&angulo  fub  a E,h  : utrumqvc  igitur  qua- 
dratorum ex  r A,  A B quarta  pars  cft  figur*  quas 
fub  A E,  H continetur  : quare  (|>cr  r.  2.huj.j  A B, 
A r delcript*  hyperbolae  afymptoti  funr. 


nPOTASlS  f. 


Prop.  V.  Thtor. 


Ea»  «^SjdCaAw  « «trtp&An*  i ty&iUlfM  su- 
Buxi  tua  TVt*M  * Kjtm  td  -? 

'Ch^xuMJO.  -r  Tt/jyi  /IS^ytMn* 
A«  tfon  tx  fi;gt  nati/a-Vy  tuStwc. 

ES  T XI  ®^atJsAi)  i tiittpSsAr  i A B T,  w aia- 
/Xtrpx  n A B E,  xal  ty«r)u$M  f nure  tj 
ZBH"  rxJBuit  n(  tuBii*  i»  A ET, 

im/t  miieu  lito  AE  rn  ET  Aiy»  «t  'Sr^ytZAtjAsf 
icw  tj  AT  T>i  Z H- 


Si  parabole  vel  hyperbolae  diameter  re- 
dam quandam  bifariam  fecet;  qua: 
ad  terminum  diametri  contingit  fi- 
dicinem parallela  eft  redae  bifariam 
fcdx. 

SI  T parabola  Vel  hypcrbola  A B r,  cujus  dia- 
meter A B E,  & Z B H fc&ioncm  contingat ; 
ducatur  autem  quasdam  A E r in  fcflionc,  faciens 
A 6 squalem  ipfi  E r : dico  A r parallelam  efits 
ipfi  XH. 


• VtJ«  Uma  U.  P*ff%  in  Librum  quintum. 

E e Nifi 
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tjua;  au  icriiunuiii  uumvin  iwawi mu 

contingit  parallela  erit  reda;  bifa- 
riam ledx. 

SIT  cUipfis  vel  circuli  circumferentia,  cu- 
I jus  diameter  AB,  & AB  ipfam  r A non 
tranieuntem  per  centrum  bifariam  fccct  in  E ; 
dico  redam,  qux  fc<5ti onera  contingit  ad  A,  ipfi 
a r parallelam  efle. 

N.im,fi  fieri  po- 
teft,  fit  reda  A Z 
fc&ioncm  contin- 
genti in  pundo 
A parallela : x- 

qualis  igitur  cft 
[ per  47. 1.  hnj.  ] 

A H ipfi  Z H.  e(t 
autem  [ex  hyp.]  & 

A B squalis  ET; 
ergo  [per  2.<S."|  r 7. 
ipfi  H E cft  paral- 
lela, quod  e(l  ab- 
furdum.  etenim  fi- 
vc  H fuerit  centrum  (cilionis  a b ; linea  r Z [per 
23.  I.  buj.]  cum  diametro  A B occurret : five  non 
fit,  potiatur  centrum  K,  jundaque  a k producatur 
ad  0,  & jungatur  r « quoniam  igitur  a k squa- 
lis cft  K 0,  & a E ipfi  ET;  erit  | per  2.<J.  ] r 0 
parallela  ipfi  A B.  led  & r 7 [ex  hvp.J  eidem  cft 
par  alci  Ia,  quoti  cft  abfurdum : ergt»  qux  ad  A 
(cilionem  contingit  ipfi  r A cft  parallela. 

P R o p.  VII.  7 htor. 

Si  coni  ledionem  vel  circuli  circumfe- 
rentiam reda  linea  contingat,  & huic 
parallela  ducatur  in  fedione,  & bi- 
fariam dividatur  : qux  tadum  & 
pundum  biledionis  reda  connedit 
ledionis  diameter  erit. 

SIT  coni  (cilio  vel  circuli  circumferentia 
A B r,  quam  contingat  Z H,  & ipfi  Z H paral- 


'fin^cur&m  t Ttfiii  «aj  t» 

ES  T n Okfoltf  4 xuxA*  Kf  Jia- 

fUTfcf  »j  A B,  £.>)  A9  tI*  r & fi>l<hci£  xtr- 
Tf»  dm>  oryj»,  npui-u  mtm  u E'  Myu  571  ij  xa.- 
ni  T«  A *ip*5r):,u.V,l  «rgjiTKrAsV  ki  rj!  AT. 

Eijetjift^  tvw 
TT?  KO.TU  79  A ttya- 

« * T .a 

A OS  if  AZ  i er  a.  ML 
f n»  »j  A H T«j  Z H. 
io  3 KM  H AErj 

£ T Ictj' 

Ac s afp  idi  i r z 

T>?  H E, 97TI  j J1W' 
H 7»  7$  7>  H 
xitTf  en  e*i  Tvr  AB 
T9fir(,  i T Z tr  u- 
•xirimci  n AB'  hh  fj)  in»,  03it««aJ  u to  K, 
5 drxi^jx^^eu  ( AK  exte f?A>>a3ai  cim  79  &,  5 
>j  r 0.  tTTfi  »»  io;  fi»  lj  A K Tp  K 0, 
«101  k.  ri  AE  77?  Er-  A»r  ipji  inv  x 

r 0 rji  A B.  Ki  j n'  r Z Tii  cutta  A B •fcrbatfU!- 
Atr,  <rm/>  ciTrnf  >j  cufjt  icurat  T*  A 
«^jtAijAoV  in  t5  T A. 

nPOTASlS 

Ea»  njufi  ■nfjui  J xjjkM  ©stptp tuu  tui) ii*  ip a- 
7ri/),  19  mt^sMxAoi  a ^3«  i»  tw 
9 Si%a.  TfuiSx*  x ter»  r ip«s  ’wtt  f Ii^otd- 
/tua»  S\x(UTf*i  ‘V3*  r 

7SuiV. 

Esto **>»* i?uij  £ *wcA* vGtpiftut iA»r, 
ttyttlflctA+it!  j <u/;>:r  e Z H,  rjt  Z H awpuA- 

ArA«i 


A 


Digitized  by  Google 


l 


i 


1 


I 


s 
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af*  t,i  I5  7Ja<:f  ij  kfa. 

KO.TX  TO  B fptf.T7»uV>! 

AifAsr  M rij  A P.  t?-ii  «u  eiprt- 
■x-ntAw  i 0 E K'  Tvptmrttrap 
i' n tojc  E A,  A Z.  etrei  «r  ray- 
•**A»V  «I»  v A r ni  K e,  ^ ij 
K © vupmVjn  T4K,i  ©* 

IJ  A r apA  TVfATnTHTOI  ¥ A E, 

A Z.  ni(u^iTTir<«  iccctm  m F.,  Z.  «yy  *nv  i»,  i| 
© B Tf  B K/  IO)  aut  «CSC/  tj  Z H rji  H E'  * *,  ij 
rZT»i  A E. 

n P O T A 2 I 2 

Ea»  tu/iia.  mfcTrrxItwu.  toj$  icuja-Airas  Jlr^a. 
Tvr^tirra)  -e  orrspCoA?*'  jyt5’  r»  ^a? 

OVfiUlI  aST?0  •?  7rfOf. 

17T9E1A  ^ ij  r A Tvfxii-. t[«. 

® ? T A,  A A an^erjjJ- 

nif  7, i/?»  -jS  v:.Tta- 

CoAijf  icar»  r»  E THfiOcv'  Atyi» 
en  xctr  aAAs  rfueisv  tt%  turjf^) 
rijf  7!«.«r. 

Ei  '/i  iuoetTir,  ttTTtS-u  xat- 
n»  nr  »•  in»  ijy,  i,-»  ij  r E rif 
B A,  OTTtp  ai rzzr’  vizBS xtij  yS  ij 
r E rji  E A iVij-  «*•  ia*  nat'  m- 
p:t  n-putn  arlt^j  lifAi5  wpif . 


igitur  [per  cor.ji.  i.htq.]  dia- 
meter eft  fcdionis : quare  [per 
j . l.huj.j  reda  ad  B contingens 
ipfi  A r eft  parallela,  fit  au- 
tem contingens  ©BK,  qUX 
[ptT  j.  2.  huj.J  conveniet  cum 
ipfis  E a,  A z.  quoniam  igi- 
tur A r eft  parallela  ipfi  (h,  & 
K © convenit  cum  a K,  a e ; 
etiam  A r cum  ae}AZ  conve- 
niet. conveniat  aurem  in  pun&is  B,Z ; ac  oh  0 B 
ipfi  B K «qualem  , erit  [ex  4.  6.  & I f.  y.]  z H 
ipfi  11  E,  & propterca  r Z ipfi  a E aequalis. 

P R o P.  IX.  Tbeer. 

Si  reda  linea  afymptotis  occurrens  ab 
hyperbola  bifariam  fecetur;  in  uno 
tantum  pundo  cum  fedionc  conve- 
nit. 

REcta  enim  r A occur- 
rens afymprotis  r A,  A A 
iccemr  ab  hyperbola  bifariam 
in  pundo  B : dico  redam  r a 
in  alio  pundo  icdioni  non 
occurrere. 

Si  enim  fieri  poteft,  occurrat 
in  »:  ergo  [per  8.  a.  huj.)  r B 
xqualis  eft  ipfi  B A,  quod  eft 
abliirdum  ; pofuimus  enim  r E 
ipii  E A asqualcm  efle  : igitur 
t A in  alio  pundo  icdioni  non 
occurrit. 

Pisor. 
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figura:,  latus  : dico  rcdlangu- 
luui  an  aequale  ede  quarta: 
parti  figurae  qttx  fub  e B,  B M 
continetur,  fc  fimditer  eidem 
ede  xqualc  redlangulum  A r Z. 

Ducatur  enim  KBA  per  B 
Icftionem  contingens,  qn.v  [per 
y.  2.huj.]  parallela  erit  inii  a Z. 
jam  quoniam  dcmonllratum 
efl  [ad  i.2.huj.]  iit  © B ad  BM 
ita  edi:  quadratum  ex  E B ad 
quadratum  cx  B K,  hoc  cd  [per 
4.  & 22.  tf.]  quadratum  ex  E H 
ad  quadratum  ex  H A ; atque 
etiam  ut  ©B  ad  BM  ita  (cx 
conii.  Sc  1. 6. } rcftangulttm  © H B ad  quadratum 
cx  AH:  erit  igitur  ut  torum  quadratum  ex  EH 
ad  totum  quadratum  cx  H A,  ita  aldatum  rcdlait- 
gulum  e H B ad  ahlanim  quadrarum  cx  A H : ad- 


?.-ya  efl  re  usi*  a n * *•« 
tu  7T1 ueru  k T © B M. 
iftcivt  W T0  ril'f 
ATZ.  , 

^ Jiet  tr  B 

fiiW!  T*  fliarf  t K A‘  -iAetA- 
AirAef  et£?  «st  ry  A Z.  5 «w« 
etitoaai  Lf  B » B ctCsc  B M 
^rwr  re  Atr»  E B «CSC  re 
EK.  rrfflf»  ri  >ir*  EH  «OC 
re  2c.n  H A*  fcf  B © * 
«CSC  * M i’r*f  r»  eia*  © H B 
•CrCjV  7®  HA*  l-n®  XV  Wt 
c\cv  tj  ^79  E H oAty  t*  ^i7i  H A 

a^o^tTf»  ri  U3t*  © H B «Wf  a$tuK%  re  Ajt* 
A H'  Kaf  A:i n Xie  E B "srCSf  Ae«»»i' 
r»  \isr*  A A Z isw  £dC  ri  >«tj  E H ri 


coque  [per  y.  2 ] reliquum  quadratum  cx  E B at!  ^ ^ Vi  Xt»  E B WOC  ri  *c*  B K* 

reliquum  rcdargulum  A A Z cll  ut  quadratum  cx  ..  ..  . - 

E H id  quadratum  e*  H A,  hoc  cft  ut  quadratum  r.  u=*  Z A A r*  *r*  B K.  ^ 

cxEB  ad  quadratumex  BK.  xqualc  igitur  cll  det^cnaf  k re  V3S*  A r Z tm  Aar»  B A.  <arr 
[per  9.  y.J  redlangulum  / A A quadrato  cx  B K.  St  ri  «3»  K.  B r«  das  B a-  *w  73 

fimiliter  demott (trahitur  & rcdangultim  a r Z 2 A A ri  vrzrs  Z r A. 

quadrato  cx  B A xqualc.  quadratum  autem  cx  K B ‘ . , . 

[per  j.2.  huj.]  xqualc  cll  quadrato  cx  B A : ergo  & Z A A redlangulum  redlangtilo  - f A xqualc  erit. 


P R O P.  XI.  Thcor. 

Si  utramque  redtarum  continentium  an- 
gulum qui  deinceps  cft  angulo  hy- 
pcrbolatn  continenti  Iccet  redta  li- 
nea : in  uno  tantum  pundto  cum 
fcdkione  conveniet;  & redlangulum 
contentum  fub  interjedlis  inter  redtas 
angulum  continentes  & fcdlionem,  ae- 
quale erit  quartae  parti  quadrati  cx  d ia- 
metro  quae  redtx  fecanti  parallela  eft. 

SIT  hyperbola  cujus  alymptoti  r A,  A a ; & 
produdi  a A ad  E,  per  aliquod  pundlum  £ 


npoTASis 

F.xi  exait-jt*  tui  -zttMyVcui  t yuiM 

t 'zR^uyycrf  t urnfCaAla»  TVity  fl<  luSw** 
cuAtrnsfciroq  t*  Tofti  «<3  o fiem  erf*uvi,  t, 

7*  tt** 

1^1  fjjrm^u  T i T rt^s;^ 

%$t  TiTOpTATMptt  V 2tr«  * yfty'1*  ^/s?' 
^tuTfV  rrap»  T TUo^t 

IV  Z T n Bf  euifiTTU rw  «i  r A,  A A, 

£ cxC«£ab oS-«  B A a <Jfli  ri  E,  5 A*  mer 

ffUKX 
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<Jt  to  tisri  KimrinarB  JaVV  K ,H  e J<,*  lluadrjtun>  **  r B «*  rcclangulum  EHZ 

« viari  EHZt»  aV»  AB.  ^ 5 SE? fcd  D«  ^ j redin- 


E»  TO»  «in;{ij!Jc  7»  i<n',-n«i  rin  a)Xaw  /tijuranu. 

Ajj,  rf  ttrjfixTum  aj  A B,  B T, 
utZtlX&*  it’  iibfixt  q r B A,  5 *£$«  ttc  ij  EZ, 
«.'STO#»,  riuixazi  tus  BA,  K A'  v 
Atya  st!  T\,fi.m7ct7tLf  r?  7ju?.  i ^ 

tiyj  oiUxZTWfii;  ro^i;TJX7ira,£  I ,E 

^*S*  ^ B rS  E Z cr6«M>jA£f  r^9a  l i \ 

ijjtll’  <«*  »>J  T®-  \ I \ 

£ *&T^Ca(«A^sS'a  TVM  I 1 ' 

tZ  tu  B H w»  w^AMAo-  1 1 / 

tm{2«Am>  uSh  -ijTfa-  12// 

V^TO),  * TOiMrOI  T3  ’J3B8  E0Z,  J A j y 

rxi&zSv  if  © B k 6*ZiZ*.i&t»’  y'  \ /® 

WfiTiwa;  itfji  r*i  re/tif.  ni-  / ^ 

wrflira  x*tk  r»  K,  ^ 2^  ? K / 
r?  B H ■©^tfujAer  i K A A*  / 
to  afc t \5*o  A K A \cn  Ici  ra  auj 
BH,  arfK&ru  \ssri  Eez-  mi 

1 L r -» -Ti  - “ > < 


E U T o C I u S. 


i --  — i t j icvt.in- 

pulum  K H © aquatur  quadrato  cx  r B : ergo  & 
EHZ  rc&angulum  quadrato  cx  A B xqtulc  erit. 


In  aliquibus  exemplaribus  hoc  theorema  aliter  de- 
iDOAitrttur. 

Sit  hypcrbola,  cujusafymptati  AB,  Br,  prtv 
ducaturquc  r B a in  directum,  & ducitur  fi  Z, 
utcunque,  fccanx  B a,  b a : dico 
EZ  cura  fe&ionc  convenire. 

Si  enim  fieri  potcll,  non  con- 
veniar, & per  B ipfi  E Z paralle- 
la ducatur  B H : ergo  B » eft  dia- 
B n>ctcr  (citionic.  applicetur  fper 

\ 2 9*  <5-)  ad  EZ  parallclogrammutu 


quadrato  cx  BH  aequale  exce- 
de ne  liguri  quadrati;  quod  lic 
E s Z : & juucla  e B producatur. 


occurret  igitur  f per  2.  2.  huj.  ] 
cum  Iciilionc.  occurrat  in  K,  Se  per 
K ducatur  K A a parallela  ipfi  B H : 
ergo  [per  u.  a.  huj. | re&angu- 
lum  A K A quadratocx  BH  clit- 
quale;  i ileoque  squale  re-tan- 
gulo  E0Z,  quod  eft  abfurdum. 


- . . • “ . r _ , , guio  tar,  quod  elt  abfurdum. 

aie-nv.  nasa  E Z rvftxtrtij  t*  quare  cura  A A convenit  cura  fcitione,  mani- 

*****  «Irj  ij  A A.  (p<tne>i  j sn  «yy  ko.3-  t»  ^.3-  feftum  ell  A:  E Z eidem  convenire,  idqnc  in  uno 
m I rrftiUi,-  o&X. ijAor  fafin  rr  Bn  Z^uirgui.  untum  pumfto ; diametro  enim  B 11  eft  parallela. 

* Haec  dononfttario  »ix  iam  intrg-a  ridetor,  k toto  omitti  poterat : nani,  et  «t-  libri  primi,  te!  fatis  mani/rlh  r«. 

F f P*or< 
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rcoanguio  aht;  erit  ipcr  / / 

16.  tf.  ] ut  AH  at!  A a ita  ' 
a r ad  th.  Icd  [per  4.  <*.| 

U(  AHd  A4  i(j  H«*  Sil  E4,  & llt  iT  ad 
r H ita  A Z ad  H K ; qu.Ke  [per  1 i.f .]  ut  © H ad 
a E ita  A 1 ad  H K : rcdlangulmn  ipitur  E A l 
[per  irf.tf.]  rcdlangulo  © H K dt  xquale. 

E U T O 

In  aliquibus  codicibus  invenitur  hoc  Theorema  de- 
monltnuwn,  ope  duarum  rcdirum  contingenti  paral- 
lelarum, quirum  altera  per  A,  altera  vero  per  H du- 
citur, demunitratione  puta  rationes  Syntisetica»  o- 
Itcri.si.  elegimus  autem  hunc  quem  damus  probandi 
modum,  utpute  eadem  fimplinus  monitrantcm.  Ca- 
tus autem  habet  ler  , dudhs  enim  fex  redi  a,  ve!  pun- 
dtum  r->  erit  inter  E,  B;  ve!  in  pundto  B,  vd  extra  B; 
qui  tres  Tunc  catus:  pariterquc  tres  lunc  alii,  juxta  li- 
tum puncti  2. 

Pkop.  XIII.  Thtor. 

Si  in  loco  ab  afymptotis  & fc&ione  ter- 
minato quaevis  redta  linea  ducatur 
alteri  afymptotdn  parallela:  in  uno 
pun&o  tantum  cum  legione  conve- 
niet. 

SIT  hypcrbola  , cuji»  afymptoti  r A,  AB, 
rumaturque  aliquod  puridhim  E,  & per  E 
ipli  A B parallela  ducatur  E t : dico  E L cum 
tcdlionc  convenire. 

Si  enim  fieri  poteft,  non  conveniat,  & fu- 
matur punilum  qutxlvtv  in  fcdlionc,  per  quod 
ipfis  r A,  AB  paralleli  ducantur  H O,  H r ; & 
roilangulo  r H o iqualc  fit  teilangulum  A E Z ; 
jundlaquc  A Z producatur : hic  igitur  cum  fc&io- 
oe  [per  a.a.  huj.J  conveniet,  conveniat  autem  in 


\\  •>  , < « ^ , , 

N Tot  trm  A U r-  tcw  ttr<K  ot  ■) 

' AH  1t&(  A A itTttf  if  A T 

•siif  r h.  «Ah  ut  pcVl  ij  a H «ese  A a *T&f  i 
h © «esc  ea,  o*  ^ ij  a r «or  r h irrtt  b a z 

«tKHf  it  itfjt  «CSC  A E arrrev  <i  AZ 
Tf}{  T H K-  tny  olda  ivr x»  u«  E A Z r o>  vn  t>  l(  K. 

CIUS. 

Evif3ii  i»  r»»  irirxifut  tutt  71  Sttlftft*  Jtutj 
utiw  Ai  /m  m^pSAIbarr  «ysuv-vr  T»  ft.it 

/,V  Ai  r«  A,  in(t  A hi  T«  H'  vh  • Si.Trli.vir  hi 
«ui3vn«r  >l)sr.  rroiti^shi  A tovtAu  Ttui  pa. 
exsvlul  is  ni  0U.7W  htmZn*  i-»x*sv;«<.  *xf< 
rttt  «-•  T»r  jif  «4  siArrvr  i^V.rv».  70  k)  nftutt  • 
ftf n»fv  «var  tiiv  E,  B*  > VT»  t B.  r ijv  v B,  liet  prsr^ 
Urir  iftuot  ih  T Z T(t<r. 

nPOTAXIX  ly. 

Ear  « -mea  'xjzk  -m  1 aatft- 

iTTumn  19  r nuri  «OfiAAiiAw  mf  su- 
5t*x  tx  enjia  r ajc/txnaiwf’  av/isrwtsTaq 
tJ  xaytew  yjc  }'  ei  (unat  orutiot. 

CsTil  irxrpCe/Jt,  nf  atnfudum  xf  r A, A B,  5 
•*— * «Aij^S-»  ai  «tytoei  ra  E , K r’i  «ers*  rn  A B 
■s&a^AttAcc  i f Z'  Aiycr  m mjfiTnrmcn 
rji  T»ftr. 

F.i  j£)  ^tUMCiar,  rjffmxliTt*.  1 taf  crAnyfiarU 

muttet  a7t i ^ n^v'  r»  il,  2J&  X II  t«C 

r A, A B i;fc5.vai<»  af  II  t->,  II  T'  K,  tu  u«  I'  II  (■)  1 «r 
sVa>  Tiv-Ji  A K Z,  V.  i irt^tvx&ot  n AZ  £ ix^itA>|- 

<S»'  erfisn ro j d'n  rr  rr^if.  av^cmTTiriki  rc«rat  r« 
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yS  r?  tQar£lofi&/Jfi 

rji  O n Mf  E e z, 

TH  A,  5 (A0,  j 

e*£lCAn&!}*<  <?3ri  r«  r.  «•«  *v 
ro  \sav  T H A tmv  in  tu  tjsro 
Z €>  E'  KW  i<yt  «f  ij  i H sv£pf 
Z e arti*  i 0 E ®CP«  r H.  I*H- 
£«e»  ii  i i A H i5  Z ©' 
at*  na)  i E « t5  r H.  (^ts.W 

eif  ia?:/*. iv  ctt  tyij  oy  x.*7a  ra 
I '""f  iXa, vc»i(  «an'.  «Ar^l^ii 


A 


i'l  tu  K otxwuttTH  iAar?:»  r» 

E a,  j «'«*  b-a  rji  a r ■w^jtM.rAsr  ix9-a  ij  a N" 

cvfnrtTnmi itpatTtnty.*..  nfmr^iTUKa.mTOii, 
5^5*  n rji  E Z «s^alfalAlf  ?MNB'  4 

M N r^i  E A»  naj  Jio.  Tai»  fAai?atr 

71JV  K. 

nt£4TfM. 

Ex  <?«  TUTun  on  mrui  r artiftTTU- 

tuv  t5  7iji4|i  ryls»  «r»  Of  A B,A  r-  XI  u»»  r B A r 
w&tXiAT-Vl  7w«<*  tAaar»iv  tjj  cfiiArtJ^  yuvlctt 
i5  t/3T  intui  agvfijrTUTUi  ta  nf*A  z&txp fXffmt- 


Ducatur  eram  tangenti  O n 
paralleli  lei,rB4;  junga- 
tnrque  A 0,  & ad  s produca- 
tur : quoniam  ergo  [per  io.  2. 
huj.]  rcdargulum  r H A redan- 
gulo  Z © E cfl  .-«quale ; erit  [per 
1 6.  6 .]  ut  A H ad  Z S ita  e B 
ad  r H.  icd  A H major  cft  ipsS 
Z9 : ergo  & E©  ipfa  rH  cU  ma- 
jor. iimilitcr  dcmonftrabimus 
cas,  qua:  deinceps  fequuntur, 
minores  effe.  ituouc  fumamr 
[per  j.  1.3  intervallum  EA  mi- 
nus intervallo  K,  & per  A ipfi  a r parallela  du- 
catur A N.  ergo  [per  1 j.  2.  huj.]  A N cum  fe- 
dionc  conveniet,  conveniat  in  N,  perque  N du- 
catur M N B parallela  ipfi  E Z : quare  [per  54.1.] 
M N erit  aequalis  E A ; & proprcrca  intervallo  K 
minor  erit. 

Cutttwhm. 

Ex  hoc  manifeftum  cft  redas  A B,  A r ad  fe- 
dionem  accedere  propius  quam  aJix  q uxvis 
afymptoti : «c  [ ex  2.  2.  huj.  ] angulum  B A r 
minorem  eflc  quolihet  angulo,  qui  aliis  redis 
ludioni  non  occurrentibus  continetur. 


E U T O C l U S. 

E*  nnr  irny^imn  i».m  hmifttnr  «n,  In  aliquibus  eiempliribui  illud  «liter  Jattonlirstum 

invenitur : fulica. 


naras  7 Stjimi  Ju^/artw  m Zaa4?u«  <Lp.  Afymptotos  & feaionem  pervenire  ad 

n ni>  • • ’ n 1 • _ ' intervallum  mtnua  quolibet  intervallo 

«VITO)  a^TV/ac  cq  tun./u.-jtlcrru  x,  n Ttfjur.  . ^ 


1 i I dem 


aiiijiui  uancnt , Ic.i  un:um  ngunnim  umeremus, 
verum  ut  iis  qui  in  hxc  inciderim  fememam  noilram 
approbemur,  csp  'namur  ivoc  loco  ea  qux  nos  ut  (u- 
pervacanea  (uftuiimus 

Afymptoti,  de  quibus  di&um  eft,  pro- 
pius accedunt  ad  feftionem  quam  aliae, 
fi  quae  fint,  afymptoi 
Sit  hyperbol.1,  cujus  alymptoti  r A,  A a : dico 
r A,  A a ad  lectionem  propius  accedere  quam 
ali*  afympcod,  fi  qux  fint.  namque,  ut  in  pri- 


A 


»*r.  iw  **  791  f tui/  ifHAUU 

miicyii 4Ft  ix/e  ,'*£»  V7TLL  ?«  TU  OK  ZtZAT,*  £pAt*ufa$L, 

Ei  -mis  eion  ttmJ^-aWcs  t y Ttyey  f7ip«q  t Ofoea- 
f r/at  eimr  cq  ry  Ttyt». 

FS-rw  <jf  acti/arSiirri  ar  T A,  A A'  Xl- 

ya  'en  h mtc  «me  te/Aay  ajtyaTfiaim  r>j  Ttytr,  vttt- 
mv  iyCc»  dmv  ety  r A,  A A.  'en  mV  e&»  ^ 


A 2 


ma  figura,  ipfas  EZ,  ZH  .ifymprotos  efie  non 
poflc  manifefte  conflat,  ob  E z parallelam  ipfi  r A, 
& Z H ipfi  A A;  dcmonftratutn  fiquidem  cll  [per 
ij.a.lmj.]  roilaqau*  in  loco  ab  alvmptotis&  fc- 
itione  terminato  ducuntur  alteri  alymptoto  para]- 
lcl*,  cum  (cilione  convenire,  fi  vero,  ut  in 
fecunda  figura  apparer,  EZ,  ZH  fint  afymptori. 


trfimrc  xa&X‘t&( . * Xiuxtity  ay  E Z,  Z H an/*- 
7rtai7»i  fiwry,  $ «ne;»’  vfi  fnor  T qV 

E Z ri[  T A,  r 3 Z tl  rj;  A A’  JfJtuc* I on  mfi- 

tk  TCfii'  c*  yi)  ri>  iu  jrra  i/jri 

r ievfv^uTm  k f Tcprf  iicxt.  n Ji,  u<  5}m>x 
Jtungjtf  TTxnu*.  «ei»  «npjrJwTM  eq  E Z,  Z H 
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«tftnrtT)  ri)  TCfin.  rrx$si 
y$  Aet  I5  E cttyf  ©•kjtAA»- 
>M  t?  r A arupnfuTU  ij 
E8'  ij  E 0 «£$r  icsua  [tinr 
TO  E tdfUU7r\tt  T?  TS^jf.  tTH 
i\>  i T A ri  E © «KytMitA S( 
ifj,  J t?  AT  mu7rndn  ij 
Zli'  x,  t?  E © xyc  ruptTt-  r 
ritTof.  t»$\  Kj  rij  rsfty. 


nire  cum  (cilione.  duca- 
tur enim  per  ta&um  E ipti 
r A afymptoto  parallela  E © : 
ergo  [per  13.  3.  huj.J  E© 
(cilioni  in  unico  ptm&o  B 
occurrit,  itaque  quoniam 
r A j pii  B©  cft  parallela, 
& ZH  convenit  cum  AT, 
etiain  cum  Ea  conveniat  ne- 
cdlc  HI ; quare  & cum  ipfa 
legione. 


Ernf  'ftjr  tujt^a^tc*  yon  'a.  Ti/vnp- 

CaXluj  iiifx  fris  \jas  t ttei^tmcrrw,  an 
Ht  rvn  (AcuutJf  aurm.J 

Ifa  irt^Qc?-ri  euv/fxIuTu  a}  T A,  A A,  «tfso/ 
dt  imt  /*ii  jvfaxmuimf  ri  Ttfuj  l^atm»  oy  EZ, 


Si  fit  alius  angulus  re&ilineus  qui  hyper- 
bolaiu  contineat,  diverfus  ab  angulo 
fub  afymptotis  contento,  non  minor 
erit  eo. 

Sit  hyperbola,  cujus  afvmpeoti  r A,  A A ; ali* 
tero  non  occurrentes  ei  fint  B Z,Z  H : dico  angu- 


Z H*  teyu  an  eAauwav  isi»  ij  *C9f  ru  Z yu-  Ium  ad  Z non  minorem  ciTe  angulo  aj  A.  line 
»ict  irfiif  tu  A.  sVawjw  infvnflcv  a}  E Z,Z  H ¥ enim  primum  EZ,  ZH  iplis  TA,  AA  paral- 

k]*:  CT6°  aneiJus  c g ”0n  ra,nOCcJi 
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quadratum  aequale  <tc 
quartx  pani  figurx  quas 
ad  diametrum  A B con- 
ftituitur:  ergo  [per  14. 

I.huj.]  A A,  A E ; Z B,B  H 
inter  Ii-  fiant  aequales, 
jungantur  r A,  TE,  r Z, 

I'H.  perfjiicuum  igitur 
eft  [per  14. 1.)  a r,  r H 
in  eadem  cfle  reita ; itemque  ET,  r Z ; pto- 
pterea  quod  parallelae  funt  A A E,  Z B H quo- 
niam igitur  [ ex  livp.  ] hyperbola  cit  cujus  dia- 
meter A B , contingens  autem  AE  ; Se  utra- 
que  ipfanim  A A,  A E pordl  quartam  panem  fi- 
gura: qua:  ad  AB  conftituirur  ; erunt  (per  1.  2. 
huj.  | A r,  r E afymptoti : & eadem  ratione  ipltus 
B (cilionis  afymptoti  erunt  Z r,  r II.  oppoliu- 
nim  igitur  (cilionum  afymptoti  communes  funt. 


tABhJW'  imj  xfjc  a/ 
A A,  A E,  Z B,  B H.  im- 
£ivx.~cmwi  jj  Of  r A,r  E, 
r z,  r h-  <p*ttpw  Si  trn 
W 1 IStixf  tew  ij  A r r? 
r H.j  i rErj  E Z,  ouu 
tu{  iwti 

vv  r?»,  ijf  ajauttfcf  b AB,  'HpaeScpS/j^ 

it  If  A E,  X.  ixatTTM*  f A A,  A E iurintt)  7»  TtTXf 
m i ii*  A B tiinf'  <wsj*^4nti  ayt  «ei» 
a\  A T,  T E'  m aiirx  itf  fjjy  r*f  B amfvnla)- 
7><  fient  «j  Z T,  T II.  f Mltxajtfl/M»  ***  xsivai 

««!»  CLTlfi-XUm. 


PROP.  XVI.  7 heor. 

Si  in  oppolitis  ledlionilxis  quaevis  rc&a 
linea  ducatur  fccans  utramque  rc&a- 
nim  continentium  angulum  qui  dein- 
ceps eft  angulo  fe&iones  continenti : 
cum  utraque  oppolitarum  in  uno  tan- 
tum punito  conveniet ; & redtx,  qux 
ex  ipfa  abfciflx*  inter  afymptotos  & 
fe&ioncs  interjiciuntur,  aequales  erunt 

SI  x t oppofttx  (ciliones  A,  B,  quarum  qui- 
dem centrum  r,  afymptoti  vero  a r H,  E r Z ; 
& ducatur  quxvis  rcita  e K , qux  utramque 
AT,  rz  /ccet : dico  8K  productam  cum  utra- 
que  feitione  in  uno  tantum  puncto  conve- 
nire. 

Qapniam  enim  (cilionis  A afymptoti  funt 
A r,  r E ; 8c  duila  cll  quidam  0 K fccans 
utramque  continentium  angulum  A r Z,  qui  dein- 
ceps clt  angulo  (cilionem  continenti : produda 


n P O T A 2 I 2 !*'• 

Ea»  i»  wmaxf^iaui  7ts  tujuit  *n fuVm. 

t Ufflgpi  T ■ofetrgreiJ*  j-  »ipt£«  yjiuxi  r m ■ 
tuyycziit  Ta.f  icfutr  BTjfim<ruTa\  Uinipac 
t arwuu^fiut  hjcS’  i,  tn/utet,  xj  ai  tsbrc- 
AaftCaiicVoq  aV  ojlttk  vrro  t tzhjM  /jpjij 
Tajs  aJv^tTfiwTO«  iitq  1 n\). 

"p -T  OIAN  armtfi, uVat  «j  A.  B,  ur  M»- 

TftV  yuV  It  r,  »7C/i7T?ikP7II  O»  A r 11, e r Z, 
Ttf  tiBiiX  lictum  IKATtpJU  T i T,  T Z t 
0K.’  teyu  cn  txo^ZAcuoij  eifiuraia»  txxnex 
r -nfijv  icerit  i>  trfutev  (rivet. 

Etm  y$  “f  A itfxr.t  alfufniiani  ftea  au  A T.T  E, 
K anixvxi  Ttf  lijdj  >1  0K  ■nfv.vHXt  tuaniuiv  ri» 
'Xtvi-yjSTWi  tIw  iipl^r  yuvlau  T UZJ»  A T Z’  n 

K0 
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'r 


l 
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qu*  ad  punitum  E bifa- 
riam fucabuntur.  & quo- 
niam * figura , qu*  ad 
diametrum  A b confli- 
tuitur,  aequalis  efl  qua- 
drato ei  r A,  Sc  efl  r 6 
aequalis  K A : uuumquod- 

, - . „ , „ que  quadratorum  e»  2 A, 

rvf*x]vm  ctpa  tteir  A,  B irpoiv  cti  Z E 0,  K E H.  AH;  K B,  B«  erit  f per  4.2.  j quarta  pars  figurat 
i/Mtc+c  Stzfifjuu  tm  aj  f r,  A 7t ftuv  eu  atsiuf  qu*  conllituitur  ad  A B : ergo  [ per  1.  a.  huj.] 
«ew  arv/nflum.  f tta-rn  rx/uytx»  armet-  ZEeiIEH  (cilionum  A,  B jfjrmptoti  lunt.  fimi- 
/&u,  titnv  dtrvu7r]urtt.  Iit»  danonflrabimus  (cilionum  r,  A cafdem  effc 

afymptotos.  oppofitarum  igitur  (cilionum,  quas 
conjugatas  dicimus,  afytnpcoci  communes  lunt. 


tj  Ab  eitcf  ‘tnr  in  tu 
ii»»  ^ TA  ■ntfuyutu, 
ij>j  di  ij  r E r?  E A'  ows- 
ftr  a&c  r >cn  Z A,  A H, 
K B,  B 0 litufrie  in  ri 
*CSf  T>f  A B «d*r  cL- 


, n P O T A 2 1 2 m.  Pro p.  jtVUI.  Tbnr. 

Ear  fu*  to»  nam  <rt^u>ix»  ev/a-  Si  uni  oppofitarum  (edionum  conju- 


tl/iux  ftCoA- 

A^ioth  »p’  «ust-np*  i*. 
7os  sTrirfii  T la/aiirctv/t- 
wvreij  exscT^c  r epe- 
£ts  Ttftut  XA.y  0 fj- 
»c*  artiunt. 

CSTOXAN*  nani 

^ o-i^ujao»  airwuifit- 
•«i  Ti/xaj  «i  A,  B,  T,  A, 


ga tarum  conveniat 
redia  linea,  qua: 
produdta  ad  utraP 

2 ne  partes  extra  fe- 
tionem  cadat:  curri 
utraque  fedionum, 
qux  deinceps  funt, 
in  uno  tantum  pun- 
£to  conveniet. 

SI  k t oppofitae  fcilio- 
nes,  qu*  conjugat* 
dicuntur  A,  B,  r,  A ; & 


5 ni  r 7if  tC^eta.  rv/tm^iru  i E Z,  <c  cxSaMo-  ipfi  r occurrat  redla  quaevis  EZ,  qu*  produit» 
pd+i> f U*Tif*  iurir  mf\iru  «d  Tepfr  teyu  ad  utrafque  panes  extra  feitionem  cadat : dico 

* Ei  <W  feti,  conjugii.  a 4 prop,  olt,  lib  !■  1 7 
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dem  conternet  cum  lc- 
fiionibus  A,  * [cx  prxc.J 
patet,  conveniat  in  pun- 
dis  H,  © : dico  r H in(i 
r © e (Te  aqualem.  du- 
camur enim  (edionum 
afymptoti  K A,  M N : ae- 
quales igitur  funt  [per 
17.  i. huj.]  EH.ze,  itemque  [ per  j.  i. huj.] 
r E,  r Z : ergo  tota  r H toti  r © aqualis  erit. 


TC*J  t H|  P • 

us:V.  MftyirtftTU  KAVt 
m H,  S’  Myti  rn  tai 


i,-*  i r h r?  re.  nyfiat- 

...  _a r 


eat  yi>  eu  *7V[i-£vTii  T 


Trias*  tu  K.  A,  M N'  UH 

A «j-a.  i)  e H T*i  z e,  x<tT 

V r E T?  r Z Tm»'  «uti  aAif  aut  ij  T H «A*|  ni  T © 
• '■  * * 


Paop.  XX.  77iMr. 

Si  unam  oppolitarum  fedlionum , qua 
conjugata:  appellantur,  redta  linea 
contingat,  & per  ipfarum  centrum 
ducantur  dua:  redtar,  una  quidem  per 
ta&um,  altera  vero  contingenti  paral- 
lela, quoulque  occurrat  uni  earum 
fedlionum  qux  deinceps  funt:  quz  in 
occurfu  carum  fe&ionem  contingit, 
parallela  erit  redtx  per  priorem  udum 
& centrum  dudtx  i que  vero  per  udius 
It  centrum  ducuntur  oppoliurum  le- 
ctionum conjugata:  diametri  erunt. 

SI  w t oppofitz  (ediones,  qua  conjugatae  ap- 
pellantur. quarum  diametri  conjugatas  fint 
AB,r^,  ac  centrum 'X;  & fcdlioncm  A con- 
tingat reda  EZ,  qux  produda  conveniat  cum 
r A in  T,  & jundla  reda  EX  ad  a produca- 
tur; & per  x ducatur  ipfi  EZ  parallela  reda 
X H qua  producatur  ad  O,  & in  H contingat 
fediooem  teda  © H : dico  quod  contingens  © H 
diametro  x E parallela  cft,  quodque  redx  H o, 
■ a conjugata  diametri  fune. 

Applicentur  enim  ordinarim  E X,  H A,  r P n ; 
illa  vero  juxta  quas  poliunt  applicata,  fint  A M, 
T N,  quoniam  igitur  ut  B A ad  A M iu  cft 


n P O T A s I 2 x. 

Eai  fuit  t wrx  ouQf)**1  imxufjSt !cn  dT!Ha. 
ipx-zt «Taq  , i)  7 xt*7gtt  ctC'.ai 

«Tus  UH  i fe  2^ Cf.  •£  ajf~niy  4 Jli  t 

ipa.-xhfd?*t,  'tus  vavftrsvn  fui  t 
ttfiUr  i ir  {paiiTo^a  r tb- 

fiit  iitSuoL  (O^tMuAos  i(*f  Tf  2{J.  r a$4t 
x,  V wrjfV  y aj\  /d  2}&  t cepia*  t,  V 
xtrTfV  m^syui  ww£)  tui  arrnui- 

f8iu*U 

■p  ZTflSAN  xam  nfypiar  cu-ntut/Afias,  ut 
' 2l*fMT{ci  tn{uytii  tu  A B,  r A, 
t»  X,  £ u5  A Ttft ijr  4X(‘"  ip* TOriVl  if  E Z,  x ix- 
$hou  rujinmftTU  Ttf  T A nara  T,  <c  CTf/tv- 
^ai  jEX*  ix£s£A*ir*i  c»5ri  ra  Z.  (£  J"  X 
raj  E Z ©^TAijArr  <i  X H ixSijAr- 

cd-ai  cJJri  n O,  *«(  oicc  r»  H t5  rr^enr 

K%flu  ij  0 H'  Aiysv  C7»  *Bfj*A\rA;f  fsiv  15  0 II  rv 
EX,  eu  J t H O,  E Z w^uynV  «r»  JlaljufTfM. 

yi  tvmyjl^us  ait  E K,  H A,  T P IT* 
jre^’  or  j au  Kttfeifttfyai  trvxir  ai  AM, 

T N.  ‘rrte  *v  10  ir  ij  B A A M *Tla(  n 

n r 
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mmm  i-mtnrf  M^Kyk  fj  U 

EXH  TyxjzriGHX 
Ic*  urf’  jAtf 

tt£yj  ic*  ij  E X T?  H 0 
IJssxifira  it)  uf 
inii  <atsf  twj  h p 
irrui  i|  © II  a-jW  r 


/sy / 

/ / 


cnt  igitur  |pcr  p.li 
huj.J  £ dimidii  ejus 
juxta  quam  po/Tunc 
qui  ad  diametrum 
H o applicantur  in 
(e&ionibus  r,  A.  & 
quoniam  /cilionum 
A,  B fecunda  diame- 


ij  - 'a.fy.  quiti*  iii  -i  xxt  rjr  itwctSj  drn  T17  H O ter  clt  r A,  & cum  ea  convenit  ip(i  E T : rettan- 
iieUitTfit  KaT»j«u.V«t  e*  T r,  A Ttvjxff.  £ arti  gulum  igitur  lub  TX&KE  squale  erit  [per  3 8. 1. 
t A,r>  TJfaiv  S&ripx.  Jtdpftfis  ici,  ■jrA.x.  «Mi-  huj-]  quadrato  ex  r X : ( ii  enim  i punito  E i pii 
WJ«  adrij  i E T-  « ™ i-  T X k f f K inv  * * parallelam  duxerimus : rcihngulum  auodfo 

EriKX«&4*».  fub..TX &rcAaqu.e  tnter  X & parallelam  m- 


ici  ri)  iir*  1'  X'  (f  i?  y)  >cn  ?£tj  KX  li^SjiZAij- 
Aw  iyaipr  n»ct,  ro  lisrs  ire  T X x*'i  ire  5cro- 
A^aCa»s,u.Vtf  Oss» 11  cs^tMijXjr  «ew  7»  X.isuv 
te»/  r^icri  r X ) ii <ti'rj  rirrt  irtv  ir  B T X «Syc 
E K irrui  ro  icti  T X a&t  ro  icri  X r.  <*A\’  <af 
mV  r T X VfOi  E K isrut  r T Z *?W  Z E,  tsttu 
to  T X Z rf^yunr  x^sc  ii  E Z X nf lyavci’,  ac  Js 
75 iart  T X 'XtSe  ro  iere X r sr«  nTXZ  Tfiyu- 


terjicitur,  quadrato  ex  r X squale  erit ) quare 
[per  17.  &;20.  6.]  ut  Tx  ad  EK  ita  qua- 
dratum ex  T x ad  quadrarum  ex  x r.  ut  au- 
tem T X ad  E K ita  [per  4.  6. J T Z ad  Z E , hoc 
eft  [ per  1.  6.  J triangulum  T X Z ad  triangulum 
E Z X ; & ut  quadratum  T X ad  quadratum  X r 
ita  [per  19.  & 10. 6. | triangulum  TXZ  ad  tri- 
angulum x r n,  hoc  cll  [per  4}.  x.  huj.  ] ad  tri- 
angulum nex:  ut  igitur  triangulum  TXZ  ad 


, v r \ % t iii^uiuiij  1»  vz  * . mi  iptMi  uunyuiuui  1 * r.  du 

yuvw  «CSC  ro  Xr  IT,  rrrnn  rrpa  ro  ii  0 X-  ut  triangulum  EZXitaTX/.  triangulum  ad  trian- 
dpy.  ro  T X Z ayo f ro  E Z X irrui  nTXZ  rrpet  gulum  H 0 X ; & ideo  [ per  9.  y.J  triangulum 
70  H © X’  Isn  aut  t»  H W X rfjyuv.v  tm  E X Z.  H«X  squale  clt  triangulo  Ex  Z.  hahet  autem 


ro  H © X irrv  aio.  ro  H 0 X rf/yuv.v  rwEXZ. 

£ T i/si  © H X yuiin»  r?  X E Z yuvltt  imi», 
«a^tZAijAof  ydt  icw  ij  pcy/  EXrrH0,  rjjEZrjf 
II  X'  eUTOmt>.7Bcw  tty  <q  orAdCfaj  o/  ■Sru  rui 
leni  yuvietf'  icw  dry  ut  ij  H 0 srOi  t lui  E X 


HwX  squate  cll  triangulo  E X Z.  hahet  autem 
& angulum  0 H x angulo  x E Z [per  19.  r.]  x- 
qualcm  , quia  E X parallela  eft  ipii  H9 , & 
EZ  ipii  HX;  ergo  [per  ty.  6.  J latera  circa 


,,  “ . «a  >*  EZ  ipti  HX;  ergo  per  te,  e.  j latera  circa 

H X cuwttusi  Jam  «foto/  irAeta»  eu  ■srtr  rui  I r u . _ 

. , t . *”  ■ 1 ■ squales  angulos  lunt  reciproce  propirtiun  ili.i; 

rati  yuvtdi’  tur  a^t  ut  ri  HQ  ®Of  tju  E X eft‘  jg;nir  ut  H « ad  E X ita  E Z ad  H X : rcclangu- 

isruiri  EZ  rr^i  r II X"  imc^riMOUX  rtj  ium  jgjtur  eHX  [per  i<S.  «5.J  sqtulc  cllaitan- 

i-n  X E Z.  £ (7T»  itu  ia  ^ X 'trOt  r 0 II  irrui  9 gulo  X B Z.  & quoniam  clt  ut  £ ad  © H ita 


• Nam  Nr 
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icn  tt,(  hi  ‘en  ‘ " S t7  , 

^*5.W  <Kj  '«» luti  H O OuixtTUf  7. 

■riu  i E 2 <d  E 2,  HO  <‘'7'*  ** 

pur{u  r A,  B,  r,  A otwHitVa». 

Frop.  XXI.  7W.  n POTA  21  2**'. 

lifdera  politis,  oftendcndum  cft  punitum  Tat  '^xnxu^cn,  Juxtv*  em  » ov^if!»- 
in  quo  contingentes  rcdta:  conveniunt,  m y ipaifla^ai  /ua»  t t^ftTtfcvtwP 
ad  unam  afymptoton  efle. 


o^? 

I Aa- 


quaru  paiicu  nmumu  i»  - ->  n~ 

huj.]  EX  aqualis  elt  X s : ergo quadratum  ex  ES 
aquile  eft  figura  ad  H O conllitui*.  fimiliter  dc- 
roonltrabimus  & quadratum  ex  H O figura  faita 
ad  E 3 efle  aquale  : E s,  H o igitur  fieilionum 
oppofiurum  A,  B,  r,  a diametri  conjugata  funt. 


SIxt  oppofita  (t-flioncs  conjugata  A,  B, 
r,  a , & carum  diametri  ab,  r a : du- 
canturque  contingent» 

A E,  E r : dico  punitum  N. 

E ad  afymptoton  efle.  N. 

Eft  enim  f ex  dcf.  — 

fcit.  conjug.  ] quadra-  \ 

rum  ex  r x aquale  quar-  \ P y 

tr  parti  figura  qua  ad  j —p 

ab  conllituitur;  qua-  J 

drato  autem  ex  r x a-  / y' 

quale  eft  (per  jj.  I.]  / Ic. — 

quadratum  ex  A E : er-  . ^ j 
go  quadratum  ex  a E // 
quarta  parci  diila  figu- 
ra erit  aquale,  junga- 
tur E X : afymptotoc  igitur  [per  i.l.huj.j  cfl  E X : 
punitum  igitur  E ad  iplam  alympteton  ell. 


EST  11  S A N m,tu  tw^uyiete  armuti^ap  <u 
■nfULf,  u»  eu  eu  A B,  r A,  x, 

■mifj&pai  rr/fluou»  af  AE, 
I E PAiy®  en  n E tnipuite 

— ' y'  tifsf  rj!  asvpnrjtHTu  !•>». 

I & / £jr«  yeLp  Tt  icu  T X 

f / lm  iri  Tii»Vr&i  cctsc 

i r ry  A B «dar,  tu  p ia» 

V T X iiiv  in  r»  icti  A E’ 

\.  i.  n Xcr>  A E ifyt  len 

X.  fft  tu  TimpTU  pipet  ri 
■-  <afjt  rif  A B f«JW.  pn- 
>j  E X’  auip- 
ttiut®*  a??  tfiv  ij  E X’ 
r»  kfje  E a putee  ‘xOf  rj  euipin iurep  if*. 


Prop.  XXII.  Tltror.  n POTA  2 12  xC. 

Si  in  oppofuis  Icikionibus,  qtix  conju-  f i»  ir  raj<  xstm  ov^tryia»  ira xup&pap  Ix  ri 
gata:  appellantur,  ex  cenuo  ad  quam-  • 3;  7 

vis  fcdionum  ducatur  redra  linea;  , 

ft 


Digitized  by  Goog 


n P O T A 2 I s *>'. 

E**  i»  ra/f  oi^u^ta*  irnxaftV*|(  CA  V xtr- 
7ijV  tC^ux  T7{  '5^J{  ottbi*»5»  t ro/tS», 

x,  ^ot»i  aagjtMnAei  <xufteniT?Wa  roj$ 

ey i$>»  TS*n  tqcjfs-  '\L®»  t 

•?  T(UfULTOi,T  yita i^len  f«m|u  r 

T®*if  IiTtXxow»  ’E>£l  5"  2cra  •?  t*.  TV 

xin^tti  itifayuitu. 


P R o p.  XXIII.  Thtor. 

Si  in  oppoficis  feftionibus,  qux  conju- 
gata; appellantur,  ex  centro  ducatur 
quavis  re&a  linea  ad  quamvis  legio- 
num; & huic  parallela  ducatur,  qua; 
cum  tribus,  qux  deinceps  lunt,  le- 
gionibus conveniat:  rc&angulum  con- 
tentum lub  tegmentis  dudlx  inter  tres 
lediones  interjediis,  duplum  erit  qua- 
drati ejus  qux  ex  centro. 


TOSTOS  a n tutn  m^uyia.v  «via tfi.uVa/ 

^ eu  A,  B,  r.  A,  nirrpa  di  r n fi.Zt  W»  ro 
X.Jt  >jre  X wor  ixiitzv- 
xv  t itfiuv  ■urZiaarmru 
tii&.-ix  i T X,  Jt  rji  r X 
«V*  vhtf  TI* 

pt-mm  mf  lf« 

•n/x%{  ij  K.  A‘  Mya  eat 
r»  vjars  KMA 
<n>v  in  Is'  &tj  r X, 

II^S-jwjkv  ettnpvriu- 
711  T ai  EZ,H0' 

T»  a£$t  acri  T X lasv  £C< 
iiufnfu  t \jsi  0ME.0KF.  " to  Q vw>  ©ME, 
fi?  V \zsi  © K E im  ici  tu \jzsi  A M K,  r» 


'lux  oppofitx  ledioncs  qux  conjugat*  ap- 
I pellantur.  A,  B,r,  a , quarum  centrum  fit  X, 
& A nundo  X ad  quam- 
vis (edionem  ducatur 
rrfta  quivis  r x,  atque 
huic  parallela  fit  KA, 
qux  cum  tribus  dein- 
ceps fcdionihus  conve- 
niat : dico  re&angulum 
KMA  quadrati  cx  rx 
duplum  eile. 

Ducantur  alymptoti 
fedionum  E Z,  h e : er- 
go [ner  1 1.&  22.2.huj.J 
quadrarum  ex  rx  x- 
qualc  cft  utrilibet  rcdangulorum  © M E,  0 k B. 
• redangulum  autem  8ME  una  cum  redlan- 
gulo  © E E aequale  cft  rcdlangulo  A M K ; pro- 
pter 


I 


f 

# 


i 


2,  & in  partes tmcqualcs  in  E ; erit  quidem  [per  f i ] 
rettinguium  A E K uni  cum  quadruo  ex  £ e aquile 
quadraro  ex  x I.  quadruum  autem  ex  £E  rrfbngulo 
® M E una  cum  quadrato  ex  £ M et!  xqualc : creo  qua. 
dotum  ex  £ K xrjuilc  ell  rcdtingulo  A E K,  Iv.ic  elt 
OKI, Se  redtangrio  ©ME  unicum  quadrato cv  £M. 
eadem  ratione  em  quadratum  ex  £ x xqu.de  rvftan- 
gulo  A M K & quadram  ex  S M : a deoque  redlltig.ilum 
© K E una  cum  refiangulo  © ME  Se  quadrato  ex  £ M 
sequaie  di  roilangulo  A M K de  quadrato  ex  £ M.  com- 
mune auferatur  quadratum  ex  2M:  reliquum  igitur 
redi  angulum  « x E uni  cum  teC!  angulo  ©me  et!  x- 
quale  rcdtangulo  a m e. 


***  r*r  • v n ••  »*  M ^ »u  g», 

I3U  7»  S.  »>f  A Sr/aa  ri  E,  n vri  A E K 
mii.  rl  tiq  £E  'uit  lb  rJ  ira  K S ri  /I  in  I E 
*r«r  ?cr  7«J  ve»  0 M E e*<5  -ral  £ri  S M'  wfi  7!  iri 

2 K trn  te?  «Ia  \ai  A E K,  vrris?  vrJ  'j®t  B K fc, 

rd  \jo»  © M E »jh  7V  tiri  2 M.  7tat7»  Ji  ri  lari 
2 K »rt»  ei?»  7^  03,  A M K »,  1S1  iri  2 M-  £ss  ri 
vari  OlliaW  ? uri  B M E 19  r«  Siri  2 M 'mi  S« 
nS  lii  A M K £ 7v  iri  2 M.  atirtr  ri  ari 

2 M'  Auri»  Of*  ri  Jri  0 K fc  urni  7«  uri  ©ME  "rnr 

«ei  7>  iri  A M K. 


Prop.  XXIV.  Tbcor. 


flPOTAZIS  x4\ 


Si  parabolx  dux  re&x  Iincx  occurrant, 
utraque  in  duobus  punitis , & nul- 
lius iplarum  occurfus  occurlibus  alte- 
rius contineatur:  convenient  inter  lefe 
extra  fcitioncm. 

SIT  parabola  sura,  cui  dux  rcclx  ab,  ra 
occurrant,  ita  ut  nullius  ipfarum  occurfus 
alterius  occurftbus  continea- 
tur: dico  eas  prodactas  in- 
ter fc  convenire. 

Ducantur  per  B,  r diame- 
tri lectionis  fc  B /.,  H T © : p.t- 
rallclx  igintr  funt  [ per  cor. 

4<f.  r.  Ituj.  ] & [ per  2<S.  1. 

Iiuj.]  utraque  lectionem  in 
uno  tantum  pumilo  fccar. 
jungatur  Br  : anguli  igitur 
EBr, HTB  [per  29.1.] duo- 
bus rcilis  funt  «quales,  verum  B A,  A r produci* 
angulos  duobus  retSis  minores  efficiunt:  ergo 
intet  fefe  extra  lectionem  convenient. 


Eat  (ft/o  tv^iluq  tXSKtipx 

kjltx  Jbo  ornZcL,  foihniftn  fi  oct^i  i mp- 
‘Saats  'sTizi  r -r  (Tt^cs  cun^laxen 
cv/«7n<rV0  aMrAoqs  eu  t ieStq  cxtw  ■?  'iBftnf  • 

Es  t n ■z>%p&>.'’r  i a b r a,  5 r?  tt^  5 w» 

«y  A B,  r A,  firfm- 
pjtS  ^ auTuit  tj  nfiScMtf  tria 
T f rnpaf  tj  uct.davr  cs?ii- 
%tajw  Myot  {71  cxZxXKf- 
/Li\ cay  ruptmrxiy  «iMjjAxqr. 
ll^iiTt»  ii»  T B,  r ilci- 

(UTfU  7BT  Ttfirt  eu  EBZ, 

H r 0*  «t^qtMuAsi  kpet  «ei, 
Kj  xcuj  v 1 uctce  cr,fui-.t  ixa- 
t\pge  r Tifilu/  lifiiH.  bn^tti- 
%$u  3r)  i BT  aj  li^jt  vjffi 
£ B r,H  r E yuviof  SCc  i/; alr 
inty  «inr.  eo  J,  FI  A, A T cxZaM.c  uy-sq  (Aarloaf 
ariiJi  d Jc  svfiTiTpt^j  eipje  aA'.rA«yC  e*- 

tW  T5  rrurf. 


* Eft  Dauni  Ei//!  quinum 


EU- 


f 
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4 z e.  w <t«  «i 

E Z,  H 0 C*£*M5,uV<*f  w* 
pttxtn  TUt  A Z 6,  A 0 Z y«- 
n*,'.  «ei  Ji  <x)  «jif pSfjaj  ym- 
viof  iui  ip&w  tAatarswf ' ct}  E Z,  H 0 cjsCoAj- 
/sVay  ovfLTnTirvq  oM.^\cuf,  tum  fA/u  ■£  it/Aff, 
erras  3 i5  -Jani  B A r yutiaK.  ipuic>>{  i 4 Strcpu» 
KAV  i^*7t uci  r -nft^v  a\  E Z,  H 0. 

n P O T A 2 I 2 * s. 

Ea»  i»  (MNvf-a  i xmkAV  'OgjQyuq.  «fli®  tuduotf 
■nftias jr  aM«Aa<  ftii  Fx*r7fW  VrOT  V 
iv^rVOT  aMi  Aa<  tx^u 

■p  I yS  JuiKtTov,  i bArt\[/«  1 xJxAv  v&ptpftte, 
•*— ' Jiic  a»  r A,  E Z,  pq  2^  X KiiTfis 

aA- 

AifAatf  /r#s  wni 
r#H,  ^ Zr&  mrrpsr 
f -npiiit  ro  ©,)£  im-  c 
£dO>;G*«»  i H © i*- 
£teAijc&ai  c8i  7» 

A,  B. 

Etm  ir  2istfU- 
rpcf  «w  <)  A B,  tW 
E Z <?%«•  tifuntat’  4 
a»*  X4;ae  ro  A rjet- 
•jSs^/i)  ®=^jtMifA{<  is»  nf  E Z-  Bfutm  j <f  tfyput 
rn  »j  t4  r A.  u(%  j 4 E Z •a^sM.nAsV  in  r5  r A, 
omp  aiuoa.m-  int  £C£JS  <4  r A)  E Z Ot#* 
ct»  iZA»jA<tS. 


Et  quoniam  E Z,  H © pro- 
dud-t  fccant  angulo*  AZ©, 
A«Z,  & [per  17<  »•]  Eunt 
diili  anguli  duobus  redis  mi- 
nores ; reda:  E Z,  H © con- 
venient inter  fc  extra  fcdioncm  quidem  , led 
tamen  intra  angulum  B A r.  iimiliter  ticmon- 
ftrabimui,  fi  E Z,  H o fuerint  contingentes. 


Prop.  XXVI.  Thtor. 


Si  in  ellipfi  vel  circuli  circumferentia, 
duae  redbe  lineae  non  tranfeuntes  per 
centrum  fc  invicem  fecent;  bifariam 
fefe  non  fecabunc. 


M enim  fieri  poteft,  in  ellipfi  vel  drctdi  cir- 
) cumfcrcmia,  dux  redx  r a,  e Z non  tranf- 
cttntes  per  centrum 
fele  bifariam  fecent 
in  H ; fitque  © cen- 
trum ludionis,  & 
junda  H © ad  A , 
B pun&a  produca- 
tur. 

Quoniam  igitur 
A B diameter  cft  , 
iplam  EZ  bifariam 
Iccans;  qux  ad  A 
fcdionem  contin- 
git fpec  6.  a.huj.J  parallela  erit  ipfi  E Z.  fimili- 
tcr  demonllr.ibimus  eandem  etiam  ipfi  r a e fle 
paratlelam:  ergo  [per  jo.  I.]  EZ  c(l  parallela 
ipfi  r o,  quod  cft  abfurjum.  non  igitur  E Z,  r A 
Icfe  bifariam  fccant. 

Ii  P r o r. 
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ttonc  E l erit  cif- 
dcm  parallela : er- 
go [per  30.1.]  ra 
parallela  cfl  ipfi  EZ. 

Sed  A P per  centrum  non  tranfeat,  ut  fit  in 
fecunda  figura , Se  ducatur  A e diameter,  & 
per  © contingens  K e A : parallela  cft  igitur  [per 
caf.  1.]  K A ipfi  r a : ergo  EZ  producta  ad  eaf- 
dem  partes  centri,  in  quibus  cft  A B,  cum  r a 
conveniet. 


Hi  ? 

ao-mjr  aL  i|  r A 

afjt  ry  E Z ©^yiA- 
AsAjV  in. 


M»  ifi&t&u  Si  ij  A B a MtTfu,  u(  r/etufi} 
•?  idjnfjis  x.  i 

A ©,  K 2-ja  J" 0 aV>)  ij  K « A'  a^ocfti)- 

A«  aey.  irir  ij  K A ry  T A'  ij  ajjt  E Z excato#- 
/ud+i)  otfjLX is-frray  ry  I’  A Jrn  rx  avne  fiifij  r»  x.x- 
r^s.’,  ir  iis  is»  )j  AB. 


Prop.  XXVIII.  Tltor. 

Si  in  coni  fcdionc  vel  circuli  circum- 
ferentia, duas  redas  parallelas  reda 
linea  bifariam  fecet:  erit  illa  diame- 
ter fedionis. 

IN  feflione  enim  coni  duae  refla:  parallelae 
AB,  r a in  punflis  E,  Z bifariam  fecentur,  & 
juncta  E Z producatur : di- 
co illam  clle  feflionis  dia- 
metrum. 

Si  enim  non  cft,  fit  H © Z 
diameter,  fi  fieri  poflit : er- 
go [per  f.  vel  6,  aJiuj.]  qux 
in  H contingit  (eflionem 
parallela  cft  ipfi  A B : quare 
fper  30.  I.J  & ipfi  r A.  cft 
autem  H8  diameter:  ergo 
1 per  defin.  10.  ] r 0 , © a 
squales  funt,  quod  cft  ablur- 
dum  ; pofuhmis  enim  r B 
x qualem  E a.  non  igitur  H © diameter  cft  fc- 
ftionis.  fimiliter  demonftr abimus  neque  aliam 
quampiam  cfle  diametrum  praeter  iplam  EZ: 
ergo  E Z feflionis  diameter  erit. 


nPOTASIS  *»'. 

F.ar  n at um  'rofiif  $ xjuk\vj  rfopifux  J'Co 
«apxM^iAsw  Ui$utt(  ri/Sax  itt  Ti^np 
tftq  •?  repi». 

CN  KMts  npi  eif 

•*—'  A B,  T A «IX*  TlfMrtSamtt  un  as  E,  Z, 
5 >i  EZ  CK*(- 

feZ.ifo} Myu  en  2>l*fv trfis 
in  i5  -n/xifs- 

Ei y>  fi*,  tc-jt,  tt  Juvarer, 
r H © Z'  If  ctfX  kxix  T»  H 
e^a^aj A«f  W 
rji  A B'  u(%  i avrr  •s^xXkJt- 
AsV  ifi  ry  r A.  ahi  oiaut- 

Tf&  r,  H «■  tof  cifjt  ij  T 0 
ry  ©A,  e r\f>  armi'  Uaes- 
ij  T E r*  E A «ji*.  im 
apjjL  tygeftATps  W»  B H 0.  tfuius  dij  JaFeui» 
eri  iSi  -w  v)dw  <{•  E Z'  a E Z arx  iiaut- 
rps  iftxi  •f  TOfvrf- 


EU- 
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r"j-  " A'  — ' w»  «u  *v  «vt«  •£?*  r Jp*.uu »»  •^cit‘1- 
rn^Wta  kimAm  tci  «fcaaisMB  lA  BT*  fi  J\  fjM, 

fe  A tumt  SlJ». >e~nu  *,  ii>M,  £n  r Tn»>Jfov  £3i 
? 3jf  U4lt>r  wr»>»j«*»r.  ei«  T T 9i  A K,  ti  pC  $ hm  ii 
n I®  T9  ®rir  t»  S*i  A K rnK  • WA  vfj<  A K, 

C«A»  SJw  n /f  j»  livi  0 r «fif  ri  £77  A K Aiyw 

<x>  »rr»f  ! fc>  A «£»r  A K.  <si*C<*i  ti  A isis-xw,  ia- 
Aa»(lf. 

Kxi  Cj»  T i*rsJiiiV»  Amtj»  Cir  ai)nii  ijucirai  it*.- 
fUtSiivu  r it» 71?»  »ip»/4r«»  oirnuf 

n P O T A 2 I 2 *$'. 

Ea»  <f  xJiV  7C/<9  * «wtAW  ‘sSzApiptia.  <fbo  eu3e«q 
ot^Tn-sUm*  i 5cra  £ ou/c*li»- 
omss  ctt7w('t5i  r IV^ra/ait*  •?  m(  a^aj  <fib- 
fyytuioY*  xy>v3im*u$UA  '6$t  r 

7TJX«. 

"P  ITG  *av«  Tiftti,  r xtixAsf 
«rsr^fcre**,  rf  i^utflsuVaf 

«/&«af  ^5-iira»  o)  AB,  AT, 
ovfiTtrTs h/mq  ku  :x  ra  A,  x,  Jtfl- 
^iSC-x^oa»  i B r /r^x 
Axn  7»  A,  X,  ij  A A* 

Asyar  0T7  ajauaxTfcr  *?>  ^ i»pjr. 

£t  pxs  (JujuaTO»,  ?v»  24»'- 
fUTfsr  i & E,  K£H  txi^tuzS-v 

»j  £ T"  7l^t«  J1  )j  T&v  7*?riy.  71- 

f*nru  tuum  nZ,  K Ax  5"  Z rjj 
T A B -o^ji^Ar-Aec  ritS"»  izKll.x  ij 

£ A 6 A.  tTf<  it  imj  ii»  >i  r A rrA  B'  iot  aa  a >i  ij 


mu  xij  jaici , comui  ab»  cucuu  arcumrcremiim 
ciTc , Itn  minus,  etlipftm. 

PoiTumuj  & aliter  iplu  cognaicere  ez  iis  quae  ad 
dumetrum  ordinarim  applicantur,  videlicet  re,  A K. 
nam  fi  fuerit  ut  quadruum  ex  r e ad  quadratum  cx 
A K ira  e A ad  A K,  parabola  erit;  at  (i  quadrarum 
ex  re  ad  quadratum  ex  A ac  majorem  quidem  habue- 
rit rationem  quam  e a ad  A at,  nyperbola  $ fi  veru  mi- 
norem, eliipfu. 

Et  etiam  cx  rcflis  contingentibus  ea/dem  ditccr* 
nere  licebit.  Ii  ea,  <;ux  fupcrius  didta  Ium,  ipiis  com- 
petere meminerimus. 

P r o P.  XXIX.  Theor. 

Si  dux  re&x  coni  fe&ionein  vel  cir* 
culi  circumferentiam  contingentes  oc- 
currant inter  le  \ re&a  conncctens 
pundtum  concursus  carundcm  & illud 
m quo  ea  qux  conjungit  ta&us  bifa- 
riam dividitur  fcdionis  diameter  erit. 

SIT  coni  Icilio,  vel  cir- 
cnli  circumferentia, quam 
contingant  AB, AT,  in  pun- 
flo  A convenientes,  & du- 
dta  Br  fecetur  bifariam  in 
A , & jungatur  A A : dico 
A a cfle  diametrum  leilio- 
nii. 

Si  enim  fieri  poteft,  fit 
a E diameter  , tfc  jungatur 
r E,  quae  [per  jy.  & j <5. 1. 
huj.]  Icilioncm  ipfana  loca- 
bit. fecet  autem  in  Z,  & per 
Z ipfi  r A B ducatur  parallela  Z K H,  & jungatur 
E A e A : itaque  quoniam  r a aequali*  efl  ipfi  A B, 


A 


furdunt.  (Ivc  enim  ftdio  fit 
elliplis,  punftum  A,  in  quo 
conveniunt  diametri,  centrum 
erit  Icclionis  extra  iplam , 
quod  fieri  non  pote II : fivc 
fit  parabola,  diametri  ipfius 
[ contra  cocol.  yi.l.huj.J  in- 
ter fc  convenient : fi  veto  hy- 
perbola  fit , line*  B A,  A r ic&ioni  occurrunt  > ici,  k avuyrni ri  np?  <n  b A,  A r, 

T-  • e.  - r. : ' V ' 2.  : r X.* 


K it  A A,  nnf  xmav.  «n  yd 
tMfriac  if»  1}  ri  A,  x<t6 
e xH^Kxtf  <» 

iiofUTpu,  KtvTfm  lifre/  i1  tjpjr 
c«  rK,«7rtji  iluwm'  for  tvx- 
paSoAit  «»  i t»/*-},  avfi-mr?is- 
<ra  x^r^Mjf  a)  SlxptTfU'  »tw 


& unius  occurlus  alterius  occurlii  non  conti- 
netur, quare  convenient  inter  fcfc [ per  ay.  2. 
hui.]  intra  angulum  liyperbolam  continentem, 
/cd  & in  ipib  angulo,  (punelum  enim  A Hipponi- 
tur  centrum,  cum  A A,  A E diametri  fint  ) quod 
eft  abfurdum  : non  igitur  D E ipli  E r squalis  erit. 


rac  tauro»  np-MuTOf  crrt<  xpx 
ica/  -f  •srrtKjisKi  r </xroJoA.iu  yui/Uf.  xM*  5 
it’  atmt.  ( Kivrfcv  yxa  ri  A,  2^tfU~ 

Tfay  itm  T A A,  A t)  «sm  arear»’  tsx  if»  i B E 

ri  £r  tf» ij>(. 


Prop.  XXXI.  TW. 

Si  utramque  oppofitarum  Icdionum  duae 
reda:  lineae  contingant:  fi  quidem 
reda  tadus  conjungens  per  centrum 
tranfeat,  contingentes  redae  paral- 
lelae erunt ; fin  minus,  convenient  in- 
ter fe  ad  partes  centri. 

SI  s t oppofit*  fcclioncs  A,  B,  & ipfas  con- 
tingant r A A,  E B l in  A,B ; reCla  vero,  qus 
ex  A ad  B ducitur,  primum  tranlcat  |>er  centrum 
lc&ionum  : dico  r A ipfi  E Z parallelam  cfie. 

Quoniam  enim  oppofit*  (ciliones  funt,  qua- 
rum diameter  AB,  & unam  earum  contingit 
r A in  pun&o  A : igitut  qu*  per  B ipfi  r A 
parallela  ducitur,  fpcr4.ll.  & yo.  i.huj.)  Icdio- 
nem  continget,  contingit  autem  E Z : ergo  r A 
ipfi  E Z cft  parallela. 

* 


nPOTASIZ  A*. 

Ettie^jcTt^c  t o.iivui$jc*i  Sbo  tpx7?&i’ 

Toq’  «ctf  f&P  i TOi  ajpctj  'fjn^tuynUOtL  lu 

5"  t:A,  <6r^L>X)tAci  «H  <9** 

■*! jlf&ixi’  exi  Si  fiai,  crj^TrwSiToqWT 

xa»7f«. 

FlTfllAN  ainout, Ttux}  ai  A,  B,  5 
' i$<*rflop.Vaf  aura»  arum*  ai  T A A,  F.  B Z 
kxtx  tx  A,  B,  ij  St  Arir  5" A ori  « B 
juVf  moror  « 'Btyncn  Six  tr  «Vr/nf  to»  nxxv' 
?xyu  an  ®^AA»tA:r  irini  E Z. 

Eth  yi  arnxtfueia/  fter  Tttyau  uv  Aaatcrjof 
KBt  1}  A B,  >t  /iict»  cturo»  IJ  r A 1» 

A’  i oU  f B t?  T A '<s%aAnAtC 

) •f  7>urf.  tdx-niij  Si  i EZ’  rrr-pxA- 
Ai|A et  kw  xxx  ij  r A t?  E Z. 

Mi 
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ko^j  a upoLTrioptyeu,  H <Jbo  7ty4rvjsq,  it*  uncas  occurrant) 

CAnSturaj <fi  aj ul^uai  evfiTnTrJveir  rupjft-  <^o  contingentes 

/I  . ~.  tr  ' s n cantes,  quas  proc 

*lwcunww»Tilvfa  veM-  nianC;  pun&um, 

^<nt«  7&0  Ttylu*  yanlen.  erit  in  angulo  <j 

gulo  fedtionem  tommenu. 
FsTflliN  JarwMftmai  rof&i,  5 r «j-tohv-  O I s t oppoficx  feAiones  , quas  vel  in  □ 
-L'  fdpui  tjrei  xoA’  i»  rju  ura  ^ punfto  contingant,  vel  in  duobus  feccnt 

iw-nfunmi  a)  \ 

ABjiTA.  at  c*«aX-  ^ 

OT^twrftr»-  \ \ / 

«ta’  Atyoi  «i  1}  mpu-  X\  n.  i r 

zrluenr  attTw  tfzq  ce  r?  j \ / t ^ 

iqrfrityt*:*  t5  «&«-  / ) X.  I i 

X**rfT  ■nf*n>yuvitt<.  f / \' A 

Efiwi  cwff&lzmi  j / y^  V 

T njjew/  eu  Z H,  © K."  1}  Jv ' ^VS^\ 

AB  ^ 

i ntjf  atrvpu-  y yjf 

•jttarnir-  wfnrr&tTu  *<xn»  t»  e,  H‘  uMiof  * i,  currat  in  ©,  H punftis 

r-  A ~ - : • „ A ■ ' . < H «v  .r. • : L . 


•Ii^a.uvkunam,  JfJldS  »tl  uno  pUU- 

dio  contingentes , vel  in  duobus  lo- 
cantes, qua;  produtAse  inter  fe  conve- 
niant: puntAum,  in  quo  conveniunt, 
erit  in  angulo  qui  deinceps  eft  an- 
gulo fe&ioncm  continenti. 

'Int  oppofiwe  fixiones,  quas  vel  in  uno 

* punAo  contingant,  vel  in  duobus  fecent  rc- 

Ai  a b,  r a ; & pro- 
2 y'  / duA*  inter  (c  convc- 
y\  / fiant : dico  punAum, 

, p in  quo  conveniunt, cilc 

s"  1 1 in  angulo  qui  dcin- 

• / I ceps  eft  angulo  feAio- 

v.  \ l nem  continenti. 


TTOtinif-  evfiTmrtTU  nara»  nt  w,  H Cfietuf  x,  yj 
T A TUfiTnrtti^  KttTU  ne  Z,  K.  >j  'vth  \jsrix 
rv/*7n7r1a«q  ay  Z K,  0 H,  (p&npe v «n  tini  er  tu 
\jai  r © A Z yevnctr  t»T«i  >1  Ce  ra \jzsv  T K A H 
nftmriQ  3 JJ  «*»>’  i&vmaS). 

nPOTASlS  Ay- 

Eat  fua  t a.mcuf&iui  «ioSa  axi/i-TnTehf» a,  ix- 

^Alt^So»  /li  lif'  «XSCTIJJl  »X7eV  'TtA  •?  70- 


Sint  (eAionum  a- 
fymptoti  Z M,  © K ; et- 
go  [per  j.  vel  8.  a. 
huj.]  a b produAa  a- 
lymptotis  occurret,  oc- 
iimiliter  r a occurret 


, . ' * - — WUAHICt 

afymptous  in  Z,  K.  fc  quoniam  iupponimus  Z K, 
© H inter  le  convenire,  patet  eas  occurfuras  vel 
in  angulo  OAZ,  vel  in  K AH.  limiiitcr  idem 
deroonibari  poteft , fi  A B,  r a fcAioncs  con- 
tingant. 

Paop.  XXXIII.  Thtmr. 

Si  uni  oppofitarum  fedhonum  rctAa  linea 
occurrens  ex  utraque  parte  produdla 
K k extra 
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im.hi  uv.vuin.iv.fc>  u> 


T JJ  y ^ 


Prop.  XXXIV.  Thtor. 

Si  unam  oppofitarum  fc&ionum  redta 
uxvis  contingat,  & huic  parallela 
ucatur  in  altera  fe&ione : qux  i ta- 
du  ad  medium  redtx  parallela:  duci- 
tur, oppofitarum  fedtionum  diame- 
ter erit. 

SI  s t oppofirx  fedlioncs  a,  B,  & carum  unam 
A contingat  in  A punito  avia  r A,  ipfiquc 
r 4 parallela  ducatur  Ei 
in  altera  fcitione,  & fe- 
tetur E I in  H bifariam,  vV~ 

& jungatur  Ali  : dico 
A H oppofitarum  fcdio- 
num  diametrum  eile. 

Si  enim  fieri  poteft  , 
fit  A0K  diameter:  er- 
go f per  31.  a-huj.)  qux 
in  0 fedionem  contin- 
git, parallela  cft  ipli  r 4. 
icd  [ e*  hyp.l  r 4 ipii 
E l cft  parallela : e & igi- 
tur ipfi  KZ  f per  47. 1. 
buj.]  cll  sequalis,  quod  fieri  non  poteft ; cft  enim 
E H xq  iulis  It  4 igitur  A O non  eft  diameter  op- 
pofitarum fc&ionum  : ergo  ip(a  A B ea  eft. 

Prop.  XXXV.  Tbnr. 

Si  diameter  in  una  oppofitarum  fcdlio- 
num  redtam  lineam  bifariam  *ccet: 
qux  in  termino  diametri  contingit 
alteram  fe&ioncm,  rcOx  bifariam  le- 
{Xx  erit  parallela. 


riPOT A2I2  a/. 

Ea»  puit  tSi  arwuit^fjai  m»  $ 

<&^S$iAA>iA a **  t»  tmf«  nny 
i '&ri  •?  <Lpw  ’fin  fuon  r «w^MitAs»  a.y~ 
(L5ux  «Vrq  TOI  arnxH- 

"C ITOSAN  aynxeitAjjai  -nptxf  «J  A,  B,  y 
■*— ' /tiar  tur.  M ‘f  A Tf  lidri*  ij  r 4 

KttTX  ra  A,  ri,  T*i  T A irx- 
griAArAat  nx^u  *»  i71' 

T!(iri  i)  17.,  £ nr/aij- 
ikTu  ci%x  nam  ro  H,  Jty/ 
’tiTt?lvZ§w  ij  AH'  Myai 

"vn  ij  A H fiiTfif in  r 
anuuttA/ur. 

E»  yi  ixujx rb,  >| 

A 0 K'  ij  «£«  xara  ra 
0 t5iT^<Vl  «rkjsA- 
2'  AnAef  ki  ni  T A.  «»* 

i)  r 4 *i%jtV.tfAsr  k»  rji 
E z-  Iri,  if<t  k-»  n e K Tn  K.  Z,  trn  iitwxn*' 
1 i yxt  E H r?  II Z iri»  iri».’  cy*  rifsx  ajjlfrtrjaf 
kr»  «i  A 0 ra»  a»7a«,u.V»'  'i  A B ikyt. 
I1POTA2I2  A*'. 

Ex»  ii  IlxtoTf*  « jwx  t 

mi  Jy^t.  TVani-  A '£h^.xLV3U  r en^-<  jo- 
fie  *jtTx  ■»  “T  2/^ucrnfV  ira<yA- 

AnAai  «W  T?  fl** 

ElTfl 
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TtTfVfHt»  OUtTiyt  tWTM 

StXjt  nam  ni  H,  0 n-  j. 

>5  tnfybJ1*  i H ©’  ’x 

Aiya  »Ti  i)  H « Jicifurysf  \ \ ____ 

eo  r armuifuiw.  H T [a-' 

E»  £>  fur.  Sr*  <i  H K.*  \ / 

ij  ntn»  JJ  A ‘tQetrle-  /A 
fur> | W J?  / 

r A,  U(l  r?  E Z-  MI» 

ap <t  k*  ij  E K T>i  K Z,  , 

fcnf iftaiww,  miiEerjeZH»  «*•  ** 

aga  >i  H K tutfHTpii  Ki  f ornxw.aW*'’  1 Ht> 


E - & jungitur  H 0 : dico 

/ \ H © diametrum  cfle  op- 

/ \ poCurum  (cilionum. 

/ W Si  enim  non  cll,  Gc 

A i,  q IU:  ergo  [per  f.a.huj.] 

“V  y <jux  in  A lectionem  con- 

\.  \ tingit  ipfi  r A efl  naral- 

\ \ i eia ; & idcirco  ipfi  E I : 

aequales  igitur  [ per  48. 
1.  Kuj.  ] iunt  EK,  KZ, 
otiod  fieri  non  poteft,  quoniam  & E©,  01  fiuit 
akpulct.  ergo  tl  K non  cft  diameter  oppofitarum 
fcvlionum  : quare  H©  ea  clt. 


nPOTASlS  *£• 

Ear  irmutfiSptt  tu5tut  Xvx  W xrrjfW 

it  'xn  £ hympuat,  aurtvt  'Qn  td 
{u/ywpj&A  t cLt^rotuf^/Jon  >1 

<$*•  » 
ibre  5”  xarrpV  mtpaMnA»*  T»  it^C* 

•nfiKf&j*- 

EX  T n £ A N <*MW«afyaf  f<  A>  ^5  ^ 

A,  B Tipusru  TK  itAeut  i T A p*W^  r*  xtv- 
if  if  i«e.  i 7irpu}o&'»  St^/t  tutu»  ri  E,  ^ to  ittrtifn» 
T rtyifr»  k»  T«  X,  5 «rt^w^fti  B X£,  5 ««  * 


Prop.  XXXVII.  Theor. 

Si  oppofitas  fcd  tones  reda  Unca  fccct, 
non  tranfiens  per  centrum : quae  k 
medio  ipfius  ad  centrum  ducitur  op- 
pofitarum fedionum  diamecer  erit  ca 
ux  reda  appellatur;  tranfvcrfa  vero 
iameter  ipfi  conjugata  cft  ea  que  k 
centro  ducitur  parallela  redx  bifa- 
riam fedx. 

SInt  oppofitx  fctfiones  A,  B,  & ipfas  fecct 
teita  r a non  tranfiens  per  ccmruin  , qux 
bifariam  in  E dividatur,  fitque  fcCtiunum  cen- 
trum X,  & jungatur  X E,  & per  X ipfi  r A paral- 
lela 
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gata , qux  per  centrum  ducitur  recta: 
tadus  conjungenti  parallela. 

SI  n t oppofit*  fc&iones  A,  B ; rectae  fcdioncs 
contingentes  rx,xa;  & ducatur  r A quae 
bifariam  dividatur  in  E,  & jungatur  E x : dico 
Ex  diametrum  redam  eflc  ; tranfvcrfam  vero 
ipfique  conjugatam,  quae  per  centrum  ducitur 
ipfi  r A parallela. 

Sit  enim,  fi  fieri  po- 
tcfl,  diameter  E l,  Sc 
fumatur  quodvis  pun- 
itum Z : ergo  A x ipfi 
E Z occurret,  occurrat 
in  Z punito,  & junga- 
tur rz:  conveniet  igi- 
tur rz  cum  fc£h'onc. 
conveniat  autem  in  A, 

& per  A ducatur  A B, 
reda:  r a parallela,  ita- 
que quoniam  EZ  dia- 
meter cft  & fecat  r A 
bifariam ; etiam  [per  dcf.i  J.]  ipfi  parallelas  redas 
bifariam  fccabil : quare  A H infi  II B cft  «qua- 
lis. & quoniam  r B elt  aequalis  EA;  & eft  in 
triangulo  r l a : ergo  AH  [ per  4.  6.  & 9.  j.  ] 
aequalis  cft  H X,  unde  & H K ipfi  H B xoualis  cft, 
quod  fieri  non  poteft  igitur  E Z non  eft  diameter. 


iytili*  arttftt  t ni}  ajpa.}  ’c 

CZTflSAS  cu-muiiCyai  Ttfuq  oj  A,  B,  tt- 
afla,u-V«<  jj  T TtfiM  ai  r X,  X A,  ixt^tu- 
xBu  (TA,  5 TfT/ii&u  iiyjt.  xaj»  ri  E.  j ian- 
ZyJxB*  i)  E X"  Hyu  en  ij  EX  w»  * 

‘trkayux  j n£uyi if  «orif  <j  Jia  a 
xuTfX  t?  r A »it<yrAA>jAef  aycufyti. 

E tu  yS,  h Jiwxjtr, 
q E Z,  *,  «- 
Xr^Bu  tvxsii  c?  suar  ri 
Z4  mpTriri?)  afxt  ij  AX 
T>i  EZ.  ropanrittVa  xaari 
ri  Z,Kj  kn^tv^ai  i r Z' 
irupox A«  aoa  n r Z r j 
7»p>f.  cxipoaAAt  riiict- 
n ra  A,  £ «ut  ? A ri) 
r A «o%<jtWojAof  'xBt* 
i AB.  IV!1  *v  JitLfu\f){ 

ku»  ij  E Z 5 f r A SryjL  tifuM,  £ rcr 
Aarr  «wrii  «i#*  nftti'  «va^t  k*  ij  AH  ry  H B. 
itk  *sti  kw  >!  T E r*i  E A,  KSH  k»  c*  r« 

r Z A’  iotj  «yt  £ i|  A H rj  H K,  <«cv  «,  <t  H K r? 
H B ts*  JsTf*  omp  ajiu.xrsv.  is K a£p  ij  E Z «W 
fttr/iar 


Pbop.  XXXIX.  T&wr. 

Sidus  reds oppofius  fediones  contin- 
gentes concurrant : qus  per  pundum 
concurfus  & centrum  ducitur,  re- 
dam tadus  conjungentem  bifariam 
fecabit. 


n P O T A 2 I 2 A 5'. 

Ea»  t arrotivxiior*  Jbo  *u.5Seq  ip arilori])  “V*1**- 
iflaumr  » Jlx  E atxiTpw  & •?  av/i-d*™*  T 
ipa-Afaw»  f ra<  a$«< 

’CBttybyiyw£  tideia*. 

EXT  o- 
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• »0fMMU 

jpS  T OIAN  arnKH^Xf  n/ua/  oj  A,  K,  X,  r 
A,  B «TuO  fCS-MOL)  ipctTritfjfo/ai  Xf 

TE.  EA,  i Wt^luj^oi  i T A,  £ «i*  J*  E r?  T A 
®^t>AqA«  q Z E ll,  £tit [li&u  q T A /I 
XA7»W  ©,  £ iwt^U-z^mw  aj  Z e,  OH'  Aiy<* 
cti  ai  Z O,  @ H \'ptx^r  (cv^J  7 Tiitui , 

E q E 0* 

CCfyj  K»  q 
10  efiftt,  trAa;*»  <?i 
w£o?qf  <wrq  q aut  ri 
JtoTf*  rq  I"  A 'O^jtZAq- 
Att  igtf&t*.  «Aqy&aa 

7»  K1*  TfW  re  X,  * rij  r A 
O^qiZAqA©-  rx,&*  q 
AXB-  («0E,  AB  a^ft 
«t£uy«f  «<n  autfttlfU, 
x.  -nvryfj&put  i*^)  q r©  coti  fi»  Jia- 

fUTfW,  iy«xjs7jq  <fi  -i5  tspqf  q T £ «jajfrittqaa 
Tq  fdstipa  '.‘IctfttTfai'  re  a£«  tia»  £ X 0 war  ici 
tu  Actj  i5  qjUJe-j««<  i5  «T^L-rig^r  Jutjurf*.  ac,  iar« 
Tiwy.ccVwaf  mV  q«JBl  q Z E,  im^suxaq  3 q z ©* 
aut  T»T»  ifd-xlif)  q Z ©I5  A nfur.  iftciatf  <^q  j 
q H © i$airlt7iq  ^ B jjpaqf*  «i  Z ©,  © H <*£*£ 
t£xV]ci0  r A,  B T^usbf. 

npOT A212  jt<t. 

Fiui  r^c  ivnxu^JiJctiJ  JlS  fc5t*a | TVi*c<an  i\- 
AqAcW,  fui  r^gc  STxirTfV  i lifOWTtl oMq- 
Ao<  Jr^o. 

P ETHIAK  orrncmcfyaf  f*c«v  «j  A,  B,  £ (q 
^ ? A,  B vHsnaj  nfAHTt+mt  xMqAa{  ai 


tur,  lectiones  ipfa»  contingunt. 

SInt  oppofitl  fcllioncs  A,  B,  & ducantur 
duc  rcilx  r E,  E A contingentes  A & B, 
jungaturouc  r A , & per  E ducatur  ZEH  ipG 
r a parallela,  & (cccrur  r A bifariam  in  0,  & j an- 
gantur Z 0,  © H : dico  ZB,BH  (ciliones  con- 
tingere. 

Ducatur  enim  B a : 
ergo  [per  38.  ».  huj.  ] 
B © rcdla  diameter  dl, 
tranfvcrfa  veroipG  con- 
jugata ea  cfl  tjuc  per 
centrum  ducitur  paralle- 
la ipG  r a.  fumatur  cen- 
trum X,  & ducatur  AXB 
ipG  r a parallela : ergo 
.H  © e,  A B conjugate  <li«- 
' metri  finit , atque  ordi- 
narim applicata  eft  r © ad  fecundam  diametrum; 
de  t E lectionem  contingit  fecunde  diametro 
occurrens : rr&angulum  igitur  B X © [per  38. 1, 
huj.]  cquale  dl  quadrato  dimidie  fecunda:  dia- 
metri. & quoniam  ZE  ordinatim  allicatur  & 
jungitur  Z«;  propterea  [per  38.  i.huj. ] Z© 
contingit  fcdionem  A.  funditer  & II  © contin- 
git (cilionem  « : igitur  z ©,  © H (e&iooes,  A,  8 
contingunt. 

PitOf.  XLI.  Tbror. 

Si  in  oppofitis  fedtionibus  duae  redbc  li- 
nex  le  invicem  fecent,  non  tranfeun- 
tes  per  centrum : fele  bifariam  non 
/ecabunt. 

SInt  oppofit*  felliotK-s  A,  B,  in  quibus  diue 
retia:  r B,  A a,  per  centrum  non  tranJeun- 
L 1 tes. 
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Si  in  oppoGtis  fedionibus  conjugatis, 
dux  redx  linex  k invicem  fcccnt , 
non  tranfeuntes  per  centrum : bifa- 
riam fefe  non  fecabunt- 

S1  n t oppofit®  fe&iones  conjugat®  A,  B,  r, 
A,  & in  feitionibus  A,  B,  r,  A dux  rcibe 
E Z,  H 0,  non  tranfeun- 
tes  per  centrum,  (e  in- 
vicem fecent  in  K : dico 
E Z,  H © fefe  bifariam 
non  fecare. 

Si  enim  fieri  potcfl, 
fcccnr  fe  bifariam  , & 
fit  x feflionum  centrum, 

Sc  ducatur  quidem  A B 
parallela  ipfi  B l,  Sc  r a 
ipfi  H e parallela  ; & 
jungatur  K x : ergo  [per 
37.  z.  huj.  ] KX,  AB 
conjugata;  diametri  (unt.  & fimilitcr  X K,r  a (uiu 
conjugar*  diametri;  quare  f per  30.  1.)  reda 
contingens  (cilionem  in  A cll  parallela  reil®  in 
T contingenti  *,  quod  fieri  non  potcfl : conve- 
niunt enim,  quoniam  [per  19.  2.  huj.)  contin- 
geasin  r (ciliones  A,  B fccat,  Sc  contingens  in 
A (ecat  ipfas  r,A.  ac  patet  [pet  21. 2. huj.)  carum 
concurfum  cfle  in  loco  qui  cft  fub  angulo  A X r : 
igitur  E Z,  H 0,  per  centrum  non  trunlcuntcs,  fefe 
bifariam  non  fccanc. 


Ea*  **  Tajr  nfoUt  irroi^d/cut  <fw  *i}uoq 
Tiuncm  xMhAa*,  fui  V 1 uVif»  vatq’  wr 

TVatwaj»  aM*A««  JV^a- 

ES  T Q S A N nar*  arQsyiat  arnnriufyay  r»- 
fiAi  ai  A,  B,  r.A.ji»?  A,  B,  r.  A nfuus 
Su)  li/^f5a/  n/a«ra««» 
i#d?Aa<  au  E Z,H  0 na- 
rei t«  K,  pn  Ai  t i ntV- 
TfU  entj'  toyu  “m  i n- 
[4>Mm  Siyjt. 

Ei  yj  Siwxri*,  Tifiri- 

TltVXV.  K,  T i KOTfK*  T T5- 

fvut  teai  ro  X,  <L  rf  fcit 
E Z ryjiu  ij 

A B.  r»i  3 ©H  ij  T A,  5 
>i  K X'  ai 
K X,  A B cvCvyeit 

rii 1 JiofUT^u.  Ifitiat  £ ai  X K,  T A n^uyuc  «o 
Aiusrpw  ti’f»  ij  na 7»  to  A ry  nari 

to  T ipatfjrjuiVy  isir,  cati  odio/atto* 

cvfirrix^H  yio,  iTfiii  " ftfr  nari  ro  r f Jiar^o- 
jaeiij  ti/avh  Txr  A,  B r;uic,  r d 1 nari  ro  A ric 
A,  T.  i lpa*ff  :*  en  <i  niaileicK  ewruv  c*  tu  vnt 
T A X r y&tixv  TOTTU  f,V  i*  «5*  «i  E Z,  II », 
juij  Ai  5 nirroif  voBf,  rt/uuro  afyx. 


Prop.  XL1II.  77;«r. 

Si  urum  oppofitarum  fedionum  conju- 
gatarum reda  in  duobus  pundis  fc- 
cet ; & i centro  dux  redx  ducantur , 
una  quidem  ad  medium  redx  (ecantis, 
altera  vero  ipfi  parallela  : erunt  oppo- 
fi tarum  fedionum  conjugatx  diametri. 


n POTA  SI  2 **>'• 

Ea*  uvet  t nj'  otiftqieu  airotifiV»*  ei*«i7Vem 
Jbo  ay/cux,  Si  ? xtrrf»  i /$/’&! 
ivion  t 'nfctwtm.t  i <Tt  iwqyt  f1  Tiftia* 

tA/jvrr  mfyySs  tjerroq  to»  ii- 

EST£1- 


nuyum, 

* CameiilriinilioDt  diametri  coniagit*  [Jef.  ptim.17  ] utrique  lu  paiallela  ipfi  RR. 
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vw*  ^AZr?  / G 

zb,  ti^ize  t5  e a.  ii»  / 

v»  Ttt^ufMit  i Wf  B A,  E A / 

J»W  »«f  mpMj&xf  ,*<«/  / 

JVStKT»  75»  0,  Z fftyiH*»  B i __  _ 

*ofrV**4»y  i Z©n  / " ^ 

Stum^ow^  Jn  «■«*• 

Er*  i)  ^cS-nott  *w>»  npj. 

if)  <K  ™ A,  B,  T,  A,  E «v  < v 

>«i*.  «W  ®2b^’|X“  j5  A’  AE’  <? 

nr^M»  ^6<*  ’u*7"  ra  z»  ®»  € 

mi  Z€>  JutfttTpt  tvq  t*  tu  di  lumS 

rfiiru  5 iurtifUf  tCp l««4»  Zlofurput. 

nonTillS  i//. 


. \ _ F.e  & prixiuait ; cnt 

~ >.  AZ  xqualis  ZB,  & B9 

\ ipfi  0 A.  fi  igitur  ordine* 

\ mus  B A,  E A,  ut  fint  po* 

\ (irione  parallelae  ’.  data  e* 
\ runt  punfta  e,  Z ; quare 
\ & Z e r poGtiooe  data 

. \ cnt. 

>i  Componetur  itaque  m 
\ hunc  modum.  Sit  data  co- 
ni fe&io  in  qua  A,B,r,A, 
E pun&a,  ducanmrque  B a,  A E inter  f«  parallela, 
& in  pun&is  Z,  S bifariam  dividantur : junita 
igitur  Z « diameter  erit  feftionis.  eidem  ratione 
8c  infinitas  diametros  inveniemus. 

Prop.  XLV.  Probi. 


Tnf  Stjitarf  iMa^aat  * bmfio\k  td  x.lrnpi 

i ifSr. 

TOTTO  <?ij  tyMpir.  E«v  ytf>  intybum 
Suo  Zlffftcrpu  i wfaJir  *•  A B,  V A,  ro  mr 


pina*.  Ke&  « 7if4r»aiv  »f otf  T*,f  nu-if  r* 

turrpov,  mf  -^smurni' 


Datx  ellipfeos  vel  hyperbolae  centrum 
invenire, 

HOC  itaque  cnanifcfte  conflat.  Si  enim  du» 
fc&ionis  diametri  A B,  r A ducantur ; pun- 
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(per  ai.  f. J ipfi  AB 
parallela  ducatur  r A. 

rotet  r a erte  fcflionis  axem ; cfl  enim  diame- 

ni  ■ r 1*1  i!  


ero  parallela,  adeoque  [per  cor.  j i.i.huj  ] diarr.c- 
iercft,de  nefiam  e i bifariam  Se  ad  rcflos  angulis 


(ccat : dat*  igitur  paraboli  axis  inventu*,  cll  r A. 


Er  parer  unicum  efle  parabo!*  axem,  nam  ii 
alius  axis  fit,  ut  A B,  erit  lue  ipli  r a parallelus  ; 
& (ccahit  E Z , idejuc  bifariam  : ergo  B E cft  x- 
qualis  B i,  quod  fieri  non  poted. 


Prop.  XLV1I.  Probi. 

Datx  hypcrbolx  vel  ellipfcos  axem  in- 


SIT  Hsterho- 
lA,vc1El  l IPSIS 


\ tS*  »i  E Z trxjt  rei  A,  l£ 
> ' rn  A B •zfittHxK’.;  ryfiu 

<i  Tl'  (patf  fu»  f ri  er,  i 
r A a%ur  iri  f wpff, yi  if ct  t?  2jso* 
rK7ist  Jlofiirpcf  km,  -rlwtl  frx.it  n rjf 
ssresr  Cfjur  TtfMrft'  -nir  tt£^t  fe^tisrir 
i stfoiy  • T A. 

K«4  Qcuipr,  071  Hf  147  I5  G^CeAef.  « 

y)  <i>Acc  I4W/,  ifiAB,  (fw/  rj-  T A C^ctMpAjif, 
X ai«  EZti/«h,  iisii/iAC»'  >av  «£J»  i?»  B B E 
t«:  B Z,  'enti  xrem. 


n P O T A 2 I S /uf. 

Tns  Jt3t«n*s  uinfCsAni * t o^3»x  ivfur. 


A B r : oportet  igitur 
ipfiu*  axem  invenire. 

Pone  jam  inventum, 

& fit  K A,  centrum  vero  , 

fc&ionis  fit  K : ergo  / \ 

K a reflas  ad  ipfam  J \ 

ordinarim  applicatas  bi-  / \ 

fariam  & ad  redos  an-  / B \ 
gulos  fecat.  ducatur  f s*  s.  \ 
perpendicularis  r A A,  px  \\ 

& jungamur  K a,  K r,  '/  — M" 

quoniam  igitur  r A ae- 
qualis cIl  A A ; ergo  & [per  4.1.]  TK  ipfi  K A 
cft  «qualis,  ergo,  fi  pundum  r datum  fit,  erit 
r K data  : adeoque  circulus  centro  K & inter- 
vallo r K deferiptus  etiam  per  ipfutn  A Cranii- 
bit , & [per  6.  def.  dat.  ] erit  politione  datus. 


"pSTfl  Tiupioau 
•*-'  * Eaaeiiix  >i 


1]  Eaaeiiix  h 
A BT*  frifiautiicrb 

a;:>a  tvira. 


/ \ *;r«*  (t/f.ir. 

\ E Vir,cJu,  rjH  tfU  0 
[-  K A,  XEir^oi  3 f Tiftrt 

/ 'V  1 T«  K*  V K A rase 

yX  j ctt’  currlut  nmyyUTUt 

£ ' JVp  XXTtyfiDatf  «l%5t  XAi 

\ / "Btff 

S >ca%TK  >1  r A A,  t im- 

R £svx9-««»v  a*  K A,K  r. 

ith  is>  ia/  io»  >1  r A T*j  A A’  finj  i?? i TU  rjj 
KA.  tav  m So%>  tir,  tpq  fe^nm 

i r K*  ifs  i xirTfu  tu  K,  JiUMta-n  fi  tu  K r, 
xCttlx  p^apeieVjf,  ?*«  K if?  f A,  ^ ina  %<4 

fifiibf.vf. 
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u "xjr*  *****  /»  ai  '«ros-  cp- 

2*r  ii  futi'  af  o»  cc/yi  i?»  r/  K A.  ij*^*  f 
K ni  T iMKN'  >j  <vyt  M N <i£&* 

ifi  r 7»^  ri  B K. 

IIPOTA2I2  /wi'. 
bifteyfAjien  <Ti  tYto»,  t£«  »V&  «/'«£*<  Sn  oMa 
«Seris  r eu^o*  te*mt  5«,  noti. 


■»  • • v|U4u.  iiua  iv  o u jpuui  nui 

bifariam  & ad  rc«os  angulos  fecat : & idcirco 
fpcr  dcf  i!.]  KA  eft  axis,  ducatur  per  K ipfi 
r A parallela  M K N : ergo  M N eft  axis  fc&ionis 
ipfi  B K conjugatus. 

Prof.  XLVIII.  Tbeor. 

His  autem  demonftratis,  reliquum  eft 
ut  oftendamus  non  cflTc  alios  axes  ipfa- 
rum  fc&ionum. 


p I fiwartr,  tfet  5 iti,**  ofiir  o K H’  katu  Q1  enim  fieri  poteft,  fit  axis  alius  K H : ergo 
tu  eum  «Tij  7»ir  ?/**? cc&ir,  ay^Horf  Ka}i-  cJ  dutfta  perpendiculari  A e,  ex  iis  qnx  (ii* 


t*  rif  A 0,  «i*  KHf  i A 0 ni  O A’  uft  tuC,  i} 
A K ni  K A «s» j.  iMxi  nat  if  Kr  wir  afct  i 
K A ni  K f,  onntv.  'in  /u^i  tst  k#  o A E T 

XWCAff^-  HAT  aMs  BttfiHSV  flCTU^U  rwt  A , T i 

evftZcrfiM  n T»^qi,  <3*i  /U-V  T5  tirrif Sa/j;r  Qanifit- 
Siri  j iVsM\|/<£K  JU*J»n»  rx^umt  «j  T P,A  E’ 


pta  diximus,  erit  A e xqualis  © A : quare  [pet 
4-  i.)  & A K ipfi  K A,  ut  & ipfi  K r sequatur : 
funt  igitur  K A,  K r inter  fe  xquales,  quod  eft  ab- 
furdum.  circulum  autem  A ET  non  occurrere 
fcdioni  in  alio  pun&o  inter  A,  r,  in  hyper- 
bola  quidem  pcrfpicuum  eft.  in  ellipfi  vero  du- 
camur perpendiculares  r P,  A E ; & quoniam 
M m xr 


i 
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rcvtangulo  MSN.  fed  demonftratum  cft,  quo 
uadratum  cx  S K differt  4 quadrato  cx  K P,  co 
ifferrc  quadratum  cx  r P i quadrato  cx  AS: 
* quo  igitur  differt  quadratum  cx  r P i quadraro 
cx  S A,  co  rcebilgulum  M P N i rc&aneulo  MSN 
differt,  itaque  eum  ordinarim  applicata:  lint  r P, 
AS-  erit  [per  21.  1.  huj.]  ut  quadratum  cx  rP 
ad  rc&angtiiutn  MPN  ita  quadratum  cx  AS  ad 
rcilangulum  M S N.  demonfltatunt  autem  cft  in 
utrifqiic  eundem  cflc  exedfum  : ergo  quadratum 
cx  r P rcctangulo  M P N cft  xqualc,  & quadra- 
tum cx  A S axptale  roSlangulo  M S N.  igitur  lin 
fuimus  enim  clftpGm  clfc. 


* u cUje  71  >brt  r P r»  ^crs  £ A,  n rrai 

ajaQifxt  ti  tjz s»  M P N ri  \jzrs  M SN.  W 
rr«  Kdt xyf&m  ne?»  df  r T,  AS,  i-ra  uc  r* 
>ert  T P cresV  ri  \jzs i MPN  nrwt  ri  ibra  A S 

ri  tjzre  M S N.  ®£  i ctufipni- 

f'.K  n twvij  Lmptffl-  ait*  to  /JSM  Simi  T P 
ri.  Lctrs  MPN,  t»  ii  Aera  A S tu  \jzsi  MSN’ 

* xuxAtf  a£«  ir>  i A T M anas»* 

uzrtxairsq  j«e*  i^-feXef. 

a ATM  cft  circulus  *,  quod  cft  abfui Jum;  po- 


E U T O C 1 U S. 


* Quo  igitur  differt  quaJratum  cx  r p S qua- 
dtato  cx  SA,  co  reilangulum  MPN  differt  it 
reilangulo  M S N.]  Sint  dux  magnitudines  xqua- 
lc» A E,  r A,  & dividantur  in  partes  mxqualcs  in  pim- 
<Uu  £,2.  dico  quo  differt  a e it  2 r,  co  £ £ differre 
4 24. 

Ponar.»  ipfr  T2  xqualis  Att;  ergo  £M  cft  diffe- 
rentia magnitudinum  A H,  A t ; boc  cft  2 r,  A E cft 
enim  A 11  xqualis  r z.  fed  Si  A B ipfi  r 4 : reliqua 
igitur  H B reliqua  2 4 cft  xqualis.  quare  E H eft  diffe- 
rentia ipfarum  £ B,  B ii,  hoc  cft  ipfarum  E *,  2 4. 

Sed  Ont  quatuor  magnitudi-  . p 

nes  ae,  eb.  rz,  Z4,  Se  difte-  £ ^ 

rat  A £ 4 I'  Z co  quo  ta  differt 
4 Z4  dico  utraqac  fimul  A E, 
a B urrjfquc  limul  r z,  Z 4 xqua-  ) 
lia  e(Te-  j- 

. Ponatur  rurfus  a h xqmlii  r z : ergo  E ll  cft  diffe- 
rentia magnitudinum  a E,  r z.  eodem  autem  differre 


* Ii  kfjt  2+gtpif«  n >ora  P P 5" Seri  S A,  ritu 
f/.ljtftix'!  ri  vier  M r N i r t sisi  M IN.]  Et*  »ur  A» 
fityjc » Vs  ts  A t.  r a,  ii  /i.ur^bi  ti  t iwi  .i  tb  tu  E. 
Z.  an  if  a,VSt'i  r»  A E r Z T,  T>rp  if«<  ri 
E B t<  Z A. 

Ku£»  T~i  T Z ia»*  t»  A U'  tj  E H 4j*  In f«^i  R»  ? 
AH.  A E.  arris»  T Z f,  A E,  li^AH  <»•»  is»  tuf  T Z* 
i>Ai  i)  ri  A B »d  T A1  ij  anas»  &r*  n It  B tu  Z A Ri» 
“mt  »a  7i  MI  tt»  84»/,»  R»  T E B,B  H.  ani  T E B.Z  A. 

A.aJt  A io>u  riwsq»  /n;c3» 

H * •»  A E,  EB,  r Z,  ZA.  tf  Ti  A E 

f T Z S i«?!  :i  i»  v Axj*?»<  r»  E B 
r Z A.  >\yt  'in  nvutrufinf*  t4 

A E.  E B evwyejirifMf  Wf  T Z» 

2 ^ ZA  Ri»  arx. 

Kfiiv  Waj»  i»I  r Z in»  n AH’  7»  EH  ipi  MfigJ^i 
Ri  riir  A E,  r Z.  tj!  A «uvvj  Acjipc»  trienni»  «>£»- 


* Per  Lemma  II.  Pifft  ad  librum  primum. 


mt 
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Eui/n^s-rraf  iit  i'r«.  n^4i  icui  J"  A xajrnr 

i Ai,  )j  xctt&tsi  T»j  B A «n»  17  B E,  £ ij 

A E"  ^)»wo«»  i '1 '1  'en i5  7>pjr  ii  A E. 

ESTfl  otAi»  7J  JsJt»  arfitKi  cJcn  SF a?c»»f 
to  E-  igy  •fiytvi-u,  K&  *x9o>  t^xrflo.t&Jil  A E, 
xaf  Kafanf  r\x9*  i *i’  •-"f  «oa  H"i»  i B E ry 
B A.  x,  i<&eim  i B £•  i^eS-ciw  ap»  m Bi. 
K H»  ie)tt  TO  B'  isfa*  at*  X.  TO  A.  Xj  hw 
>1  A A‘  JiVkoja  15  A A’  is»  to  A.  «A1,* 
JC.  to  E-  facti  ou>i t (AE. 

Euirn^rrrptj  cfij  Arraof.  xa»:$«  t?  B E iirif  ij 
B A,  £ >in  i An  EA  o^Jij  i A A,  nau  ivn- 
1}  A E-  ($curtpw  gij  071  ilpu^fTOf  ij  A E, 
Ceu tp:i  it  £.,  is»  ie%  a^fetr.t  to  auro  ij  ru  B. 
en  ij  irrj  ri  B o^Jb  syouV’!  i^asjgwy  rijr  n- 

rfr- 

E ET  n to  ttaji»  s-»u«:r  r«  P xai  ?r^o- 
«r«,  xaj  tr»  i r A,  icaf  2{*  ri  r ni  <t?on, 
Tiriisi  rj  Bi,  •s^ZhxAor  i TZ*  Jtrw 

ai^s  esi»  ij  T Z-  xa/  5wr»  5"  A c%>  riu  T Z m»- 
yu?pc+s  >ix9*  i A Z-  iftt/  ij*  ij  T H r>[  ZH' 
xaj  Ki  <fc?rv  to  H'  (Tojl»  a,»»  Kj  to  Z.  xsf  oi»;»^ 


t a.  at  B A clt  data  : data  igi- 
tur cft  B E.  eftquc  punitum  B 
datum : ergo  & punitum  E.  fcd 
datum  sjuoquc  cft  A punitum : 
rcita  igitur  ae  [per  26.  dat.] 
politione  data  erit. 

Componetur  aurem  in  hunc  modum.  Duca- 
tur ex  punito  A perpendicularis  A A,  ponaturque 
B B i pii  B A squalis,  & jungatur  A E : patet  itaque 
[per  3 j.  x.huj.]  A E li-ilioncra  contingere. 

S 1 t rutius  punitum  E in  axe  datum-  failum 
(it,  fc  ducatur  rcita  A E luitionem  contingens,  & 
perpendicularis  ducatur  A A : ergo  [per  jy.  r. 
huj.]  B E cft  squalis  B a.  & data  elk  B E ; igitur  & 
B a.  at  datum  cft  B punitum ; ergo  A datum  erit, 
fcd  A A cft  normalis,  adeoque  [per  jo-dit.]  poli- 
tione datur ; igitur  Se  punitum  a datum  cft.  (ed  Se 
E datum  : igitur  A E [per  2rf.dat.]  datur  politione. 

Componetur  itaque  in  hunc  modum.  Ponatur 
ipli  B E squalis  ba,  & A punito  A ducatur  A A 
ipli  E A normalis,  jungaturque  A E : maniteftum 
igitur  cft  [per  3 y.  r.  hnj.]  rcitam  A E contingere 
(cilionem,  conitar  etiam.  Ii  statum  punitum  Iit 
idem  qutxl  B,  normalem  ala  eo  duitam  (titio- 
nem iplam  contingere. 

Sit  datum  punitum  r : & failum  jam  fit,  fit- 
que  r A conringens,  & per  r ducatur  r Z paral- 
lela axi,  hoc  cft  ipfi  B a : ergo  [ per  aS.ci  it.J 
r Z politione  data  cft.  i punito  A ad  r Z ordina- 
tirn  applicetur  A Z : critquc  [per  3 y.  xJnij.}  r K 
squalis  Z H.  & H [per  2y.dar.J  cft  datum  : da- 
tum igitur  erit  & Z.  ordinatim  autem  applicatur 


9Haa  <t(>ft  ici  K&  i B E.  xaj 
•st  n B iejtf  iefai  iajt  xaj 
ro  E.  eJAa,  xaf  to  A'  facti 
a&i  » AE. 


H B.  led  I per  i.  dat.J  ratio  r a 
ad  4 B tll  data , quia  utraque 
data  eft:  ratio  igitur  TH  ad 
H B erit  data.  & eft  data  Br ; 
quate  pundum  H datum  eft. 
(cd  & tpfum  A : ergo  [ per  16. 
dat.]  A H data  erit  politione. 

Componetur  autem  fic.  Du- 
catur A piindo  A perpendicularis 
A A,  & fiat  TH  ad  HB  ficut  r A 
ad  a b,  & jungatur  A H : patet 
igitur  redam  A H contingere  fe- 
dionem. 


Rursus  (it  datum  punctum  H in  axe : & 
fartum  jam  frt.ducaturque  contingens  A H,  & A A 
perpendicularis,  pari  ratio- 
ne erit  [per  jtf.i.huj.]  ut 
r H ad  H B ita  r a ad  a b. 

& data  eft  r B : ergo  [per 
7.  dat.  ] punctum  A da- 
tum. & dt  A A perpendi- 
cularis: quare  politione  ■ ] 

data  erit.  & eft  fcdio  data  T I 


ij  I A eatK  A B ttzut  ij  r H srCw 


E1-  :ione  : datum  igitur 
2f.  dat.  ] eft  A pun- 
i.  fed  Se  ipfum  H : 
ergo  A H politione  datur. 

Componetur  autem  hoc  modo.  Ponantur  alia 
eadem,  fic  fiat  ratio  r A ad  A B eadem  que  eft 


r H ad  H B ; fic  dufta  A A perpendiculari,  junga- 
tur ah  : conftat  igitur  [per  34.  1.  huj.]  iplam 
A H problema  conficere  ; fic  i puncto  H redam 


aliam  duci  pofle,  qua:  fettioncrn  ad  alteras  par- 
tes contingat. 

Iisdem  pofuis,  fit  datum  pundum  K in 
loco,  qui  intra  angulum  fub  redis  £©  l conti- 


H B.  Aajar  j 1 tw  r A TStif  A B 
G JtBfff,  fc&iim  yS  uunifa,-  Aa- 

\ 3 «r  «£*  tij  -f  r H 'sr(ff  HB  <fa- 

Bh{.  JHJ^adfiaw  1}  Bf  JaJt» 
\ «{«  to  H.  «M«  Kj  t»  A-  Jiet» 

B \ a/xt »}  AH. 

^N.  \ 0 W 5 

\ >?  * A Kctjrnf  i A A,  5 tu 

& \ \ nif  r A «esc  A B Aayw  o eut- 

\ f*  « T?r  r h h b,  5 

N i trs^tu^u  b A H'  (pajnwt  Jij  eu 
B AH  -J5  TijUrf. 

n A A I N ^4  teai  ra  Jeji»  mtftiw»  (jii  5" «fa- 
tor Ta  H-  x ytytnTu,  x Bjjda»  i A H 

x«f  xajinc  4 A A* 

^ »«™  ra  aumt  <J4  i$uf  Uf  4 

T H WCfV  H B itTuf  ij  r A 

/7  «err ab.  ^ io SiB-tuu 4 

,//  r B'  Jtjw  «f  » ra  A.  x«f 

| A—  ww  cfti  4 a A-  ?lV«  ipt 

1 x\  *?■'»  4 A A.  (fi  XX)  4 

Ne  /sdt»«^*T0A.  aA- 

nJ  A«  £ to  H'  jtV«  au«  (eir 

4 AH. 

/i  irr«r.  Taocct^ai  13»  «0  aMa 
•meum,  xcu  tu  r H «Crr  II  b Asy«  a «4r'cr 
^najiijo&a  0 -i4r  r A tror  A B,  iutf  i faBu  4 
A A,  *«<  4 A H'  (pam^c»  J4  an  4 

A H ra  -BCS^Arfw».  «,  on  Axr,  Jh  ayjpimaj 
(p*7fjoyu.Vn  t5  u/arr  r»  m*«  fu^. 

Tft  M «ora»  vjzmttj^Mur,  Ta  ^c^i»  «j- 
fiiur,  u tu  t»W  i5  »isp  t E 6 Z ya»i*f  rara,  ra 

X 
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r*  Z i(p«^iUrV’l»  t^«  7>p»r.  > 

5*>*rtr">  **<  ss"»  ji  Z A E,  Kj  aj<»  / 

*A0  ni  AZ,  / / 

ljr«  i ZA  ri  AE  t,-*  Inf.  / -^a 

K«{  JI  Z0-  /oS-i»  ifCb  / / 

r*  A.  >taj  Jut  Si^tfjSpg  ri  A / 

StrenLi  E e q iA‘ 

S»r«  cLfjt  i>ai  «i  A A.  3aV«  Si  koi  i i T5a>j' 
^o&aa^jt  « A.  *A\i  xoj  ro  z*  SlJ-«  igjt 
<j  ZAE. 

t ^aum^rf)  »T«f.  ‘r"  >)  'ni*-’l  ij  A B,  *ay 
«t/  E 0,  © Z cunft-fivm,  xj  r»  Jcchr  cyu-siov,  <Dn 
fjuif  t impTtiuTwi  f wcrf^jwaiv  T&o  TTfJui,  n 

Z’  «t.  tiTfLr&u  1]  Z e tfi/ji  xat»  70  A.  t ? 
A 7^  0 E 43^ytM>iAef  i AA,Jt  Exf^tu^ii 
i;  Z A.  £ lio  ij  Z A ni  A ©,  tax  a£jt  ^ ij 

ZA  r?  A E-  af*  7»  ‘aCtJtftty/utyM  ij  Z A 
iyia^iTBt)  -f  lifir.f. 

TflN  avruiy  vmKHjJ^iuy,  Ifi)  7»  Je-Su»  oif- 
ptasv  cc  7oi  vazt  7 io  yav/<w  fio  t?7f  7:toi  ra» 

©Sfl^rra»  t&u  nuZc , tuti  t*T“  70  K'  S vt  d i Xto 
t»  K ayxynt  {5<kt?s,«,V>I»  r?f  n^'f>  jojooiVa, 
Jt  !>"«  qKA)  ^ 0/A)^<Cx5i«K  i K0  CXoloAjf- 
e&a*  ifo/  <>i  .Jhsvr-  iiu  it\  eSH  i5  To/trf  Atpify 
eadw  Ttjfttav  ro  T,  a£  2)gc  7a  T 7>i  K.  O ®^tA- 
AijAof  i r A,  Cfa/  £hr«.  <L  iar  r/*iyj»  « 


t;  suc  a puncto  l cxucctc  rectam 

\ qur  fcilioncm  contingat.  Ponatur 

\A  faitum  e(Tc  ; & fic  contingens 

/\  ZAE,  & per  A ducatur  A a ipfi 

E 0 parallela : erit  igitur  [per  a. e!.] 
__  \ A e xqualis  A t,  quoniam  [per  j. 

\ 2,  huj.|  & Z A ipfi  A E c!l  xqua- 

N.  \ fa.  & [per  ltS.Jjt.]  data  cll  Z©; 

b\  \ ergo  [ per  7.  dat.]  & punilum  a 
datum,  data  quoque  cll  [per  28.dat.  ] politione 
A A,  quae  nempe  per  A duila  ipfi  © E politione 
dati'  parallela  cll ; & leilio  data  cll  politione  : 
ergo  & punilum  A datur,  fcd  ScZ  [e*  hyp.J  datum : 
reila  igitur  Z A E politione  data  erit. 

Corr.|Kinetur  autem  Ikx:  pado.  Sit  Icilio  A B, 
cujus  alymptoti  E 9,  © Z,  & datum  punilum 
Z Iit  in  una  afymptotfin  fcilioncm  continen- 
tium. & (ccctur  [per  10.1.]  Z © bifariam  in  A, 
ducaturqtte  [per  30. 1.]  per  A reila  a A ipfi  e e 
parallela,  & jungatur  Z A.  Se  quoniam  ZA  cll 
xqualis  A 0,  & Z A [per  2 6.  Se  9.  y.)  i pii  A E x* 
qtulis  erir.  quare  ex  iis  qu*  [ad  y.a.  huj.]  de- 
tnonllrata  funr,  ZA  (cilionem  contingit. 

Iisdem  politis,  fit  datum  punitum  K in  loco 
qui  deinceps  ell  angulo  fcilioncm  continenti,  Se 
oporteat  ab  ipto  K aciam  ducere,  quz  contin- 
gat fcilioncm.  facium  lit,  St  lit  K a,  j unita  que 
K 0 producatur,  erit  igitur  [per  26.  dat.)  poli- 
tione data.  Ii  ideo  in  Icilionc  fumatur  punilum 
r,  & per  r ducatur  r A ipfi  K © parallela  ; erit 
[per  28.dat.]  r a politione  data,  ac  Ii  r a bi- 
N n faciam 
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bifariam  in  B IcCctur,  junitaquc  E & producatur, 
& ipfi  E 0 ponatur  xqualis  0 H : ergo  H B tTunf- 
vcr(a  diameter  cfi  ipfi  K © A crmjujt.ua.  ponatur 
vero  quam  parti  figurx  qux  cil  ad  B H xqualc 
reitangulum  K 0 A,  perque  A ipfi  B H parallela 
ducatur  A A,  & jungatur  K A,  patet  igitur  K A fc- 
dtionem  contingere,  per  converfam  trigefimi  oita- 
vi  theorematis  primi  libri. 

A t fi  datum  punitum  fit  in  loco  inter  Z 0 n 
interjcAo,  problema  erit  impoffibilc.  redla  enim 
contingens  (ecabic  H 0,  & utrique  ipfirum  Z 0, 
© n occurret ; quod  e It  abfurdum,  ex  iis  qux  in 
trigefimo  primo  theoremate  primi  libri,  & in  ter- 
tio hujus  demonfirata  lunt. 

Iisdem  pofuis,  fit  (cilio  data  Ellipfis,  da- 
tum vero  punitum  in  feilionc  A;  de  oporteat 
ab  ipfo  A ducere  rcitam 
qux  fcitionem  contingar. 

Ponatur  faitum  ; fitque 

ea  teita  AH,  de  ab  A ad  / 

b r axem  ordinarim  ap-  ( _ 

E licetur  A A : erit  igitur  n ^ 

jer  +7.ahuj.]punitum  A V 

datum,  de  [per  j&i.huj.] 

Ut  r A ad  A B ita  erit  1'  H 


ad  H B.  (ed  [per  i.  dat.l 
ratio  r A ad  A B data  cft : ergo  de  ratio  r H ad 
H B data  erit;  de  idcirco  [per  2.dat.]  punitum  H. 
fcd  de  A datur  : quare  de  A H erit  politione  data. 

Componetur  autem  hoc  pailo.  ducatur  per- 
pendicularis A a,  de  ipfius  r H ad  h b ratio  eadem 
fit  [per  lo.d.]  qux  ratio  r A ad  a B,  jungaturque 
A H : confiat  igitur  [per  14.  i.  huj.J  A H fcitio- 
nem  contingere,  ficut  in  hyperbola. 

Sit  ruilus  damm  punitum  K,  4 quo  opor- 
teat rcitam  contingentem  ducere,  faitum  fit,  de 
fit  ea  rcita  K A,  duitaque  K A © per  0 centrum 


r/fiu  iri,  t,  -nr/a y&u  i r A 
tu  E,  K i7ri^<isxflum  tj  E 0 <i«GlGAEc9'®,  5 te 
E 0 Ijjj  xdc&u  i©H'  r ttfjt  H B irA ttyvl  21?- 
fxtifif  in  oiXjsyrt  te  K 0 A.  xrit&a  di  ril  n- 
rasta  r i tIui  B H hSm  i m n \jm  K0  A, 

it,  21?  i A TE  B H <£?ty>Xr>jcr  rjyjlu  (AA,  yj 
tntgvjxbv  1)  K A‘  Qtuii or  «Te  ott  e K A ipasfliraf 
r (wnsix-ftu/  * Xrs'.  5 KfUTtt  (itZkU. 
E A N ii  if  tu  fUTatiu  Trxa  f Z0H  SoS e. 
aiiwantt  litti  t»  «©Gae ftet.  e ipanie.ufyri 
7ipsi  T H 0'  Uii  cvfnnrf?)  itUtiifXT  Z 0,0  II, 
cttij  a.iuixm,  2+?  ra  <Jid  «y.u.V'»  u tu  Aa  . ? 
ortura,  5 e»  TU  TfJtTu  T irn  (3<Ga  ia- 

T n N cwrilv  imxrtaVar.tra  ij  -n/xr;  tJXenJxr, 
■n  ii  ic}it  ott/xUct  o .t;  ■f  rturf  7»  A‘  X iuv  t*u 
X f A a^ocynt  ipttTrl)- 

p.V>l»  r Tip-r.  ^rjvrsra, 

\ d i AII,  £ 7i myfii- 
1 tj.  tus  Airo  f A <?3n  T»  BT 

© J ayoa.  e^Sa  i|  A A-  ejk/ 

/ i:)i»  70  A,  xaj  (sttfuf  i 

r a «ere  a b nw  i r h 
H b.  it  io  t5 
r a sfss  a b icatis'  Xtyts  ifjii  f r h oexr 
H B Je&Mt'  Sitiit  a-?jt  ri  H.  «M.a  ijre  A*  Srioi 
it&t  i?»  1}  A H. 

iMUTtfyn-mi  $ *TVf-  *»5lW  r/fiu  e A A, 
x,  tu  f r A «CsV  A B Aoy&i  g wtW  iru  i^TH 
•XOC  H B,  £ E AH.  (psuist*  3>l  S7»  e 

A Ii  ipamtraf,  aaerrp  j cJrri  T5  iTruSoArf. 

ESTO /i  mtXjr  n S ttiit  wr,fJi:i  rcK,  yjtj 
Si:v  isuataytiy  ipu-^a^ry,  yiymTU,  <clsu  ij 
KA,  d e K A 0 ro  0 xtiTft* 

ckScCAim&M 
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opL  ^ a b bt 

BA  «df  BA  Ao' y*  id  / 

J&ttf'  «a/ 15  A B a^t  ca©c  / 

B r Ao'j<f  id  x«j  tn 

d - Pt jrt  rj  'Zm&f  TO  B y cavior 

StAiic k a^a  % >j  dzro  B A T.  JjiVi  *©f  5-fjV  di 

B A Xj  tu  A"  3ar«  a^c  i r A.  Sir*  Jt 

5 t Je$u>  ipjt  t»  T.  (£  t(pa7!?«T5if  >!  T A‘ 

-Ttrf*  ajjt  is»  ij  r A. 

JEutro^iierny  Jij  stjoA^a  *rr«f.  Fr*  >i  <?o- 
S-5«w  xoi»«  Tiftif  na^aSoA^,  ?f  a^oin  >j 

AB,  i it  «f«3-«a»  yuna.  irpz  >j  \jass  E Z H'  Jiyy 

HMQSu  TltylHtV  Sia  I5  £ Z T8 

E,  5 x£%m  rx^u  i E H,  5 / 

7irpi(3-«  /rjj»  i ZH  rie,  / 

1 6 £,  id -Jad  / 

T H © E yu»M  iirfl  pituine  tu  / 

ij  usrc  T B A r,  j ^S-a  icajt-  / -</ 

nt  ii  B T,  i ry  B A isTf  utioiu  / / 

»i  A A,  Kai  v «SrA*  i-  i ' 

ilpaTn s.rVi  *f«  is»  ij  r A njs  / 

Aiyw^ij  in  i uzw  t 
r A B di  \js»  tEZH  is»  id(. 
t!r«  ytp tsrr uf  ij  Z |{  ■szdr  H 0 iraf  >|AB «dr 
B A,  in  <Jt  x ut  0 H «d?  H E ira*  i A B wc?r 
B f ii  Iret  apa  is»  ir  i Z H -oCsc  H E irroj  i 
A B «df  7&B  B T.  xtu  Hinv  isfai  **  «df  T»if  H, 
B ywntf  ijij  aea  id  i Z y«vi«  d A yavia. 


\rc  [per  40-  «J.it.J  data  cu  ra- 
tio a b ad  B r.  fcd  [per  3 y. 
1 .huj  ] ratio  A B ad  8 A eft 
data  : ratio  igitur  AB  ad  B I' 
[per  8.  dat.]  dau  erit.  Se 
datus  cft  angulus  qui  ad  B : 
ergo  & B A r angulus  cft  datus.  & d ad  rcdbm 
B A politione  datam  & ad  datum  punctum  A : igi- 
tur r A politione  dabitur,  at  ie&io  data  e fl:  po- 


litione : ergo  punitum  r datum.  & r A lectio- 
nem contingit : quare  & politione  dau  erit. 

Componetur  autem  problema  hoc  modo.  Sit 
data  coni  tc&io  primum  Parabola , cujus  axis 
A B,  datus  autem  angulus  acutus  E Z H,  fijmpto- 
que  in  E Z punfto  E , ducatur 
A y|Z  perpendicularis  EH,  & Z H in 

/ 0 bifariam  lecetur,  & junga- 

/ y O tur  0 E,  & angulo  H 0 E squa- 
^ //  lis  conftiraarur  angulus  B a r ; 

j- h & dui5ta  perpendiculari  B r 

N.  ipfi  B A ponatur  squalis  A A, 

\ jungaturque  r a : ergo  [per  33. 

\ t.buj.  ] r A (eetionem  con- 

® \ tingit,  dico  itaque  angulum 

\ r a B angulo  E Z H squalem 
\ clTc.  quoniam  enim  [ per 
conftr.]  e(t  ut  ZH  ad  H0  ita 
A B ad  B A,  & cft  Ut  e H ad  H E ita  A B ad  B r : 
erit  ex  squali  [per2a.j.]  ut  ZH  ad  HE  ita  A b 
ad  B r.  led  [per  conflr.J  anguli  qui  ad  H,  B recti 
funt : angulus  igitur  Z [per  6.  tf.J  angulo  A cft 
squalis. 

Sit 
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|juirv*uiui  ia 

tingens  : igitur  r A cft  pontlone  data.  ducatur 
Z X fc&iooK  afymptotos : ergo  (per  j.  2.  huj.] 
r A produ&a  alymptoto  occurret,  occurrat  in 
Z : erit  igitur  z a E angulus  angulo  ZX  a major. 
Se  propterea,  in  compofuionc  problematis, opor- 
trbit  natum  angulum  acutum  majorem  efle  quam 
cft  dimidius  ejus  qui  ab  afytnptotis  continetur. 

Componetur  itaque  problema  hoc  modo.  Sit 
data  hyperbola,  cuius  axis  quidem  A B,  alytnpto- 
tos  autem  X Z,  & datus  angulus  acutus  (it  K 0 H, 
qui  (it  major  angulo  A X Z : fiatque  (per  2 3.1.3 
angulo  A x Z xqualis  angulus  K 0 A,  & 1 pun- 
ito A ad  rcitos  angulos  ipii  A b ducatur  a z,  in 
H«  reto  fumatur  aliquod  punilum  II,  i quo  ad 
0 K perpendicularis  ducatur  H K.  quoniam  igi- 
tur angulus  Z X A angulo  ^ 

A 0 It  cft  aequatis,  & anguli  / 1* 

ad  A,  K rciti  funt;  erit  [per  / I 
4,«.]  ut  x A ad  AZ  ita  eic  / 
ad  K A.  fcd  [pet  8.y.]  ©K  / / 
ad  K A majorem  rationem  // / 
habet  quam  © K ad  K H : — _J  1 

ergo  quadratum  ex  X A ad  H A // 

qujdratum  ex  A Z majorem  // 

hahet  rationem  quam  qua-  7/// 

dratum  ex  © K ad  quadratum  //^x 

ex  K H.  ut  autem  quadratum  / 

ex  x A ad  quadrarum  ex  A Z / t 

ita  [pet  1.  2.huj.l  cranIVer-  / /f  * 

fum  figurat  Litus  ad  rcihim : / / ' 

quare  traniverfum  figura  la- 
tus ad  reftum  majorem  ratio- 
nem habet  quam  quadratum  ex  © K ad  quadratum 
ex  K H.  itaque  fi  nat  ut  quadratum  ex  x A ad  qua- 
dratam ex  A/,  ita  aliud  quoddam  ad  quadratum 
ex  K H : erit  illud  quadrato  ex  ©K  majus,  fit  rc- 
dtingulura  M X 0,  & jungatur  H M.  igitur  quo- 
niam quadratum  ex  MI  majus  cft  rcilangulo 
M K 0 ; habebit  quadratum  ex  M K ad  quadratura 
ex  XH  majorem  rationem  quam  reoangulum 


V PM)*  I tytAAIU^fi  1 1*  «v  *•  A 4-*., 

mv penator  I5  nptnC  ij  Z X*  ij  r A apt t CscoAif- 
iftxt  avymtrtnrtf  t?  aavynfwru.  atyTrrSiTU  Ket- 
Tsc  to  Z'  ap  a is»  if  Gzr»  Z A E yutia  -rrf 

tiao  Z X A.  cirrttaitt,  M ihv  evvjtcv, 
psVl»  er «<*»  yuvia»  piti^ciia  «votf  'f  rpurriAC 
creo^oaVrf  ’.ian>  r amyx.urut. 

Si  r»  *0>CA tuo,  iras.  E<ra  >i 
U\v  Sc&tutt  OzsrtfiooAti  iff  a- i*  A B,  amyxlamf 
i)  ij  X Z,  >j  Si  yutlet  'Jrfut,  pt«£ai'  *ow  f 

\jzn  t A X Z,  >i  tj»r  K 0H‘  xrti  Wutj  \jzji  r 
A X Z Ini  n 3-n  K 0 A,  i i-fcja  ***  ^ A r>i  A B 
orpor  cpjar  •!  A Z,  <?£  -n  nuitor  Jit  ■? 

|{  0 TO  H , K at’  ai/isl  <J5»  rii  © K XA^rnT 
_ i H K.  fxoi  ir  ur«f  i,-»  i •jxri 

B ZXAtj  'Ipsi  A 0 K,  «Vi 

xa)  cti  •atsr  tcTc  A,  K yu- 
ria/  e»5atj*  is»  ;«»  ut  i X A 
, X «C?r  A Z irrar  <i  0 K srfJf 

K A.  B «If  © K 5Tp«  K A 
fut^eva \l}«» \yjt  %?np  ij©  K 
orpo  KH‘  uti  x.ah  to  avi  X A 

Kxoor  to  ivi  A Z y-Zcv*  Ae- 
??t*f  rO  *»  © K rpof 
to  «73  KH.  uf  Si  to  avi 
X A orpor  ro  «70  A Z Utut 
ij  vKayut  vti(  tiw  ip-Sian' 
\ ij  orAayt*  ayt  TPCST  tLu  op- 
■Sixr  ytt^ax  Koyet  tytt  !r*tf 
to  da»  ©K  1 vyi  to  a-xo  K H.  ia*  Si/  mojVw- 
ytt  Lt  to  am  X A vfof  to  an  A Z irae  «Mi 
u »{or  to  at>  KH,  pto^cv  tpoof  ri  avi  ©K. 
tea  to  vi»i  M K ©,  jc  <i  H M.  «r»i 

i»  yiS^n  ijl  ro  an  MK  ni  tiro  MK.©‘  ri 
ie*  atri  M K rrfof  to  auro  K H ytt^cta  Ao- 
y*  i%n  ir*if  f»  \iwi  MK  9 vyr  ro  dori 

KH. 
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item,  olP  Twsn*  rj?  7 tu»; , f<nr7  yu- 
»/<*»  ■B&fpft  r?  icBevrtt  ef«'« 
ya»(«.  rijaeirai,  5 »<-.»  ^ r A* 

(^sSfWK  a«yt  inv  ^ tjzes  r r A A 

7*»«*.  ««W  ij  r E'  xi- 

7*f  a-£9‘  * <*»»  ■#  AE  ir^eff  ro 
dm  ET  . Iru  wVnfc»  7-Jrf 
ro  X.  5 «n£iufc3*i  1}  r x- 
S*1  ®ro  1?  r E ro  vasi  r 
A E X Aoyor  i-ri  c y$  ew- 

rtf  ki  ron5  ifiuis  «or  'f  *■  Ao- 
JMo*  K-ct j if  etn  1?  AE  a^a  xoof 
ro  viiso  r A E X Aoyor  sci  <fo64r 
J 'f  4B  <*f pe  trpoc  E X Xoy^> 

«ci  i5  j a E Tjif  E r Ao- 

ysf  ifl  J1 eS-£«s  * x«ej  nj<  r E etfpe 
«Of  E X A»y*c  in  Je-Jhif.  «j  m «tw  ri 
£•  JcS-hok  aoo  ii  «CSt  ri  X yuwA.  £ Mi  ir^f 
%r«  ifeS-etrtt  x,  JtJtm  ojpoy-  «fcji»  a;ct  in  ro 

T oi^ohoi'.  kai  iiro  t«  r i 

r A'  fttrtl  «U*  <i  T A. 

Zutrn^vrnt|  Jij  tsCySArfut  j?r«f.  E-ra*  1 j ,uV 
JsS-fwu  ya*»<*  effiet  <j  ijz?*  ir  Z H 0»  x,  «AiftpSai 
<?*>  ^ ZHtIz.X  xetjirtf  Hx&x  ij  Z ©,  xeti  tro- 
■tofijeSof  i*  <i  epSiet  Tpoc  T&ti  TAdyta-t  tfTii  TO 
icr» ^ZS vpif  ro  v»»  t H 0 K,  j rm^tvxfrt t i 
K Z.  15-«  K.i*Tfov  Tt[{  Tt/J^s  T9  X,  Keu  rij  vaa»  f 
H K Z yuHut.  imj  «art<*er«a  i vj»o  ri*  A XT,  j 

ita^iTK  rz^"  i r e,  £ ixfrt*  f&i>n  f i*- 

fufe  i r A'  Atya*  in  i r A *)IH  ro  «ytCAtyut, 


“■•*  uuim,  qui  icttionem  conringar,  oc 

cum  axe  ad  partes  fe&ionis  fa- 
ciat angulum  dato  angnlo  acu- 
to aiqualcm.  Fadum  fit , & fit 
r A : ergo  angulus  r A A cft  da- 
tus. ducatur  perpendicularis  r E : 
ratio  igitur  quadrati  ex  a E ad 
quadrarum  ex  ET  [per  4.  & 22. 
6.]  data  cft.  fit  fcdionis  cen- 
trum x,  & jungatur  r x : erit  igi- 
tur  [fiet  $7.  i.huj.l  ratio  quadrati 
cx  r E ad  redangufum  A E X data; 
eadem  enim  cft  qux  ratio  redii 
lateris  ad  tranfverfum : ergo  da- 
bitur [per  8.  dat.]  ratio  quadrati 
cx  a E ad  redtingulum  a E x,  & 
idcirco  [ per  1.  6.  ] ratio  A E ad 
E X.  ratio  autem  A E ad  E r cft 
data  : data  igitur  eft  & rado  r B 
3d  E X.  & angulus  qni  eft  ad  E redus  cft  : ergo 
[per  41.dat.]  datur  angulus  ad  X.  & eft  ad  re- 
dam pofitione  datam,  8c  ad  datum  pundnm : 
quare  [ per  19.  & 2 j.  dat.  ] datum  erit  pundlum 
r,  & i dato  pundo  r ducitur  r A fedionem  con- 
tingens : ergo  eft  pofitione  data  reda  r a. 

Componetur  autem  problema  hoc  modo.  St 
datus  angulus  acutus  t H 0,  fumaturque  in  ZH 
pandum  Z,  & [per  12. 1.]  Ze  per|>cndicularis 
ducatur , & fiat  ut  redum  latus  ad  tranfver- 
fum ita  quadratum  cx  Z e 3d  redangulum 
H e K , & jungatur  K Z fit  fcdionis  centrum 
x.  Si  [per  23.1.]  angulo  H K Z aequalis  condi- 
untur angulus  A X r , & demittatur  perpendicu- 
laris r E,&  [per  4P.z.huj.]  ducatur  r a fedianetn 
contingens  : dico  redam  r A conficcrc  problc- 
O o ma, 


P k o P.  LI.  Probi. 

Redam  datam  coni  fc&ionem  contin- 
gentem ducere,  qux  cum  diametro  per 
tactum  ducta  faciat  angulum  dato  an- 
gulo acuto  xqualem. 

SI  T data  coni  fedtio  primum  Parabola,  cujus 
axis  A b,&  datus  angulus  fit© : oponct  vero 
ducere  reilam  , qua;  parabolam  contingat , & 
cum  diametro  per  taClum  duCU  contineat  an- 
gulum squalem  dato  angulo  (-*.  facium  (it,  A: 
contingens  lit  r A,  faciens  cum  diametro  E r |>cr 
talium  dulla  angulum  e r a angulo  w squalem, 
& r A axi  in  punito  A occurrat,  quoniam  igi- 
tur [per  46.  i.  huj.j  Aiell 
parallela  Er,  angulus  Air 
angulo  E r A cfl  squalis.  & 
datus  cft  angulus  E r A ; cft 
enim  f ex  hyp.  ] squalis  an- 
gulo ® : ergo  & A a r angu- 
lus datus  erit. 

Componetur  itaque  hoc 
modo.  Sit  parahola  cujus 
axis  A B,  & datus  angulus  t». 
ducatur  f per  ptarccd.  3 r a 
leftkwicm  contingens , qu.-c 
cum  axe  faciat  angulum  A a r 
aequalem  angulo  0;  fc  per  r ducatur  E r ipfi 
A B parallela,  quoniam  igitur  angulus  o angulo 
A A f cft  squalis ; angulus  autem  A A r cft  squa- 
lis ipfi  B r A : ideo  angulus  0 angulo  E r A squa- 
lis erit. 

Sit  focftio  Hypcibola,  cujus  axis  A B,  cen- 
trum E,  & afymprotos  ET;  datus  autem  angu- 
lus fit  r»,  & r a 1 cilionem  contingar,  j ungat ur- 
qtie  r E conficiens  problema,  & r H perpendicu- 
laris ducatur  : itaciuc  [dati  fc&ione]  ratio  tranl- 
verii  lateris  ad  rectum  data  eft;  igitur  & [per 
J7. 1.  huj.j  data  rado  rc&anguli  E H a ad  qua- 


n POTA 21 S IA. 

T«  «Tcjii jj*  TuurM  tzuj  s i>«r/to  ipaiSc^/itr, 

iinu  ytnxt  t*  JbSein*  cjjtux. 

1,'  i.  T H ij  Ss&ctm  Xinf  nn>t  IJa-yt- 

■*— ' ScAfr  w at  ut  e A B.  i(5  Sc&fim  yavt*  i Q* 
Sii  ei}  txpxyil»  a5  r tK 

Xii  a5  <*£rf  i3i»  trivi yu.ua» 

T?  T>-i  ru&.  TU.  X.  «y*  iperm*. O-Vs  ij  T A, 

•atmou  rji  2tjat  't  a$K  2^*[Urfc*  r>) 

E T 7&w  inr>  E T A yutinu  ian»  re  ©’  X avftmritTtl 
ij  I'  A iu  a^cn  kaim  ri>  A. 
it« zt tfiv r,  AH 
T>i  E r*  ij  A A r ywut, 
TJ  tjar»  E T A ia/  in,  ii&ii- 
eaj  t i™  ET  A,  inr  Jae»  f o rji 
t-/'  c Atisu  ara  £ r wi  A A T. 

<>>'  irni.  Erii 

«rkaSiAn,  r;  afa»  e A B,  i 

St  SA  iitat  yuvl*  r,  e.  rxbm 

t£atrsuV>l  t5  ttsu-c  ij  r A, 

uiijr.m  smif  raiafoi  riti  st» 

M 0 V *■  V * ' 'T’  * ~ ° / . 

T A A T yaxa»  istv  rj  ©,*.  aitt  x r nt  A B *upa.A- 

Ae>.!f  ij  E T.  rr«  «i  i 0 yur;a  ic>[  i-ri  r5 

Ctb®  a A r,  ij  <T  t issn  A A r iflj  r?  visi  B T A'  x. 

. „ ■ ' ....  > ■ 

>1  0 ag*  inj  ici  rn  \sxt  t r A. 

EITft  ij  Tifv}  TrrtjiocA».  ijc st-av i A B,  Ktr- 
ry>  St  n E,  ajifiziuijtf  «Tt  ij  E.  T,  ij  Si  StStino 
ywi*  it  it*  i fi,  x.  i^xmsaVi?  i T A.  »_«i  irt- 
ij  E E -miica  ro  irfiZXr^x,  i rxJ&U) 

W B T H'  <Te3-MC  d.-yt  Afiyff  iri  ri;f  trAa yui 
:f  tiu  un  KH  r*  tjsi  E H A sAf  r» 

Xt* 
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J «.«»>.  — <1  !*.■?  v/ii/r- 

CtA>!  ij  A r.  kta»  5 0 A B,  tttrf!»  /i  ro  E,  dwu- 
7»)or»»r  c?i  i ET‘  i j <?o&rt3K  erd*  yu»i<t  ia,  i 
it  ic&H r Asjor  ^ Tha.yviA  tepor  t&u  o 

atirof  rui  T*  •+■  X a-por  X ♦,  x<x/  7»rptifoJ« 
tj  xxt*  to  T.  dttxnS a itie,u^t;  w^iia,  1 1 
Z0,  j ITT  ovd;»  t fttf**  xiixAx  /*;t- 


V.UIIIJ1U.UUI  tfUlUH  HWV  UIUUVI  yaia 

perbola  A r,  cujus  axis  A B,  centrum  vero  E, 
& afymptoros  ET:  datus  autem  angulus  acu- 
tus fit  n,  & data  ratio  tranfverfi  lateris  ad  rc- 
dum  fit  eadem  qui  fXad  X *,  & [per  io. 
I.]  •**  inT  bifariam  (ecetur.  exponatur  data 
reda  Z©,  & fuper  ipfam  circuli  portio  major 
fcmicirculo  [per  3 3.3.]  dcicribatur,capicns  angu- 


£ o»  HfioUixXht  iexfl^0*  yw-zv  r5  ni tLu,  no* 
i^-aj  to  Z K © . xetj  ciAifPdw  to  Ktnfir  t*  xu- 
xA*  TO  N,  5 >-T»  i N cJon  -du>  Z6  xetjrrar  r,y$u 
[NO,  xai  ttTft^&U  iNUHf  ihjj  Tijr  T 4>  Tpt-f 
♦ X Aojr»  xara  ra  n,  (£  rx  n T*i  Z © trooicA- 
AijAor  1^9-iO  i II  K,  xtq  Xxa  t*  K Keiytnf  r^u 
ij  K A em  t&i»  Z 0 tXoAfl^fiwv,  5 i trc (t limu- 


lum aequalem  angulo  n,  fitque  Z K Q ; lumatur  au- 
tem (pier  r.  3.]  circuli  centrum  N,  i quo  ad 
redam  1.  e perpendicularis  demittatur  N o,  & 
[per  1 0. 6.]  No  (ccetur  in  n,  ita  ut  N n ad  n O 
eandem  habeat  rationem  quam  T*  ad  «x,  & 
[per  30.  1.]  per  n ipfi  Zw  parallela  ducitur 
II K,  & a pundo  K ad  Z©  proJudam  perpen- 
dicularis K A demittatur,  & jungantur  Z x,  1 9, 


* Per conTtTfjui  Lcimmui  9.  P*ffi  ■ & adhuc  piatum  pet  Lene  3.  in  libium  VL  quod  fane  huc  pertinete  ridetur. 

producacurquc 


tum  ex  E A ad  quadratum  cx  AT  ita  eft  tranlver- 
fum  latus  ad  rcilum  ; tc  ut  tranfverfum  larus  ad 
reflum  ita  re&angulum  Z A e ad  quadratum  cx 
a K ; quadratum  autem  cx  Z A ad  quadratum  cx 
A K majorem  rationem  habet  quam  redangu- 
lum  Z A e ad  quadratum  cx  A K : habebit  igitur 
quadratum  ex  Z A ad  quadratum  ex  A K majorem 
rationem  quam  quadratum  cx  EA  ad  quadratum 
cx  A T.  & (unt  anguli  ad  A,A  redi : angulus  igi- 
tur Z [per  tf.lem.a-J  angulo  A E T minor  erit,  ita- 
que [per  23. 1.]  conftituatur  angulus  A E r aequa- 
lis angulo  A Z K : ergo  [per  2. 2.liuj.]  E r fcdioni 
occurret,  occurrat  in  pundo  r,  & 1 r ducatur 
[per  49.2.huj.]  r A contingens  fciXioncm,  & r II 
perpendicularis:  erit  itaq;  | per  JZ.I.huj.]  ut  tranl- 
verlum  latus  ad  reflum  itarcdangulum  E II A ad 
quadratum  ex  H r : ut  igitur  rcetangulum  Z A 0 
ad  quadrarum  ex  A k ita  rcflangulum  E H a ad 
quadratum  ex  H r : idcoq;  [per  7.1eni.2.  & j.lem. 
<5.|  triangulum  K Z A triangulo  r E H cll  fimilc,& 
triangulum  K e A limilc  triangulo  r A H, 
ipfi  r E A : quare  angulus  E r A angulo  Z K 0,  hic 
cft  [per  conltr.]  ipfi  a,  eft  aqualis,  fi  vero  tranf- 
verii  larcris  ad  rcilum  ratio  fit  aequalis  ad  aequale  ; 
reda  K A circulum  Z K 0 contingor,  & rcila  con- 
jungens centrum  & pundum  K parallela  erit  ipli 
te,  tc  hic  ipfa  problema  conficiet. 


iij  Vixi  r»  A rji  A B v&t  ip%t  1?  A T.  rr«  it 
frw  ut  tc  Veri  E A xfir  it  Viri  AT  irrui  i}  «Ait- 
yta  'zrt-i  vio  o»ch<»*,  iri  it  xeu  ut  ij  -a Xuyut 
trpot  liw  ef3**»  to  vias»  Z A 0 «fef  to 
Veri  A K'  to  ii  Viri  t A «fi  t tc  Viri  A K ftn- 
Xfxt  Aojr*  iyji  t.tap  ro  vraro  Z A 0 trptt  ro  Viro 
A K‘  xaif  to  Vir»  Z A a-Pft  «fef  to  Veri  A K 
puZcta.  Aeyor  (£«  tc  2iri  E A vrfirr  t»  Veri 
A T.  xay  «ei»  aj  «fer  A,  A yuriaf  e$sj’  iA  cir- 
ca» ayt  ir»  ij  Z -/av.ac  A ET.  ciwitu.ru  tst  ri} 
vis?»  A Z K >41  »1«  w»r  ij  A E r-  nfnnTHTsf 

ifjt  ij  E r rii  Ttpir..  nfnxrxkru  xeerae  7»  T,  ryfiu 
ii  Ver»  X T i T A.  xcq  xaJlrK  ij 

T H*  ifuf  ir,  Li  ij  tAi^(4  «Ver  vio  ifi$Tcu  ihuf 
to  \jsi  E II  A «fir  to  Va»  H P xa/  ut  a?jt 
to  vis»  Z A 0 «fer  to  Veni  A K iirut  to  vis» 
E H A «for  to  V57»  H P 'opuic*  iri  ri  K Z A 
Vf tyuvov  Tee  T E H rptyutu,  £ re  K 0 A tu  r A H, 
X.  7»  K.  Z 0 TU  TEA'  Ufl  ij  liu  E r A ye»viA  'io/ 
iri  r>i  vis»  Z K.  0,  r rnri  t?  H.  ii»  0 "t  «A *- 
«fer  tL/  ec-5at»  AejOf  iVx  *•  «Ver  lew,  ij  K A 
ilpeej/*1)  ir  Z K 0 xoxA#,  K i Vev:  ir  xotf»  c?&  1» 
K oiiv^Oyvt/fciV»)  <8%jiM*Aer  fc.Tr/  rj  Z 0,  (£«i- 
•nj  «in-ret  ro  iroiZhruiz. 


Prop.  L1I.  Tbeor. 

Si  ellipfim  reda  linea  contingat:  an- 
gulus , quem  facit  cum  diametro  per 


npoTAZiZiC. 

E**  iMu-fias  ciieia.  'ftf^afcV  !»  «tuti  yotfcu 
/!S^r  t?  t a$itt  iyi&tn  2J&U1 f», 

it 
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...  _ — —S^s  (V  ISA  «IW  /9  tN 

'sjOc  r«  «*r  K.  2.  i>A’  «>r  ro  «-W  £ B « 

«ai  E T,  Tinifl  t»  ^ lt 

Oasri  A E B *fW 
7»  ai»  E r,rKiK* 

>i  -sA*?**  srfar 
r o*Si*»,  itru  t» 

»HK£ ■»©*  i» 

*a>  KZ' Ut  iejt 

S5W  Uf  Tt  «C 

H K E Trfaf  « «ai 
KZ  itTU  t»  a*i 
K E 7TP0C  ro 

__  _ * * v 

KZ'  W ttfjt  iof 
«sw  ij  H K rjs  K E. 

CXKHt&a  K'j  k\pj 
Tflr.fl*  TO  M T N, 
iixpp&c y ywt#r 
•fV  T?  \J7S9  AT  B.  lj  U3S9  AT  B' 

«Actore»  «e*  ruuvjKXiiS  TfnfUt  w M T S.  m- 
awrcJai  ^>1  «5  i H K o®f  K E irra*  ij  N3  *?«*• 
2 M,  ^ «ai  iFi  nfif  ij  T 2 X,  * 'tm- 

£tvX&Mm»  «j  M T,  T N,  XjTiTftrt&u  i\x*  ij  M N 
h«7»  r»  T,  ?T(«f  c^Jar  >jg;9e*  i OTn-  Jia+a- 
lf«f  «£«  eei».  *r»  xtrtf e*  ra  ?,  lyiy  «a-  cun-a 
**%Tts  4^9«  i)  P Z,  K)  «»*£iu;&9a0*»  a|  MO, 
O N.  rrri  jr»  iwMoK  «ai » i«i  rji  uai  AT  B, 
AW  W TfUfWf  iiunisz  tu»  A B,  M N x«i» 


«-It  ticut  quadratum  ex  E K ad  quadratum  cx  K Z. 
fed  ut  quadratum  ex  E B ad  quadratum  cx  E r, 

hoc  cft  ut  recbn- 
gulum  A E B ad 
quadrarum  ex  tr, 
uve  lanu  tranC- 
vcrfura  ad  re- 
dum.ita  fpcr  37. 
i.huj.]  rcclangu- 
lum  H K E ad  qua- 
dratum cx  K l : 
non  cft  igitur  re- 
dangulum  H K E 
ad  quadratum  cx 
K Z ficut  quadra- 
tum cx  E K ad 
quadratum  ex  KZ; 
ac  proinde  H K 
non  cft  ipfi  K E 
squalis,  expona- 
tur circuli  portio  MTN,  capiens  angulum  squa- 
lem angulo  A r B.  angulus  autem  A r B cft  obni- 
fus  : ergo  fpcr  31.3  J circuli  portio  MTN  dt  Ic- 
micircuki  minor.  Hat  vero  ut  H K ad  K e ita  ns 
ad  3 M,  & per  3 ad  redas  angulos  ipfi  M N du- 
catur T s x,  & jungantur  M T,  T N ; fecctur  au- 
rem M N bifariam  in  T,  & ad  redos  angulos  du- 
catur O T ri : erit  igitur  fpcr  3.  3.]  Iiax  diame- 
ter. fit  P circuli  centrum,  i quo  perpendicularis 
ducatur  P Z & jungantur  M o,  O N.  itaque  quo- 
niam angulus  M O N cft  squalis  angulo  ATH,  fle 
utraque  iplarum  A B,  M N in  punctis  E,  T bifa- 
P p riam 
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gulam  II K E ad  quadruum  cx  K Z : ergo  redan- 
pulum  H K Ii  ad  quadratum  cx  K L minorem  lu- 
net rationem  quam  X s ad  s T,  lux  cil  (per  i.fi.J 
quam  redangulum  x s r ad  quadratum  cx  E t, 
hoc  cil  fper  $f.  3-1  rcflangulum  N s M ad  qua- 
drarum ex  ET.  fi  igitur  fi.tr  ur  redingulum 
H K fi  ad  quadratum  cx  K l ita  rcdlangtilum 
NEM  ad  aliud  quoddam  ; erit  quidem  ad  majus 
quadrato  ex  S T.  (it  ad  quadratum  ex  E ♦ : itaque 
quoniam  cll  ut  H K ad  K E ita  (per  conftr.]  N s 
ad  S M,  & funt  K L,  E 't  ad  rectos  angulus,  S: 
rcdlangulum  II  K fi  ad  quadratum  ex  K / cll  ut  rc- 
dangulum  N E M ad  quadratum  ex  E * : etit 
propterea  angulus  H Z E aqualis  angulo  N ♦ M : 
ergo  major  cll  angulus  N T M,  hoc  cfl  A r fi,  an- 
gulo H /.  E.  qui  vero  deinceps  cll,  videlicet  A Z e, 
major  cll  angulo  A r © : igitur  angulus  a / e 
non  efl  angulo  At'©  minor. 

Prop.  L1II.  Probi. 

Redam  ellipftm  datam  contingentem  du- 
cere, qux  cum  diametro  per  taduin 
duda  faciat  angulum  dato  angulo 
acuto  atqualem : oportet  autem  acu- 
tum angulum  datum  non  efie  mino- 
rem angulo  deinceps  ci  qui  redis  ad 
mediam  fcdioncm  inclinatis  conti- 
netur. 


rr<sf  -9  ait  K Z'  79  afit  \jsn  H K E Tf:{  79 
ait  K Z lAaaros*  hi}cv  v/jx  fitp  i)  X Z it-.f 
ZT,  rtntv  70  iiit  X Z T TfW  79  «as  2 T,  nmsi 
79  tjxes  N 2 M if.f  79  ais  Z T.  tat  a tu  ajiif- 
eux/j  af  79  usx  H K E otsr  rs  ais  K Z ktu{ 
79  li~9  N 2 M Tf>{  «M  9 TT  t$Uf  STfit 7« 
ai s 2T.  (Tii  trotf  it  ait  2 4s  na  tst  trw  a{ 
V H K «CsV  K E irrar  ij  X 2 sr^if  Z M,  vCff 
effer  <inv  o/  K.  Z,  Z ♦,  {"  f-T>  <if  n Osstx  H K E 
vrCf  is  ait  K Z tsrbf  n iis  N 2 M 7 rp.t  79  ait 
Z ❖'  2>lsc  itumt  ffls  ij  «Ia»  HZE  yuvist  7X  uas 
N <>  M iVij*  prt?M  afet  r iit  N T M , rmin 
ij  in  ATI,  7i:r  Cis  Ii  Z E y&tixf.  >j  St  iSt- 
£nr  i irn  A 7. » fieZjuv  iyi  itjr  urrr  A r ©* 
CSX  i Actor  af»  »j  usrs  A Z 0 rr,r  usri  A T 0 

‘/Mi  04. 

nPOTASIS  r/. 

T»{  doOtXX  tM«4-t59f  aJ«c“/£»,  trlf 

0^4  T«r  3^g!  $ afni  S^fUTfa  >- 

1 'a#  7TT07U  iiwr  t«!  JtvOCJi  d=»  di  t>;i 
>si.xi  au  iAiwr.a.  tij  t1  »£!• 
£"{  t?  *Oeo  r nirn  m!i 

ir/alui  acAate^ai  «vDtw. 

EETil 
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X«f  i Mn  3<0(J*  KO.TU  ro  O,  xay  « tj  i 

O Ty  M n <ocif  *xfru  i HOF,  r&  m- 
£«%&»*»  of  M N,  N II'  ij  ctcyc  utra  M N n y«- 


►u  •f  va-ro  AT  B (Actor m if/r.  «Aa  ila® 

M N II  rue  retet  kw  ij  tu  M N O , msc  di  uu 
A r B i wn  ATE'  (Actore*»  <t<yc  i|  vn  M N O 
Tijf  vT«  A T E.  £ 6^3m/  af  «CSC  rnf  E,  O'  >j 
a.t>jL  A E ®0>r  E T ftH^twt  Aaj*  (£«  rirta  >j  M O 
«CSC  O N.  uf*  Y&f  Tt  ctwa  t?  A E «C5f  r«  «rs 
•w  E r pileet  At>«  f£«  £n»  re  citre  M O •atsf 
to  «Te  O N.  a/Act  TC  aV  cirs  A E cor»  (9<  re® 
utre  A E B»  T5  ets-e  MO  tm  Ttu  utc  M 0 II, 
TKTJVJ  7«  VTO  NOf  T«  Ctjle*  VT9  A E B CSt#C 

t»  err:  E r»  TrfnfW  i tr >jtyuk  vriis  ii*»  eo&tir, 


mer  IO.I.J  muriam  icceruc  en  ■■■  i»,  «.  pti  «■» 
[per  ii.  t.|  ducatur  N O P ad  redlos  angulos  ipli 
MU,  & jungantur  M N,  Nfl:  angulus  igitur 
M N n minor  eft  angulo  A r b.  anguli  autem 


N 


MVII  fper 4.1.] dimidius cfl  angulus  M N O,  & 
anguli  A r B dimidius  e 11  A r E : ergo  M N O an- 
gulus angulo  ATB  cft  minor.  £c  anguli  ad  B 
& o redii  funi : quare  A E ad  E r majorem  ra- 
tionem habet  quam  M O ad  O N ; & ideo  qua- 
dratum ex  A E ad  quadratum  ex  Er  majorem  ha- 
bet rationem  quam  quadrarum  ex  M o ad  qua- 
dratum ex  o N.  fcd  quadratum  ex  A E aequale 
cfl  rcdlangulo  A E B ; & quadraram  ex  M o x- 
qualc rcdlurrgulo  MOtl,  hoc  cfl  fper  jf.j.]  ipfi 
N o p : etgo  redlailgulum  A E B ad  quadratum  e* 
ET,  hoc  cfl  fper  ai.  i.huj.J  tranfvcrfum  latus  ad 

rcdlum. 


ad  «s  ita  »0  ad  Ot,  & ¥2  ad  Ss ; compo- 
ncndoquc  ut  1 r ad  r * ita  •*  5 ad  s 2 ; & ante- 
cedentium dupla,  utfltad»iuTsadsS;  & 
dividendo,  ut  XI  a ad  «e,  hoc  cft  [per  conftr.]  ut 
tranfvcrfum  latus  ad  rc£tum,ira  TSailJS.  jun- 
gantur itaque  Mx.an,  &ad  reiftam  A E,  Se  ad 
punitum  in  ea  & conllituatur  [per  25. 1.]  angu- 
lus A E K aequalis  angulo  Mnx,  & per  K duca- 
tur [per  49.  2.  hui. 3 K©  (titionem  contin- 
gens, & KAordinatim  applicetur,  quoniam  igi- 
tur angulus  M n S xqualis  elt  angulo  A E K,  & 
reitus  angulus  ad  2 elt  xqualis  rc&o  ad  A; 
erit  [per  32.  1.3  triangulum  3111  .'equiangulum 
triangulo  K A E ; & ut  tranlvorfum  latus  ad  rc- 
ftum  ita  elt  T 2 ad  2 s,  hoc  eft  [ per  1.  6.  ] re- 
ttanguluro  T 2 2 ad  quadratum  ex  2 2,  hoc  elt 
[per  jy.j-3  rc&angulum  M 2 n ad  quadratum  ex 
s 2 : fimile  igitur  cft  [per  lcm.  7.2.nuj.)  triangu- 
lum © A K triangulo  M 2 3 , & triangulum  © K E 
fimile  ipfi  M2fl:  & proprcrca  angulus  MStl 
elt  arqualis  angulo  ©K  E.  cft  autent  [per  21.3.3 
angulus  M s n arqualis  angulo  M N n,  hoc  cft 
[ per  conftr.]  angulo  X : quare  & © K E angulus 
angulo  x cft  xqualis : angulus  igitur  deinceps 
H K E [per  13.  1.]  ei  qui  deinceps  elt  angulo  T 
xqualis  erit ; ergo  dudia  eft  H © feftionetn  con- 
tingens, qux  cum  diametro  K E per  tailum  ducti 
facit  H x E angulum  dato  angulo  T aequalem  : 
qmxl  erae  faciendum. 


t?  N P w»  ctpjt  v(  i z a atsf 

r <t?-  Uruf  iy  4>  o «©r  01,  5 n * £ *©r  2 r 
>uti  ci.Jirv  if  Z<r  «oV  »r«r  ij  +3  «r©r 
2 Z'  Kai  rav  iyxjtdtuaw  ce  JhrAtu w,  ar  ij  £1  y 
‘Otit  et  ferae  ij  TE  zrcit  2 Z'  xof  JilAam  u<  i) 
fl  <t  xp;r  et  <r,  TfeTiw  ij  ■s&Aytet  ■ra£pf  7>jv  spSw, 
ferar  ij  T S xpar  2 2.  trtt^et^S-anw  Sif 
M 2,  2 n,  X)  rwtrwra,  7Tf sr  rj  A £ xaj 

tu  E CTjpeaa,  T?  vsre  M II S yutlx  »stj  ij  tjjsi 
A E K,  5 fe'  K tpaxfeceV’!  ^ cptrr  ij 
K W,  Kxf  T7Tuy  u\luf  MTTX.3-U  * K A.  ©ree  fev 
Ict)  trw  ij  vjts  M n 2 yariet  rj  rjsv  A E K, 
jj  n ®©r  to  2 ipS^rj  rif  xpar  ro  A «n|*  iraya- 
».cv  <x<yt  to  cSSIlra  K.  A E T(/ylvu.  at,  t,-» 
as  >i  ■s&A^ia  xpar  ri/.  cpSvtr  itruf  ij  T S xpar 
2 2,  rferin  7J  vara  T 2 2 xpar  re  Xts  2 2,  r ferio 
i»  iJsrv  M 2 n xpW  ra  >crv  2 2*  epear»  iri 
nOAK  Tplyutu  tu  M 22  Tg/yuiu,  *.  7 3 © K E 
ta  M 2 II"  xaj  2-J^t  tfeas  <3T)  i?w  »j  M 2 IT 
yuuet  7?  varo  © K E.  1 1 St  viara  M 2 n rij  ila» 
M N n irw  <59,  T ferio  r*i  X-  ij  ian  © K E eteyi 
t5  X i<r!v  irrr  nat  ij  iptipir  *£pc  •)  vara  H K E 
t?  'tyi^rr  t?  T ko  ‘a"l‘  ^i'XT3f  *<ye  cir  meir 
i^*atr;aV»l  i H © xpar  r>j  2^gi  t^r  <*0^r  Ctj«- 
MV-r  ^IstftiTpu  rr  K E,  yuiiatr  mixt m ilu  vm 
H K E W!w  ri;  tt,  T.  «aatp  i$et 

nAn- 
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nuM.  icr/J  w in  Sii/  « B II 
7/  H t'  «v  iqa  iit  ij  i 0 A 7»  A K- 
JiJ/  ifct  it  a B r eif  it  M & A, 
7V7KT/  At  i B H it  tiw  E A» 
/TBf  i B r «tif  riur  K A,  7*770/  i 

r Z <k)c  7,  A • J$i»  i 

EZ  7»Br. 


ducimur.  itaque quoniam  sh 
eftacquilu  ipli  HT;  erit  [propter  x- 
quimgula  trianguli  B A ll,  n a a,  itera 
M A r,  a A e]  &oa  ipfi  a Kxqualu: 
ergo  [propter  aequi mguli  trianguli 
be  r,  aem,  item  iizr,  kza]  ut  Br 
ad  <->  a,  hoc  eft  ut  B r.  ad  ea,  ita  b r 
ad  k a,  hoc  eft  r z ad  z a : quare  e z 
ipfi  b r eft  paralleli. 


A H M M A (3'. 

Efa  d utt  TgJcyuMT»  A H T,  A E Z «wf  t£Jt7* 
7»f  A,  A ycmviet;,  in/ /s  t^u  t*  r/u»  BATru 
tiw  E A Z.  'ari  ro  rg/yutev  tu  rg/y Uvu 
k»  mw. 

TLIXSv»/  ai  B H,  E e-  «n/  w i.-  i H B «e/r 

riu/  B A wnir  < Eft  *o^jt  tiui  £ A*  /j  wr  O;  a ri 
vari  BH.  AT  «0f  7»  vsi 
B A T <nr  7a  v®i  Efl,  AZ 
«eif  7»  wi  E A Z.  iftr  A 
iit  7i  vai  BAT  rd  usi  F.AZ* 

Je*r  ifa  Si»  ^ t»  vari  B H, 

A T ttJ  vri  E H,  A Z.  «rX-t 
r (£  ijai  B H>  A T Sua»  Sb 
7«  A B T Tttyrr.t,  r A vai 
E F),  A Z /pnl  ob  tp  A E Z 
7o'j4iro/ 1 ^7»  A 11  r ira  Ttiytf.f  TtJ  A E Z 7Srjanu 
«t/  ecr.  tccrtfjf  A ia  tj  t«  AtAU  cui  tu/  mr/frXa/.S- 
«a  Icr/. 


B 


LEMMA  D. 

Sim  duo  triangula  A b r,  a e z angulos  A,  a *- 
quales  habentia  ; & fit  re&angulum  B A r *- 
quale rcflangulo  Eat  dico  triangulum  tri- 
angulo aequale  e(Te. 

T)U&ii  enim  perpendicularibus  BH,  16;  erit 
[per  4.  6.  ] ut  HBad  b a ita  eo  ad  e a;  ergo 
[per  i.  6. J ut  rciiingulura 
E lub  BH  ac  Ar  ad  rodtarv- 

gulum  b a r ita  raftangulum 
(ub  EO  ac  A Z ad  rcritan- 
gulum  ea  z.  cll  autem  fer 
«TP  ] rerftangulum  b a r 
reftingulo  ea  Z irqualc : er- 
go [per  14-  t-]  ac  rettin- 
gulurn  (ub  bh  ac  A r xquale 
rdhngulo  (ub  EO  ac  A z. 
Z O Z.  fed  [per  41.1.  ] rcclanguli  lub 

BH  ac  A r dimidium  cll 
A ET  triangulum ; & redhnguli  (ub  Em  ac  A z di- 
midium triangulum  A EZ;  triangulum  igitur  A sr  tri- 
angulo AEZ  aequale  ent.  Pcrfpicuum  autem  eft  ac 
parallelognmma  iplorumdupU  inter  fc  xqualia  c(Ic. 


Q.4! 


L E M M A 
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sru* ' ' .. 

B-jJo  r A fi  una  cum  quadruo  cx  8 z ; commune  au-  $ n im  B Z,  »»»  i*xiqr«.2»  n fcn  B V *•<* 
feratur  quadratum  e*  a/ : rcliqsujm  icitur  rcdangu-  ^ r E B i?»»  fo  ttJti  vsi  rAl  v)  J <ai 
)um  r E B aquale  cll  reftingulo  r A B una  cum  rcd-  . — „ r A B <&,«  nJ  -M 

angulo  A ea:  quare  i E b reClangttlum  luperat  re«-  , . » " 

anguium  r ab  ipfo  aea  redangulo.  Q__  t.  D.  a E A.  o saft.r. 

Si  vero  pundurn  E (it  inter  , , , l , Ii»  3 7t  E eqpnsr » pifu-v  t 

A & b ; icitingjJumr  E B mi-  ]— I— ' I ' ' A,  B mmV  7»  vs»  r E B 7« 

nus  cft  quam  reetingutam  A E B Z i a 

r a B,  eodem  iplo  fpatio,  vi-  r A B ^ m 

ddicet  rc&anguio  A E a : quod  (imili  ratione  demon-  mi  Ca«  AEA1  *mp  iji  t*  nun»  » imAr^rr. 

lirabitur. 

Quod  (i  punflum  E (it  inrcr  Ei»  Si  ii  E ojuotr  5 ftm£v 

B & r;  eadem  ratione  rcd-  |. 1 1 1 1 1 tS»  p,r,  n <ai  rEB  n ■Cas 

uwulum  rEB  minui  erit  quam  A B E Z T A A E A »**«»  i<m  n»  v=e  ABA, 

rettatiguluro  AEA  rcdangulo  ti-  ■- 

.ABA. 


Eir  A ai  E n/AH(’  S n 17115» 
7W7  B,  r.  ai  \nv  E E B r«  <ai 
AEA  »A*«»  if«q  V37  ABA. 
Tf  U/r« 


LEMMA  V. 


A H M M A 


Sit  recta  A B aequatis  ipfi  B r,  & duo  puncta  A,  E Ipj  ij  A B t?  B r,  sc,  i*  CTUUX  TU  A,  E-  CTt  71 
fumamur,  dico  quadratum  cx  A B quater  fum-  Ti-tfoxir  >jre  t A E TTf*or/uv:r  i«»  ici  tu 1 aiV 

ptum  atqualc  cfle  redungulo  A A I liis,  una  xjsrs  A A T 5"  »rf  ijsr®  AET  x J"  /ic  Xti 

cumreftangolo  A E r bis  & quadratis  cx  b a,  ? BiX  be 
B E bts  uimpcts.  ’ * 

HOC  autem  perlpicuum  A A E B T T«r»  -E»  9an;U.  ii  pV  y& 

eld,  quadratum  enim  cx  i i i | r * Jit  a D,  sfc  t 

V".  WttdaAii 


n cii,  quadratum  enim  ex  i i i 

A B bis  lumprum,  propter  bi-  * 
fcdlionc»,  aquale  Cii  [per  f . a ] 
rcdangulo  A A r bis  & qua-  A a 

drato  cx  A B bis : item  que  qua-  | 1 

d ratum  ex  a B bis  etl  arquale 
rectangulo  A E r bis  & bis  quadrato  ex  E 8. 


A A r xs»  »J  J>  t liss  B A*  7i 
Si  Jis  Ai  A B inr  ici  Wti 
Jit  vai  AIT  ^ ql  jir  in' 
E B 


LEMMA  VI.  A H M M A *■’- 

Sit  reda  A B .equulis  ipfl  r A,  & fumatur  pun-  in,  q A B r?  T A,  5 oj/i«:»  7»  E.  <m  n»  >im  r 
dum  fc.  dico  quadrata  cxAE.EA  aqualia  A E EA' ^yuy(t  nip  >cti  t B E,  E T 
cfle  qujJaus  cx  de,  et  & ri&jngulo  lub  / \ , 

A r a bis  fumpto.  i,^xyuTC,f  5 r«  i«  usb  r A r A. 


SEcerurBr  bifariam  in  Z.  Sc  quoniam  quadratum  T'Etp«Asi  i B T xj'  n Z.  fcrsi  I»  7»  Stt  loi 
cx  az  bis  lumpium  aquale  cll  [per  y.  ».]  tcd.  ■*•  7«  a Z V.-t»  Si  7J71  i«  -ici  AIA  x,  7 J lis 
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I/  T»  ra  ij*  » A E 71  rtrtf 
^ \1t70  rBE  n !oa  A L)  7*-  A r 

7>,7  t iri  T A,  itfi»  tJ  i7i  A 8*  Ti-  | [ — — — j 

775»  n J vsi  A f B $ 7«  iri  T A’ 

«sv  ri  vari  T B E mi»  EJi  itl  vsi  A T B'  ij»  ita  55»  i 

A T T?  E B i»-i  ^ T A Tf  A E w»  Si»*  IA»  ijx  « 

A A itjf  Tf  AB  i?». 

A H M M A $•’. 

r.<-«  jreAJ?  7i  vasto  BArf<?  ? iiTS  AB  i«97TU 
icri  A A.  «!  Tai)  6?»  t)  r A r?  AB- 

Tfl  AB  ira  » A E.  irrti  ■»  7i  v®a  B A T 
H*  n itra  A B,  T»TKt  7»  iri  E A,  Vnr  tjj 
-nJ  an  A A TlTfrjafry,  itjt  ir 

71 -jsri  A AT’  Aurii  j | 

Sf«  71  vsi  B A,  A T>  717157  e A 

7i  vsi  EAT,  fuiu  ¥ iri  E A, 

• S«  ri  vari  T f.  A.  in»  Si  tJ  AAT'  in  i»*  Si» 
i E A>  7i7in»  i B A,  7;  A r.  5,  i.  f. 

A H M M A i. 

ti/lut  1 A B,  iO  *!<■  T{/.X  eruito,  tu  T,  A, E,  i TU( 
u&  im;»  /aV  K»<Xf  TUD  B E r?  E T,  Tl  J»  0 Tai 
A E A ru  X,7l  E T iis»,  mi  ytviTaj  us  B B A 
«Of  A T irraif  ij  B A •StJf  A T. 


POnatur  tpfi  r A «qualis  A E: 
ergo  [per  f.a.}  redangulum 

i _____  i I BEuiu  cum  quadrato  ex  a k, hoc 

' ' cil  quadrato  ct  rA.iqu.V.ccll  qua- 

dr.to  ex  AB;  hoc  cil  fex  hyp] 
redangub  Ars  una  cum  quadrato  ex  rA : quate  red- 
snguluiD  r t e ctl  «quale  rcdangulo  a r B : elt  igitur 
[per  i 6 j linea  AT  «qualo  ipuEa.  I'cd  & Ta  x- 
qualis  ctl  a E : tota  igitur  A A toti  A b ett  «qualis. 

LEMMA  IX. 

Sit  rarius  rc&angulum  B a r nna  cum  quadrato 
cx  a e xquale  quadrato  ex  a a,  dico  lineam 
r A «qualem  cfTc  ipli  a b. 
pOnatur  enim  ipli  ab  «quilis  a e.  Jj  quoniam  rttfl- 
A angulum  B A r una  cum  quadrato  cx  A B,  huc  eft 
cum  quadrato  cx  t A,«quaic 

t j i ell  quidrato  ex  AA;  commune 

r A B au*c,atur  rrtftangulum  A A r ; 

1 “ ® ergo  reliquum,  quud  liib  u A 

8c  AT  continetur,  videlicet 
redangulum  EAT,  una  cum  quadrato  cx  E A,  quod 
fper  ? xlellredangulum  rEA,.-cqui«eefit  [per  a.».] 
iprt  A A r redangulo : quare  reda  E a,  hoc  eft  «A, 
ipft  A r «qualis  elt. 

LEMMA  X. 

Sit  rc&a  linea  A B,  in  qua  fumantur  tria  punita 
r,  A,  E.  ita  ut  B B fit  «qualis  ET,  & rcilangu- 
lum  AEA  «quale  quadrato  cx  r E.  dico  ut  B A 
ad  A r ita  die  B A ad  at. 


P I1E1  yaf  ri  veri  AEA  in» 

Snd  in  ET,  irtUiyor  tj  | 1 

•>a;vti|a»7>  «ii  Jit  tu  lyttjfc*,  A *" 

>94  Jiilitw  io»  if4  crf  i B A 

•O»  rit i A T >7iw  i B A cor  riul  A f. 


QUoniam  enim  rdtongu- 

Ium  AEA  arquilcelt  quo- 

l [,  drato  ex  E F;  em  fper  it  6.] 

ut  a E ad  e r ita  r e ad  e a : 
unde  per  eom-crlioncm  ratio- 
nis, antecedent ibulque  bis  fur.’ pus,  & dividendo  pro- 
portionales erunt,  nempe  b a ad  at  ficut  ba  ad  a r. 

Qjq  3 LEMMA 
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uau.i  i^uur  luiJi- 

Sed  Jicct  & afircr  dcmonllrircubf- 
que  compofiM  rarione  huc  padlo. 
quoniam  enim  [ per  4 ,6.]  uc  A fc  ad 
EnindlAEadErjerit  [peri  6.] 
rcdbngulum  A£a  ad quidrarumcx 
E 11  ut  redtingulum  A E r ad  qua- 
druum ex  E r.  ut  autem  quadratum 
E 11  ad  quadratum  ex  bz  ita  f per  1. 

& ii,  6.  j quadratum  ex  E r ad  qua- 
dratum ex  r II  ; quare  ex  tcquo  [per 
ii. j.]  ut  r octangulum  a e ii  adqm- 
dratum  ex  fl/  ita  rcctangulum  AKr 
ad  quadratum  ex  r H,  led  ut  qua- 
dratum ex  bz  ad  redtingulum  bz  A ira  quadratum 
ex  r 11  ad  retiaculum  r H A : ex  atquo  igitur,  ut  /edl- 
angulum  A E 8 ad  redtangulum  a / b ira  redtingulum 
TEA  ad  redtangutum  rilA.  Q_  E.  D. 


. Esr  Ji  (ai  «TOf  XeiAj^eu  fJ*  vftt. 
jpwa u.W  tJ  iwftfwn  Ith  )af 
ejit  k > AE  atji  ibo  E B u7»r  i 
A E «ei»  7im  E P % i'  ««  71  ii» 
A E B «tir  n ili  EB  J?»r  mi  iisi 
A E r «tir  71  )e»  E r.  i»e1  *j  «r 
71  iii  E B e tftli  iis  BZ  »7»  71  iii 
E r «(}(  71  ita  f H'  Si  it*  ifa  SJir 
6*c  n is»  A E B opr  7»  ia  B Z *7» 
71  i- i A E T ctir  71  iri  f II 
X)  in  71  in  B Z Gffi  ii  itra  B Z A 
It»  ti  iri  T H «pr  71  ini  T H A'  S)  »ju  a:«  ojir  tir 
71  iire  A E B ce«(  Ti  i tt  A Z B Sr»  71  Int  TEAnpr 
71  ia»  T H A.  0.  i.  S. 


A Z 


B 


Woo  rf*.  nlwhrnd»  i$m  quinti,  que  6c  incipit,  k pnfle»  crwrrfn»Drm  rationii.Jt  demum  fotr  iS*  1 «tumlo  tnfiition  Ium 
Iuli  esmmii  «ani  rf&lnxufo  lub  timiiu  f Nrnij»  urio  mdaneu'1  A f a ul  r E a compnnmir  r«  miuiir  A E 1<I  E A.  *C  ratione 
r.  t ad  ar  St  tino  avb  a,l  r H A componaur  eu  ralienc  AZ  ad  lia,  5c  ratione  za  ad  itr.  Cumque  componentes  litium* 
nqualra  lini,  «etllai  propolicum. 
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n POTA  SI  2 

Eat  TtfH*  $ w/xAV  ,ofe<^tpt«K  to5»4*| 
l&isjrfuittdtq  «./«TOirWf,  «ni  2tf&  T 

«UfUi  a^fODfy  ov/tTTTtfenM  T*is  tf*T3o- 
fdpitjf  lira  ltr»|  ra  >iv;(xV*  <£*  xcfvplcf 

7fO«KU 


Prop.  I.  TA«r. 

Si  coni  fedtionem  vel  circuli  circumfe- 
rentiam redlse  lineae  contingentes  in- 
ter (c  conveniant ; per  ta&us  vero 
ducantur  diametri,  qux  contingenti- 
bus occurrant : triangula  ad  verticem 
fadta  libi  ipfis  aequalia  erunt. 


T^XT  n nutu  rtuii  ijitwtA*  ‘^rtpifua  ij  A B, 
lij  A B i^x-JtktQ-OKn»  iftlArtjijBA  ffift- 
■xrtlxmi  uni  to  E,  5 r\7^uaa» 

2l&  r A,B  SlafUTftl  'f  -nur,S  «f 
r B,  A A,  criuTrtvri dnxj  ? ityanHo- 
fd/tiati  Ka.ni  m r,  A*  teyu  ov  wr r 

f «i  n a a E Tf/ymn  tu  e B r. 

78  acTJ  i A liu 
B A if  A Z,  Trmy/^ut  a«<*  rutj- 

ir*^.  E«w<  <3n.  <3*i  ®^- 

CsA>jr,  iny  to  A A B Z 'A-^aW.rj- 
ri  ATZ  Tg/yutu’ 

<c,  natta  aCdtfxu^x  a a e b z, 

Aecrev  71  A A E Tg/yuvct  ktv  io 
TU  r B E Tftyutu. 

Em  Si  t HfKut,  nfiTrrfiiTUatui  aj  2js*/7j Tf;i 
x<*7»  to  H W«fsr.  otm  at  tumpuof  ij  A Z,  5 


SIT  coni  feftio  vel  circuli  circumferenda  AB, 
quam  contingant  reflx  A r,  B a convenien- 
tes in  punito  E,  Sc  per  udus 
A,  B diametri  feflionis  r B,  a A 
ducantur,  qua:  contingentibus 
occurrant  in  pundis  r,  a ; dico 
triangulum  A A E triangulo  E B r 
aequale  dic. 

Ducatur  enim  i punito  A re- 
fla A Z ipfi  BA  parallela,  qux 
propterea  ordinarim  applicata 
erit.  Erit  igitur,  in  parabola,  pa- 
rallelogrammum  AABZ  xquate 
[per  4i.i.huj.]  triangulo  A r Z : 
quare,  ablato  communi  AEBZ, 
triangulum  A a E,  quod  relinqui- 
tur, xqualc  c(t  triangulo  r B r. 
In  aliis  vero,  conveniant  diametri  in  centro 
H.  & quoniam  ordinarim  applicata  cft  AZ,  & 
Rr  AT 


. I 


s 


Digitized  by  Google 


A H f : ergo  (per  n.  f.J  ut  triangulum  A H Z ad  Uruf  ra  Ati  Z o©r  t»  A H B*  ut\>  aeji  t»  A H r 
triangulum  A H r ita  tnangulum  AHZ  ad  trian-  A H B.  t<jj»s»  a^ttpqo&«  ri  A l(B  £'  Asm»» 
gutum  A H B : & proptcrca  [per  p.  f .]  triangulum  £ to  A E A Tfjtyuy o»  Zsw  tu  T E B- 
A H r triangulo  A H B cft  vqualc.  commune  au-  ^ * 

feratur  A H b E,  [in  hypctbola  H a E r : ] reliquum  igitur  triangulum  AEA  reliquo  r E B xqualc  erit. 


E U T O 

Tertiui  conicorum  liber,  amiciiTime  Anthtmi,  di- 
gnus ab  antiquis  exiftimatus  cil  in  quem  multum 
Itudii  ac  diligenti*  conferretur , quod  variae  ipfius 
editiones  offendunt,  led  neque  epUlolam  praefixam 
habet  quemadmodum  alii  Libri,  neque  commentarius 
in  ipfum  doZti  alicujus  viri  ex  iis  qui  ante  naa  lue- 
rant, qttanquam  in  eo  multa  fint  contemplatione  di- 
gniflima,  uc  ipfc  AfaUamm  in  prooemio  totius  libri 
sflcnt.  omnia  autem  a nobis  mani  (ede  cxplicau  (une 
ac  dcmonlinta  ex  procedentibus  libris  & commen- 
tariis in  cofdcm. 

Invenitur  etiam  alia  demonllratio,  in  parabola  qui- 
dem, bujidmudu 

Quoniam  Ar  (cilionem  contingit,  & orJi- 
rutim  applicata  cIlAZ:  erit  [|>cr  jy.  i.luij.]  & 
r»  arquulis  ipfi  B/.,  & [per  34.1.3  BZ  ipfi  A A : 
ergo  A A,r  B inter  fcxquulcs  limt.  fcd  & [per  34. 
I.Tparallclx  : triangulum  igitur  A A E xqualc  cft 
& umile  triangulo  E B r. 

In  reliquis  vero,  junQis  A b,  r A,  dicendum. 

Quoniam  [per  37.  i.huj.  & i<5,<5.]  ut  ZH  ad 
Jl  B ita  cft  B H ad  H r,  uc  vero  Z H ad  H B ita 
AH  ad  H A,  cft  enim  A l ipfi  A b parallela  ; 
ergo  [ per  11.  f.]  ut  BH  ad  HT  ita  AH  ad 
H a,  & proptcTta  [ per  2.  6.  ] ab  parallela  cft 
ipfi  r a:  triangulum  igitur  A at  xqualc  cft  [per 
37.1.]  triangulo  n r a.  & communi  tae  ab- 
lato, rclin<iuitur  triangulum  A a E triangulo  r B E 
xqualc. 

Ad  cafus  quod  attinet,  dicendum,  in  parabola  qui- 
dem & hypctbola  non  dari  cafus ; in  cllipls  vero  efle 
dues.  vel  enim  contingentes  redlx  in  punttis  ta- 
ituum  diametris  occutrentet  produfti*  etiam  conve- 
niunt, ficuti  in  textus  figura  : vel  ad  altera»  partes  ad 
quas  cft  t,  quemadmodum  in  b/perboia. 

* 


CIUS. 

T«  reinr  T xartutw,  S »ivr«Ti  fUl  ArdifiAi  m»it  pL 
tfjrnitt  vos  T •£>rrwl  i<  <u  w»x*ifr««i  nun 

ufiatt  Jkhtm.  in  A flisaxl»  5^*  ogr^psp/ttVs», 
i»3*T»p  7«  «A  n’(  ajjri  r 00 

IfiZr  tietmunu,  ut  m lif  ir  *vnf  1*1  irmr  Staeut, 
in  >j  tinit  A«»>Adw*f  is  «f  «£»171*11  T mm  p>- 
rir.  tmrrt  A h Vtir  imumu  ni  Aotn^Va  i* 

T c&KaCirrm  fiafxiatr  t,  tit  iit  tini 

En  A «j  i)A»  iii  p'  4 woftZcrif, 

Etm  eT  >J  ij  A T,  £ itXTqX7Bf  q A Z,  toq 

iri»  q r B rq  B Z.  oM^cc  q BZrjAi  ioq'  Kaj  q 
A A k^tt  ri)  T B Tn ».  fsa  <J|  airrr,  i. 
ter»  1 tij  tfiu»  T#  A A E r(/ yutet  tu  E B r Tfl- 
yunu. 

E-ti  j T Aaisrw,  ««[ct/jrStuCi  TV»  AB,r  A,  Aiunt». 

Ejt«  in»  «qZH  H B trruf  q 8 H sr^of 
11  T,  ut  3 q Z H «C«  H B Uro*  q A H «0»r  H A, 
•O^MqAsf  y5  q A Z Tq  A B‘  mq  if  a£j I q B H 
irpot  H r irs»f  q A H srpoc  H A'  «^iMqAsr  i«t 
iyi»  q A B rq  T A*  ioa»  kfjL  to  A A r Tcjryuxm  tu 
B T A,  Xoq  q»i»a  a^atpa^Va  a r A E,  Acta;»  rs 
A A E iaj*  iq-i  ri  T B E. 

ritft  A 7»  triwesatr  Aucrit»,  tn  osi  p.'  i rapZuiit  £ 
vrqCaA«  «a  »it  3 T i>A».  \«vc  «jrft  At.  «i  '/5  ■?«- 
Tntfdfai  xrti  iit  i fi  e HfaCdaAami  nut  fn^iiifstt 
x,  tsCa».c1uV*ic  tinHt  nu^Oncn*  vt  ti  7a>  KtTTai- 
« »71  t4  tTSjtl  S*»{*  WQ’  St  l A Tt  E » IX"  *J  ^ ^ 

Z-npCtAitr. 
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o/  H K A,  H M Z'  Aaya» 
en  i#av  i<r<  to  A I M T(/yznw 
TU  r A H I TTTf<tW\t VfU. 

E*-«y$  «©tfi^rotTOf  wav  r« 
H K.  M rg/yuttt  tu  A A urpa- 
T/Jvpu,  xoivo»  -arCStfwieS-ai)  i) 
T#  I K ■myaxAdG- 
J9f,  jj  ynfrtq  ri  A I M T(Jryu- 
ttf  r<nv  tm  T II  UTf«7r Asinii. 


ducantur  H K A,  H M Z contin- 
gentibus parallelae : dico  crian* 
gulutn  a I M «quale  cflc  qua- 
drilatcro  r A H I. 

Quoniam  enim  oltcnfum  cft 
[ad  yi*  & 4j.  i.  huj.]  HEM 
triangulum  aequale  quadrila- 
tcro  a A ; commune  apporu- 
tur  vel  auferatur  quadrilate- 
rum  I K,  & fiet  triangulum 
A l M quadrilatcro  r H «quale. 


E U T O 

"fir  Tnmt  r In  5» apijuanr  tlfimr 
(iy,  9w;>faiv  r •£.««  fit! ai»,  ij  r #<f  turi 
f iV-si»  «Hm  /uVtw  alinnu,  otj  «ir  ti  H nftitt 

r A,l  *jrj3(i,  Jn  -rapsAisar  itat  rif  A E B, 
M H Z’  A E T,  A H K,  iiba9>  A » A K /ufyti  4 nfite 
«r  «J*  tJ  N,  ^ a*#  T N 7?  B A Tafi>K,t.n  «^5»  • N S • 
Ai  7»  tifafuttt  it  tJ  oytTf  fiiCt.it>,  ii  (ti1.  ^ 

«J  t»  TiTW  5(SA(W.  «KNS  t uyttn  ij  K T 
71-iTrTAaCfy  W.  i>ai  ri  K N 2 Ifutir  Kt  iri  K M H. 
At7i  -xafitkMtJx  Sci  ■ M H r»  N 3.  Kt  A oi<Ty  i£  im, 
Ain  (WT7w«'r.  syr  i A r , taUttMU  A mJr*  i H N, 
tst>  ‘ » M 2,  *4i  w»  Sf*  8 N K T?  K H.  I«ti 

tr  inr  SJi  7»  K N 2 -rif  KT  7Mf*vActf«  wn 

«WsabvA-»  t«  AN,  jm7*a  18  AOS  reiytnt  ni  NT 

VMt*TAn>j<a  'mr. 


CIUS. 

Cafus  hujus  theorematia  inveniemur  per  quadragcfi- 
mum  fecundum  te  quadragefimum  tertium  theore- 
ma primi  libri,  & commentario*  in  ea  corderi- 
ptoa  oportet  autem  fcire,  fi  punituro  H inter  A,» 
lumatur,  ita  ut  zquidiftantes  fmt  A t a,  m h z,  iccm- 
q uc  A E r,  A H K,  6c  producatur  A K ulque  ad  icflio- 
nem  in  N,  te  per  M ducatur  ni  ipfi  e A zquidiltans : 
e*  iis  quse  tradita  fum  in  theoremate  q uadrigcfimo  no- 
no te  quinqiagcfuno  primi  libri,  & in  ipia  commen- 
tariis, erit  triangulum  INI  «quale  quadrilatcro  E r. 
fcd  trungulum  K N 1 Gmile  cft  triangulo  e m H,  cum 
M H zqiudidans  Iit  N 3.  eft  autem  & eidem  zquale, 
quonum  A r cft  refla  commgens,  cui  xquidifiat  r)  n, 
« M X eft  diameter,  & N E xqualii  E H.  quoniam 
igitur  triangulum  e N 3 zquale  cft  quadrilatcro  E r j 
adjiciatur  commune  quadnlaterum  an,  ac  fiet  trian- 
gulum a«i  «quale  quadrilatcro  N r. 


P*OP, 
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bus  punflis  Z,  H,  ducantur  per 
Z quidem  lines  contingenti- 
bus parallelae  Z e K A,  N /.  I M, 
per  H »ero  ducantur  N H s O, 

H e n P : dico  quadrilaterum 
A H quadrilatero  M e,  & qtu- 
drilatcrum  A N ipfi  P N squa- 
le cfle. 

Quoniam  enim  antea  [ ad 
0.3.  huj.]  demonllratum  cll 
triangulum  P n A squale  qua- 
drilatero r H,  & triangulum 
A M I quadrilatero  r Z ; eft 
autem  APII  triangulum  ma- 
jus quam  triangulum  A M I 
quadrilatero  fl  M : erit  & qua- 
arilatcrum  r H majus  quam  r Z eodem  M tl  qua- 
drilatero: & propterea  quadrilaterum  rtt  *- 
quale  eft  quadrilatcris  r Z,  M n,  hoc  cll  ipfis  r 0, 
P Z,  commune  auferatur  r 0 : reliquum  igitur  qua- 
drilatctum  A H squale  eft  reliquo  t)  M : quare  & 
totum  A N tori  P N squate  erit. 


dii  fjbp  Sz7 

ZxB-uw  ij  7i  Z0 
K A 5 ij  N Z I M, 
i)  ti  N H Z O lient'  At- 

yu  ini  inv  isi  it  pdp  A H n- 
Tf  aisAdC^ev  t«  M 0,  ri  3 A N 
TU  PN. 

Et«  $ vr&diS HKTtq  tot»  n 
P n A Tfjryutot  tu  T H Tiryc- 
wAlt^u,  Ti  <?i  A M I Tai  r Z, 
Tt  APII  tm  AMI  (t* i£o» 
ffl  TU  n M TIT(JtTtevpu'  XOf 

7»  r»l  t i TZ  ot«i 

TOI  M n TTTf>JTX\i.\>pU'  Ufl  TO 
r H Icar  K<  tu  T Z xaj  tu  M II , Tirrtci  tu 
P 3 £ tu  P Z.  uso i»  T»  r &■  Asm» 

ceyi  ts  AHimiririeM'  x.  «As»  r»  A N 
tu  P n ist»  irit. 


EUTOC1US. 


Hoc  theorema  ptures  cafua  habet,  quoa  ut  io  antece- 
dente invcmemui.  fed  animadvertendum  eft  duo 
puncta  quae  fumumur,  vel  effc  inter  duaa  diametro*, 
vel  extra  fit  ad  eafdcm  pinea,  nam  fi  alterum  qui- 
dem extra  fumatur,  alterum  vero  inter  diatnetroa,  non 
conftitueniur  quadrilatera  de  quibus  io  propoGtione 
diftum  eft.  fcd  neque  ad  utralque  diametrorum  par- 
tes conftitueniur. 


Ti  SiJfiLM  r*n  *A#I«r  urunt,  it  tifin/ur 
ijisi cn  jJ  urn.  Jii  iaf  m fiwxjrjai  ij>  tA  >*(£*- 

«SfiV<  Jit  6h  m Jit  aJ^uMfur,  i tA 

i\x  U7K  ui  A ivi  ujItA  jiip».  n yl  ri  fi  »71fJ»  «71» 
>u tCa/ur,  ii  A tne/i  ptv^i  T t Hftiifm,  * oriam  tA 
ir  t»  ®err«*H  KtyifJtm  it*  «A  «f  '<»• 

•nf  ? Jy««7f»r, 

nro- 


Digitized  by  Google 


c>nu.  In  V irmuuVirr  iJhekvr'  131 n n /S'  7 i»- 

•trxAjatr  -mi  ti*  ipa^iu^i-tl  ab  -f  fuit  -nu.nl  i^Wi  Tni 

A ««**  -nif  tit  tpamuVKit  £*1  i fuir,  it*,'  b «c#T lfai 

•inii  funi  nu-rmimr  i».,*ajt  (*f  u-rru  ir  Tw 
fl<CwV)  i’  t»  yoria  w in  finimur.  v »*»*  J » 
Kfunif  nyCtini  t»  -f  rntyrifun,  if«j  J tui  | ItXeJiui 
W» aimimSX,  >,  Aa.iv  •*»,  >if«r  tk  fuit 
T tuu»f  fJo  iCiiai  , i 7 r.finitnut  au. 

ai*  t.  T l>j  t«f  wnuf/JrM' 

*<  A ««7if«u  fua  Riv  i»airi*p»r»  , i zjj  i nf/mieimt 
•inia  r,  f «ftt*  » i f3ra  JU,untii  ipr. 


riPOTASIS  «'. 

Ea*  t arn utf^an  Sia  luSuttj  'Gt i-^smVira)  otytt- 
•7n-jflo*oi,  Xf  A ¥ -nytwi  <m* 
/«It»  7j,  *)  ix'  outv  i-^UKn  Sii  eiuJtuq,  * /2 

sa<yt  -rio»  tpfxhfA/sm,  i /4  «a^y  -tiuJ  ms 
*pos  'trn^jyrMncr  ii  juirfpct  Int  tumti 
T(Jtyxivt/a£js  t 5-s/I»  r ny/u*y 

Tf»,?  ^osAa/t  «aic/cVv  TArjJrit  '®£y$ 

T»  <7i^nSi<iti  t ipxx:yVa*  stre- 

Aa/tCaiopt-V»  t z/ylnv  rs^i  ti  rx  ipaif?». 
pv»  a T*  2^gt  ■?  ip*f  ijp/eV?  i/y/Uffw- 

p 2 T a £ A N eurmeiuS/jOj  «f  A,  B,  bv  XCF-ffe* 
•*“'  TO  r,  5 ilp*7Tfs'^;af  a!  £ A,  A Z cvpnrrxk- 


quut.tur , iclre  oportet  jtftamum  indeterminate  di- 
cere offafttt  fiihtvn-.  & oommli  quidem  codi- 
ces habent  diui  contingentes  in  una  fcdionc:  non- 
nulli vero  non  duas  contingentes  in  una,  fed  Grgelas 
io  iitraque  icd;one  contingente*,  quae  inter  fe  conve- 
niunt (uti  didtum  eil  in  fecundo  libro/  m angulo  qui 
deinceps  eil  angui  a afymptoton  ; & ita  eveniunt  ca 
quse  in  propofirione dicuntur.  licet  autem  iis,  qui 
volunt,  hoc  defcriptis  figuria  coniiderare,  ac  manife- 
ftum  eil,  fi  unam  fedionum  du*  redae  lineae  contin- 
gant ; qui  pe*  punitum  concimfis  carum  St  centrum 
ducitur  reda,  oppofitarum  fidicinum  tranlverfa  dia- 
meter cfl : fi  vero  utramque  iedionem  Gngulx  lineae 
contingant ; quae  per  didum  pundum  5c  centrum 
ducitur,  eil  reda  diameter  ledionum. 

Prop.  V.  TI>eor. 

Si  dux  redtx  lineae  oppofitas  fe&ioncs 
contingentes  libi  iplts  occurrant;  £c 
in  quavis  fe&ionum  aliquod  pundtum 
fumatur,  ii  quo  ducantur  dux  linex, 
una  quidem  contingenti  xquidiftans, 
altera  vero  parallela  ei  qux  ta&us 
conjungit : triangulum,  quod  ab  iplis 
conftituitur  ad  diametrum  per  occur- 
lum  duftam,  k triangulo  quod  eft 
ad  occurfum  contingentium  differt , 
triangulo  fafto  ad  contingentem  & 
ad  diametrum  illam  qux  per  ta&um 
ducitur. 

SI  n t oppofit*  fcdiones  A,  B,  quarum  cen- 
trum r ; & lineae  Contingente  firu  E a,  a z, 
S I quae 


«artftfssr  S?  =; 

iradicctnu».  quoniam  oltenlum  ell  [ad  ♦M-huj  ] fM7V  ^ HBM  nrAfl^i»  nlTCkZ.  >nt  is«/ 
triannilum  H0M  majus  cflc  quam  triangulum  r AS  H ja  tJ  T0  A «JW  r<4Z‘  £s»  % «l  K A0$ 
triangrlo  r A Z ; erit  triangulum  H 0 ",,l£  ^ K A Z‘  tJ  *f  a H M 0 ri  K A e «I  K A Z- 

ttSiSrsSSiSiWSSS  «*  * «« •-  V 

icitur  H M e k triangulo  »46  d.flttt  triangulo  * A z.  IAMH 
communi  ablato  triangulo  eatj  reliquum  * A Z tn- 

diunetrum  habet , * * *X<«  ?>- 

ho!;  modo,  quoman»  pnu*  demonllratum  «ft (.ad 4+  Mmtu  " rAw  ”, M® H ,^A^/A  * ' "" 
i.l  r a © triangulum  maju»  cfle  j *f*  •*'  ” r®  An»  6HM  ja- 
nuam triangulum  M©H  trun-  y niti  t AZ.  mi» li  <93*9«  »» 

(iulo  ra  Z;  cric  rSAtriai^u-  1 li  r A K A*  Mini»  if*  » (64 

Ium  «quale triangulo  ©HM  una  / i»,»  (H  »J  0 H M ?«7m  t»  A g Z. 

cum  triangulo  r A z.  ccmtnutM  / in  „<«»'«»ip^»  ri  M 0 H-  mi- 

auferatur  quadnlatcrum  r A K A.  / Tj 

reliquum  igitur  *»A  triangu-  / “i*  * ZK*  ^ 4^BK 

lum  «quale  eft  triangulo  ©HM  ' mt.  n™»w  A »*«<  svxir,  «r 

una  cum  triangulo  A z K..  rurlus  ' y Jit  ?£»  Ji/iiynlti*  & 

commune  auferatur  M 0 H : ergo  A tJ  ju?'.  u)  ui‘,  $s<.  :«a*7i  r ot*» 

triangulum  Z ( A quadrihtcro  / 1 \ « frC*,».  E»  A «J  ai»*»  »•  i»»- 

A M MK  xauilc  erit.  Cafus  / \ . « . , , . 

habet  plura  quot  e*  demon-  / IA  ^ «***«*»»  - 

ftratii  in  quidragefimo  quarto  & / f \ rajena  , -wr  dfa^imr  « ce?». 

quidrugelitnoquilWO  theoremate  / //.  \ \ 3t««  mani  tW  ««««rana  7»»  tt». 

primi  libri  addilccre  oportet.  J / I \ b-\  A av»»  mirtSy  iiuSi  A'  7« 

Curo  autem  dicitur,  tmftrs.  //  'nAOA  l»*S»  marrwmi  «r  W W ama. 

SS3K5CSiS7  X,  **»..**  •>*«»*. 

politione»  juxta  proprietatem ea-  / XZ  *»«.  <«  t-  **•*»  Mfaxm.ua»  «e 

lUumficn  debent»  quoniam  ve-  !//  J «aiv#nr  **?<u 

ro  fequentu  plurci  calus  conti*  / ttf  str  70» 

nent , ob  punitorum  fumptio-  / \ vt.»,  ^ mSfft  J>-«»  T»\  i». 

nes  & parallelaj  lincaa  i ne  con-  Ei'  \ £ Ti,  ^ 

fafionem  commentanis  affera-  / \ . 3 » *y  « 

mus  multas  6guns  deteribentw,  / ^ ^ *m  ,*\7?  71 

unam  111  fingulit  theorematibus  ticiemus,  quaeoppofi-  Jr  t?  «»07»^  At>fuV»r  " r #i-w  ^ 7«V 

ua  fe^ioncs  6c  diametros  6c  lineos  coniingcntn  lu*  wm&tofau(  «uu/  scuv/ai'  nf47rra<(r*sa^Hfl(  »:iO  i/is»r 
beat ; ut  fetvetur  illud  quod  in  propofitione  di&um  rjurr-7unr  5\r7F.  iroi  tw  Xumtis 

cft.  iMm  ec  parallela»  quoufque  «xur-  if  ^ 

rant  producemut,  in  unoquoque  occurlu  ntera»  pq- 
nentci,  ita  ut  quilibet,  obfervatis  conlequentns,  fa- 
cile puflit  calus  omnea  dcmonftrate. 


K A M H. 

E«  A'  t»t  lyir*  ii*»  irttSi  «t?. 

A/hxtw  T»  r A W ti  M0H  ja^t»  V TAZ,  K»r 
j if*  Ri  r»  r 0 A nj  © H M /u- 

S nili  rA7..  au»»»  t» 

|U  r A ( A-  Kuiti  i?»  ti  (64 

i e»  Klfj0llM?U7m7*AK£. 
in  xsirot  i)>fi4a  tiM0H'  Mi- 
ni» it*  7»  l(A  nl  4MH( 
in».  rinicHt  A'  i^n  -rvxi,,  *r 
— Jii  iartaru»  ini  rui  AAijuliu»  i» 

.aaijii',  Swiifum  r 

\ t»  M.C/jt.  E»  A tJ  aij«»  »•  «»»- 

V « ct*»*»i'Ai  Ttr(d<T>.t.u{r»  » 

1 \ Tztyjiw  \ i*t  «ifMfimr  » cc?»- 

\ Sicut  mani  7fii  «i air/ra na  7»i  »7*- 

«vui  jyj  toi«&J.  tnnA  A 7> 

Ititat'  Ir&irtlwi  cIl  tik  ni  Xtttu 
'O. \ CmSuV-u  nfui*  »jm  T«f 

a»f>  ina  fui  •X>M  7*< 

^ — \ TjcafoHftMit  «*f  if  -reniTK  *i  <*- 

j(nraf  mJ'  itate»  7o»  Saaijauii. 
\ tu»,  ?ua»  rr ;»«< r l/- 7»r  ir- 
\ 7i/»*f*iiar  aj  rir  t^aiaiitar  md 

7«»  ijntfnfit»«>  ii*  m.%7»i  7» 
t»  t?  ofintft  AI}l?aW.  " T «jl-rii  vstuifat»»  " ^ 7ur 
wiar  tw»?o»  «>it»tw<»,cwji*<«  ki}’  i/jni 
nifa»7»n»  3\»7*f.  ira  fiMW»»  r»*  7a  fua»rm 

rir  Tnans  aWnarii». 


npo- 
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ij  /v  t*  k*\  u t->,  'j  y*  y **jr 

A Z ?*5  n K A-  MM>  ifi  T9  A I N T(/yu>t»  TU  K Z 
■nrfU7r\iCfu. 


ipfi  B A occurrens,  & duda  ell  K a parallela  ipfi 
AI:  triangulum  AI  N [per  2.  j.huj.]  qiudrila- 
tcro  K Z * quale  erit. 


E U T O C 1 U S. 


Ai  r?.4<nu  ti-r»  r SWjkuti*  ly  tm»  if.Sr  m»w, 
it  iif.ru  i»  rar  T Tsipr-n  ivr,<V"TH  m*ai 

tiot'  fii  mcir  fiir  7W  ri  »»* 

7i  nfiCunt.  im ? A »A#«- 
»ir  natam*/,  A“* 

ij  «j  Sa  n T 

ipiTTtjiu»  r»f  Ttyalr  i T n P' 
pjrif/r  A Stj  fii 

Tf  A t i)  T*  M A.  «j  trw  A- 
Ji«5  I»  t«I  A/rif<*  3w:!fun, 

«*T*  760!  7«  wnpCtAjK  UM- 

>y«tW,  77  rriNiJAKnp 
7»7f*-rtaCf«  Imi  wrrSr  •*?>»- 
»(1*1.7 i Mn- 

Tttyadrr  7y  M A P T war  Ri. 
sraxar  •*w«af=S/  7«  T P E>  • Ri 
io»  7w  A E Z . f ii  7-i  «>  »jf 
H tt . 7»  o^«  nj  E/CaI»/*  «>.»» 
if«  liMGA  M*  Ri  »J  M K N 
«ai  tJ  A E Z.  Ktiri  «a*.p«- 
fun  7«  K M Namii  7»  A fi  Z 
(J  K A E N Rj»  io»,  «urir  «pjriu,MJ»i  7»  Z E M !•  Sai» 
S?«  J»  A I N 7tij*(7f  7y  IAII  io»  ftr».  Ifulmt  J e, 

7»  B O A «»»  Ri  K N H O, 


Calui  hujm  theorematia,  (e  quidem  omnium  fc- 
queutium , mulli  Ium ; uc  eidum  ell  in  Ichoiio 
ad  quimam  propofitioocm  j 
eadem  ramen  eveniunt  inlm- 
gi»U>. Verum,  msjoris eviden- 
ti! gratiS,  drferinatur  eorum 
unus,  & duatur  reCta  rnr 
Jedtionem  contingens  in  r : 
patet  igitur  eam  ipits  A z,M  A 
parallelam  c(Te.  Quoniam  au- 
tem, per  fecundum  theore- 
ma hujus,  in  figura  hyperbo- 
Ittjdemoallratum  cit  triangu- 
lum r II N quidrilatcro  AKI1E 
atq-iale , commune  additur 
quadi  ilatcrum  at  n j ac  trian- 
gulum M A N quadrilatero 
M A r r «quale  erit,  com- 
mune adjiciatur  triangulum 
r r E,  ipfi  a t z [per  41. primi 
huj  ] aequale:  erit  igitur  to- 
tum triangulum  mea  trian- 
guli] M K N,  A E Z limul  ae- 
quale utrinqueaufcraturcom- 
munc  triangulum  ima;  ac 
reliquum  A E Z quadrilatero  k A E s aequabitur,  dciti 
addatur  commune  quadrilaterum  zexij  totum  igi- 
tur triangulum  A 1 n quadrilatero  K A z f aequale  ell  f. 
Pariter  triangulum  BOA  xqualc  er  it  quadi  utero  EKHO . 


t Ac  fi  produntur  A M ad  *,ac  ducatur  > * • ipfi  BH  parallela : erunt,ob  KM  ipfi  M » squalem, trianguli  k M R, 
• Mt  aequalia;  ac  proinde  quadrilaterum  1 N.«  parallelogranuno  u xqualc.  adjiciantur  aequalia  AlM  Se 
K a z 1,  ic  6«  triangulum  a * 0 quadrilatero  ■ A a « «quale. 


pRor, 
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Ium  A E Z zqualc  quadriutcro 
K B.  cft  autem  [per  Eutoc.6.j. 
huj.]  & B E H triangulum  qua- 
drilatcro  A G xqualc  : & [per 
1.  3 . huj.J  triangulum  AB  i tri- 
angulo BHE;  ergo  & quadri- 
laterum  A e xqualc  eft  quadri- 
latero  I K P E.  commune  ap- 
ponatur N E : totum  igitur  T K 
toti  I A ; & K T ipfi  P A x- 
qualc  erit. 


• * ™l‘r  vw  *■»*  rui 

KE.  i<n  ii  Kj  TO  B EH  T(/yu- 

»o»  imriAE  TiTfjnrXiupu,  <c 
Ki  to  AEZ  Tfjr/am  lerr  tu 
BHE'  «t,  TO  A E afjt  mt  «•n  tu 
I K P E.  xiiiit»  'SO<rxao&«  to 
N E'  'oAio  cLfjf.  to  T K iri*  iri 
TU  I A,  nw  TO  KT  tu  PA. 


Pkop.  VIII.  T}>eor. 
lildem  politis,  pro  pun&is  K,  a fuman- 
tur r,  a,  in  quibus  diametri  cum  lc- 
dtionibus  conveniunt  j & per  ipfa  con- 
tingentibus parallela:  ducantur:  dico 
2 e quadrilaterum  quadrilatero  e t ; 
& quadrilaterum  Z i quadrilatero  to 
aequale  efle. 


nPOTAZIZ 

T«*  auro*  'vlzrow^itMo»,  uXntpJu  i$Tt  to»  K, 
A to  F,  A,  juc3’  a evftCaMVon  «i  l- 
fUT fu  T ouf  TB/yJj,  t)  Si’  auro»  a\ 

jnqyiMiiAci  TaJs  Ai>a  ort 

Uro»  ri  EE  TtryL-xXd^n  w E T,  j 

•re  hi  or. 


QUoniAm  enim  trian- 
gulum A H e oftenfum 
efl  [ per  I.  j.  huj.  ] xqualc 
triangulo  QBE:  & [per  i. 
lem.j  linea  qux  A punito  a 
ducitur  ad  B xquidiftat  li- 
nex  A punito  H ad  Z duitx  : 
erit  [per  2.  <S.]  ut  A E ad 
E H ita  B E ad  EZ ; & per 
convcrfioncm  rationis  ut  E A 
ad  AH  ita  EB  ad  BZ.  cft 
autem  ut  r A ad  A E ita  a b 
ad  B E ; utraque  enim  { per 
30.  i.huj.)  utriuique  cft  du- 
pla: ergo  ex  asquati  [per 
22.  j.  1 ut  r A ad  A H ita 
A B ad  B Z.  & funt  triangula  fimilia, 
lineas  [ex  hyp.]  parallelas : ut  igitur  r T 


propter 
A trian- 


LIIEI  70  1«  fd«z)v  ro 
^ AH®  Tgjeymw  tu  ©bz, 
K i Seri  U A ro  B 
A>;A:f  ni  Sai  tu  H Jiri  to  Z* 
ataAsjo»  ayt  iri»  ut  i A fe 
S3£sV  E H urus  ij  B E CP©V 
E Z,  5 ii»i*spri|/<trn  ut  n E A 
<aOf  A H urut  >i  E B «£$f 

bz.  iri  3i  £ ut  i r a ■siot 

A E uru<  i;  AB  BE, 
iKoiWga  yS  uut,iiytS 
a\  Itu  cwyt  ut  1, 1 TA  vtst 
A H irnt  <i  A B «tir  B Z. 
ici»  cjxua.  ra  Tf/r/um,  ™V 

ut  ofigL  ro  r T A Tt/y-*m  «Of  T* 

A0H 


Digitized  by  Google 


demor, (Iratum  cft  [per 
4.  3.  bnj.  ] TEo  tri- 
angulum «aquale  trian- 
gulo A B 7. ; triangulum- 
que  AEZ  [per  corol. 
a.  3.  huj.  ] aequale  efl 
quadrilatcro  K E ; er- 
go & triangulum  TPM  quadrilatero  KO;  & quidrilatcrum  AM  quadi ilatcro  A o cft  «quale* 


n pota 2 is  /» 

_»  ».  « / • 

lopr  aurrot  ir/mxjU+Ltion  et- 

Awp3a  m K,  A mfjjua., 
ta  njt9’  0 avftClMVai  h- 
Tajr  -nyutjf  Ai-  \ 

«tT»o»  Ai  !m  iuw  ’&)  -ri 

ATPX  TirpxwAdtp»*  r«  \ / 

£1XKI  TrrgjtTAtuf^.  j 

T^nEI  yS  Of  \ j 

■*“'  A Z,B  H.JJ  iik  T atyut 
%lsifUTfol  W»  «i  A E,  B E, 

^ -ro^i  t*r  «paitlopfyctf 
etew  «fAT.Kf  (U/tJV»  io 

totte?  tua  tu  ez  a. 

ifulax  ai  k,  to  2 EI  ri 

SFK  U"$T  io  TU  BEH. 

milii  AEZ  tu  BEH' 

Tu  aiimS  aj>ji  liando  7» 

II  TET  ri  TOAi  5 ri 

dem  exccflii  Sc  triangulum  T t T excedit  triangulum  T A A, 


Q' 


Prop.  X.  Thtw. 

lifdem  politis,  fuman- 
tur K,  a,  qua  non  fiut 
puntfta  in  quibus  dia- 
metri legionibus  oc- 
currunt : dcmonftran- 
dum  cft  quadrilate- 
rum  a T F x quadrila- 
tcro  nxKi  aequale 
efle. 

Uohiam  enim  redae 
_ line*  AZ,  BH  fe- 
flionem  contingunt ; & 
pet  cadus  diametri  A E,B  E 
ducuntur;  & funt  A T,K  I 
contingentibus  parallelae : 
triangulum  TT  B majus  eft 
I P*  4J-  *•  huj-  ] quam 
triangulum  T n a triangu- 
lo E Z A.  fimiliter  & trian- 
gulum x 1 1 majtts  eft  quam 
triangulum  X P K triangulo 
B eh.  fcd  [per  1.  3.  huj.} 
triangulum  AEZ  «quale  eft 
triangulo  BEH:  quate  co- 
quo triangulum  s E I excedit  ipftim 
Tt  XPK: 
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i«u44i  v*  , juii^diuuiuuc  n u (x 

EflH;  Si  lumpto  ia  lectione  AB 
quovis  punito  B , ducatur  B Z A 
quidem  ipG  AH  parallela,  B M ve- 
ro parallela  ipG  A E : dico  triangu- 
lum b z m i triangulo  A K A dif- 
ferre triangulo  K E Z. 

Lineam  enim  A A ab  ipfa  E © 
bifariam  fecari  [ cx  ;8,&  39.  2. 
buj.|  perfpicitum  cft;  & E © dia- 
tncmim  cfle  conjugatam  ei , quas 
per 0 duita  ip(i  A A xquidiftat ; 
quate  AH  applicata  c(t  ad  E H. 
quoniam  igitur  H E diameter  cft, 
lincaquc  A E lectionem  contingit , 

& applicata  cft  A H,  i futnpto  autem  in  feftionc 
nuncto  B ad  E 11  applicatur  B Z ipfi  a H paral- 
lela, & BM  parallela  ipfi  A E : patet  triangulum 
B M Z [per  4j.  i.buj.]  h triangulo  A e z differre 
triangulo  0 A E : ergo  B 1.  M triangulum  a trian- 
gulo AK  A differt  triangulo KZ  E;  ac  fimul  patet 
quidrilaterum  B K EM  triangulo  A K a .rquale  cfle. 

Prop.  XII.  The  er. 

lifJetn  politis,  fi  in  una  fe- 
(Sionc  fumantur  duo  pun- 
fla,  & ab  utrifquc  fimili- 
ter  arquidiftantes  ducantur : 
quadrilatera  ab  ipfis  con- 
ftituta  inter  fe  xqualia  e- 
runt. 

SI  x t eadem  qux  lupra ; & in 
fcdione  A B lumatitur  quartis 
punita  B,  K , a quibus  ducantur 
line*  A B MN,  Kiorn  ipG  A A 
parallela; , itemque  B S 1’,  A K S 
parallela:  ipfi  A E : dico  qitadrilatc- 
rura  B II  xquale  efle  quadrilate- 
ro  K P.  t 


yjtwxv  ifJi  A A 5 ij  E 0 H,  «- 
j f a B Tt^tijc  nx» 
a>u>n»  ri  B , Jl'  airti  r,x§u- 

ea»  t AH  q B Z A,©^yi 

3 f A E i B M'  AtryU  MuBZM 
T&yi umt  ? AKA  futtyiftt  tu  K.EZ. 
ori  pSp  y*f  i a a -iw.it- 

litte  yj?4  it n tj 

E 0 H&utTKf  i«i  tnfyric  ry  2^ 
lr  © rixl  A A aj«u.V|f  uft 
xxt-nryw-Vn  id»  1}  A h ui/J  e H. 

f*n  av  Zlstfitrpif  kn  ij  HE,  >y} 

i©*rt?c  u.V^  4 A E,  tui-nry  c^wT  Zi 

ii  AII,  k Ayffliynt  3n j t5  Ttpuf(  f B xxttx^cynf 
oiri  twi  E H ij  B Z t&«  A H,  j Zt  BM 
iiw  A E’  Z tAe»  m t#  BM  z Tg/yuttv  r i 
A & Z QctyipH  tu  © A E*  u*t  x,  r»  BZM  ri 
A K A Ju&pipH  tuK  Z E’  k ntu-wt  ft^auTj  iv  r» 
B K £ M nrpaTAto^i/  lery  t^-<  rsiAEA  Tpiyivu- 

n p o r a 2 1 2 iC. 

T-o  autai  cima»,  tav  'teet  fuZs  r 
■khm  Jis  arfuia.  \yqSy,  $ ±p 
ntSCHfW  iiafaeAAlAa 

CUOx-Jf  ljo.  7»  ut’ 

auts.»  Trr^t-rArfe^e. 

P £ T a $ t»  cu/ra'  7j,f  a&n. 

__  f5*»  5 mAi-^3-«  1*  A B 

«a^via  apua  7 h B,  K,  koj 

Zi'  «itiv  ©^iAMA«l  rij 

AAafABMN,  KiOin,  T*i  $ 
A E af  B 2 P,  A K S*  At  yu  m 
iro  id  t»  B n tu  K t. 

Eri) 
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to i t o niti r ij  ii  z b , 

X,  ti-pj-s  SicL/m- 

Tfis  itw  i A 0 B,  £ Tta- 
gjc  •nj»’  B E s<rv  >i  A M* 

Wiv  i A M iicb- 
(aaruof  ry  B A 2 Jau4- 

Tg»,  i)  iJX- 

•n^jt  sittfMTfof.  Jik  '3 
tuti  Knvfx.j  ij  A K ti  JyjwVfiv  (Jjri  tuo  B A,  £ 
ipaT-iT)  i AH'  75  apjt  \sat  K 0 H in»  «i  tu 
>CT«  B 0'  ttl»  O^yt  Vf  i K&  'BOt  0 b UTUf  I)  B 0 
°W0H.  «M'if  I|K0  ®£K0B  iruf  i)  K A 
•CW  B Z 5 i A © ®Qf  0 Z-  5 * «f  <t,yt  1}  A 0 
*c»  e Z mv  <i  B 0 «CW  © H.  «L  «m»  <v  cis» 
B 0 Z,  H © Z JwnV  s$“Jr  imf  uw  nAII9 
T(sywct  Tuiez  T(s eyatu. 


nem  B contingit,  & per 
radtum  diameter  eft 
a © B,  duciturquc  A M 
parallela  ipfi  B B ; erit 
| per  20.  2.  huj.  ]AM 
diameter  conjugata  ipfi 
A B,  qu*  fecunda  dia- 
meter appellatur,  pro- 
pterea  autem  A K ad 
BA  ordinarim  eft  applicata,  contingitquc  A H : 
ergo  [per  38.  t.huj.J  redlangulutn  K e H «quale 
cll  quadrato  B e : & [per  1 7.  <S.J  ut  K 0 ad  © B 
ita  B 0 ad  © H.  fed  [per  4.  d.)  ut  K © ad  e B 
ita  KA  ad  BZ  & A©  ad  0Z  : ut  igitur  Ad 
ad  © Z ita  B 0 ad  U H.  & filnt  anguli  B 0 Z 
H 0 Z duobus  reftis  aquales  : ergo  a h 0 trian- 
gulum triangulo  B 0 Z aquale  erit. 


E U T O C I U S. 

• Ew«  *n»  iir  i A 0 wcrr  0 z Ut  an  ijBO  4 Quoniam  ut  A 0 ad  »Z  ita  B 0 ad  0H,  & 

■BOt  © H,  Kttf  «jw  ai  vot  71  0 yaviau  <?wi»  it-  funt  anguli  B e Z,  H 6 Z duobus  redis  *ouales 

r i » 


&MS  “ntf‘  wm  nAH0  tfiyu- 
»ey  tu  B 0 Z T(/yavu.~]  EumJm 
ftSrm  r mryhiat, 
*j  U'£ka-mi  > A O nV  7 iS,  i&i 
mtiju  it  i H 0 9(ft  0 B irmf  i 
Z 0 «ti  f 0 S.  itrd  t/  Rti  illa 
ceii  ©H  5to tt  ■ A 0 «tJf  0 Z.  t, 
i S 8 <3&t  0 Z'  17»  if«  5or  i A 0 


ergo  A H 0 triangulum  triangu- 
lo B0Z  «quale  erit.J  Defcri- 
bamur  (eorlum  triangula ; Ac  pro- 
d litti  Afl  ad  i,  fiit  ut  H 0 ad  eu 
ita  ze  ad  ei  itaque  quoniam 
ut  >0  ad  e u ita  eft  A0  ad  OZ 
&ae  ad  0Z:  erit  [per  9.3.]  A0 
ipfi  0 z aqualis:  & propterea  [per 


ipii  v«  Aijiuiw.  m pivipM.isa^n.1 

__  _ - - - - , v gj  triangulum  ah®  «quale  triangulo  H ea  fed 

t»03‘  mi,"  AH0TCi}»f.F««.Ri'nJH0*-%  ,JQad  ^eiad  0H,  & circa  «qualo  an- 
ht!  (hr  it  i 3 O eo<  0 Z imt  » 0®  ®C*  ® H»  W gulo». 


linea:  parallela:  conungentibus  ulque 
ad  diametros:  triangulum,  quod  ad 
centrum  conilituitur , i triangulo  cir- 
ca eundem  angulum  differt,  triangulo 
bafim  habente  lineam  contingentem 
& verticem  fc&ionum  centrum. 


A«  iyfioi  rajs  tptTrlcfwcni  m t fvt/a- 
•n *vr  70  <bzj(  TtS  xinfoi  Tcay» tot 

? yat/uiV  t ai-rla)  -rpeycSiV  W- 

eu  Tftyitet  7$  (aar7»  £ il^em  t 'tpncrhui- 
»w,  xep/pltJ  <fi  70  x*rrpo*. 


SIkt  alia  quidem  eadem;  fumatur  aurem 
pundum  in  B fcdione»  quod  fit  * ; & per 
ipfura  ducatur  3 P S parallela  inii  ah,  & o s T 
parallela  ipfi  B E : dico  triangulum  o«T  i trian- 
gulo S 5 T differre  triangulo  0 B Z. 

Ducatur  enim  1 pundo 
A linea  A T ipfi  B Z paral- 
lela. quoniam  igitur  ex  iis 
qua:  dida  funt  (in  prxe  ] 
fc&ionis  A A diameter  elt 
A © M ; conjugata  autem 
ipfi  & fecunda  diameter 
a»B;  atque  i pundo  A 
ducitur  A H (c&ionem  con- 
tingens ; & applicata  dl 
A T quas  ipfi  B Z parallela 
cft : habeoic  [ per  40.  1. 
huj.]  AT  ad  T H rationem 
compofiram  ex  ratione  e T 
ad  T A & ex  ratione  tranf 
verfi  lateris  figurae  qux  fit 
ad  B Z ad  latus  redum. 
fed  [per  4.  <5.]  nt  AT  ad 
T H fu  E T ad  T 2 , & ut 
0T  ad  T A ita  «T  ad  TO  & t->B  ad  BZ  ; ut 
autem  figurx,  qux  ad  A M,  tranfverfum  latus  ad 
redum,  ita  [ut  oftcnfura  in  nota  ad  20.2.]  figurx, 
qux  ad  B a,  redum  latus  ad  tranfirerfum  : ergo 
s T ad  T S rationem  habebit  compoGtacn  ex 


■C ITIl  ni  jeV  iMa « cum,  «Aif /t  71 

' etffjuiat  (Jxt  1*  B nfiff  TtZ,x,Ji  curri  ® 

tLu  A H ix&ueut  I)  Z r Z,  Sl  tIuj  BE 

ijoiT'  Atyu  'm  tiOBT  r(/rymsn  «aST 

2JstSd«  ru  0 B Z. 

• » •%  , t T j * 

Hjjd»  y>  iin  to1  A 73 
■dur  BZ  ij  AT.  tr«  w, 
cut  7»  cum  iii(  stsrrtcer, 
f A A npii  JicLurrfcf  /L$p 
f.iv  ij  A 0 M,  rnCyyKf  j cur- 
ri x,  Sdjnyt  ciiutrfXi  ij 
A 0 B,  Xj  iati  a A llp«/]r) 
i A H,  M-nptJ  j vy 
B Z i AT'  iff*  I)  AT  ®CK 
7&ii  T H T evyxoaVv  Aa- 
ytv,  xmni  a»  ix«  ® T 
«©Y  T A 5 »5  4T  C»  lj  S? 

*t>V  r?  A M «JYr  xA«- 
pt*  ttAcLojc  veit  rho  if- 
3*tv.  a?A  ii  i)  AT  ‘SiSf 
T H itus  i)  S T «©r  T S, 
ir  jj  ij  6 T «©r  T A »ra»r  <5  © T ®©r  T O £ ij 
© B «©f  B Z,  wc  Jl  i T«  «©c  tlAM  «/«e 
srAxps»  «©f  T if& »aW  Urici  n * «©r  Tij  B A 
c’^9ict  ilw  ■xAa.yutr  t?»  «j*  ij  ZT  «©» 
T S r»V  svyxH^w  Aopar,  Lcn  V or  l/ft  i 0 B 

«CW 
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- ,T «4  M —p— 1»  •np**»'*  .. 

ri  -riu  #r  jxz  A,  «a^ifink 

AE  (ir  Ai>»  «I  T«  ZAT  Tfjtyetnt & 9AZ 

TC/yaM  fuZjt  ki  ri  © r B. 

Hj-A*  76  «»•  tr  © t i» 

BT  i — © H,  «s^ji  /i  i A E 
JWt  ?H  i)  K I H,  o^jt  j t&oBT 
ISO'  tyeMfi»  Srj  m ru£vyit 
•0  tfuifoivys-  n r h r>f  b t,*.  '«1 

i»  XO  xm  ri^BT 

«uwij*™^  TiwyxVfV  tii 

0 H O.KjtTi  dup 

*C«  r»  IA0O.  Er«  n ilpi* 

«5$  B * ri  ^ T5  kw  lj 
B©  , fi  rnk»  k*  ij 

A E,  ek  A B «©f  B E 

trrof  B M N •© f -dio  dVa tfc*. 
ew  ■?  IT  i <v^i  M N h*  i) 

*aA u.t&k  ep&t iT  TO^ji  ^BT 
«JW.  cfyfc»  tit/w&u  ij  MN 
K<t7»  k n-  ki»  ofjc  iri)  AB  ,,  , 

«or  B E Urus  B M n mfk  B T.  *Muij&«  di) 
ir  B £H  «or  T B Arrar  ijTB  «ek  P • tp*)  /i} 
««iiH  <fctA**4wr  e^Sia  ri  *B£*  riu  2h 
<hSx(.  »th  i*  kw  ar  b A B «er  B E irar  b 
M n «er  r b,  oM  ar  ,c&/  b A B «er  B e m- 
rar  r«  iki  A B «Or  « uzk  A B E,  ar  /11} 
Mn  «er  TB  irar  r»  uw»  Mji,  B0  «er 
Tt  \jxi  TB0*  ar  £g$i  ri  X*»  AB  «er  ri 
\jzri  A BE  irar  ri  vi»»  MU,  B 0 «er  riua» 
r B0.  Ua  Si  ri  U®»  MU,  B®  tu  >0» » ©Hi 


B r parallela,  6c  ST  ipfi  A fi : dico  X A T trian- 
gulum majus  efle  quam  triangulum  ©A  J,  trian- 
gulo w r B. 

Ducatur  enim  per  0,  3 © H 
parallela  ipfi  B r ; & per  H ipfi 
A E parallela  ducatur  K I H,  & 
20  parallela  ipfi  B T : quare  per- 
fptcuuni  eft  | per  20.  2.  huj.  ] 
diametrum  3 H conjugatam  efle 
ipfi  B T ; & X o,  quia  parallela 
ipfi  B T,  ad  © H o ordinarim 
efle  applicatam;  iremque  pa- 
rallclogrrmmam  efle  £As<x 
Quoniam  igitur  B r fcAioncm 
contingit,  duciturque  Be  per 
p taAum,  & contingens  alia  eft 
A E ; fiat  ut  A B ad  B E iu 
M N ad  duplam  ipGm  B r : fi  c- 
rit  [per  yo.i.huj.]  M N ea  qu* 
figur*  ad  BT  conditui*  rc- 
£Uim  latus  appellatur,  bifariam 
n ' fccctur  MN  in  n : erit  M. 
turut  ab  ad  BB  ita  Mn  ad  Br.  deinde  &t 
ut  S H ad  T B ita  T B ad  lineam  P : erit  igitur  P 
[ex  natura  (ecund.  diam.  ] latus  reAum  figur* 
qu*  fit  ad  * H.  itaque  quoniam  ut  A B ad  B B 
ita  M n ad  r B , & [ per  1.  6.  ] ut  A B ad  B B ita 
quadratura  A B ad  A B fi  re&angulum  ; ut  autcrn 
M n ad  r B ita  reAangulum  fub  M n,  B © ad 
re&ingulum  r B e : erit  igitur  ut  quadrarum  e* 
A B ad  reAangulum  A B E ita  reAangulum  fub  M rt, 
B 3 ad  reAanguIum  rB3.  fcd  reAanguIum  fub  Mrt 
B © aequale  eft  quadrato  ex  0 H ; propterea  quod 
Ub  [e* 


triangulo  r B 0.  Rurfus  quoniam 
e B aj  B r compofitam  ratio* 


/- 


\ 


M Xmni  r ZH,  ur  SI 
i Mn  wfof  Br  «ruf  r)  AB 


M n v 

nem  habet  ex  ratione  0 B ad  M n & ex  ratione  B E'  '1 fer  aft t i 0 B irfit  B r f avyxMpdtit» 
M II  ad  BT ; & ut  0B  ad  Mtl  ita  TB  ad  MN,  i A B tt»:(  BE>e  i)  T irtx  2H. 

& ita  latus  tertum  P [ ut  oftcnlum  m nota  ad  J ^ ' , r £ ^i:r 

to  0TB  Tg/cyavn  tu  © AZ,  jyy  evw  «r  4 «B 
wfi{  r B imvr  i 0A  a-fW  A Z‘  ifft  a-”?  ? 
0 A Ttriff  A Z tsv  royxa.tiV®»1  Asjer,  bti  N » 


20.  2.huj.]  ad  5 H ; ut  autem  M n ad  B r ita  A B 
ad  B E : halabit  igitur  © B ad  B r rationem  compo- 
fitam ex  ratione  AB  ad  B E & ratione  P ad  s H. 
& quoniam  parallela  funt  B r,  S A,  triangulum 
© r B limile  eft  triangulo  aAZ,  & ob  id  ut  © B 
ad  B r ita  eft  0 A ad  A 7. : quare  © A ad  A Z 
compofitam  rationem  habet  ex  ratione  ipfius  P 
ad  SH  & ratione  AB  ad  B E , hoc  eft  H 0 ad 


tXtt  1 P *7>of  S H 5 <!  AB  TTfif  B E , Tirnfip 
1}  H 0 5 TfOf  01.  irn  ir  Cmp* eAn  «w  ij  H 2, 
2^a'/MT(er  ixxGU  tLu  Z H St  re»  P,  xaj 


ad  su  & ratione  ab  ad  B E , hoc  ctt  H 0 ad  v > ■ ' _ „ __  • _.  _ * • „ < 

01.  quoniam  igitur  HS  eft  hvperbola,  cujus  * «*■»*■ 

diameter  quidem  s H,  tertum  vero  latus  P ; & **  t “ H°* 


ah  aliquo  ipfius  punrto  S ap[>licarur  Z o,  deferi- 
biturque  ab  ea  qux  ex  centro , videlicet  ^ 0 H, 
figura  0 1 H ; & ab  applicata  2 O,  vel  0 A ipfi 
[per  34. 1.]  xquali,  figura  0 A Z ; i « o autem, 
qux  eft  inter  centrum  & applicatam , vel  i 2 A 
ipfi  0 O xquali,  deferibitur  2 AT  figura  fundis 
figurx  0 I H qux  fit  ab  cl  qux  ex  centro  ; & 
rationes  habentur  compofitx,  prout  dirtum  eft  t : 


Tfl  © I H*  Air»  Si  -f  xaTvyi&rf  rr/f  2 O,  ijm 

TT.r  0 A itf?f  uorri,  T»  0 A Z’  >o»  tft  -f  (■)()  pt- 
7« J KU7fa  K T ijf  xct7)fy,uW.  BtM  n)f  2 A 
injf  au:*,,  Ti  2 A T <idcr,  Cjixercv  ra  Xrt  i* 
ri  xtrTfti  tu  0 1 H,  x,  ixH  W rvyxzruVw  Aa- 
m r»  ctM 1 2 A T r&ayaiw  ir  0 a Z 

(aridos  iuraore. 


erit  [per  41.  I.  huj.J  triangulum  2 AT  majus  quam  0 AZ  triangulum  triangulo  ©H  I,  hoc  eft 
[ut  modo  oftenftim]  triangulo  0fB.  Hf 

• Quod  autem  rcrtangulum  A Btid  rcrtangulum  tbh  (it  ut  triangulum  A RE  ad  r b h rrian-  _ 
gulum,  lic  oftendirur.  A punrtii  A & r m B H demittantur  normales  a r,  r z ; critque  ut  A r ad  * 
a b ici  rz  ad  r b.  ut  autem  AT  ad  A B ita  rcrtangulum  fub  A r & B E ad  reftangulum  A Bt;  £ 

& ut  rz  ad  r B iu  rcrtangulum  fub  rz  & bh  ad  rcrtangulum  r B h : eft  igitur  ut  rcrtangulum 
fub  A T & b E ad  rcrtangulum  A b E ita  rertanguium  fub  r 2 & B H ad  rcrtangulum  tbh.  Sed  * 
rcrtangulum  fub  A t &be  xqualc  eft  duplo  triangulo  AB  E,  fle  rcrtangulum  lubrz  &bh 
aequale  duplo  triangulo  mu  : eft  igitur  ut  triangulum  ABEad  rcrtangulum  abe  ira  triangulum 
r b H ad  rcrtangulum  r b 11,  {e  permutando  rertanguium  A is  £ ad  rcrtangulum  r b h ut  triangu- 
lum abe  ad  r»H  triangulum.  _ 

U 


•f  Nempe  triangulum  A 0 z eft  femidis  paralleJogrammi,  cujus  diameter  eft  © Z,xquianguli  parilelogrimmir, 
quurum  femillcs  funt  triangula  A r s,e  1 H & diametri  T s,  i H ; eftque  [uc  modo  clientum]  0 A (hoc  eft  £ o ) 
ad  A z in  ratione  compotita  ex  ratione  © >1  ad  © J & ratione  r ads  H : ergo  [per  41. 1 huj  | pirailelogrammum, 
tu|ui  dimidium  Ati  6c  r x diameter,  erit  xquale  pinlldogrammo  Onuli,  cujus  dimidium  eft  1 « m gc  1 H dia- 
meter, limul  Se  parallelogrammo  xquiangulo,  cujus  dimidium  © A Z cujuiquc  diameter  eft  © z.  Se  conlequcnter 
triangulum  a r x aequale  eft  triangulo  1 © H,e  a z fimul  lum  pe  ii.  Ac  manifcftum  eft  quadnlaterum  © z,  £ r 
triangulo  1 © H,  hoc  eft  triangulo  © r b,  xquaJcro  cftc. 

* nro- 
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, ^ ~ a %r  t 'm  ,1  ; **;  " que  quoniam  Z K xqualis  elt  K A,  & ipti  adjici- 

ZEA  par*  t»  >ctj  A K K<»r  «i  tu  'i&n  K E.  Kaf  tur  ^ £ j rcibngulum  ZEA  una  cum  quadrato  e* 
tarri  queri»  t-n  ro  E A K Tf/yutt»  ri  ANK,  A K xquale  erit  [ per  6.2.]  quadrato  ex  K E.  & 


mw  ac  ri  iiri  E K x?W  ri 
isri  K A irrut  ri  E A K r^t- 
yuvtr  Wfit  ro  A N K.-  5 ir- 
*>Kcir  u e eAo»  ri  >«t»  EK 
x^V  cAev  ri  E A K rg/yano» 
Xr»f  a*pa««9r»  ri  >cti  A K 
xfir  a^eKfsJr»  rtANK  rpi- 
yunef  «e,  AcmV  <t£x  ri  t/*t 
ZEA  ?t?sf  terzir  ri  A A id» 
ut  ri  irir*  E K Tflt  to  E A K 
dM.'  ut  ri  >cri 
ri  E A K £ ruf 


‘ifiyuM. 

EK  Tf V 

ri  irin'  T B sr^W  Ti  A r B’ 
ijzji  ZEA 


quoniam  triangulum  E A K fi- 
milccft  triangulo  ANK:  erit 
[per  j.lem.j.huj.]  ut  quadra- 
tum ex  fi  K ad  quadratum  ex 
K a ita  triangulum  E a k ad 
triangulum  A N K ; & permu- 
tando ut  totum  quadratum  ex 
E K ad  torum  triangulum  EAK 
ita  ablatum  quadrarum  ex 
A K ad  ablatum  triangulum 
ank  : ergo  [per  19.  y.]  eft 
reliquum  rc&angulum  ZEA 
ad  reliquum  quadrilatcrum 
A A ut  quadratum  ex  E K ad 
fcd  [per  19.  & ao.  A.]  Ut 
’ ‘ ‘ ‘eft 


n-fipt  ro  Ait'  ty</  ut  dfti  ri  triangulum  E A K.  ica  |_per  19. « ao.  6.J  1 
xjrir  ri  A A nrgycxAB&fSr  drut  quadratum  ex  E K ad  B A K triangulam  ita  e 
x r B ad  triangulum  AT  B : ut  igitur  ZEA  redbnguluro  ad  quadrilatcrum  a a ita 

quadratum 
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21.  i.huj.]  ut  qua- 
dratum cx  B 0 ad 
redangulum  A 0 A 
ita  quadratum  ex 
AH  ad rcdangulum 
AHA;  atque  cft 
rcdangulum  qui- 
dem A 0 A quadra- 
to cx  A 0 squate, 
rcdangulum  autem 
AHA  aequale  red- 
aneulo  IAH;  (rc&a 
enim  A9  squalis  cft  ®A  fc  AK  ipG  K /)ut&  aeqn.i- 
lis  H 0 ipfi  ei&AHiptil  A)  erit  igitur  ut  quadra- 
tum  cx  A O ad  quadratum  cx  & B , uve  cft  qua- 
dratum  cx  Br  ad  quadratum  ex  r A,  ita  redan- 
gulum  I A H ad  quadratum  cx  A H , hoc  clt  rcct- 
angulum  Z E A ad  quadratum  cx  E A. 


f"  A-"" 

V. 

/ 

K 

\ 

1 

7 

10  xpf  r»  vssro 
A 0 A itrut  re  i» 
A H to  vi w» 
AHA-  K»  *P  T» 

1 , ^cVubb  A ©Aitwi 

' * 7U  aw*  © A , 
it  viara  AHA  «•» 
rivi»*  IAH'  (wi 
pif  ij  A 0 rj  0 A, 
i)  AK  rn  kz,  aj 
i H9  rjei,  xajirAHnilA)  dt  afjt 
To  am  A 0 •x^of  rti»9B,  rimem  re  avi 
B r irpcf  re  avi  T A,  ira  ri  uar»  IAH  irptf 
7»  an  AH,  reunei  ri  vi»»  ZEA  xpc t ri 
axi  EA. 


Piof.  XVII.  ThtoT. 

Si  dux  reflx  linex  coni  fcdionem  vel 
circuli  circumferentiam  contingentes 
in  unum  conveniant ; fumantur  au- 
tem in  ledtione  duo  quxvis  pundla, 
& ab  iis  ducantur  linex  contingenti- 
bus parallela:,  qux  & libi  ipfis  & le- 
gioni occurrant:  ut  quadrata  con- 
tingentium inter  fele,  ita  erunt  inter 
fc  redangula  contenta  fub  redis  fum- 
liter  fumptis. 

SIT  coni  fcdio  vel  circuli  circumferentia 
A E,  quam  contingant  reda:  line*  A r,  r B, 
in  pundo  r convenientes  ; fumanturque  in  lc- 
dionc  punda  A.  B,  & ab  ipfis  ducantur  E Z I K, 
azHo,  quae  lineis  A r,r  B parallel*  fint:  dico 
ut  quadratum  cx  AT  ad  quadratum  ex  r B ita  ct.c 
rcdangulum  KZ  E ad  rcdaneulum  ©Z  A. 


nPOTA2!2 

Eai  tu  fi  repis  i xoxAV  •ctcptpas  Sio  ulSwq 
nfiTTttlcKn,  Anp^i  ■?  re- 
pis Sbo  'Tvyom.  arfiMO,  t,  aar’  adnut 
m i>  t?  repi  rrafx  rus  ip* domiat  TpMO- 
ctq  aM>iAa<  » £ ^ p^a/uprf-  tfp  an  r* 
iO»  T i^at-xlo^W»  TirfipKt  <otys  2mb- 

A»,  {?r»s  rx  X®  ™»  opa*j 

Aa/aoaiipsVai  lu^uxr. 

ES  Tn  xeivx  7yt*  £ xoxAb  «€<$ip*^AB, 
£ t*  ab  S^etw: «i  A T,  I'  B nptlTxht- 
ntf  i uerai  to  T,  xp  «A^S-i/cJui  r5  t»pr  Tvxpn» 
et>p tria  7»  A,  E,  ^ Si  eundo  raS  AT.TB 
«J  E Z 1 K,  A Z H 0'  Aty»  'en  isw 
ri  Siri  A T «oV  r»  Xw»  T B itus  ri  vjzri 
K Z E «Cff  79  \ioi  0 Z A. 
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ira*  iQeup £t»  to  «to  IZ  erepe 
t«  Z 1 A T(/ym* r lij  Aataw  ro  vjzsr  K Z E 
wttf  Acjwi»  to  7.  M Tir^jcirX^Ofii'  iew  we  oAcv  to 
a.;»»  E I -aov  'iAe,  n IME  r^yuier.  <tfk'  ur 
to  avi  E I «©e  IME  T(/yznsv  iras  to  a^o 
rA.  T*  rAN’  « «<J«  ro  \jjj«  KZ  £ 
to  ZM  Tir^cxAdC^ev  irrue  TO  on  AT 
JT()oe  to  r AN._  tnr  Ji  to  p-V  ATMtm  rnB, 
TO  de  ZM  TU  Z Z'  ue  TO  viso  KZE 
•XfW'  to  Z - irrue  rc  «3»  AT  wf  ce  to  r B n. 
Oftfiut  itj  Sery^T^ , £ ci?  to  vizeo  9ZA 
*?«e  t»  z z irue  to  au  r b t?  ee  to  rnB. 
«r«  »»  iew  ue  /t&)  to  visso  K Z E rpor  to  z S 
irue  ro  aoo  A r «for  to  r n B, 
^is6  <5«  71  aiam>jt  ue  TO  Z3  Ti-rfarAAOocr 
wf  oe  TO  USTO  0 Z A irroee  to  n T B «foe  ro 
«■01  T B'  oV  (T*  oUjt  ue  ro  avi  AT  *e«e  TO 

*■»  r b ol/rue  ro  viso  KZE  «foe  to  \jzn9Z  A. 


triangulum  Z I A : quare  & reliquum  XZfi  re- 
flongulum  ad  reliquum  quadriloterum  ZM  cft 
fper  19.J.]  ur  tonum  auadratum  ex  B I ad  totum 
I M E triangulum,  fed  ut  quadrotum  ex  fi  I ad 
triangulum  I M E ita  quadratum  cx  r’A  ad  trian- 
gulum  r a N : ut  igitur  KZE  re&angulum  ad 
quadrilatcrum  ZM  iu  quadratum  cx  AT  ad 
r A N triangulum,  atque  [per  I.  j.  buj.]  eft  *- 
quale  triangulum  A r N triangulo  rnB,  fc  fper 
j.J.huj.]  quadriloterum  ZM  quadrilatero  Z2: 
ergo  ut  re£tingulum  K Z E ad  Z 3 qoadrilaterum 
ita  quadratum  ex  a r ad  triangulum  r b n.  Si- 
militer dcmonftrabitur  & ut  rcdangulum  0 Z a 
ad  quadrilatcrum  S Z iu  cITc  quadratum  cx  r B 
ad  triangulum  rnB.  iuquc  quoniam  ut  reftan- 
gulum  K Z E ad  quadrilatcrum  7. 2 ita  quadratum 
ex  AT  ad  r n 2 triangulum  ; & invertendo  ut 
quadrilatcrum  Is  ad  rcdtingulutn  9ZA  iu  tri- 
angulum It  r B ad  quadratum  ex  r B : erit  ex  s- 
quali , ut  quadratum  cx  A r ad  quadratum  cx 
r B ita  rc&angulum  K Z E ad  re&angulum  e Z a. 

Xx  EU. 
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hoc  cft  quadra- 
tura cx  Z Oad  rc- 


dangulum  Ati  A ; 

& quadratum  cx  EO  ad  re&angtilum  AOA: 
& cft  reliquum  ad  reliquum  ut  totum  ad  totum, 
itaque  C i quadrato  cx  E O auferatur  quadratum 
cx  &n,  hoc  cft  quadrarum  cx  Z O , relinquitur 
[per  f.2.]  rettangulum  KZE;  cft  enim  K O ipfi 
O E iqualis.  rutius  (3  i rcttangulo  AOA  aufe- 
ratur rcAangulum  A ri  A,  relinquitur  [per  Tappt 
lcm.  3.  in  lib.2.]  Mon  roft  angulum.  Iioc  cft  re- 
«ftangulurn  e Z a ; namque  A n cft  tcqualU  M A, 
fic  n N ipfi  N M : ut  igitur  quadratum  ex  A r ad 
quadratum  ex  r B ita  reliquum  rcttangulum  KZE 
ad  reliquum  A Z 0. 

Quod  fi  pun&um  Z extra  fe&ionem  cadat,  ad- 
ditione» & ablationes  contrario  facere  oportebit. 


Z O,  •ztia  to  un» 
A tl  A , 1 tai  ri 
>crt  E O ri 
vjzTO  AOA'  Xoi  AoJTO»  «CPC  Aorno  Uf  Ite» 
'c>Jtr.  ia»  a?jt  'ivii  /at»  tcv  an  EO 
atycuptSri  ro  axi  A n , nuiKt  to  axi  Z O , 
«tara Affjmaj  ro  vizoo  KZE*  imi  yko  ij  KO 
ri)  O E.  ia»  <f(  axi  ri  vjzeo  AOA  a^ru/uc^ 
n \sui  A DA,  AwatTB/ to  viso  MOJJ,  totkj 
T0  viato  0 Z A,  i»)  » An  rj  M.t  r n n 

tx  N M’  (ST»  <*£$»  fcC  TO  an  AT  ro  aii 

r B iitu  Atax:»  ro  viato  KZE  ®©V  Asori»  ri 
viso  a z e. 

Ora»  cfi  ro  Z ixrce  -irfi  7i/a?c , rac  «C9 <$t- 
<r«c  te,  o^ouoirrir  ataxaAi»  xiu-n:». 


Prop.  XV11I.  Theor. 

Si  dux  redtx  linex  oppofitas  fe&iones 
contingentes  in  unum  conveniant; 
fumatur  autem  in  quavis  fedione 
aliquod  punftum,  fit  ab  co  ducatur 
reda  uni  contingentium  parallela 
qux  fic  legionem  fit  alteram  contin- 
gentium fecet:  ut  quadrata  contin- 
gentium inter  fefe ; ita  erit  re- 
dlangulum,  contentum  reftis  qux  in- 
terjiciuntur inter  fc&ionem  fit  con- 
tingentem, ad  quadratum  ejus  qux  in- 
ter parallelam  & udum  interjicitur. 

SI  v T oppofit*  Ic&ioncs  A B,  M N,  & contin- 
gentes redi  Ar  A,  B re,  quas  in  puncto 
r conveniant ; per  tactus  autem  ducantur  dia- 
metri A M,  B N , & fumatur  in  fcCtionc  M N 
quodvis  punftum  A,  i quo  ducatur  Z A 6 ipfi 
B e parallela : dico  ut  quadratum  cx  B r ad 
quadratum  cx  r A ita  dic  re&angulum  ZEA 
ad  quadraram  cx  A E. 


n P O T A 2 1 2 ra. 

Ea»  t aiTOOqaVa*  Jio  »u3«cq  ‘6fo4>aJttraf  ffijU- 
$ \rrpji  7»  CYjiuvi  lp’  'o7nm&.cwi 

T tv/jZi,  K)  a-ff’  0 aypnif  7>f 

7iKt  t tQxdtfAtKdi  rtitiVTa  $ m^Iul  £ rfco 
cpacTo/av.»!*  tjtq  as  to  iero  tui 
l<fa. -xls/xVa»  'mfiytna.  aAAoAa,  itat 

•re  r /uto£u  -r  7owif  ^ •? 

Ipr&ffipyis  'SZ3i  to  cere  •?  icTsAayt&wo- 
(U.V«S  t>i  a£o  TITfoOa»;». 

1^"  JiTIliAN  oi7TX.!o,aVa<  «i  A B,  M N,  xai 
’ (£asrio«V«f  a<  A T A , BT0  OWOSI&M^ 
xara  to  T,  xai  ra»  ajav  2,’a /HTfsi  aj 
A M,  B N,  ^ «Aiipctai  oiSi  M N 77a'f  rj^i»  sij- 
fuici  to  A,  w 0)  aarnl 1^J‘  B 9 >1 
Z A E-  Myu  '«m  erji  Lt  ro  as»  BT  «tjf  to  r A 
»r«r  to  0so2EA  «tsc  to  a»  AE- 
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nfat  ra  Ana  AC  i\  tau  upA  irv  ut  ra  Ana  a(YgU|um  A r O jd  quadratum  cx  AT  : ex  xquali 
' r * *J  * " 7 c A igitur  ut  quadratum  ex  B r ad  quadratum  ex  r A 

ita  rc-tangulum  X £ A ad  quadratum  cx  EA 


»r  -Tfaf  ra  Ana  TA  i itus  ra  \szn  Z EA  xjor 
ra  dna  E A. 

E U T O 

Er  IKtr  irTTjfif  jK  cCplN  iTif»  £t;I  n-u  rin  n 5va. 
fipam,  iit  M«7ifo(  w TtfMMt  ifaTrt  uVu  iCSiiotan- 

-TrT, i*t,  ICj  i™  i;Uy  7H  <1(»u$f4l. 

Es-WAcr  >5  ArmaiApai  af  A,B,  <,  ipaxto,i<V«f 
amtM  Ai  AT,  r B m/Anrfiiintj  kaia  to  r,  aut/ 
«/.ijp-Eiii  <Jxi  njr  B -n/j. ut  ra 
A,  KAi  ii  auri  T&o  AT 

rx9-u  i A E Z*  Atyu  in  id* 

«f  T8  axo  AT  Wfte  re  «ira 
r B irrai  re  uxo  E Z A nf:f  r a 
aat o ZB. 

e»  A Jiciui- 
Tf®*  q A © H , at»  tm  B, 

M 5»M£a  rqr  E Z aj  H K,  B A. 

»XK  iv  ana  re  B ipanisruf  fdw 
n)<  vxif^oeAqf  i B 0,  trnty tj&iiatf 
<Je  ijXTtq  i BA'  iiJ>  if  i AA 
XfW  A H itruc  ?A0  npo(  0 H. 

*&.'  df  fiit  q A A npf  AH 
irrui  q r B nfat  B K , dt  ii  q 
A 0 nfit  0 H «rwf  q A r npif  K H*  ka,  df 
q I’  B x/or  BK.  irtrf  q A r orpae  H K,  xof 
caaAVt?  £»f  q A r xpiif  r B irraif  q H K xpoc 
K.B,  iteq  ui  t»  axo  AT  xptf  Te  <txo  r B itru 
ra  axo  H K nf  sf  ra  ano  K B.  di  Si  re  axi 


CIUS. 

(n  aliquibm  exemplaribus  alia  demonfl  ratio  hujua 
theoremati»  invenitur,  cum  redi*  line®  utramque  (e* 
ct.ar.cm  contingente»  conveniant. 

Sint  enim  oppofux  fcdiones  A,B,  quas  contirr 
gant  rc&x  A r,  r B in  pundio  r concurrentes;  fu* 
maturque  aliquod  punitum  A in 
feilionc  B,&  ab  eo  ducatur  A EX 
ipfi  A r parallela  : dico  ut  qua* 
aratum  cx  A r ad  quadratum  cx 
r B ita  c(Tc  rc&mgulum  EX  A 
ad  quadratum  ex  Z B. 

Ducatur  enim  per  A diameter 
A © H,&  per  b,h  ducantur  H K,B  A 
parallela:  ipfi  fi  Z.  quoniam  igi- 
tur B 0 in  ptmQo  B hypcrbolam 
contingit,  & ordinatim  applicata 
crt  ba  : erit  [per  jtf.  i.j  ut  A A 
ad  A H ita  a e ad  e H.  fcd  [per 
2.6.]  uc  A A quidem  ad  A H ita 
t B ad  B K , nt  vero  A Q ad  O H 
ita  A r ad  K H : quare  uc  r B ad 
BK  ita  AT  ad  HIC,  & permutando  ut  A r ad 
r B ita  H E ad  K B , & ( per  aa  6.]  ut  qua- 
dratum cx  AT  ad  quadrarum  ex  r B ita  quadra- 
tum cx  H K ad  quadratum  cx  K B.  (cd  uemon- 
ftratum  eft  [per  itf.J.huj.)  ro&angulum  E 7.  A efle 


^ x ad  quadratum  cx  X B ut  quadratum  ex  H K ad 

HKijif  ri  awi  K B itru r IS  <<xfri  ro  <jzs*  E Z A quadratum  ex  K B : ergo  ut  quadratum  cx  A r ad 
XfW  76  axo  Z B'  xa<  uf  dpa  to  dora  A r xper  quadratum  cx  r B ita  E Z A rc&anj 
70  axo  T B itru  to  vjzm  E Z A npas  ro  axo  Z B-  aratum  cx  X B. 


rcdtangulum  ad  qua- 
pROr. 
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Ducantur  enim  per  s,  t li- 
ne* I n,  B P patallel*  ipfis 

AZ ,zn.  itaque  quoniam  [per 
jp.  & 20.  6.  ] ut  quadratum 
cx  A Z ad  A Z 2 triangulum 
ita  quadratum  cx  <3  A aj  tri- 
angulum 0AO,  fc  quadra- 
tum ex  <3  I ad  triangulum 
e I n : erit  [per  ip.y.] 

Sc  reliquum  rctflangulum  HAl 
ad  reliquum  I n o A quadrila- 
terum,  ut  quadratum  cx  A Z 
ad  triangulum  A Z 2.  atque 
[per  4.j.tiuj.]  cft  triangulum 
A Z 2 triangulo  A ZT  arqu.de,  & [per  7. 3 huj.] 
n O A l quadrilaterum  quadritatero  K P s A : ut 
igitur  quadratum  cx  A Z ad  triangulum  a T Z 
ita  reikangulum  H A t ad  quadrilaterum  P s A K. 
ut  autem  triangulum  A T Z ad  quadraturo  cx  Z a 
ita  quadrilaterum  P S A K ad  rcaangulutn  M A 2, 
[quod  eodem  prcvrfus  modo  probatur  quo  pr.e- 


wrt  MAZ. 

H xfl  $ a;  A Z, 

Z A iut.  r Z,  I *!  I n,  Z P.  rju 
'tveiiiwuf  n ia  A Z «©'c  ro 
A Z S T(/yuta  itrut  ro  ari 

0 A Tfsc  t»  & A O,  K to  at» 

0 1 *©*  to  © 1 n*  «5  Aoi r'n 
rs  uot  H A I vtir  Aoi- 

to»  ro  1 n O A Tir^TAtti- 
f t»  ec»v  aic  ro  a*»  A Z ®©c 
ro  A Z £ Tf/ywm.  un  i i 
ro  A £ Z tu  AZT,  fc«i  to 
n O A I Tai  K P * A-  xoj  ut  afjc  ri  «to  A Z 
T?:C  to  A T Z Broor  to  VHS»  IIAI  T?of  ro 
P Z A K.  ut  di  ro  A T Z orfW  ro  «to  Z A ii- 
Tut  ro  P H A K TfW  ro  tjziri  MAZ’  >ud  A 
i7B  apjt  ut  ro  ®to  A Z •aOt  ro  «to  Z A 
itruf  ro  tizro  H A I *©r  ro  ti=t»  MAZ. 


milii : ) ergo  cx  aequali  ut  quadratum  cx  A Z ad  quadratum  cx  Z a ita  rc&ingulum  H A t ad 
reitangulum  M A 2. 


E U T O 

In  aliquibus  codicibus  demondratio  hujus  thcotc- 
rratis  invenitur  hujalmodu 

Ducatur  M A qui- 
dem ipft  Z A paralle- 
la (calonem  a r fe- 
Cans,  H A vero  paral- 
lela Z a fecans  ip(am 
a B : demonftratidurn 
cft  ut  quadratum  cx 
a Z ad  quadratum  cx 
7 A ita  cile  rcftangu- 
lum  H A 1 ad  rectan- 
gulum  M a 2. 

Ducantur  enim  per 
tadus  a,  a diametri 


CIUS. 

Ei  vnt  itHyrif.il  tCfii*  inloof  irn  f Sisoiutk 

Hjj&a*  fi/  i /a<ii 
MA  7 iu  ZA 

■nutum  tiw  A T 7*- 

(*!&,  i <?«  II  A 'upgf. 
T&o  Z A Tifiuuau  rijv 
A B’  oaXTttv  efl  o- 
ua.W  (.»  ac  rs  a-n 
A Z !g'tf  rs  «to  Z A 
uruf  ts  \j ni  HAl 
rrtft  n v»  MAZ. 

h^Sasb»  $ Jti 
r A,  A distul- 


AT,  A B ; & Jiet  B,  r iplie  B n,  r n contingenti-  ^CI  ai'  a r,  A B.  »m  tu»  B,r 

hus  parallcl* : ergo  B n,  r n (ciliones  in  puti-  ^ i£a7p,MV*<  «i  B n,r  n'  i<p*jfl«i0  ^ «1 B n, 

rn 
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ai(  Si  ra  icri  A M «CW  ro 
iis  M r arra*  n <n>  A 7> 
•srOf  7»  an  Z A'  «*  a^pt  r» 
ili  AZ  scit  Tfl  A.T7  ZA 
VTOK  t»  \jm  1 e A 'ar&f  71 

ijwi  H e K. 


Ium  u « K.  ut  autem  quadra- 
tum cx  A M ad  quadratum  ex 
M r ita  quadratum  cx  A Z ad 
quadratum  cx  Z A ■}■ : quare  ut 
quadratum  ex  A Z ad  quadra- 
tum cx  Z A ita  reftangulum 
1 e A ad  rc&angulum  h e k. 


riPOTA2I2S 

Ea»  T xrroruftVo*»  Jtlo  luSiaj  «pa^S^Va)  (rt/fi- 

'TfX?0»7I,  *,  ijf.  a •?  (Tt^iTtitiotOK  ti*  tv- 

SSa  <o r 7o*  ct^x*  cu/t- 

Tttitvtro  «Kjropa  t 7B/xii,  «^3^  <fi  ti*  rrq*. 
lu3tia  xa^jt  etu-zLa  TifirVtro,  to'{  71 
i ‘n*f  ‘Pft-xkp&W  «90»  ij  To-dsar^Vs» 

*\l»e  r iit»  7*  oT4»-xlacio«  Tai*  opar- 

•xrxIvsS*  li>9u2f  'O^y*  TU  -&ti  ■?  ipa.T&fws 

WIfl)ill3t,Vraf  TU  t 7 yf|- 

1a$'  T7BM«»  £ T ^-j5 

7u  uttd  t iJroAa^CaM/xVts  dacy*  t?  «0» 
T«7ftX)Cno». 

p £ T a X A N anu.it  nAv 04  ai  A B,  r A,  uv  *u- 

Tfo»  ra  E,  lporxi:u!tfjai  ii  04  AZ,  TZ,  jj 


P r o p.  XX.  Thtor. 

Si  duae  reda:  lineae  oppofitas  fediones 
contingentes  libi  ipfis  occurrant ; & 
per  occtirfum  ducatur  reda  tadus 
conjungenti  parallela, quae  fecet  utrain- 
que  fedionem  •,  ducatur  autem  alia 
reda  parallela  eidem,  fedionefquc  & 
contingentes  fecans:  erit  ut  redan- 
gulum,  contentum  lub  lamentis  quae 
inter  occurfum  contingentium  & le- 
giones interjiciuntur,  ad  quadratum 
ipfius  contingentis  i ita  redangulum, 
quod  continetur  fub  redis  inter  le- 
giones & contingentem  interjedis,  ad 
quadratum  ejus  quae  ad  udum  inter* 
cipitur. 

SI  n t oppofitas  fc&iones  A B,  r A,  quarum  cen- 
trum E,  & A Z,Z  r linex  contingentes ; jun- 


* Per  converfura  ejus  quod  dcmonftnt  E*tnni  in  44.  1.  buj. 

t Junfia  enim  Z E & produfti  donec  cum  r M concurrit  in  N,  erit  bxc  [per  37  & 59.»  huj  ] para  Uda  r n, 
unde  triangula  A M r,  z M N fune  xquiangula  : quare  z M eft  ad  M N ut  A M ad  M r,  & permutando,  coropo- 
neodOjinYcrtcndoqiJc.fic  rurliu  permutando  A M erit  ad  m r ut  A Z ad  r n.  cft  autem  a z xqualis  r n,  ut  modo 
oftcnfuro ; eft  igitur  utAMadMriraAZadZA,8c  [pet  *»•«■]  horum  quadrata  funt  proportionalia. 

Y y gantur 
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n n t,  ii  man^uio  a aw  ; ergo  • • “*»*«  —» 

ut  reilangulum  B Z A ad  triangulum  AZ9  ita  stff  nam  A Z «rw  n A a N'  aof  « Jcn  A A' 

HAZ  re&artgulum  ad  triangulum  A AN.  led  JVk  «£$c  ut  n tjar»  8 Z A ®C*r  ro  a*»ZA 

[ner  J.lem  3 . huj.]  ut  triangulum  A 7.  e ad  qua-  ^4*  ri  uw  H A S «t>r  to  aVo  A A. 

aratum  e*  A Z ita  rriangulum  A A N ad  quadra-  # 

tam  cx  A A : cx  xquali  igitur,  ut  rcvtangulutn  B Z A ad  quadratum  cx  Z A ita  rc&anguluro  H A £ 

ad  quadratum  ex  A A. 


Prop.  XXI.  Themr. 


n P O T A 2 I X **• 


lifdcm  politis,  fi  in  ledione  duo  punda 
fumantur,  & per  ipla  ducantur  redx 
lineae,  una  quidem  contingenti  paral- 
lela, altera  vero  lineae  taclus  conjun- 
genti, qux  & fibi  ipfis  & fcdionibus 
occurrant : erit  ut  redangulum,  con- 
tentum lineis  qux  interjiciuntur  in- 
ter occurfum  contingentium  & le- 
diones , ad  quadratum  contingentis; 
ita  rcdangulnm,  contentum  fegmentis 
inter  fediones  {<  redarum  occurfum 
interjedis,  ad  redangulum  fub  redis 
inter  fedionem  & occurfum  inter- 
jedis. 

SInt  eadem  que  fiijwj ; & fumptis  in  (e- 
dione  putidis  H,Ka>er  ea  ducantur  N S H O P, 
KT,BT  ipfi  A 7.  parallelae , & HAM,  KOi.1 
parallclde  ipli  Ar:  dico  ut  redangulum  BZA 
ad  quadratum  cx  Z A ita  clTe  K O al  redangu- 
lum  ad  redangulum  N o H. 

Quoniam  enim  efk  [ per  3.  lem.  3.  huj.  ] ut 

ridratum  ex  A Z ad  triangulum  A Z 0 ita  qua- 
tum  ex  A A ad  A A M triangulum,  Ac  quadra- 
tum ex  3 O ad  triangulum  S o *,  & quadra- 
tum cx  s H ad  triangulum  2 H M : erit  ut  to- 
tum quadratum  cx  =0  ad  totum  triangulum 
S Ot  ita  quadratum  ex  i H ahlatum  ad  abla- 
tum triangulum  2 H M : quare  [jvr  1 9.3.]  & reli- 
quum rcctungulum  N o H ad  reliquum  quadriUtc- 


T<J»  ausiii  iat  'bh  ■?  1 sp*  «Alo 

OKflUL  Atvf&lf,  X,  h'  «cl-IWI  a^W7I»  i 

fi  loQp-  T it  fi  xngyi  tLu  itis 

cupis  'foZ&yrMtna,  ivtAfotq  ti  x, 

w(  Tifuir  'is vu{  is  ii  «Sar^aW»  'Xjzto  t 
~s:r>  $ aufiiRimoi  T«js  ■rcywMS  «B£jaciA- 
Ott»  'O&i  70  icTB  ■?  tpCL^OfJ^XS  Ttr&ly&M, 
Gtus  71  «err^pV»  r\jai  f ftm$i  r 70- 
fiun  Xj  £ ovfiJt&nM  tuUtuii  'S&s  to  flfert- 
jot&o»  «Can  r paro$t  r Ttptrs  £ •?  nfu- 


ESTO  $ r»  au;x  nis  xfi-nKr,  «i 

-nt  H,  K Oifuia.,  £ euiruv  r-jftxmi  ■zfyi 
uV  7>i»AZ«jNZH0P,  KT,BT‘  ®^<f(7>iv 

A r di  HAM,  KO  + O'  toy*  «I  ««»  xs  ro 
vjzar  B Z A xpts  ro  <*t«  Z A urus  to  0 35» 
KOfl  «Cjlf  ro  U zst  N OH. 

Exh  p»o  isw  us  ro  aii  A Z xjis  TO  A Z 0 
ryeyw.»  Itus  ro  cuws  A A «Coe  TO  A A M , 
5 to  eix i 2 O *foe  n 20*.  K ri  ali  2H  *©V 
to  ;IIM'  Wf  kejt  0A0»  ra  ait  2 O Utit  oAet  r» 


2 0+  tr rus  atpaftt)u  ro  am  2 H rjor  aLpur 
p&w  to  2 H M'  xaf  Aoixto  iyi  ro  \jzn 
N OH  «COf  Amtw  t»  II 0+  M TtT?jiX>djpi 


KW 
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*5«i  is  TtS  <D£?r  T«  ipas 
yn/Vini  uJ'V«  tA*>vx  <jrAdt>px  <ISC?<  ■*&** 
op^ioa,  Uras  ii  •c&uyy&tiat  'xjm  tui  fa- 
TO^tj  TB*  Tt^i»  «j  •£  Oltflidcin Ut  'Zt&i  TO 
twi  /jum£\>  $ Tcftw*  xaj 

TWS  0\J/U.TCTX*OV*S. 

1^' STJ1J  AS  arnxtifjlfoctf  of  A,  B, 

■*"'  A$M«f  3 <««■«»  «)  A T,  B A ■S3^ai»j>A«i  «Var- 
oud,  * wt£«ua£ai  n 
A B.  JiKxJbtdaut  ft  <t 
fj&/j  E S H nj> 

AB,  i Ji  EKAM  77 -\K 

«r^jt  tAu  A r*  Myui  \ V " j 

Su  iti»  «f  i Ab  *$i*  \ j \ 

ipSla»  tS  i*£tts  \/  \ 

rXdjtyu  trrvf  ro  v»  /H  V — 

H E E »Of  t»  uji  \ 

K EM.  X A 

Hx^BvreuautrH, 

S«^jir  ATajHZ, 

HN.  tx«  y>  «f  A T,  B A t^7rl5,uV<x<  rar  7V- 

f4“v  «iw.  t$w/  yw.V  i) 

AB,  irmyc&ftu(  dt  *t  adnlm  mtury^a^  au 
KA,  EN,  HZ*  f^Kf  wif  i|  AJ  «tyr  tAu 
ip&M  irK&ipn  Utu f n tj  v*i  B A A nfss  ri  &r» 


vero  parallela  ei  quae  udus  conjun- 
git: erit  ut  tranfverrum  latus  ad  re- 
£tum  figurae,  quae  ad  lineam  udus 
conjungentem  conftituitur;  iuredan- 
gulum,  contentum  lineis  inter  fedio- 
nes  & redarum  occurfum  interjedis, 
ad  redangulum  fub  redis  inter  fe- 
dionem  & occurfum  interjedis. 

SIkt  oppofit*  fcdioncs  A,  B,  qms  contin- 
gant rectae  lineae  Af,aa  inter  fe  parallela:  ; 

& junifU  a B duca- 
,M  tur  Esu  ipfi  ab  pa- 

/ \ rallela,&  K B A M pa- 

/\  \ rallela  ipfi  A r : dico 

\ \ ut  A B ad  redum  fi- 

\ \ gurae  latus,  ita  eflb 

iT" — \ H E a redangulum  ad 

\ A redangulum  K E M. 

rixA5 

\ _ x l;  Ducantur  enim  per 

1 1 ^ H,  Z redae  HZ,  «N 

ipfi  A r parallelae.  & 
quoniam  A r,  B a parallelae  funt  inter  (e  8c  fcdio- 
nes  contingunt,  erit  f ner  convcrf.  3 1.  2.  Itui.  1 
& A B diameter,  & redae  K A,  s N,H  l ad  iptam 
ordinarim  applicabuntur : ut  igitur  AB  ad  redam 
latus  ita  [p«  ai.  I.  huj.]  B A A redangulum  ad 

quadratum 
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1 CUlHiUgVIlUUUS 

libi  ipfis  & alteris  fcdiiombus  oppofitis 
occurrant : ut  quadrata  contingen- 
tium inter  fcfe ; ita  erit  re<2angulum, 
contentum  redtis  qua:  inter  fc&iones 
& occurfum  interjiciuntur,  ad  redtan- 
gulum  quod  re&is  fimiliter  lumptis 
continetur. 


•w  •••/  ~'Twr-»  *T^'*'*“  . -r  — i ^ 

1 • f * e \ 1 2* 

TOf  t7if«u  (trnxjUfjfya*-  iftq  ut  ra  ixm  tot* 

ipo/xlot&wi  -mptyun*.  <Z3 £j<  oMaA*i$tws 
78  i*o  t firmlju  t iB/aa*  % ■? 

ov/iTSucwt  ivSua*  <BC?$  tj  'Jexr^a^M 

imi  T 'ofMM  hoLf&cutfjdpan  tuStum. 


SI  s t oppofitx  fcflionc'.  conjugat*  A B,  r A, 
EZ,  H0,  fitque  earum  centrum  K;  & fc- 
ftiones  A B,  EZ  contingant  rccbc  line*  A*r  A, 
E X A A convenientes  in  A,  Jt 
junci*  A K,  E K ad  B,  Z produ- 
cantur; i puncto  autem  H du- 
catur H M NS  o ipli  A A paral- 
lela , & i puntto  B ducatur 
etirix  parallela  ipfi  b a : di- 
co ut  quadratum  ex  E A ad  qua- 
dratum ex  A A ira  ede  es  2 
rcdangulum  ad  rectmgulum 
HSO. 

Ducatur  enim  per  2 rrCla 
2 T parallela  A A ; & per  O du- 
catur o T ipfi  B A parallela, 
quoniam  igitur  oppofitarum  le- 
ctionum conjugaumm  A B,  r A, 

E Z,  H 0 diameter  cft  B E , & 

EA  fedtionem  contingit,  ipiique  parallela  du- 
&a  cliet:  etit  [per  20.  2.  hui.]  0 tl  aequalis 
ns;  & cadent  ratione  H M «qualis  M O.  8e  quo- 
niam ut  quadratum  ex  EAaa  I»A  triangulum 
ita  eft  [per  19.  & 2o.d.]  quadratum  ex  ns  ad 
triangulum  n T 2 ; & quadratum  ex  n — ad  tri- 
angulum riN£ : erit  etiam  & reliquum  r octan- 
gulum fub  ©32  [per  y.  2.]  ad  quadrilatcrum 
T N * 2 ut  quadratum  ex  EA  ad  triangulum  • A E. 


EZ  T fl  2 A N HAT»  a^uylat  a»nxH,u!Wf  » 
AB,  r A,  EZ.  He.wVtfe»  di  ootm  ri  K,  ij 
Tvr  AB,  £ Z 71/ai»  i ^aiflo/tW  «f  A ♦ T A , 
E X A A WftTrrrtiTuaa*  «n*  ro 
A,  K&  vn&x&omr  ai  A K, 
E K 5 oxftSABn&aww'  « 

B , Z , xai  X*i  m H Grfef 
liui  A A If  H M N z O, 

Aari  di  tS  B C^i  tiw  E A <j 
anfil'  Myu  en  if»  if  ri 
Asn  E A ir/of  70  ibri  A A Smt 
70  ii«i  0 2 S wjof  « U3s  H 2 O. 

*S  24&'  fi  /a» 

vii/  A a i ZT,  di  r ea 
>bre  5"  O i|  or.  trti  «v  m- 
^uyuf  cutxxhuVu1  t A B,  r A» 
EZ,  H 0 2j#fiei?eV  io»  i BE, 
xai  i(J>a:fi>7Bf  liff  i i/a?C  i E A,  xai  asq  «tirw» 
fumi  1]  0 Z,  tow  ij  © II  T»|  II  Z Juti  eia 
t»  atra  ij  HM  ttJ  MO.  xai  ir«  kw  if  r* 
>CT»  E A ST/«f  70  E * A ilTUf  70  >CT» 

nz  5T/W  70  DTZ,  *x>  ri  >CTJ  ns  »{W  r» 
n N2‘  Aeoror  to  v*»  0 2 Z vfe  7»  T N 2 Z 
Tirg/iVAdC/o’»  k»  if  to  &T»  E A Xfof  7»  ♦ A E 

•jfiywtv. 
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v ^ \ \ uc  cuadracum  cx  a e ad  trungu 

Mu«UTrWt»i,Wr(  /M  \ ' Ium  A ET  ita  [per  ai.  6.]  quadra- 

“5®  ^ >n0|tNTWf"'"1’  / \ tum  ex K © ad  triangulum  uKN; 

>u*2  Hi  to  ftlf  A E T t g/yurto  ' atque  cft  triangulum  A E T jequa- 

«tv  tu  A A XI,  to  Ji  0 K.  N ru  KH  M'  «41»  Ic  triangulo  A A II,  triangulum  wcro  0 K N trian- 
aftt  d>f  to  axo  EA  x?sr  to  xnft  a M A rgji-  gulo  K H .M  r ut  igitur  auadrjrum  ex  E A ad  tri- 

yur.i  XTU  ro  diro  & K *t»f  to  II  K M rgryu-  anCuIu,n  A n A ita  quadratum  ex  e K ad  triun- 

' • \ . . < eulumHKM.  cft  vero  ut  triangulum  Ati  A ad 

»0».  ki  rft  na,  ai  to  vro  ATIA  r/ayaxav  b , , . ; . j 

e ' v • •.  quadrarum  cx  A A ita  triangulum  H K M ad  qua- 

***  r.  «*;oAA«t*to  HKM  TTfot  to  axo  iratum  ex  H K : ergo  cx  xquali  ut  quadratum  ex 
H K ko.1  ai  u ro  *f<t  «fi»  ut  ro  axe  E A ortit  £ a ad  quadratum  cx  A A ita  quadratum  ex  K©, 

ro  A A iru  to  K 0,  ruris i to  viffo  hoc  cft  rectangulum  © K 2, ad  quadratura  cx  H K, 

© K — , Wfis  to  iero  H K,  ran-n  to  \jzri  H K O.  hoc  cft  ad  redangulum  H K O, 

Tax  auTMomn,  du  ij  frit  0 K n,  ran-nv  lifdcm  manentibus,  fi  reda  « K n,  hoc  cft  ipfi 

i «Aac  iio  E A ajo,u.Vl  > xi  K wvrja  E A parallela,  tranfeat  per  K centrum,  H O vero 
i St  II  o ^4$  5*  . x / , per  centrum  non  tranfeat : di- 


Iwmxjr,  1,  d.  HO  w 2U  Z . x / , per  centrum  non  tramcar . u.- 

«oif*:  Aiya,  h <t  Srm,  iri.  \ \«  7/  / eo  fimiliter  ut  quadratum ,c* i M 

. \ ..  / _»  r , \ •y'  / ad  quadratum  ex  A A ira  ede 

“f  to  **.  EA  «©f  ro  Va,  \ V^T'/  / Angulum  ©sn  ad  rcdin- 

A KHtuto  e t n Tzt»;  eY  \ Yt  / gulum  Hz  o.  ducantur  enim 

ro  uzs»  Ilio.  r.xStum»  -/df  \ p/  X.  / per  O,  n contingentibus  paral- 

ijac  tw  O,  n txff  ipttrilo-  \ NyW  / lelxOP,  ns.  quoniam  igitur 

tMets  oj  OP,  } t<Y  \'o\.  f ptt  !y.  J.  hu].J  rrnuitudum 

nz.  «r  Aorni  to  HOF  « / Mo  P rxccdtt  ma^ulum  M N K 

, . „ „ - ~y,  • / triangulo  A K T;  triangulum  au- 

M N K T(/yuvtv  o?r  J M / S x"  \ n tem  A K T xqualc  eft  triangulo 

7»  A K T , to  o i AKT  mv  j s'  j /K  y \ k 2 tl : erit  MOP  triangulum 

T«  K Z n-  dfjt  ii  MOP  /'  y— '<'■£.  \ arquale  triangulis  M N K.KSn: 

■ntt  M M K,  K Z n T(/yid»tf  «/  /A  B\  \ quare  fublato  communi,  vidcli- 
wflAsixi»  ro  Z P 7iTf<xxA0ta-  / / \ \ ect  triangulo  MSK,  reliquum 

r*  t£sz  mciXTAou/Ku  «a  7 ' , quadriiatenun  t P quadrilatcro 

«0  « m rt  E.,  «w  ,1  EAT  «f— 


eo  fimiliter  ut  quadratum  cx  fA 
ad  quadratum  ex  A A ita  ede 
redangulum  ©SII  ad  redan- 
gulum  H r o.  ducantur  enim 
per  o,  n contingentibus  p tral- 
lelx  o P,  n S.  quoniam  igitur 
[per  iy.  3.  huj.J  triangulum 
MOP  excedit  triangulum  M N K 
triangulo  AKT;  qiangtilum  au- 
tem A K T sqtulc  eft  triangulo 
K 2 tl : erit  MOP  triangulum 
aequale  triangulis  M N K,  K 2 n : 
quare  lublato  communi,  videli- 
cet triangulo  MSK,  reliquum 
quadriiatenun  S P quadrilatcro 


Digitized  by  Google 


ucitujuc  erunt  relicua  ac  in  prop.  xix. 


Prop.  XXIV.  Jheor. 

Si  in  oppofitis  fe&ionibus  conjugatu  A 
centro  ad  fc&iones  ducantur  dux 
rc&x,  quarum  una  quidem  appelletur 
tranfverfa  diameter,  altera  vero  rc- 
dta  ; & ducantur  alix  his  diame- 
tris paraltelx,  qux  & fibi  ipfis  & 
fc&ionibus  occurrant , ita  ut  occur- 
fus  fit  in  loco  inter  quatuor  fe&io- 
nes  intenuedio : rc&angulum  con- 
tentum portionibus  linex  diametro 
tranfvcrlx  parallclx,  una  cum  eo  ad 
quod  redtangulum  fub  portionibus  li- 
nex  reftx  diametro  parallclx  ratio- 
nem habet  eandem  quam  diametri 
rcdlx  quadratum  ad  quadratum  tranf- 
verfx,  xquale  erit  duplo  quadrati 
quod  fit  e dimidia  tranfvcrlx  dia- 
metri. 

SI v t oppofitx  IcAioncs  conjugatx  A,  B,  r, a, 
quarum  centrum  E ; perque  E clueantur 
a Er  tranfverfa  diameter  & aeb  reda;  & 
ducamur  ZHOIKA,  MNSOIlP  parallclx  ipfis 
AT,  AB,  qux  in  pundo  s conveniant,  pri- 
mum quidem  intra  angulum  SE*  vel  TET: 
dico  rcdangulum  ZSA,  una  cum  eo  ad  quod 
redmgulum  MiP  rationem  habet  eandem  quam 
quadratum  cx  ab  ad  quadratum  ex  AT,  xquale 
ciTc  duplo  quadrati  ex  A E. 

Ducantur  enim  alymptoti  fcdionum  S E T, 
TE*;  & per  a ducatur  S H A * (edionem  con- 


•»£?f  t»  A E.  Xj  ra  Awro  ‘ifUM  qsq  tu 

nPOTAXIS  «/. 

Eat  t»  tc qs  XjtTa  avQryvtl  amxtiifiptqi  ien  V 
xarrflf  ^ 

tODaeq,  xat  Aryarreq  eu/rai»  * 

Z}&ut7<&,  i ii  <$*,  kyfcn  ^ 

X0f * mi  Su  mfim-nhfsm  aA- 

A«A<qs  Tsq*  ^ m/trami 

a TVX*  tui  'nort\<ei  ttfiw' 

7B  'CtaiyiuVo  t/TTB  TUI  T fVtyJULTUI  Ttli  *B- 

t5  7tAa>«t , tMT«  TV  •Ofot  "J 

A ™t  <yu  70  T/f  Tfu/cxta»  -nis 
5 7 » » i i 

.©^MjiAV  t?  o$i*  3»  u»  tssn  7JK  cp- 

jiac  «f»  T5  iere  W «Attytot  HTfaye- 

»o»,  «ni  ’£}  «S  Jis  t?s  /tpu<rei»s  tw 

57Aa>ta<  TiTf»>v>“. 

rj1  S T fl  S A X «cara  ev^tyia»  armHubiOi  a* 
■*  A,  B,  r.  A,  xsrrpev  a»  E,  $ E «V 
i)’vi  AET  -xAayia  j i!  AEBtf&t.  x, 
w*»*  r«S  A f,  A B * ZH0IKA, 

M N S 0 n P (r.«JrWJii|  aftujAMf  xan»  TS  Z, 
■x^uity  fetv  xara  tc  cvres  r Owa  £ E * yuueti  n 
«f  t/T9  T F.T*  Aiya  «n  re  tixe  ZSA,  pa»  r* 
e Aeps*  f^n  ro  e MSP  w re  Vxj 
A B eros  re  iia»  A T,  ieat  isa  tu  /is  iera  A E. 

Hy^aiear  y)  aeaipurleraw  r»  Ttfiuy  ai  S E T, 
TE*,  kcu  />a  t*  A t ^aste.uV?  itff  ai/*is  i 

£HA* 
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«C#f  ro  ira  E A irus  to  'jxi  T 2 M wOf 
ro  ij a*  K20  ptra  t i rixo  KZ6.  drrx-nor 
«v  071  n i)n  Z 3 A ts  uxe  K 2 0 xaj 

7 i uro  K.  Z © iar»  Cii  Ttj  dic  axs  E A.  x»ivo 
t»  <ix'o  A E,  TiTKi  ro  ‘jaso  KZ«* 
Abito»  dpjt  S tumet , on  ro  rixo  K20  fum 
tx  uxo  A2Z  icn  «Ti  tu  0.70  A E-  f-n  St'  ro 
>q>  rixo  K 2 0 pera  ri  uxo  A 2 Z mt»  ivi  ri 
Osso  A 0 Z,  rinis 7 r&i  ux»  K Z 0 , rtfWft  ri 
«to  A E. 

ZvftnrxkTUGW  Si>  df 

Z A,  M P <3xi  fudi  TUV 
aavffxiuTU»  intra  to  e. 

low  <?(  Ki  ro  \jzro  Z 0 A 

TU  «TO  A E,  ra/  TO  UTO 
M © P r«  «to  A E*  icar 
if  ro  ixo  A E «CSC 
ro  axi  E A xrow  ro  ini 
M ©P  ■wOf  Toum  Z0A* 
a ,-7  t»  <?if  uxo  Z 0 A «rr 

tu  dic  «xo  A E.  ift  Si- 
E<ru  Si  ro  2 C»7K  njf  uxo  E E T yuuotf  , 
1)  rtfc  uro  4 ET*  ifztf  S'i  iftciuf , 7 iu 

ctwaQlw  t Kvyut,  uf  ro  »xo  A E •srtsr  ro  dxo 
EA  hTior  ro  uro  I1SN  «CfC  ro  u»>  K2©. 
tu  Si  an  A E «t»  i «i  ro  vioro  HMN,  rxnft 


arqualc  cft  [per  ^lan.j.huj.J  re&angulo  P2M: 
ergo  at  quadratum  cx  A E ad  quadratum  cx  E A 
ita  P 2 M rc&angtilum  ad  rc&angulum  120  una 
cum  rc&angulo  K 7. 0.  itaque  dcmonftrare  opor- 
tet rc&angulutn  2 2 A una  cum  re&angulo  K z 0 
& re&angulo  K 7 0 rrqule  cflc  duplo  quadrati 
cx  E A.  comcnunc  auferatur  quadratum  cx  A E, 
hoc  cft  f per  1 t.2«huj.l  rc&angulura  K 2 e : reli- 
quum igitur,  rc&angulum  nempe  Kze  una  cum 
fc&angulo  A 2 7 dcmonftrundum  cft  xqualc  qiu- 
drato  ex  A E.  quod  quidem  ira  le  hatict : nam 
[per  4.  lem.  3.  huj.]  rc&angulum  K s 0 una  cura 
redanpulo  A 2 2 xqualc  cft  rcitangulo  A 0 Z live 
KZ0,  hoc  cft  [per  il.z.huj.]  quadracoex  A E. 

Conveniant  deinde  2 A, 
M Pin  una  afymptotAn  ad 
punctum©,  iqualeautem 
cft  rc&angulum  2QA  qua- 
drato ex  A E ; & rc&angu- 
!um  MQP  quadraro  cx 
A E ; quare  ut  quadratum 
ex  A E ad  quadratum  cx 
E A ira  rcctangulum  M e P 
ad  re&angulum  7 0 a.  & 
propterea  quxrimuv  du- 
plum rcCtanguli  7 0 A x- 
quale  duplo  quadrati  ok  a E.quod  quidem  ita  cft. 

Sit  pollremo  2 intra  angulum  Z E T vel  * E T : 
erit  igttur  limiliccr  [ atque  in  caf.  1.]  per  compo- 
fidoncffl  rationum,  ut  quadratum  cx  a E ad  qua- 
dratum cx  E A ira  n 2 N rc&mgulum  ad  rcCtan- 
gulum  K 2 0.  fcd  [per  1 1.  a.huj.J  quadrato  cx 
A E re&ongulura  n M S,  hoc  cft  P N M,  cft  «qua- 
le* 


Digitized 


oraio  cx  a t. 


Prop.  XXV.  Theor. 
lifdem  pofitis,  fit  re&arum  ipfis  at,  ba 
parallelarum  occurfus  intra  unam  le- 
dtionum  b,  a,  at(|ue,ut  fupponitur,  in 
pundto  r : dico  reftangulum  conten- 
tum portionibus  ejus  quae  tranfyer- 
fje  diametro  parallela  eft,  videlicet 
oiN,  majus  ellc  quam  illud  ad  quod 
rc&angulum  fub  portionibus  lineae  re- 
da: diametro  parallela:,  live  ad  r z M, 
eandem  rationem  habet  quam  reda: 
diametri  quadratum  ad  quadratum 
tranfverfae,  duplo  quadrati  6 dimidia 
tranfvcrfx  diametri. 


nPOTASIS 

Tm»  «u/tq»  vcuffyltti,  t^u  t)  mjudatou  tot 
ns^tM^Am  Tcqf  AT,BA  irris  (u*f  toi 
B,  A 'rt/jJZi,  ai  '£zmxjtrr*{,  wto  t»  2’ 

Ai'>a  o7i  70  ws»  w T/aa^aa- 

7B1  TK  fQ^tAAflAV  TX  tAa>4«  , TVTW 

rJ  -dare  OEN,  tv  'i  Aajw  tyu 
7o  ‘O&irifliBfKt  '\Loto  tw»  Tfinput  tw  tw 
®^.AAilA«  TB  <$*,  TV7K1  70  U77»  PEM, 

.»  i » I C • * 1*1*»  . _ 

61  Tl 7 CL7S6  r LflVtl  7D  CtfTD  TDi  TAU- 

>uu,  jtu^t  T$  J«  ^T9  mfi  BfUOiitt 


EST  enim  propter  eandem  rationem  [atque 
jn  procc.]  ut  quadratum  cx  A E ad  quadra- 
tum ex  EA  ita  rcehngulum  n S w ad  rcoangu- 
lutti  SIA.  quadratum  autem  cx  A E aquale  cft 
[per  1 1.  2.tHij.]  redan- 
gido  n.M«;  & qua- 
dratum ex  A E squale 
rcctangulo  AOS  : er- 
go ut  quadratum  cx 
A e ad  quadratum  cx 
EA  ita  n M a rc&an- 
gulutn  ad  red.ingulum 
AOS.  itaque  quoniam 
ut  totum  rettnngulum 
iis  t)  ad  totum  AS  S 
ita  aldatutn  reAatigu- 
lutn  II M (->  ad  ablatum 
AOS,  hoc  eft  ad 


AI  A yap  t»  cum  i-n»  ui  ri  emi  A E 7»- 
Tfttyaiw*  «©V  r®  a*»  EA  Urat  70  vjr» 

n £0  tsor  re  dat»  22A.  Sw  St  to  juti  >ir» 
A E TUI  dato  n M © , 70  Si  >4T»  A E 7tJ  das» 
AOS'  K!H  Sf  i&t  ii 
'Xts  A E «tM-  7»  a» 
A E Htu(  to  tas>  II M 0 
«©V  7»  das»  AOS. 
txrt  i«ir  if  oAw 

78  dat»  n 2 Q «or 
«An*  73  da»  A s S, 

iraf  apeuptjn  7»  e*» 
n M 0 «oir  apcuK- 
Ji*  Tt  ii-n  A O S,  Wtiii 
t»  d®»  STA’  yji 
Aeouv  at»  tt  m?  T 2 M 


STA;  erit  & reliquum  [per  4.  Icm.j.blt}.]  P 3 M Tj  dati  T 2 R tt»  ir  73  ivi  A E 

ad  reliquum  [per  4dcm.partadt.]  T*K  ut  cwa-  ^ ^ ^ e a.  <W:»  £f«  «n  r»  da» 
dratum  cx  A E ad  quadratum  cx  E A.  onendere  O - X 
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emra  \m  6*  v*9  kzv  pi- 
tm  tS  iri  A E tXaorop  ki  tu 
r«  d*i  A E.  kjivsj'  o^sifoJa» 
TJ  (tw  A E'  Aciwr  ot^t  J«- 
xnw,  971  ro  vt«  A S Z t£  vci 
K £ 0 tArtorc»  tTT  tu  <xt3  A E, 
TifTjVi  r«  «iro  A 0 Z.  ki  <?r 
To  ya.p  vxa  A © Z pxtoi  i tvri 
A £ Z «an»  t<n  tu  wra  K £ 0. 


dem  quam  reCLK  Uiamccn  qua- 
dranim  ad  quadratum  tranfier- 
t'x.  ergo  dcmonftrarc  oportet 
icflingulum  A s l minus  cflo 
quam  rcCtangulum  K s & una 
em»  quadrato  ex  a E duplo 
quadrati  ex  A n.  commune  au- 
feratur quadrarum  ex  A E : re- 
liquum icitur,  nempe  revtan- 
giilnm  A s Z,  minus  die  quam 
K £ e quadrato  ex  A E,hoc  eft  [per  i r .a.huj.]  reclangito  A 0 Z.demonftrandurn  reflat.  qm>l  quidem 
ita  fc  habet : nam  [per  4.  lem.  j.huj.J  rc&mguluni  A 0 Z una  cum  A 2 Z aequale  eft  rcxtangldo  K 2 0. 


n POTAS  12  *£. 

Exi  tM6*4«*{  A xvx A»  -s&xjxpao*  ci/uytif  Slx- 
jtU7fw  affici,  *}  A iytf)  curri  n i (dp  opjw, 

>»  <f£  77A.a>tst,  x,  mu  aum<  x^uti  Jho 

tu^tloq  mpraratatii  $ r? 

Ta  i-m»  t ";sjrt  A ap.Ca.n^<*t  «u3tti»  ter'  Vr- 

5«*«  T tiw  7rA*>txt  u*~ 

m£r  •?  aufixlrmut  nir  tujeiaf  x,  t jjcqu- 
/jrk  T»7fa>o»Kt,  tozyO&Cimt  tx  i-m»  t 
‘zbnAajiCa.tofApt*  liStuir,  i-x’  tvSua*  -rits 
t'  qp^ixi  ry$txs  yum£u  Y 
T tuStxai»  Xf  -?^xfquai{,  ^U4ut  $ 6fxo<««  <x»x- 
yiygtm&fia.  tiSv  IxuM^pu  tU U '5%jt 
•i»  op^x  bauuTpu,  i<ra»f eu  itre’?  nrA*- 

>t*i  irr^yini. 


Prop.  XXVII.  Theor. 

Si  in  cllipfi  vel  circuli  circumferentia  con- 
jugatae diametri  ducantur,  quarum  al- 
tera quidem  fit  redta^ltera  vero  tranf- 
yerfa  i & ducantur  duae  re&x  li  nex  dia- 
metris parallelx , qux  & fibi  ipfis  & 
fedkioni  occurrant : quadrata  e por- 
tionibus linea:  tranfverfx  diametro 
parallelx,  qux  inter  fcdfionem  & li- 
nearum occurfum  interjiciuntur,  una 
cum  figuris  ex  portionibus  line*  rc- 
dix  diametro  parallclx  inter  dudta* 
rum  occurfum  & fe&ionem  interje- 
(5is,  fimilibus  S fimiliter  deferiptis 
ei  qux  ad  redam  diametrum  confti- 
tuitur , quadrato  tranfverfx  diametri 
xqualia  erunt. 

Aaa 


S 1 T 


auieni  1[KT  21.1.nu|.  | cc  Ut  ii  o au  d a i;j  iiuj*  ..  Mt.v  .n*«»  ««»...  o»  J 3 T 11  ° 

draturn  e*  N S ad  redangulum  BSA:  quire  [per  B A urus  ra  xtc  N E *pW  70  </*»  BE  A*  wiro^t 


p.y  ] figura  quae  fi:  ex  N£,  hoc  cft  ex  ZA,  fi- 
milis  ei  qux  ad  A r,  rcdangulo  B s a cft  xqua- 
lis.  eodem  modo  dc-monllrabimus  figuram  qux 
fit  ex  K A fimilcm  illi  qux  ad  A r rcdangulo 
B A A .squalem  cflc.  & quoniam  reda  linea  N © 
fecatur  in  partes  squales  in  H & in  panes  inat- 
uales  in  Z ; quadrata  cx  © Z,  Z N f per  9.  2.  ] 
upla  fum  quadratortun  cx  © H,  H z,  hoc  clc 
ex  N H,  H Z.  eadem  quoque  ratione  quadrata  cx 
M Z,  Z K quadratorum  cx  K A,  A Z funt  dupla  ; 
& [per  22.  <5.1  figurx  qux  fiunt  ex  M Z,  Z K (imi- 
lcs  ei  qua:  aia  A r duplx  funt  figurarum  fimi- 
lium  qux  ex  K A,  A Z.  figurx  autem  qux  fiunt 
cx  K A,  A z rcdangulis  baa,  bsa  [ut  modo 
o (lenium j (unt  squales  ; & quadrata  cx  N H,  H Z 
xqualia  funt  quadratis  cx  S E,  E A : ergo  qua- 
drata cx  N Z,  Z 0,  una  cum  figuris  cx  B Z,  Z M 
(imilibus  ei  qux  ad  A r,  dupla  funt  rcdangulo- 
rum  B £ A,  BAA  & quadratorum  cx  E fi,  E A. 
itaque  quoniam  reda  B a fecatur  in  partes  x- 
qualcs  in  E & in  inxquales  in  «,  rcdangulum 
B s a Q per  y . 2.  ] una  cum  quadrato  ex  E B 
aequale  cft  quadrato  cx  B E : fimilitcr  & rcdan- 
gulum Baa  una  cum  quadrato  ex  A E xqualc 
cft  quadrato  cx  B E : quare  redangula  bea, 


id  ro  arra  S~m£c(  (tutis- i ra  ora  Z a)  lucta  tu 
tk  A I'  niet,  tu  uaro  BEA.  ofiewf  3 Setyfi t* 
'crtt  r»  aare  K A tiScs,  tu  a fis  n A r niti, 
I at  tu  wrl  BAA.  K ai  (t«  M if  N © 
71 ; ll*  flf  yuV  ‘J»  «cara  ro  H,  w /i  cutm 

xara  ro  Z,  ra  aro  t & Z,  Z N nnfayute t «V 
tXclctx  ici  tuv  «to  0H,  HZ,  ra» 

a*-»  N H,  II  Z'  2Jgi  ra  cunzt  ei  xaj  7*  ari 
MZ.ZK  TiTf^yunt  fltxAarsd  so  7 axo  K A, 
AZ  irrfxyutuv,  K ra  as-  0 M Z,  ZK  o^ij  (:- 
fttJ*  tu  wfW  Tj  AT  JnrAcca»  if/  ro» 

Xrr  K-  A,  A '/.  ificiut  ei$ut.  Indi  ist  ra  ud  o,to 

KA, AZ  7»Tf  ut»  BAA,  BEA,  ra  & dxa 
N II,  II Z iTTfxyutA  itis  <tT«  E E,  E A*  ra  ayr 
«ito  N Z,  Z © •mfttyMx  y.m  r aro  K Z,  Z M 
«Ja»  (i fictui  tu  srgW  rj  A r Hi^ri)  Irs&Jem  isi 
tui  tdro  B E A,  B A A K.  7 XT3  E E,  E A.  t fTfi 
t ii&Htt  1}  B A TiTfirjTui  as  fftfi  lex  xara  r»  E,  eis 
attat  KtfTx  ra  E,  ra  utc  BEA  atra  f as  i E E 
i«t»  to  tu  as-c  B E.  ifiCiUf  J tc  utc  BAA 
fifTa  tS  as-i  A E iot»  io  ru  Xsi  B E'  * u(t  ra 
tjari  BEA  yjy  Oa»  B A A £ ra  S F.,  A E wt* 

n 


• VultUmini  9uonm,Nff,  m hunc  librum. 
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/*oc'  Aiyu  071 
A H,H  N ■nr&tyunf*tte 

«Ts  i II,  H K Acjcv  r/ft 
c>  7»  a*»  7>jr  AT  nOc 
To  ass  B A. 

ydp  a-n  tmi 
A,  Z 7i wy(u.W‘f  ai  AS, 

Z O-  »gji  «Vi  r A T,  B i.  aa»  ^ r» 

» i ^ b a n b n-  <p<uif-.t  Si,  in  i,-i» 
*v  i nB  «?£r  B A iras  ro  <xtj  Ar  ®t 'Jt  ro 
ciaj  B A,  £ to  ajro  A E «CSf  to  rtao  E B,  i 
7»  axe  ZO  «Of  7>  xjzn  BOA,  «taj  to  uzjo 
T S A ro  aVj'  AS'  Kiv  o£$c  u>(  'i*  tut 

lyxjAhuv  ■a&s  er  tov  tmuV.av  *ra»f  airarrae 
7»  'iytr.ufya  ®©f  aattvra  ia  «33«V*‘  «f  dpet 
t s aao  A r «Of  ro  aro  B A irraif  to  'Jsco 
T Z A pitrzt  rS  ct-ri  A E na)  t#  axo  OZ,  rtrnVi 
t»  axo  EO,  •»©<■  to  varo  AOB  i«to  r* 
axo  B E xo)  r«  axo  A S,  txtki  tu  aa»  M E. 
a>Aa  to  (ttyt  'Varo  T Z A ^mto  tx  aa»  A E 
•o»»  Ki  ra  axo  Z E,  to  <Ji  vjzrs  AOB  ptra 
tx  axo  B E loro  in  t£  axo  O E-  ds  dfjt 
ro  <0X0  A r «tpf  ro  axo  B A irus  ra  axo  Z E, 
E O x^of  7»  «70  O E,  E M,  rxnn  oa  axo  A M,M  H 

f ia  axo  z e,  0 h.  j in  t /M  axi  a M, 


niis  occurrant.  dico  qua- 
drata cx  A H,  II N ad  qaa- 
drata  cx  7-  H,  H K eandem 
rationem  bibere  quam 

3ii  a Jramm  ex  A r ad  qua- 
ratum  cx  BA. 

A p andis  enim  A,  t 
ordinatim  applicentur  A s, 
ZO,  quae  parallelas  erunt  diametris  A r,  n a.  & 
i pando  B ducitur  ipfius  BA  redum  latus 
tn:  itaque  conftat  [per  20. 6.  ] at  a B ad  B A 
ita  efle  quadratum  ex  A r ad  quadratum  ex  B A, 
& [per  1 5.  p.]  quadratum  ex  A E ad  quadratum 
cx  E B;  & [per  2 1 . i.  huj.J  qua drantra  ex  Z o ad 
ad  rcdangulum  BOA;  & rcdangulum  r s A ad 
quadratum  ex  A 3:  cft  igitur  [per  i a.  f .]  Ccut 
unum  antecedentium  ad  unum  coolequentium 
ita  antecedentia  omnia  ad  omnia  confequentia : 
quare  ut  quadratum  cx  A r ad  quadratum  cx  B A 
ira  rcdangulum  r«  A una  cnm  quadrato  cx  A 8 
& quadraro  cx  o Z,  hoc  cft  quadrato  ex  E B,  a J 
rcdangulum  ao  b una  cum  quadrato  cx  B E & 
quadrato  ex  A 2,  hoc  cft  quadrato  cx  Rl  E.  fcd 
[per  d.2.]  rcdangulum  rsA  una  cum  quadrato  ex 
A E aequale  cft  quadrato  ex  Z E,  & rcdangulum 
AOB  una  cum  quadrato  cx  B E squale  quadraro 
O E ; ergo  ut  quadratum  cx  A r ad  quadratum  ex 
B A ita  funr  quadrata  ex  s E,  E o ad  quadrata  ex 
OE,  EM,  boc  cft  quadrata  cx  A M,  MH  ad  qua- 
drata cx  Z 0,  © H,  quadratorum  autem  ex  a m, 

M H 


\ 


Digitized  by  Google 


U afymptotos  in  punctis  2,  O ; dcmonltruu 
lirandum  cll  quadrata  cx 
SH,  HO,  una  cum  dimidio 
quadrati  n *r  ( hoc  cil 
duplo  quadrati  ex  EA, 
hoc  cft  [per  io.a.huj.1  du- 
plo re&anguli  asn')  ad 

Suadrara  ex  /.  H,  H K can- 
:m  rationem  habere  quam 
quadrarum  cx  A t'  ad  qua- 
dratum cx  B A. 

* Quoniam  enim  A 2 [per 
li5.2.hu'i.]  xqualis  cft  o N, 
quadrata  cx  A H,H  N fuperant  [per  d.Iem.j.huj.] 
quadrata  cx  E H,  H o du]'lo  retlanguli  A 2 N : 


i fani»  cmuta-nZ  H,H  O, 
‘B&ThaZirm.  re  ij/a/ev  r i 
axe  A r ( nrnV<  r»  Jif 
ixt  E A,  Ttnrn  re  /if  \jzsv 
A 2 N ) TfW  m axi  Z H, 
MK  i/ft  oe  re  axi 
A T «Qf  re  Xn  B A. 

* Ixh  ykf  la,  esi  i[  A S 
rijoN,  TO>o»rAH,HM 
Tut  iari  2 H,H  O iwjpzn  tu  its  \jzn  AS  N- 
■m  afjt  >or»  2 H,  H O finit  ri  &S  axi  A E Ira 


ergo  quadrata  cx  2 H,  H o una  cum  duplo  qua-  - „7r  a H,Il  N.  t*  3 A II,  H N ®Of  vi 

A r-  . I.mr  t ov  A 11  11  M * «t.  i . a 


drati  cx  A E xqualia  funt  quadratis  cx  A M,  H N, 
fcd  [per  28.  3-huj.]  quadrata  cx  A H,H  N ad  qua- 
drata cx  l H,  H K eandem  habent  rationem  quam 
quadratum  cx  A r ad  quadrarum  cx  B a : qua- 
drata igitur  cx  2 H,H  O una  cum  duplo  quadrati  cx 


>ct»  Z II,  H K C£M  W ri  >cti  A T aror  r» 
iir»  B A"  k$4  ra  2 H,  H O /«r*  r»  eir 
>hn!  EA  aj£sr  ra  2er»  Z H,  II K er 

Te  ion'  AT  ©£sV  re  BA. 


£ A ad  quadrata  cx  Z H,  H K eandem  rationem  habent  quam  quadratum  cx  A r ad  quadratum  cx  B A. 

EUTOClUi 

* Quoniim  enim  A 3 xqualis  cft  ON ; qua-  * Etrei  $ tmj  «sir  i A 2 r?  O N,  xa  icti  A II, 
drata  cx  A H,ll  N fuperant  quadram  cx  2 H,  H o,  h N r >c»»  2 II,  II O wttftx**  tu  in  vas  A 2 N.l 

-l.,»l>s  r^.4tni*nli  A ? M * 1 CJ»  m .‘a  * - i a kt 1. '& 

Z H O N 


duplo  retlanguli  A 2 N.  * ] Sit 
retia  linea  A u,  auferanturque  ab 
ipla  xqualcs  A t,  n o,  8c  figura  de- 
fcribatur.  maniteftum  cll,  ob  (i- 
mtlitudincm  Se  propterca  quod 
as  cft  xquali*  ipfi  o N,  quadrata 
A r,  A N A K , w b inter  fe  x- 

n’  1 ellc.  quoniam  igitur  qua- 
que fiunt  ex  A H,  H N fitnt 
quadrata  A Z,  Z N,  & qua:  cx  H*, 
h o lum  K Z,  z A ; (equitur  quod 

Suadrara  cx  a H,  M N fuperant  qua-  j 
rata  ex  2 11 , h o gnomumhus 
x rx,  T«T.  Sc  quoniam  rcthn- 
gulum  H A cft  aequale  reftangulo  a 
m n,  Sc  re&angulum  H t ipfi  M 0 j 
erunt  gnomone»  SEX,  T*r  x- 
q jaJes  rcdanguljs  a m,  a 1.  fed  a m eft  xquaie  A A , 
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r2 

^1 
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z 

/\ 

J 
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Z1 

Z£ 
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Eft)  tvStm  » A N,  «ai 
it'  «irM  i nu  «i  A 3,  N O,  u ^ 
rii»  n jjua.  ptn(jt  Ji  iir  it  4 
Ifuilvrm  xai  r!  «w  nrae  alui 
A2  r!  ON,  nl  AI',  NA, 
A K,  M B •n^iymn  1»  Pbr  Arxi- 
Ktn.  ini  Ir  n Se»  A H,  H N -ni 
A Z,  Z N Sen,  ni  JTt  £»  2H,  H O 
■»'  K Z.  Z A'  -rW  iit  it;  A it, 
H N ? Sai  2 11,  H O iit 

IPX,  T*T  ytJuMi.  «ai  lt« 
/aer  oh  7»  H A rJ  MII,  i»JEI 
tJ  MS,  ai  XI* X,  T ♦ T >>doa- 
m Vm  «V*»  AM  tat  A B. 


T*  A AMr[i  AAmi,  uiat  AA,AB  ia  ©bI 

Vide  «Lum  liujfui  rei  dcironflnuoacra  «il  VI.  T*fp  Lcrnnu.  Af 
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aro  « «I  n M! 

B Z «CsV  ro  aro  B E iru  ( 

<j  e B «OS  tIu>  ^>9*4*'  nai 
uf  asft  ro  euro  A N «tsc 
t»  tiaro  NK.  »W  n ©B 
«tir  liu  oj5xtv.  ct#m  u( 

if  © b 'B^yr  iit/  ofQatiruf 
ri  uzss  © N B *W  ro  a»» 

NK'  «<■  «fi?  T“  **} 

A N «W  t»  amo  N K i- 
TU(  TO  \jz»9  0 N B V&f 
to  dn  NK*  tm  afijo  t-n 
T»  vi»»  © N B tm  am  A N. 

MZA  «r  ru«n  ZI,  id n i i ^ AA  «pa- 
•xhiui , <j  ii  AM  na-ni*TT«c  »o  aai  ri  tjzs» 
© N B farti  ri  ara  Z B Un  ssi  rea  vj®?  MZA 
fUTOj  ri  amo  A N.  ri  J"i  -jxi  0 N B /ari  ri 
doro  ZB  Una  «i  ru  aro  ZN’  xa}  ro  viar» 


«1  i t I 


I U3B* 


ex  B B ita  |cx  1 a.  huj.J  eft 
0 B ad  redum  latus : quare 
ut  quadratum  ex  AN  ad 
quadratum  ex  NI  ita  0 B 
ad  redum  latus,  fed  [per 
a r.  i.huj.]  ut  © B ad  redum 
lacus  ita  redangulum  0 N B 
ad  quadratum  cx  N K : ut 
igitur  quadratum  cx  A N ad 
quadratum  cx  N K ita  © N B 
rcdangulum  ad  quadratum 
cx  N k : ergo  [ per  9.  5.] 
rcdangulum  ©N  ( quadra- 
to ex  a N cft  «quale,  eft  autem  [per  37.1. hoj.] 
rcdangulum  MZA  zquale  quadrato  ex  Z B,  pro 
pterea  quod  reda  A a fcdionem  contingit,  & 
A M ordinarim  cft  applicata  : quare  rcdangulum 
e N B una  cum  quadrato  cx  Z B «quale  eft  redan- 
gulo  MZA  una  cum  quadrato  ex  A N.  fcd  [per 
<5.z. ] rcdangulum  ©N B una  cum  quadrato  cx 


MZA  <*££  farti  ri  dro  AN  iw  i si  ri  d-n  Z B cft  zquale  quadrato  cx  Z N : ergo  & redan- 
z N’  * « afiot  A M iix/*  drfuraf  nara,  ri  N.  gulutn  M Z A una  cum  quadrato  ex  A N zquale 

-■!**- *-*^ 

net*  af  K N,  A M'  ia»  i)  A K.  n K A.  jundam  habens  A Z.  & partllclz  funt  K N,  A M ; 


I1POTA2I2  A*'. 

Eoi  t irmju$vt  <f&  d&uq  ipxxlcffrq  ovfi- 

■xr&otn,  i 3/d-  A’  7 «?*' 


jundam  I 

reda  igitur  A K [pe*  X.6.]  ipiiKA  cft  «qualis. 

P r o p.  XXXI.  Thetr. 

Si  duae  re&x  oppofitas  fctSiones  contin 
gentes  libi  ipfis  occurrant,  & 


• Hic  locum  hebet  Lema»  lejunmm 


B b b 


per 
ta&u* 
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cx  A H.  fed  ut  quadra- 
tum ex  E K ad  quadra- 
tum ex  K Z,  ita  demon- 
ftratum  cft  [in  antcc.l 
N a K rectmgulum  ad 
quadratum  cx  a h : er- 
go rcctangulum  N A K quadrato  ex  M A cft  x- 
quale,  commune  ap|>ooatur  quadratum  cx  K E : 
rcdangulum  igitur  N A K una  cum  quadraro  cx 
K E,  hoc  cft  [per  6.  2.]  quadratum  cx  A E , hoc 
cft  quadratum  cx  H s,  aquale  cft  quadratis  cx 
M A,  K E.  ut  autem  quadratum  cx  H s ad  qua- 
drata cx  M A,  K E ita  quadratum  cx  S r ad  qua- 
drata cx  A H,K  Z,  [propter  fimiliiudincm  triangu- 
lorum r 2 H,  H A M,  l K E.  ] cx  quibus  fequitur 
quadrarum  ex  sr  xqualc  ede  quadratis  cx  n A, 

K Z.  atqui  quadratum  cx  H A atqualc  cft  qua- 
drato exr  E ; & [per  i.2.huj.J  quadratum  cx  K Z 
squale  quadrato  cx  dimidio  fecundi  diametri, 
hoc  cft  [per  38.  i.huj.]  roStar.gulo  r Ea  : qua- 
drarum igitur  cx  r s quadrato  cx  S E & refitan- 
gulo  r E a (imul  cft  squale  : *ac  prnptcrca  | per 
convcrf.f.2.]  retia  r A in  partes  quidem  iqtiales 
fccatur  ad  punctum  s,  in  partes  vero  iniquales  ad 
r H ip(i  H e xqualis  erit. 

E U T O 

Poteft  etiam  hoc  theorema  eodem  modo  demon- 
ftrari  quo  praecedens,  cum  dux  rctix  line*  unam  fe- 
ti ionum  contingant.  led  quoniam  omnino  idem  cft 
atque  dlud  quod  in  una  hyperbola  detronft ratum  fuit, 
ipla  demooftratio  ut  fupeitlua  omnia  elt. 


90  f n 'Heu  K Z UTUC 
ro  Heu  MA  wO>r  t» 
Hm  AH.  uf  ii  r» 
Hsri  E K ®£iif  ro  io: i 
K Z itimiof  t»  tjs7 i 
N A K «CK  TO  Sera  A H*  ii*  Zfjc  ro  US»  N A K 
tu  Hen  M A.  xsnW  vOntiSlu  to  awt  RE*  ro 
<t£$t  UOT  N A K fJ£T£  ra  «to  K E,  rifrifi  ro 
«si  A E,  ramei  ro  Heri  H E,  in»  «si  nic  <tra 
M A,  K E.  uf  ii  n «ro  H 3 TStyf  r*  «ii  M A, 
K E irruf  r»  >ct«  E T «©r  ri  «TO  A H,  R Z' 
in»  itfjt  ro  turi  ET  i»7f  ax 0 HA,  KZ.  imo 
it  ro  fut  carro  H A ru  «to  E E,  ro  ii  «ro  KZ 
tu  ari  vjf  nfurcixf  rijf  i<Cri?pf 
TKTifi  tu  ra  TEA’  m atet  «re  T E Urr  «si  tu 
■n  turi  SE  KTU  VaZ?»  TEA‘  * n «o?  T A ih- 
X*  mV  TiTfuiTui  nara  ro  S,  «V  ii  ama  icar* 
TO  E.  naj  «r^jtAAijAor  ij  A 0 rjf  H 3‘  is»  apa 
1)  m rjHe. 

E.  & a 0 parallela  cft  ipfi  H s ; ergo  [per  2.5.] 

CIUS. 

AuM»r  T»1»  TS  Suif>;ai  Xn-tu  Imivt  m ofj 
alti,  «araOTOr  luf  /i/»  cdS«o<  fmr  Tt/ui  «xi-aiC^.  *m’ 
Uch/k  attrin  raalnr  BCT  iri  i-rt  f fu±t  \dfCuit  oejA- 
*l;»  " in «Tiai^tS, 


Prop.  XXXII.  Tbtor. 

Si  dux  redtx  hyperbolam  contingen- 
tes fibi  ipfis  occurrant , & redta  per 
ta&us  jungatur,  & jungenti  tadius 
roSa  parallela  ducatur  per  contin- 
gentium occurfum  j perque  pundtum, 
quo  bifecatur  jungens  ta&us,  ducatur 


npoTAXiS  aC. 

Exi  \isf£oASs  di/9  «C3euq  «pa-x^Vrrq  n,(t. 
rriiSetn,  £ n t apiri  «u3ei 

dii  •?  ctycTtUcMor  t o£«lfl:uV<* 
luStifl.  irafi  to{  a£a< 

ii  -r  Ji^oTDjUoas  4 ras  &pas 

yiwjrf 


• Hk  adhibetur  Lemnu  f*f;»  o&*ruro. 
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vini  © A Z ww  ru  «tb  a B , 

/ion  <l  A Z j xavp?) 

i A9'  TB  £/»  vtb  H M B /atri  ri  «iri  A B, 

5 K1  rl  ctTB  A M,  Iffov  K)  TU  UTB  0 A Z fUTO, 
r£  axo  M0'  * o^a  a/a  tit/u^)  i 20  **r* 
to  M 'mynutlAfar  i&mt  fio  A 2.  xaj  fwnro- 
o)  K Z,  A M*  i»?  a/a  i|  K A xjf  A 0. 
dam  habens  A Z.  funt  autem  reda:  K Z,  A M parallele ; squalis  igitur  cft  [per  2,6.3  K A ipfi  a a. 


v quadrato  cx  M 0.  eft  autem  [per 
r 37.  t.  huj.]  & 0 A z rcftangu- 
lum  quadrato  cx  a b aequate ; 
proptcrca  quod  A Z ftetionem  contingit  & A 0 
ordinarim  applicata  cft : ergo  rcdangulum  HMD 
una  cum  quadrato  cx  a B.hoc  cll  [per  6.2.]  qua- 
dratum cx  A M,  squale  eft  re&angulo  © A Z una 
cum  quadrato  ex  M 0 : & ideo  | per  Convcri.6.2.] 
rc&a  Z 0 bifariam  Icentur  in  puncto  M,  adiun- 


n POTAS  IS  \y. 

Eat  r invcufylm  fC 0 luSueq  tpxxlafaVaf  eu/t- 
xvxiawi,  & ajgi  U r a^»i  tu3w*  lx6A»9if, 
.ft  •?  ev/fxJaeaon  t epaxlo/^tw 
iu3»*a  ^ m!  a^«’6fo£«i/y*ytf<rtu,  a^ 

<Ti  •?  t<«  a^s’iiVj^tvyfW{TK  iy%» 

iu5Sa  xa fi  Ttia  t cuTVfnrlum,  nfimidv- 
et»  r5  Ttyt*S  xj  Tij  a^gt  •?  au/aiflacMK  Ay/eV* 
A /tmfu  •?  h^cTD/aixt  x)  •? 
-m  T0fju\s  xi^a  Jlafft- 

Swnvq. 

"P  ITflSAN  av-nXMuVof <t}  A B I\  A E Z,  5 
flpaxJa.uW/  «i  A H,  H A,  xrrnf»  d«  tb  ©, 
affiifx.?fia)Ttf  Jt  ij  K.©,  X,  txJ^tu^Su  iSlli &*- 
CtCAiio9-«,  bn£f  JjjS-ai  1X1  5 i A A A*  v 

ii)  an  bijj/X  TiujiTztj  xar*  71  A.  n^AWSe»  «?«  «"ut 
T H,  © T&t/  AA  0|B3E,  T H Z, 
xiui  © K 2&  «Ai}aMN'  A*y«B  «i  wi  «w 
f)  A M tb  MN. 


Pkop.  XXXIII.  Theor. 

dme  redae  linea:  oppofitas  fediones 
contingentes  fibi  ipfis  occurrant,  & 
reda  jungens  tadus  producatur ; per 
occurlum  vero  contingentium  duca- 
tur reda  tadus  conjungenti  parallela, 
& per  pundum  quod  conjungentem 
tadus  bifariam  iecat  ducatur  reda 
alteri  afymptotdn  parallela,  conve- 
niens & cum  fc&ione  & cum  reda 
parallela  per  occurfum  dudi : qua:  in- 
ter biledionem  jungentis  tadus  & di- 
dam parallelam  interjicitur  it  fcdione 
bifariam  dividetur. 

SI  x t oppofits  fc&iones  A B r,  A t Z,  & refla: 
contingentes  A H,  H a , centrum  autem  fic 
0.  & afymptotos  K 0 ; duftaque  0 H produca- 
tur,& jungatur  A A A : itaque  A A [per  ^o.a.huj  ] 
bifariam  Iccabitur  in  A.  ducantur  per  H,e  rcitx 
B 0 E,  r H Z ipfi  A A parallele ; ik  per  A du- 
catur A M N parallela  ipfi  0 K : dico  A M squa- 
lem cflc  ipG  M N. 


• Jaxca  T* ffi  nomam. 


Applicentur 


b k ita  quadra- 
tum cxS3,  boc  cft  quadratum  cx  >1  n,  ad  re- 
flangulum  H 0 A una  cum  quadrato  cx  0 n.  fcd 
ut  quadratum  ex  6 E ad  quadratum  ex  E K ita  dl 
[per  4,  & 21.  6.)  quadratum  ex  M n ad  quadra- 
tum cx  n A : quare  ut  quadratum  cx  M (1  ad 
quadratum  cx  n A ita  quadratum  cx  M n ad  re- 
flangulum  H e A una  cum  quadraro  cx  0 n ; & 
ptoptcrca  quadratum  cx  A n reflartgulo  H 0 A 
una  cura  quadrato  cx  0 n xqtulc  erit : ergo  [per 


a*  A 9 ot 


«Csr  tb  an  £ K srur  71  in  M 17  i» 

an  n A'  df  acjL  ro  ari  MII  «©f  t»  axi 
II A dru  tb  dxi i M n ri  Osn  H 0 A 

ft.iT*  V axi  011-  riw  dfjt  r«  «tb  AU  tu 
\jzsi  H © A ftlT*  tH  diri  © IT  t v&d*  dfjt  i 
AH  TfTftiimf  «f  /a-V  «n*  *<*Tot  ri  n,  rif  /i 
anaa  iutr*  tb  ©■  xay  (in  a)  M H, 

H N'  r«*  igjt  lAMrtMN. 


conv.f  .2.]  refla  AU  in  partes squales fccatur  ad 
II  & in  partes  inxquales  ad  ©.  & fiint  quidem  reflac  M n,  H N parallele ; cft  igitur  A M [per  2.6.] 
ipfi  M N squalis. 


Pitor.  XXXIV.  Tbtor. 

Si  in  una  afymptotdn  hyperbolx  ali- 

3uod  pundhim  fumatur, ab  eoque  rcdla 
ucta  fc&ionem  contingat,  & per  ta- 
&um  ducatur  afymptoto  parallela  : 
qua;  per  di&utu  punctum  tranfit,  al- 
teri afymptoton  parallela,  it  fedtione 
bifariam  dividetur. 

SIT  hvpecbola  A B,  afymptoti  vero  r a,  a E; 

&,  fumpto  in  refla  r a quovis  punflo  r,  per 
ipfum  ducatur  r B E ledionem 
contingens;  & per  B quidem 
ducatur  Z b h parallela  ipfi  r a, 
per  I'  autem  r A H qui  ipfi  A E 
squidiftet  : dico  reflam  r A 
aequalem  efle  ipfi  A H. 

Ducatur  enim  per  A refla 
A 0 parallela  ipfi  r A ; & per 
B refla  B K parallela  ipfi  a e. 
itaque  quoniam  [per  3.  2.  huj.] 
r B squalis  cft  B E ; erit  [per  2. 

6.]&  TK  ipfi  IA,  & AZ  ipfi 
Z B squalis.  & cum  redangu- 
lum  K B Z xqualc  fit  [per  12.2. 
huj.]  rcflarigulo  r A 0,  & refla 
BZ  squalis  ipfi  A K five  TK.& A©  ipfi  AT;  re-  ij  BZ  t?  AK.,  tbvkj  r?  r K,  Hat  tj  A0  tj 
flangulum  A r A atqualc  erit  reflangulo  K r H : T'o  d&c  \jzro  A r A t«»  iri  ri  KM’ 

frir 


nPOTA2I2  A/'. 

Ea»  usrtpCsAxs  Yjfcj  fMij  t iavfffi.dnrt  AxpSy  « 
mftun,  £ aer'  etun  tuStta.  tfvSfy  ■?  TSfriif, 
5 2^5  -e  djfif  aySOf  srap stMMt*  ry  imu- 
•jUstv  i % Anpjirnt  mfatt  iyf&tn 

xa.fi MbAbj  t 5 tTipct  T iauftTrraTtit  'vLzw 
>?  Topritr  eis  I«a  JVuptSnei^). 

T^X  T n ust^GcAij  1)  A B,  OWjtiQttm  3 an  T A. 
A E,  5 T A TOjjif  CTfttrt»  ri 

T,  ri  ii  aLrirx^u 
rifrijc  ij  r B E,  £ 2^jt  /tV»  i1  b 
liw  r A i ZtH, 
24i»  ii  tS  r rii  A £ f r AH’ 
Ai-yu  bti  uof  iri»  ij  T A rif  A H. 

Il^S-a»  y*f  i>*  fdj/ji  Atk 
r A i A0,  2>’  <1*1 

tS  b if  A E B BK.  trri  i* 
“ni  iv»  <j  r B rjf  B E*  ‘s>i  aty 
AZ 

T?  Z E.  Ksd  iXH  tb  Oct  K.  B Z 
Isti  tri  T£B  vizFB  r A 0,  ISV  i» 
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«ujua<  aMiAo., 


V 

k/  ' rv 
■ A V 

aVA 


r A A Z H lifzv^tu  iit/  rtfilw  jwtn*  7*  a,  g-  *^s'_ 
y«  Srtwifijzr  «fo<  r Atrrur  i,  z A «CsT  A A. 

H^S-ara»  jao  2^'  f r, 

A,  B,  Z Q^jt  T&u  A E aj  Y 

rNS.KA*M,OnBP,TZ,  /\\- 

3 r A, z AH  ta  A ' / 

a)  A ni,  T Z P M 2.  txn'  l</  ' ll\ 

» «99  «fi-  i)  A r 15  z h-  In,  r * \ X 

*es*  £ 1 K A rij  TU.  li  <Te  / \ A'"  ^ 

KAr? Asia»*  «jiTH <*«*  / /WA 

r?  A Z r<n‘  a<t5irK.rji  / / X* 
at.  JfcTH  KB»  K»  B TK  / / N \\ 
T»l  A T,  Jinj  q A K.  r*i  T f / \ 

ait  api  i|’  A K sz£yc  k r ir-  ' 

tu:  >i  t r «c?f  r k.  ok  Sl 
V T r "srdt  r K irrwf  ij  z r 
«Gc  r a,  <ic  ^ ij  z r -stes* 

r A irr»f  ij  M K «oV  K A, 

&f  if  M K ®C>f  K A irraf  r»  M A ©^Wo-As'- 
•ftap-fuv  ®Gf  T5  A A,  <if  <?i  ij  A K.  «Or  K r 
irrfcif  :(6K  •»£?{•  79  K N ^aufut' 

K SH  apji  79  M A «C(if  79  A A xtm  75  0 K 

©Of  79  K N.  I«39  <?6  7?  A A 74J  A R •a^JCAlf- 

Xe^afijiu,  Ttrnn  raOS'  (Tjj)  >j  TBt^ 
BE*jiiAO7j0r)  ui  iep  79  M A -arGr  ri 
O M SnK  79  0K  «o‘f  79  KN,  Adi  Aoi»r  79 


SIT  A B hypcrhula,  cujusafymptou' r A.A  £; 

comingenfquc  mn,  & <->b  parallela  ipfi 
r A ; ducatur  autem  per  r rcCt»  linea  r A a Z H, 
qiis  lectionem  in  punctis  A,  Z fccet : dico  ut  7.  P 
ad  r A ita  efle  Z A ad  A A. 

Ducantur  enim  per  pun- 
cta I»  Aj  B,  Z redas  rKZ| 
2 K A ♦ M,  O II  B P,  T Z ipfi  A B 

parallelx,  & per  A,  z ducan- 
\®  tur  Anz,TZPMS  paral- 

lclx  ipfi  r A.  quoniam  igi. 
\\  tur  [ per  8.  2.  huj.  ] squalis 

\A  \ eft  A r ipfi  ZH,  erit  & K a 

\ \^S  E [per  aiS.  1 .]  xoualis  T H.  fcd 

'V  \\  KA  e(l  squalis  as;  ergo 

\ \ \ \ & T H ipfi  A Z cft  squalis  j 

\ V x\  )7"  & pari  modo  rx  ipfi  at. 

\ \ Z%\  cumque  r K squalis  cft  ipfi 

\ \ Vp  V\H  AT,  & A K ipfi  r T squalis 

\\/  \\  erit:  ut  igitur  ak  ad  tr 

\/M  \\  ''aTradric.  fcd  [per  z. 

/2  \ <J.]  utTr  ad  TKira  Zr  ad 

r a , & Ut  Z r ad  r A iu- 
M K ad  K A,  & ut  M K ad  K a ita  [per  r.  tf.]  M a 
parallelogrammum  ad  parallclogrammum  a a , 
Hc  ur  a K ad  K r ita  parallelogrammum  ©K  ad 
parallelogrammum  K N : ergo  [per  ir.f.]  ut  pa- 
rallelogrammum  M A ad  A A ita  0 K ad  ipfum  K M. 
atqui  [per  I2.z.huj.]  parallelogrammum  A A eft 
amuale  parallelogrammo  A B,  hoc  eft  [per  jd.i.] 
ipfi  ON:  (eft  enim  [per  J.2.huj.]  reda  r B squa- 
lis B t!,  & [per  2.  6. J A o ipfi  o r ) quare  ut  pa- 
rallclogrammum M A ad  O N ita  © K ad  K M ; re- 
C c c Hqnum 
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A B,  B M.  fed  BM  [ per  8.  2. 
huj.  ] cft  aquilis  ipfi  A A ; 
erit  icitur  N M differentia 
ipfaruin  AA,  AB.  & quo- 
nijm  in  triangulo  A M e cluda 
cft  E N ipfi  A 0 parallela,  ut 
A m ad  N M ita  erit  A 0 ad 
NE.  & cft  N E arqualis  ipfi 
A r : ut  igitur  © A ad  A r ita 
AM  ad  differentiam  ipfurum 
A B,  B M,  hoc  cft  A b ad  dif- 
fercnriam  iplaruni  A A,  A B,  ut  autem  © A ad 
A r ita  H r ad  r A : (cft  enim  r A iqualii  ipfi  0 H ) 
ergo  ut  Hr  ad  TA  ita  AB  ad  differentiam  ipfa- 
rum  A A,  A B , & ita  r i ad  cxccflum  ipfarum 
r A,  A Z.  quoniam  autem  quacftio  cft  an  fit  ut 
H r ad  r A ita  H Z ad  Z A,  dcmonftrare  oportet 
ut  tota  H r ad  totam  r a ita  effe  ablatam  H Z 
ad  ablatam  A Z,  & reliquam  r Z ad  reliquam, 
videlicet  ad  cxcefium  ipiarum  r A,  A Z.  demon- 
ftratum  autem  cft  H r effe  ad  r A ita  ut  r Z ad 
atceffum  ipfaruin  r A,  a z.  [ propter  firailitudi- 
nem  triangulorum  r A A,  Z A B.] 


rj  B M*  *)  et£jt  N M <nnpcx/i 
K1  f A B,  B M.  ia)  $i  if  B M 
t?AA'  it  N M ii&L  Cmprx, i 
ir>  r A A,  A B.  £ «rei 
tfiyuix  ri  A M © «r^ji  r!w 
A 0 ira'  if  f-  N,  tn»  'at  n A M 
«df  N M Ut  ut  B A0  -sdf 
NE.  imi  ii  ij  NEt?  AT  ut 
a^yt  ij  0A  cadr  AT  irat 
i AM  'sr&t  tLu  vTnisyJtu  r 
A B,  B M, rWKW  i AB  «dr  fiui  vrnKylu/f  A A, 
AB.  ut  it  B0A  esrdf  Araro*  m HrwdrfA* 
(Io,  ij  T A t5  0 H ) Xjitt  afjt  >l  H r 'SG*  r A 
Ut  ut  i|  AI  n+Jtf  liu>  umpr/Jw  f A A,  A B,  ?SH 
ijrz-wdf  riwr  TA,  AZ  5»ir«^V- 

TU  ei  it*  ut  n H r «df  r A XTUt  ij  H Z ®df 
Z A,  cfeocTice  en  ut  »A^  i H r ®£»r  oA>i>  ~Lu  I'  A 
ierat  o^o^tSe ia»  B H Z ctdr  ttOcuf&Hjuf  rlui 
AZ,  ^ Ajejttjj  i r Z a-f<r  Asimi»  rit?  T T A,  AZ 
vn  (tt/  ut  r Hr  ndf 

r A »T«f  tirzWKf  aiu/rrA,  AZojrt/o^. 


Prop.  XXXVI.  7fc«r. 

slifdein  politis,  fi  reda  i pundo  duda 
neque  fcdioncm  in  duobus  pundis 
fecet,  neque  parallela  fit  afymptoto  i 
cum  oppofita  quidem  ledione  con- 
veniet t erit  autem  ut  tota  ad  re- 
dam qux  inter  ledionem  & paral- 
lelam per  taduin  dudam  interjici- 
tur, ita  ea  quae  cft  inter  oppofitam  fc- 


nPOT  A2I2  Ac. 

Tat  wutu»  artet , tau  "icis  V mjuM 

«JStict  fjjiai  i1  7t fdtiu  nfin  ustm  Jt/o  tn/ti 'ut, 
p Icn  «^AAnAcs  « aaufi^nu,  tnvm- 
outoh  M T*  arnx«pYV  7B#tf  ejna  fi  **  sAn 


-rfu)  -r  7fyU«  ^ ^ 

©^tM>?A#,  ttn*  m pm£u  •?  amwafcYw 


* Superius  cniro  dcmonftuvaat  effe  M A ado  N,hoc  eft  ad  a a,lioc  cft  ad  A A,ficut  M © ad  R E^oc  cft  ad  a a 
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fjLyi  if  N 2*  wpot  2.0  arra*  re 
N r wfW  re  T 0 «^aV.iiAs- 

dr  Si  ij  r x «csV 

X II  arra*  78  T P «7^>ArA;- 
J(ja.f4LLCV  'Tfif  78  PH-  >tar 
acu  re  N r *?or  t»  r 0 iri»  re  r P irftf  rs  P H. 
K df  tv  wfer  ir  isruf  imrm  3?W  arorrat'  <*f 
a<yt  78  N r *?'er  78  T©  #r«f  oAe»  re  N A ub- 
poAAeAs^a^/w»  */*f  re  r©  ^ f P H zftyiA- 
A«(A s^etfifMt.  Kf  ijrti  iat,  i<n*  ij  E B Tjf  B II,  Mty 
H-!ji)AB7>iBn«j  re  AS  raBH.  n 
!ii»  tu  T ©•  jro  BH aat  lar  tu  r 0'  KW  Uftt 

M M r 0 A — » V _V  A AT  .A  — 


TO  J 

Xsy^ctfifuv  > 

7«(r  £ re  M B ri  2 0 lar'  tfjr  afet  uf  to  S T 
«tfif  n r © irreef  n M a TfK  n A 0.  dAA’  a?  pj» 
ri  N T wf»f  re  r 0 irruf  ^NX  *{W  X 0,  ramn» 


n*  1'aiviiiviv^iaMiniMM!  •»  • 

ad  p-irallclogrammum  r 0 ; 
& ut  rx  ad  !H  iu  rP  ad 
P H : ergo  ut  N r ad  r 0 ita 
rP  ad  ipfum  PH.  & [per 
I2.f.]  ut  unum  ad  unum  ita 
omnia  ad  omnia  ; quare  ut  N r ad  r e ita  to- 
tum NAadre&PH  fimul.  & quoniam  [per 
3.  2.  huj.  J E b cl)  xqualis  ipfi  B H ; erit  & A B 
ipfi  Bn  aequalis,  & [per  3 <5.  1.  ] parallclogram- 
raum  A 3 aequale  ipfi  B H.  (ed  [per  1 2.2.huj.  | A 3, 
r © (unt  aqualia  ; ergo  & B H ipfi  r e parallelo- 
grammo  : ut  igitur  N r ad  r e ita  totum  A N ad 
parallelogramma  B H & H P fimul,  hoc  eft  ad 
P s.  fcd  P E cft  aquale  ipfi  A 0,  quoniam  & r 0 
ipfi  E r atque  M B ipfi  S 0 : ergo  ut  N r ad 
r©  ita  N A ad  A 0 parallelogrammum.  ut  au- 
tem N r ad  r 0 parallelogrammum  iu  reda  N X 
ad  2 0 redam,  hoc  eft  A H ad  H e ; & ut  NA 
ad  A 0 ita  reda  N P ad  redam  P 0,  hoc  eft  A K 
ad  K9;  quare  ut  A K ad  K 0 ita  A II  ad  H ©. 


1)  A H irjec  H 0,  a!f  Ji  78  N A rr fit  73  A © ar- 
r t*s  i N P «fef  tIuj  P 0,  ritnV*  i A K a-fir  K0‘  Kj  u{  a/xt  15  A K ireof  K 0 itrut  n A H (tfof  r H 0 


E U T O C I U S. 

AMct{. 


Efuatr  wrraiHL&paf  af  A,  A,  >c  ampx&rtt  ai 
B K,  A T,  J t^et7i?Sju.Vl  B B A A,  Boj  JirfyuSM  q 
AKAHZ,  >£r»irA  Cr^jrAAqAor  ij  A Z-  Slot  7je» 
071  isi»  df  «i  A Z arpor  Z H itrut  b A A wfer  A H. 

Em£tvz&*  q AH  k<h  chSiS Aijc&u clfti  ni,  E, 
0'  <$0*100»  «»  en  Ittj  in»  i|  0 A tb  Eli  <j  © H 
7rf  A E.  ir  A rix/  0 T ij  A M,  enj 

«g<*  ilArjAd  ji  OAtjAM'  q iw  M H 


jfltier. 

Sint  oppofitr  lediones  A,  A,  quarum  afyru- 
ptoti  B K,  A r & contingens  B a a ; ducatur  autem 
AKAHZ,  & fit  A Z ipfi  r A parallela  : demon- 
ftrandum  cft  ut  A Z ad  Z H ita  e ile  A A ad  A 11. 

Jungatur  A H & ad  E,  0 protrahatur : & erit 
[per  8.  2.  huj.]  A©  aequalis  EH,  & ©h  ipfi 
A E.  ducatur  per  a reda  a m parallela  ipfi  r 0 ; 
ergo  [ per  3.  2.  huj.  ] B a ipfi  A a erit  ae- 
qualis, & 0 A ipfi  AM:  quare  M H cft  dif- 
ferentia 
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AMjuf. 


Sint  eadem  qu*  fiipr.i , & 
per  A ducatur  a m ipfi  nr  paral- 
lela, c uoniam  icitur  AB  cft  jequa- 
lls  Ipn  A A,  erit  & KM  xqua- 
lis  ipfi  M A.  & cum  parallela: 
fint  9 K,  A M ; cric  ut  H M ad 
M K ita  HA  ad  A 0 , hoc  eft 
A H ad  H E.  ut  autem  A H ad 
He  ita  ZH  ad  Hi,  & Ut  HM 
ad  Al  K ita  dupla  ipfius  H M 
ad  duplam  M K ; atque  clt  A H 
dupla  ipfius  H M,  (cft  enim  [per 
i<5. 2.  liuj.  ] A K ipfi  A H squa- 
lis & K M ipfi  m a ) & a K du- 
pla ipfius  K M : ut  igitur  A 11 
ad  H Z ita  K A ad  ah;  quare 
componendo  ut  A Z ad  Z H ita 
K H ad  HA,  hoc  cll  A A ad  A H. 

H Z arat  ijK  A mfcf  A H,  (£  mtrfit 


ffu  tm  cum  -nif  i 

? A «^5«  r B r i) KM. 
trfi  b «Tf  i,i»  ij  A B r?  A A,?** 
te i j ij  K M M A.  i.  ijrii  aat- 

finv  o)  © K.  A M.  «w 
ut  B H M afor  MK  ierat  i H A 
rrfct  A9,  TK7KJ  ij  AH  a?W 
H E.  a>A  ut  ffo  i A H sf 'it 
H E Urat  ij  Z H wfor  HA,  ut  J 
«i  H M xfer  M K irrut  ij  cmf.a- 
cia.  T5  H M crfet  tLu  hwAlmt» 
f M K,  k i<n  irrAtuix.  i5  II M ij 
AH  (<xif  BAK  ni  A H h 
K M r?  M a)  j 'f  K M SnrKu- 
necn  A K*  ac  clcjl  n A H a<if 
f er  H A,rrf7ifi>  ij  A A SJfW  A H. 


Prop.  XXXVII.  7W. 

Si  duar  rccpjc  coni  fedlioncm  vel  circuli 
circumferentiam  vel  fedtiones  oppo- 
fitas  contingentes  libi  iplis  occurrant, 
& per  tadtus  reda  jungatur  ; ab 
occurfu  vero  contingentium  ducatur 
redla  fcdlionem  in  duobus  pundlis 
/ecans : erit  ut  tota  ad  eam  qua:  ex- 
tra fumitur,  ita  fegmenta  qux  a redia 
jungente  tadtus  abfeinduntur  inter 
fefe. 


nPOTA^IS 

Ea»  xuiV  Ts/x.*t  i{  soxAV  -I at  i r irw- 

ptV“»  3 tu3tuq  ipcLiP.tfjejjan  cvfirn-^um,  y 

'Cici  jti’  rxs  ifaj  ootvi  'fatjSsyp*  tu^tjit, 

"Sere  Jis  £ cru/i1?jcrii's  T iptlhitApon  Ju^3S 
•ns  TvoVfftx  -Hai  w <jp  Jv»  cy^ux' 

'ittuf  ut  oAh  t istis  oaiAa/ioXt^Vwi 

•I  i /«  / «»••*» 

Vtws  m >»»^ev<x  TfiMfixm  om  r tos  a^as 
'30*  xAAifAx. 


SIT  coni  fed  io  AB,  conringentefquc  Ar, 
r»;  &,  juncll  AB,  ducatur  r A EZ:  dico 
ut  Z r ad  r a ita  cfle  Z E ad  E A. 

Ducantur  enim  per  f,  A lectionis  diametri 
r ©,  A K,  &:  per  Z,  a ducantur  An,  Z P;  A Z M, 
NAO  parallela:  iplis  AT,  A a quoniam  igitur 


T^XT  n KVM  i AB,*  tlpXTtlsWai  “i 
•*-'  A r,  r B,  t i.n&X.Su  i A B,  * A ij 
r A EZ*  Ar/a>  C7J  S5TV  !•  ZT  wfW  tt»  r A »- 
r»*  ij  Z E wfsf  rtw  E A. 

Jicl  ru>  t,  A oiafilrpu  TTf  n/otf 
oj  r»,  AK.  Otk  Si  TiM  Z,  A T»f  Ar, 
AB,  ojAn,ZP'  A Z M,  NAO.  tvei  iv  em- 

yt&ijArV 
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Z P M T(Jr/utet  itftt  r#  A n O*  xaf  ar  a/yc 
r»  ATM  T(/yunt  -xfa  to  S O r ttrut  7»  A P M 
or^of  to  A II O T(/yz»tr,  x«f  Aorne  r»  A r P Z 
■mfdttdL^r  Xfot  A otur  70  2 T II  A.  'im  /g 
TO  A^-V  A T P Z 7i7££TAd6|>ei>  rw  A A K T(jl- 
yuou,  to  irilA  ri  ANi’  fcf  afjc  to 
A M jrfie  ro  Aiw  3 O aritff  ro  AAK  T(Jt- 
yaico  TTfof  to  A N S.  oft'  uf  y tcfy  to  iirj  A M 
xyof  70  Jiro  2 O trruf  to  Air»  Z T or^cr  to  Jori 
r A,  «f  <Ti  To  AAK  T(jryuv:t  irfif  to  AN  3 
ItTUf  TO  iir I A A OT^Of  TO  icT»  A 3,  KOf  TO  >0T» 
Z E or^of  to  >ir»  E A‘  xa)  uf  ag£  t\  Air» 
Z T rr^W  to  au  T A irrw  ro  Z E 
to  Xm  E A-  xai  2^'  rrn  us  i)  ZT  wa 
r A *rr*r  iZ£  Tfef  rlw  t A. 


gulum  a n o : quare  [per  1 1.  f .]  ut  triangulum 
A r M ad  triangulum  3 O r ita  2 P M triangulum 
ad  triangulum  A ri  O,  & [per  1 9.  j.)  ita  reliquum 
quadri  laterum  A r P7,  ad  reliquum  3 r n A.  ert 
autem  [per  4p.Sc  jo.i.  huj.  Se  1 i.j.huj  ] Ar  PZ 
quadril uterum  triangulo  AAK  xquale,  & quadri- 
latcrum  3 r (1 A xqualc  triangulo  AN  3 : ut  igi- 
tur quadrarum  ex  A M ad  quadratum  ex  s O ita 
AAK  triangulum  ad  triangulum  A N s.  led  ut 
uadratum  ex  A M ad  quadratum  ex  s o ita  qua- 
ratum  cx  Z r ad  quadratum  ex  r A,  & m tri- 
angulum A A K ad  triangulum  A N 2 ita  quadra- 
tum ex  A A ad  quadratum  cx  A s,  & quadratum 
cx  Z E ad  quadratum  cxEA:  ergo  ut  quadratum 
cx  Z r ad  quadratum  cx  r A ita  quadratum  ex 
Z E ad  quadratum  ex  E A : Sc  ideo  [per  22.6  ] ut 
reda  Z r ad  r a iu  Z E ad  E a. 

D d d P R o p. 
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>ft*»  t ' / m ~ I \\  > r s 

rjjtiat,  TQ^irn  t Tc^r  xj  r T<t$  opa* 

'&n£ivyr!/<san.i'  ifsq  <w  sA»  i itnyfjfy.*  'Zt&i 
i"  '^it^stfiGa.iof^ini  fu!x% u •?  75/411«  xj  •?  tcls 

ajp*s’iibr£t!ryWHar{,VTus  mt  yoifwt t T/iif/xa- 
•n»  i*  fu3t«a<  'Oaro  t Tcftjr»  *j  •?  eu/carrw- 
ovk  t epurnp&M»  -Oflf  aAMA*. 
ESTOSAS  arr- 
■*“'  XMuVaf  ai  A.B,  i» 
xt»Tft!  ri  f,  efpa^s^afyoff 
/t  ai  A A,  AB,  X,  Jit- 
£<£iX§*vni  a}  AB.TA 
daCfCAijaJawaf,  £ 
r*  A eiKZ&u  i*f  wS-tici 
>j  E A Z H'  A»y&i  0-n  eoi 
iif  ^ E H «e»f  7if(  f I Z *- 
raf  1}  E a 730?  t&o  a z. 

H m£tv)$CiyS  ij  A T 
jjc*C*SAjie9-a;,  i r 
E,  Z jltV  ra"  A B 
oj  KeSK, 

ZAKMZO,  C^o  <f« 

7&y  A A a)  Eli,  Z P. 

t7ret  xv  ts%a?AijAo i evnv 

a{  ZZ,  E S,  £ Jtriy  u^jOf 
oie  cunuf  cu  E Z,  ZS, 

0 M'  tf!»  u<  ij  E 0 aes>f 
0 5.  trnw  i|  ZM  WOC 
fiu  M S,  jj  c»aMa?  <uif 
B E9  tt£#f  ZM  irraif 
>10  2 ®£$r  rit»  SM* 


vero  contingentium  duaa  rctta  « 
utramque  fedionem  & redam  tadus 
conjungentem  fecet : erit  ut  tota  ad 
cain  qui  extra  fumitur  inter  (edio- 
nem  & conjungentem  tadus,  ita  por- 
tiones inter  fele,  qui  inter  utram- 
que fedionem  & contingentium  occur- 
fum  interjiciuntur. 

SI  k t oppoficx  (ciflio- 
nes  a,  b , quarum 
centrum  r,  & redi  con- 
tingentes A A,  AB;  jun- 
cte veto  A B,  r A produ- 
cantur; & per  Aduca- 
tur  E A Z H : dico  ut  E h 
ad  H Ziucfle  EAad  AZ. 

Jungatur  enim  AT, 
producaturque ; & per 
E,  Z ducantur  E 0 Z K , 
7.ANMSO  ipfi  AB  pa- 
rallela:, & En, ZP  p3. 
rallel*  ipfi  A a.  quo- 
niam igitur  Zz,  ES  p.t- 
rallcl*  liint,  & ad  ipias 
ducuntur  E Z,  s S,  e M • 
erit  [per  4.(5.]  ut  Eo  ad 
es  ita  Z M ad  Mz,  & 
permutando  ut  F.e  ad 
z M ita  erit  e s ad  S M : 
ergo  ut  quadratum  cx 
0 E ad  quadratum  ex 
Z M ita  quadratum  cx 
0 2 ad  quadratum  ex 
ts  isr»  0 S trfW  ro  iir* 
Z AI, 
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ira  quadratum  ex  k a ja  ' n 
quadratum  cx  A N,  hoc  cft  [ per  4.  & 22.  f>.  3 
quadratum  ex  E H ad  quadrarum  ex  Z H ; & ut 
triangulum  & t)  £ ad  triangulum  AMS  ira  qua- 
draruru  ex  O A ad  quadratum  ex  A M,  hoc  cft 
quadratum  ex  E A ad  quadratum  ex  A L : ergo 
ut  E H ad  H Z iu  EA  ad  A Z. 

Prop.  XL.  Uner. 
lifdcm  poficis/i  peroccurfum  contingen- 
tium ducatur  reda  linea  tadus  jun- 
genti parallela ; & h.  pundo,  quod 
jungentem  tadus  bifariam  dividit,  du- 
catur reda  utrique  (cdioni  atque  pa- 
rallela: ei  qua:  tadus  conjungit  oc- 
currens: ficut  tota  dudaad  eam  par- 
tem qua  extra  fumitur  inter  paralle- 
lam & (cdionem,  ita  erunt  portiones 
ejufdem,  inter  fcdiones  & jungentem 
tadus  interjeda,  inter  fe. 

SI  x t nppofr.e  fictiones  A,  B,  quitum  cen- 
trum T;  fintque  contingentes  A A,  AB,  & 
jungantur  A b,  r a f.  : erit  iraque  [per  39.  2.  huj.J 
A E inii  ER  aequalis.  ducatur  per  A recla  Z A H A 
parallela  ipli  a b,&  per  U recta  ad  libitum  0 E K A : 
dico  ut  0 A ad  A K ita  ede  0 t ad  E K. 

Ducamur  enim  h puncti-.  0,  K rotljc  N M e s, 
K O T n ipli  A B parallelae,  & 0 P,  K £ parallela: 
ipli  A A;  & ducatur  E A t'  T.  iraque  quoniam  in 
reftas  parallelas  s M,  K n cadunt  s A T,  M A n ; 
erit  [per  4.A.]  ut  s A ad  AT  ita  M A ad  A n.  ut 
autem  3 A ad  A T ita  [per  34.  r.]  0 E ad  E K ; 
& ut  & E ad  E K ita  0 N ad  K O,  propter  fimi- 
* 


Z H'  ws  3o  to  A ©S  T/Z/yuv:*  oroig  ri  AMJ 

•;  \t»  vv**  * t v 

ttruf  to  am  0 A 5Tf3f  to  a-n  A M,  txtisi  T* 
a-n  E A TTfif  r*  &T>  A Z’  Kj  U{  CLPy.  ij  E H Tfif 
H Z UTUf  ij  EA  sroif  A Z. 

n P O T A S I X M- 
Tvreusiut  orntt,  U»  T nfi-rHinets  t ipx- 
■st?o,aV«»  tu$ux  r -nxj  apis  '6h~ 
tfuyiivoai,  5 'Sers  fuan  <nu  apis 
yiws?f  et/3ta*  Tifim  rxx-ny.»  ? 

•n/jZi  X)  t r*  rxs  apis  'ohfaytfamr 
tsojf  us  cA*  n Swrfldpn  'Siyr  t Uiii  :£tbAx#{- 
CxrofiVrr*  farra^u  -r  «i^jcMbAV  -r  tt/xw, 

•f  \ / / r o */•  t * 1 «m 

VTli>  TX  7tl5fU»X  TfUtlULltt  T VjZUCU  !/7T0  T 79- 

/ast  X)  r tos  apis  irrr^huUuvons  'Ofls  aAAxAx. 

P £ T tl  2 A N «VTrxrmfyof  cq  A,  B,  ut  «MJTfeir 
71  r,  5 “f  A A,  A B,  K,  iTTi^tv- 

BABij^rAE'  1 et)  kpp.  ( A E ri  E B.  Koq 
«7»  XaV  f A rho  A B «i  Z A H A,  kai 
3 if  E,  kg  i-rvxfi,  i 0 E K A’  >.iyu  ' ovino  a*  i 
0 A TTf.f  A K HT&X  if  0 E iffif  E K. 

11  xSuoui  a-n  t 0.  K tAot  t!w  A B ai 
N M 0 Z,  K O r n,  d^tji  St  rS  A A *i  © P.K.  £, 
K i‘rZ$a  i Z AV7.  e,t  ei  ito  cig  «j^aZAifAirr  w 
Z M,  K IT  «fjryiO|C£q  «en»  tq  Z A T,  M A n,  ifiv  us 
ij  S A or^or  t AT  »r»;  i M A ~rp.c(  A IT.  aZA  ug 
ii  A Ttoot  A T xr»f  n Q E irfig  EK,  ig  di> j © E 
E K «T<W  i © N X{':r  K O,  T iuciiignt 

T'2* 
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\ fatura  cx  no  ita  Qua- 
dratum cx  SA  ad  quadra- 
tum  cx  AT.  M autem 
quadratum  ex  MN  ad 

3u.idratum  cx  11  o ita  qua- 
ratum  cx  N 4 ad  quadra» 
tum  cx  ao,  fic  ut  qoa- 
dratnm  ex  3 A ad  quadra- 
rum cx  A T ita  quadratum  ex  © E ad  quadratum 
cx  E K,  & ut  quadratum  cx  N a ad  quadratum 
cx  A o ita  quadi  atum  cx  © A ad  quadratum  c* 
A K : ut  igitur  quadratum  cx  © A ad  quadrarum 
c A K ita  quadratum  ex  © E ad  quadratum  cx 
E K ; & propterca  ut  0 A ad  A K ita  e B ad  E K. 

Divido  hxc  redae  ad  conicas  fc&ioncs  dudae,  dc  qua  in  fex  ultimis  proportionibus  agitur,  ea  cft 
quae  Haimcntca  dicitur:  qua  fit  ut  rcdangulum  lub  tota  & parte  media  aequale  fit  rcdangulo  fub 
panibus  extremis  : ac  datis  tribus  quibuivis  fc  quaruor  punftis,  facile  eft  quartum  invenire,  per  ca 
quae  tradit  'Pappus  in  Lemmatis  X.  & XL  in  hunc  Librum.  lJolbilatur  autem  baec  divilio  Har- 
monica ad  dcmonftrationcs  Libri  quarti. 

nPOTA2l2M*'.  Prop.  XLI.  Tbeor. 

Eoi  tcus  <u5ecq  nfrnt-  Si  parabolam  contingentes  tres  re&az  in- 

ntlomoitobw  Aw»t -pfifclA  Y*  /*  conveniant » in  eadcm  rati0«e 

lecabuntur. 

pST  n o^jtSaAJi  <i  A B r,  * ^Ao/Sf/af  j)  «f  Q IT  parabola  A B r,  quam  redae  A A E,  E zr, 
-L'  AAE,  EZT,  ABZ*  A*yw  St»  «w  ut  j r Z ij  ABZ  contingant:  dico  ut  TZ  ad  Z E ita 
Tgof  Z E iirtfC  i E A orfbf  A A,  i Z B Wfoc  B A-  efle  E A ad  A A,  & Z B ad  B A, 

E e e Conjungatur 


to  «r«  M N fo  iTo 
no  trrut  ri  «to  NA 
*?0f  TO  «are  AO,  «aio* 
to  ano  a A xptf  to  ctm 

A T itTUf  TO  «TO  e F.  TfOf 
To  «m  EK,  uf  ii  to  ini 
N A Wfif  to  «m  40  itTUf  to  «xi  ©A  vrfor 
to  «to  A K'  >&f  Uf  Ofjt  to  «to  © A Tfot  ri 
«to  AK  itruf  TO  ani  ©E  T^of  to  «to  EK- 
ifio  ctfji  t lfi)0A  Tfof  A K itruf  i © E irfibf  E K. 
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3J-.  i.  hqj.]  MB  ipfi  uri 

aequalis,  adeoquc  [per  2. 

6.  J MZ  ipfi  zr.  quod 
cum  MZ  lit  aequalis  Zr, 

& E A ipfi  A r ; erit  ut 
Mr  ad  rz  ita  ET  ad 
r A , & permutando  ut 
Ai  r ad  r E ita  Z r ad  r A. 
nc  autem  M r ad  r R ita 
[per  4.  tf.)  s r ad  r H : 
ergo  ut  zr  ad  r A ita  21* 
ad  r H.  fcd  ut  A r ad  r E 
ita  H r ad  r A : ( quod 
utraque  utriulquc  dupla 
fit)  cx  aequali  igitur  [per 
aa.y.j  ut  u r ad  r z ita 
A r ad  f s ; & per  con- 
verfiottem  rationis  ut  r E 
ad  E Z jta  r A ad  A S ; 
dividciuloque  ut  rz  ad 
Z E ita  r 2 ad  z A.  rurfus  quoniam  diameter  eft 
M B,  contingitque  A N,  & ordinatim  applica- 
tur A o ; erit  N B ipfi  B O,  & .V  A ipfi  A A ae- 
qualis. cft  autem  & E K aequalis  ipfi  K A : ergo 
ut  E A ad  A K ita  N A ad  A 4,  & permutando 
ut  E a ad  A N ita  K A ad  A a.  fcd  ut  U A ad 
AS  ita  EA  ad  A N : quare  ut  H A ad  A 2 ita 
K A ad  A A,  atque  cft  ut  r A ad  A H ita  B A ad 
A K : f.  utraque  enim  utriulquc  eft  dupla  ) cx 
iquali  igitur  erit  ut  r A ad  A 3 ita  EA  ad  A A; 
& dividendo,  ut  rz  ad  2 A ita  EA  ad  A A. 
dcmonftratum  eft  autem  ut  r 3 ad  s A ita  rz 
ad  Z E : ergo  [per  1 i.y.j  ut  r Z ad  Z E ita  E a ad 
A a.  turfus  quoniam  ut  r 2 eft  ad  2 A ita  [ner 
+•<*•]  r n ad  A o,  & eft  quidem  r n dupla  iplius 
Z E Snts  i E A rztSi  A A.  sntAo  tT«  KV  «f  q T 


z 1 t 

tin  q M T Tepet  r Z arati  , 
q E r Tftf  r A,  £ C 
eif  q M r TE 
arati  <|  Z r TTfif  r A.  a»! 
ifii  MT  arpai  r E arati 

q s r r n*  ^ us 

a ea,  i Zr  7Tfii  r A arati 
>i  zr  rraai  T H.  «V  il  ij 
A r irfii  r E arat!  17  h r 
XKf  r A’  («WA cUrct  '/oip 
'•  tMnaa, ) tt  \th  ap y.  at  1 f 
E T 57 -fii  r Z arcti  n a r 
vrpai  r S,  5 aictift-Jsam 
ttt  i TE  W7W  E Z STW  q 
r A Ai,  i a aXarn 
tli  ij  r Z rrpai  Z E a-i>r  ij 
T 2 vpoi  tiw  3 A.  mhit  ith  Jidfiirpti  t-nt  q 
M B,  aj  i A N,  £ xa.rrr/ 1}  A O, 

Jfflj  isw  q N B rq  BO»£qNArqAA.  fri  ii  £ 
q E K rq  K A i.sq*  <0f  <t£$c  q EA  rr^at  A K ara* 
q N A rtfii  A A,  ac,  <vi»A\a£  q E A n-^:r  A N 
arcti  q K A vfii  A A.  ctAA  i M A ®C?V  A S 
*r»f  q E A AN'  <£  «f  «gj*  i H A 90{  A S 
« reti  q K A OTCtr  AA.  N»  3 »W  u{  q r A «pf 
A H ar«f  q E A «CK  A K'  {iiT Zttnt  ««rips 
UMrigxt  ) A’  Id  df>p  oir  q T A «CSC  A S arcti 
q E A not  A A,  x,  JWAmt»  itt  q T 3 ffldf  Z A *- 
raf  q E A *df  A A.  ii  j *■  di  q I'  2 n f «f 

z A arui  n rz  «de  ze'  rz«e>V 

t sdr  2 A irati  q r n v6i  A O,  *,w>  q ,«tr  r n 

T?f 


/ 
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no  «OHWZHlmwrii 
itiufTU  ri*&t  rf  AB  «/w. 

EiftV 

WrJ  a/Ar,  ZH,  BA'  5 (pit^iv ai^ 

«71  TS  U2W  A r,  B A iw  iti  K 

t«  cirt»  Z H,  rm hi  tw  t rmqru  r i «£«■  r?  A B 

«w«f. 

M?  *PXP&U  **  cvfJ.nrx)tTutxtv  cu  A r,  B A 
c*S«^o'aVof  tara  roK,  K2&F  E ^ 
Ar  i)  EA,  ©^jt  ili  7i«’  AB  i)  EM. 


" “ conjugata  : ergo  quadratum  ex 
Z H squale  erit  quarti  parti  figuras 
qui  fit  ad  A B. 

Si  igitur  in  ellipfi  & circuJo  reda 
ZH  per  E cranfit ; squales  fiunt  A r, 
_ ZH,  BA;  Se  ideo  per  (e  manifcfturn 
cft  re&angulum  quod  continetur  iiib 
AT,  BA  xqujic  e (Te  quadrato  ex  Z H,  hoc  cft 
quarti  parti  figura:  qua:  ad  A B confticuitur. 

Sed  non  tranfeat  per  E ; & A r,  B A producti 
conveniant  in  K,  ducaturque  per  E reda  qui- 
dem EA  ipfi  Ar  parallela,  EM  vero  ipfi  ab. 


A. 

txu  ir»  wt»  ift  ii  \jzsi  KZAtu  em  A Z'  kw  ut 
i K Z «CSC  Z A irrue  t)  AZ  «Of  Z A,  tutf  >} 
K A WCff  A A.  hiliti  Z A Snj  rj  Z B'  tui- 


quoniam  igitur  re&angulum  K Z A [per  37.  r.huj.] 
quadrato  ex  A Z eft  aequale  ; ut  K /.  ad  Z A f pcr 
I7.d.]  ita  erit  A Z ad  Z A,  & ita  [per  12.  vel  19. 


P r o p.  XL1II.  Tluor. 

Si  hypcrboUm  reda  quaevis  contingat; 
abicindct  ex  afymptotis,  ad  (edionis 
centrum,  redas  continentes  redangu- 
lum  aequale  ei  quod  continetur  iub 
redis  ab  altera  contingente  abfciflis, 
ad  verticem  fedionis  qui  eft  ad 
axem. 

SI  T hypcrbola  A B,  cujus  aiymptoti  r A,  A E, 
& axis  EA;  ducatur  aurem  per  B reda 
ZBH  (edionetn  contingens , & alia  quxpiam 
utcunque  contingens  ducatur  r A © : dico  redan- 
gulum  l A H rcdangulo  r A © squale  dic. 

Ducantur  enim  A pundis 
A,  B redx  A K,  B A ip(i  A H 
parallela',  ut  & redas  A M,B  N 
ipli  r a.  quoniam  igitur  r A © 
tedionem  contingit;  erit  [per 
3 a.liuj.]  r a aequalis  ipfi  a e : 
quare  r 0 dupla  eft  i piius 
©A,  & r a iplius  AM,  & 
a © iplius  A K dupla : ergo 
rcdangulum  r A 0 quadru- 
plum eft  rcdanguli  RAM. 
eodem  modo  dctnonftrabitur 
rcdangulum  l A H rcdanguli 
ABn  quadruplum,  led  [per 
I2.2.huj.]  rcdangulum  K A M eft  «quale  rcdan- 
gulo ABN:  redangulum  igitur  r A0  redan- 
gulo  1 Ait  asqualc  erit,  limi  uter  demonftrabitur 
criamli  A B lic  alia  quipiam  diameter,  & non  axis. 


riPOTASIS  ny. 

Ea»  osnp&Aw  tuSux 

T cUJD/A-Birtm,  'ZSZJS  «»• TfU  •?  78/xrf,  tu- 

Sela;  ire»  'O^icyVm.i  7$  ‘oexvgfdpu 
r \jzjo  -? 

nts  r xslvx  I'  'B&t  -k$  xcfofUo  -nts 


T}  -Tfl  v7no ocAij  i AB,  cuvft-x.uiu  Si  ij  T A, 
A E,  ttfrd»  Si  i B i,  ^ qjgdw  A*  tS  B iCct- 
<i  Z B H,  a>A> j Si  vt  ut  imxp  ipauzivfMr n 
e r A 0’  A iyu  on  ro  visae  ZAH  io»  esi  t» 
tiss  TA0. 

HX&utttu  petp  d.OT  r A,  B 
cftji  ,W-V  7T»  A H ay  AK.E  A, 
t4*  r A a}  A M,B  N. 
C5T«  it  i$at -nll-tai  i r A 0,  Tm» 
»j  T A rif  A 0'  eiVi  >j  r 0 -nsr 
0 A iftxAij,  ij  T A A M, 
£ i;  A 0 I5  A K'  ro  t/as 
r A © ■tTTfATrfJur.it  ki  7» 
viz?B  K A M.  ijxeiut  Si  Sei- 
l&KTtTVi  70  visas  Z A H 7I7f*- 
orActrai/  r 5 visas  ABN.  «n 
Ji  ro  tisas  KAM  tu  visi 
ABN*  Ie>»  o£jc  »yv  ro  vizai  r A 0 tu  visas 
ZAH.  ifialut  Sij  Sfrxijyftrntj  xJt  ij  A B itipa 
7if  j JictfHifof , rjy  foi  cifoir. 

n to- 
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E 3TH  pOCf  TO  r A Z un  Tussn  It  A E,  tf«/ 
oif  ij  T A «tff  A E irroif  i HA  «tff  A Z'  m- 
gxMrAsr  <t£fi  M*  T E rj  Z II-  d 2^  7u»7» 


tjf  if  © U «Of  H E xreti  i»  © Z ®©r  Z r.  »>  r?6 
I)  EH  «Cff  H B irraif  tj  TZ  «£Sf  7&w  ZA,  /i- 
«■Ah  $ tJKMT<yr  Jinf  «£ft  if  i)  ©H  sr£sr 
Jl  B isr ai  i)  © Z -B£»f  Z A’  -nr^M/ZrAcf  otgje  if» 
ij  Z II  tS  A B. 

E U T O c I U S. 


Quoniam  enim  fper  43.3.  htij.]  rc&mgtilmn 
T A Z squale  cft  rcftanguK)  HAE;  ut  r A ad 
A E ha  erit  H A ad  A Z : parallela  cft  igitur  fper 
a.<{.]  r E ipfi  Z H ; & ideo  fper  4.  <S.]  ut  © H ad 
11 E ita  ©Zad  zr.  ut  autem  EH  ad  HB  ita 
r Z ad  Z A ; utraque  enim  utriufquc  cft  dupla  : 
ergo  ex  .«quali,  ut  ©HadHBita  ©Zad  Z,A: 
recta  igitur  Z H ipfi  A B cft  parallela. 


AnA/tryf&Hff  T T E,  Z H 

tar  ai  H A,  Z B.  W »n>*<Aii*ir  <4»  ■ Z H Ta  T E>  “mr 
■n  T H Z Tei;»?»  TtJ  E K Z yfiyiit».  X,  is»  n p(  T H Z 
t A H Z JlWnHi  W % » ri^ZA,  t4A  EZH 
? B II Z Mla.au'  'tr.r  *:*  t>  A H Z ttJ  B H Z. 

A.A.W  i(M  Hir  i Z H T?  A B. 


Demonfliato  rcftu  TE,  ZH  inter  (<r  parallelas, 
conjungamur  ha,zb  quoniam  parallela;  funt  z H, 
rE,  erit  triangulum  rHZ  triangulo  EHZ  scqualc. 
atque  ell  triangulum  quidem  r H z duplum  trianguli 
A H z,  quia  ricta  rz  ipfius  za  eft  dupla;  triangu- 
lum vero  E Z II  duplum  trianguli  B H Z;  ergo  triangu- 
lum A 11  z triangulo  b h z clt  aquale,  Cc  propterea 
recta  Z H i pii  A B parallela. 


nPOTASlS  *u. 

F.a»  ts  uonf^oAn,  b eM«4«4,  i xarxAV 

Taqj  irmcUfdpaiiJt.Tr’  axpV  V odoros  iyfion 

rty^f  Of^al,  fc  •*$  7tTOfT4i  fUfU  ? U- 


Prop.  XI-V.  Tbeor. 

Si  in  hyperbola,  vel  ellipfi,  vel  circuli 
circumferentia , vel  oppofitis  legio- 
nibus, ab  extremo  axis  re<5ae  ad  rc- 
dos  angulos  ducantur;  & redtangu- 
P f f lum 


I 

I» 


ji 

'i 
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Quoniam  enim  (ad  42.  3.  huj.]  oftenlum  eft 
rcdangulum  lub  A r,  ba  xqualc  cllc  quartas 
parti  figurx  qux  ad  AB  lit ; arque  eft  redan- 
gulutn  A 7.  B xqualc  quartx  parti  ejufdem  ligu- 
ri ; rcdangulum  fub  A r,  B A rcdangulo  A Z B 
xqualc  erit : ergo  [per  i<5.  6.]  ut  r a ad  A Z ita 
Z B ad  B A.  Sciunt  anguli  qui  ad  A,  B redi : an- 
gulus igitur  A r Z [ per  tS.  6.  ] angulo  B Z A eft 
aequalis ; angulufquc  A 7.  r xqualis  angulo  Z ab. 
& quoniam  angulus  r A Z eft  redus,  anguli  A r Z, 
Air  [per  32.  1.]  uni  redo  aequales  erunt,  dc- 
inonftrarum  autem  clt  angulum  A r 7.  xqualem 
cfle  angulo  a z B : ergo  r 7.  A>  a Z B anguli  uni 
redo  funt  xquales : angulus  igitur  a z 1 redus  eft. 
fimiliter  & angulus  r H A redus  demonllrabitur. 


F.th  y)  ii  'Offt  A T,  B A tsm  ifcizfy  tu  TOW f- 
TCe  tum  x esor  t?  A B «<JW,  ki  Si  K T9 

1 ' S H j * f~  ' S '*v  ■ 

A Z B tm  tu  -mufru  fusti  X os  ut  r»  aojy.  \ssn 
A r,  1 A ini  tsi  tu  viari  A Z B*  kw  «.fjt  ut  V 
T A ®Or  A Z Utut  ij  Z B «Of  B A.  K&  ifj*i 
eu  -stOf  Ttif  A,  B yunaf  irtj  afijt  ij 

viare  A r Z yuiia,  ry  via re  B Z A,  B Si  vi ars  A Z r 
tt,  vi se  Z A B.  n#  tjm  tj  viare  1'  A Z cffpi  kw» 
ai  aficf  vjaw  AT  Z,  AZI’  f*i«  e^Sij  i«i)  ere». 

^ viare  A r Z is7tj  t>:  vitare  A Z B' 
eu  aojt  vare  T Z A,  A Z B /arci  i«zq  «ei'  >| 
viare  A Z r acyt  ify,  tsw.  ipuus  Sq  tfrtzJi  jirxi 
K r,  viare  DI  A ifjq- 


P R o p.  XLVI.  ‘Tbror. 

lifdem  pofuis,  re&xdi&o  modo  jun&x 
xquales  facient  angulos  ad  contin- 
gentes. 

IIsdem  namque  politis ; dico  angulum  A r Z 
angulo  Ar  H,  & angulum  r a Z angulo  B A H 
zquaktn  cllc. 


n POTA  21  2 ftt. 

Tui  mmn  error,  eu  'Grt^jyilpipaui  icat  ttiixti 
y*iim  reqj  t^xvt?c/cVoHS. 


TCl  N yi  airriiv  vis rexemV»»'  Myu  ov  imr 
i-n»  >t  ,lo/j  viare  A r Z yuua  rii  X»r  A r lf, 
15  3 viari  T A Z ry  viare  B A H. 

Lth 
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K tm £tvx,&ai  if  £ ©•  /*y«  'iu  »ut/tnr  iwiEU 
irt  7 &t>  TA. 

E‘  $ B/#»  &7>  T»  0 <Jjn  t&w  r A K*}f- 

W >)  0.1.  txfi  «i»  laij  ij  i^an»  r AZ  r?  'Jasi 

H A B,  ki  j ij 
U3TC  AB»  rij 
V_3T3  A A 0 tfflj"  DjMJifi» 
o^t  to  A H B r&<ya- 
►sr  r«  A 0 A'  if  a»a 
B H A 7s©f  A © Braf 
ij  B A *oV  A A.  <*>A 
if  i)  H A fffif  A © i’- 

raf  ij  ZT  «C5f  r©. 

21?  71  o;7«f  ftvcq  raer 

«tff  Wif  z,  H ya- 

n«4,  »c,  ot>  Trtpf  ru 
« i<jKf.  if  ij  Z r 
«tsf  r©  «rar  i|  a r 

•zrOf  r A ,J'ik  t qtt»«9- 
urrat  t*v  A z r,  A r 0 
Tgr/Muv  af  cty<  ij 
BA  ®Of  A A trraf  ij 
A r fffW  r A.x,  fjrtMi^if  ij  A B afef  r A irrof  n 
A A irjcf  A rT  if  i A B <ne?f  V A iri*  ij 
B K «©f  K A-  x.  if  iyt  i A A »©r  A r irr«f  ij 
B K wf W K.  A.  ijj&9,ai  if  £ «r^  'jii  A r ij 
E M • wrayixY'**  «4»  «a-nr/U-Vl  ^ A B, 
Xj  ifstf  if  15  B K.  areW  K A urus  !)  B M xf»f  M A. 
af  iut  B M o©f  M A irraf  n A E «Cf  ET*  jj  if 


o , rctu:  vero  l Aj  B A produCta:  occurrunt  in 
puncto  K ; iungaturque  E © ; dico  E © fuper  r A 
perpendicularem  e fle. 

Si  enim  non  ita  fit ; ducatur  i punito  © ad 
r a perpendicularis  © A.  quoniam  igitur  angu- 
lus r A Z a-qualis  cft 
[per  prxccd.J  angulo 
H a B,  & angulus  AB» 
rectus  «qualis  reilo 
A A © ; triangulum 
A H E triangulo  A 0 A 
fiinile  erit  : quare 

[ ner  4.  6.  ] ut  HA 
ad  a © ita  B A ad  a A. 
feti  ut  H A ad  A © ita 
zradr©,  propterea 
quod  fex  prarc.  1 an- 
guli ad  Z,  H reiti,  Re 
qui  ad  © xquales 
lunt.  cft  autem  ut  ZT 
ad  r © ita  a r ad  r A, 
ob  fitnilitudinem  tri- 
angulorum Azr.Ar© : 
ut  igitur  B A ad  A A 
ita  [per  n.f.J  AT  ad 
r A : & permutando 
ut  A B ad  r A ita  A A ad  A r.  ut  autem  A B ad 
r a ita  bk  ad  Ka:  ergo  ut  A A ad  AT  ita 
B K ad  K A.  i punito  E ducatur  reda  E M i pii 
A r parallela , qu*  proinde  ad  A B ordinarim 
applicata  erit;  & ut  BKad  KA  ita  erit  [per 
36.  i.huj.]  B M ad  M A.  fcd  [per  4. 6.]  ut  B M 
ad  M A ita  A E ad  E r : quare  [ per  1 1.  y . ] ut 

A A 


I 

) 


trum  a © defcriptus  per  pun&a  E,  H tranfibu  ■ 
quare  [per  ai.  j.)  angulus  a © H «qualis  erit  an- 
gulo a t H;  in  eodem  enim  circuli  fegmento 
lunr.  fimiliter  & r E Z angulos  angulo  rei 
eft  «qualis : angulus  auiem  r © z angulo  A 0 H 
(per  ij.i.)  xqualis  eft;  quia  iunt  ad  verticem, 
angulus  igitur  r E Z angulo  A E H xqualis  cric. 


T ro  p.  XLIX.  Tbtar. 
lifdcm  pofitis,  fi  ab  aliquo  horum  pun- 
itorum perpendicularis  ad  contin- 
gentem demittatur : qua:  a pun&o  quo 
cadit  cathetus  ducuntur  ad  axis  u- 
tramque  extremitatem  redos  angulos 
inter  fe  continebunt. 

POmantiir  eadem,  & i punito  H ad 
r a ducatur  perpendicularis  H 0 ; & jun- 


A 


gantur  AO>B©;  dico  angulum  A 0 B rc&um 
effe. 


R\»r  ?w/ii  *•»  2 

Oan  A0H  ri  <an  AEH,  " 9*f  rm»nm 
runuAV.  ifutur  fi  £ < rE,Z 
r»z  «ir  W i fi  us»  rezTaiv^  A©H 
i«ir  Tuij,  XAH»  JOf-  K i US*  r E Z if * 


nPOTAXlS 

Tar  ou/tSi  «irroi,  tai  Sai  77» as  r OYfttxM  xsfimf 
a.ySiif  'Gti  'tiw  Upfxlofjdpm'  au  'Sai  ? >t*o- 
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fi  «f  EH,  A A,  A H,  A E,  *a} 
J)ct  V II  <5^j«  T&ii  E Z if  H M.  i rti  Sn  ri 
ta»  A Z B Ijw  in  t u wr»  A H B'  i«f  a^t  ij  A Z 
r?  HB.  «n  Mf  ij  At)  r>i  0B  w>r  £ ij  Z0 
o^a  ty,  0 H inf,  j ij  E A Tii  A M Icti.  K w« 
ij  uz?i  r E Z r*i  vizn  A E H ij 

vw  r E Z r-j!7  fn  rJi  ull  EM  H'  i«*  £&t  J r 
\jz?«  E M H rij  \jzrt  M E H'  i»j  rtfjt  B E H rjf 
H M.  «Ms  x,  ij  E A T*i  A M wi?'  Kajtns 

i(0  i H A cJfti  tiu/  E M.  inJi.  «w  jiaC^w- 
z5*»'.  B A A B yoy.V  xoj  i ifjt  9& 
UfflfUtpn  tLu  A B jjjK pauV®-  xu*A*r  ijPfi  «ii 
rir  A.  £ «w  >e>i  i © A r>i  » B'  ^ B 0 A <tyt, 
6k  ri  xoTf*  *m  t»  YfuKvKXm,  ia/  in  »7  0 B- 

nPOTA2l2  **'. 

Ea*  wnpCoAits,  J f arnxMf&ttt  «o^jt  tm  a|ma. 
tcw  tp  'ns^f-  -r£  Ttnlfru  fu- 

f*  iV  «/Vi  imfCiMai  t*fw  Tirfa^»**!,  xj 


Junganmr  enim  E H,  A A,  A It,  A B ; & per  H 
ducatur  H M parallela  ipfi  E Z.  quoniam  igitur  rc- 
dtangulum  AIBcft  aequale  redangulo  A H B,rc<fta 
A Z ipfi  H B aequalis  erit,  cft  autem  & A 0 aequalis 
0 B : ergo  & 7. 0 ipfi  e H ; & propterea  E A ipfi 
A M eft  aequalis,  itaque  quoniam  demonftratum 
cft  f ad  4 8.  3 .huj.  ] angulum  r E Z angulo  A B H 
aequalem  efie  ; cftque  angulus  r E Z [per  29.1.] 
jcamlis  angulo  E M H I erit  Sc  angulus  E M H 
ipfi  MEH  aequalis,  & reda  BH  ipfi  HM.  fcd 
& E A cft  axpialis  ipfi  A M,  uti  demonftravimus  : 
refla  igitur  H A ad  E M perpendicularis  cft.  eft 
autem  [per  49.  3.  huj.]  & angulus  A A B reflus : 
quare  li  circa  diametrum  A B circulus  de  feritatur, 
per  A tranfibit.  atque  cft  0 A aequalis  ipfi  0 B r 
ergo  & e A,  qua:  eft  ex  centro  circuli,  ipfi  0 B 
aequalis  erit. 

Prop.  LI.  Thetr.' 

Si  inhypcrbola,  vel  oppofitis  (edionibus 
applicetur  ad  axem  re&angulum  squale 
quarti-  parti  figurx  excedens  figura  qua- 
Ggg  drata; 
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dupla  cft  Z A ; ipfius  veto  r B dupla  A B : reda 
igitur  E Z utrique  Z A,  A B cft  squalis  ; & pto- 
ptcrca  E Z ipfam  Z A luperat  quamdute  A B. 

Prop.  L1I.  Theor. 

Si  in  ellipfi  ad  majorem  axem  ab  utra- 
que parte  applicetur  re&angulum  x- 
quale  quartae  parti  figura:  deficiens  fi- 
gura quadrata  > & a punctis  ex  ap- 
plicatione fadtis  ad  fedtionem  redtx 
linex  inclinentur:  ipfi  axi  xquales 
erunt. 


agd  ir*j  iri  etunipi^r.Tipu  T*  Z A,  A B,  ufi  i)  £ Z 
f Z A uanpS/CH  TB  A B. 

nPOTA212  »C. 

Eai  Ter  fittfyta.  t i£owi  tz£  tc- 

TOfTOI  AtffU  uJv 5 |(7B»  OwtTIpX 

Cab3b  tMe^ni  w/a  TiTftt^ra,  t,  a-,r»  t yt- 
rs^ia»  ex  ■?  ©^SytCaAw  arpium  KAcudUiTti 
tu$i«q  <©£js  T -^xpipdci'  iitq  'tawreq  t? 


SI  T ellipfis , cujus  major  axis  AB;  & fit 
utrumque  rcdangulorutn  A r B,  A A B squale 
quartas  pjrti  figur*  ; & i pundis  r,  A ad  lectio- 
nem inclinentur  rcifbe  linex  r t,  E A : dico  r F, 
E a axi  ab  xquales  c(lc. 

Ducatur  enim  contingens 
Z E 0 ; & per  ccntrutn,  quod  lir 
H,  ducatur  HKM  ipfi  r E pa- 
rallela. quoniam  igitur  angu- 
lus rEZ  | per  48.  j.huj.]  cft 
aequalis  angulo  (->  t K,  & f per 
29.1.  ] angulus  Z E r angul<* 
t © K ; erit  angulus  E © K ipfi 
« E k aequalis , & f per  <T. 1.  ] 
reda  © K xqualis  ipfi  K E.  & 
quoniam  A H cft  xqualis  ipfi 
UB,  & T A ipfi  A B ; erit  & 
r H ipfi  ti  a xqualis : ergo  [per  2.  <?.]  & E K ae- 
qualis ipfi  K a.  & ob  id  E A quidem  dupla  cft 
ipfius  © K , ut  & E r [per  4.(5.  J dupla  ipfius  K H : 
utraque  igitur  r E,  E A ipfius  H © cft  dupl.1.  fed 
A B [per  yo.  j.huj.]  dupla  cft  ipfius  H 0 ; quare  a b 
ipfis  r E,  E A xqualis  erit. 


C IT.U  , rf  r aPeyav  0 AB,  >» 

■*— ' tu  -rnufru  pupa  d uS*f  nue Ttpcy  inv  i^e* 
r </.»  A r B,  A A B,  y.  Acti  t T,  A xotA «tSaoB» 
titi  ^uitulu/  cq  r E,  E A-  teyu  cv  eu  TE, 
E A tmp  uri  r»i  A B 

tCet^iav/i)  1*  Z E0, 
© <£  '2^9.  i xuTfs  S H -s&p  7&J 

r F.  ^ II K 9.  ith  ttv  ir if  inv  <j 
UB9  I*  E Z ry  1 /xt  © E K,  ii  Si  ti*» 
ZET  rt  w)  E0K-  Kctj  *)  iai 
— j 15  E 0 K etp*  r> j viwo  0 E K ivw 
«m'  IT*1  iti%  tui\  >1  0 K rif  K.  E. 
(e  isrri  i)  A !I  Ty  H B «nj,  icap  jj 
r A tj  AB"  5 >i  TH  apet  ry 
H A in),  act  xup  ij  £K  ry  K A. 
*aj  2Jec  747»  J 117*15  Kw  b p&pi  EA  I5  ©K,  ») 
j)  E r f KH‘  Kj  mvetfiQinpK  ipa  i T E,  E A St- 
xAij  isi  i H 0.  a>Ax  ^ 1)  A B /rrAy  f H 0'  Ir* 
ap*  ij  AB  7Uff  r E,  E A. 

nro- 
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t*  B o5^  -rrmytJtfisrt 
i BZ’  E$tf  rtjici  «f  7?  vas  A Z I'  «Cyf  7» 
*T7  Z B itrvf  17  «tsV  tJw  iq-Stctr.  xa} 

7»  >J7»  <£  A T TTTfayiV-*»  iT{£f  to  0 di  X 

raAZT  TTpcr  T»  ia»  B Z Asysy  nyxximi  6k  X 
■f  A Z jrpW  Z B 5 5 r Z 5rp«f  Z B"  « aaje  ri 
«JW  tt  >iri  T^f  A I'  7i7fiya,»:y  \sy& 

cvyiui7«f  6x  X •$  Z B xyW  AZ^  sf  -f  B Z trpsr 
Z r.  aJ*A  «C  mV  1 Z B *-por  A Z ira*  i|  E T TTf.f 

r a,  «r  <fi  b bz  irptr  z r itmt  *i  a a tt^sc  a r* 

0 «sa  7*  «itfxf  xjof  ra  iin  t?  AT  Trr^«yafc> 
AajCf  irjyxrt^)  itcifr  t «©V  r A £ 3 ^ A J 
Tak  r A.  cvyx.t\'j  Jlja^t/roAA,  TE  Xj)W  r« 
iai®  A r Trriycyxvc»  ok  r aorcM’  £*  apa.  ra  <«Per 
irasf  7i  Xra  T5  A r nrfayavov  qrwf  t»  Oxe  A A. 
PE  Xfif  t»  AT  irrpgtyuntr  icjv  apa,  to  i/aa 
A A,  r t ra  sE^a  t£u/  AP  aiJes. 


A puncto  enim  B ordinarim  applicetur  redta 
BZ : ergo  [per  21. 1. huj.]  ut  rcaangulum  AZT 
ad  quadratum  ex  Z B ita  tranfvcrfum  figura  la- 
tus ad  rectum  ; & [per  1.  6 ] ita  quadratum  ex 
A r ad  ipfius  figuram,  icti  [per  2 j.<5. J re&anguli 
a z r ad  quadramm  ex  B Z ratio  componitur  ex 
ratior»  A Z ad  Z B & ratione  r Z ad  ZB  : ergo 
ratio  figura  ad  quadratum  ex  Ar  componitur  ex 
ratione  Z B ad  A Z & ratione  B Z ad  Z r.  fed  ut 
Z B ad  A 7.  ita  E r I per  4.  tf.]  ad  r a,  & ut  B t ad 
Z r ita  A A ad  A r : ratio  igitur  figura  ad  qua- 
dratum ex  A r componitur  ex  ratione  r E ad  r A 
& ratione  A A ad  r A.  fed  [per  23.A.]  reditura- 
lum  contentum  fub  A A,  r E ad  quadratum  ex  A r 
ex  ei  (dem  rationibus  componitur : ergo  ut  figura 
ad  quadratum  ex  Ar  ita  cft  rc&ingulum  con- 
tentum fub  A A,r  E ad  quadratum  ex  A r : rettan- 
gulum  igitur  contentum  fub  A A,  r E «quale  erit 
figura  qua:  fit  ad  A r. 


FIPOTA2I2  i /•' 

tai  x&  1«  7®fui«  i xicAV  ip tun  Sbo  fiSScq 

(^axcpcVou  «Ttfwrv&wt,  Si  t axpki  m- 
iy^um  Touf  ifx^ofxbocfs,  x, 
t aufM  70  etuto  an/xuvi  •?  jox/ifus  Jia- 

y)kira  tiSiisq  Ti,«vVc5L|  7B 

•dk.ivytykioi  iforyxHOi  'Czm  t "ikmrtfxnfit- 
imt  'O^ji  to  xx®  tat  ipxf 

TtTfiytnot  Xryn  'iyu  vn  avyxju^ o»,  u.  w 


Ptot.  LIV.  Thetr. 

Si  dux  redx  linex  coni  fedionem  vel 
circuli  circumferentiam  contingentes 
fibi  ipfis  occurrant,  & per  tadus  du- 
cantur contingentibus  parallclx  i & 
tadibus  vero  ad  idem  ledionis  pun- 
dum  dudx  redx  parallelis  occur- 
rant: redangulum  fub  abfeiffis  ad 
quadratum  redx  tadus  jungentis  ra- 
tionem habebit  compofitam,  ex  ratio- 
ne quam  habet  quadratum  (tortionis 

redx 


I 


ipfi  A r parallcl*  luit  : 
pcrfpicuum  cft  [per  Ji* 

i. huj.j  redam  M N (c- 
dionem  contingere.  & 
cum  A E (it  aequalis  ipfi 
ET;  erit  & MB  ipfi 
6 N xqualis,  & K O ipfi 
OA,  & [per  4<5.&47- 
I.huj.j « O ipfi  OS,  & 

K o ipfi  s A.  itaque 
quoniam  M B,  M A fe- 
dionem  contingunt,  & 
ip(i  M B parallela  ducta  cfl  K o A ; erit  fper  1 6. 

j. huj.]  ut  quadratum  ex  A M ad  quadratum  ex 
M B,  hoc  cft  ad  re  dangulum  N B M,  ira  quadra- 
rum ex  A K ad  rcdangulum  s K 9,  hoc  cft  ad  rc- 
dangulum A © K.  ut  autem  N r ad  A M ita  A r 
ad  K A : * ut  igitur  rcdangulum  liih  N r,  M A ad 
quadratum  ex  A M ita  rcdangulum  fub  A r,  K A 
ad  quadratum  ex  A K : ergo  ex  xauali  ut  redan- 
gulum  fub  N r,  M A ad  rcdangulum  N B M ita 
rcdangulum  fub  A r,  K A ad  redangulum  A © K. 
fcd  [per  2j.  A.]  rcdangulum  fub  A r,  K A ad  rc- 
dangulum A ©K  rationem  habet  compoficam  ex 
ratione  r A ad  A ©,  hoc  cft  [per  4.6  ] /.  A ad  A r, 
& ratione  A K ad  K 0,  hoc  clt  H r ad  r A,  atque 
haec  eadem  cft  ratio  qux  redanguli  fub  >1  r, 
Z a ad  quadratum  ex  r a : ut  igitur  rcdangulum 
fub  N r,  M A ad  rcdangulum  N B M ita  red.trigu- 
lum  fub  H r,  Z A ad  quadratum  ex  r A.  redan- 
gulum  vero  fub  N r,  M A ad  rcdangulum  N B M, 
(fumpto  medio  redangulo  N a m)  habet  rationem 
compoiitam,  ex  ratione  redanguli  fub  N r,  M A 
ad  rcdangulum  NAM  & ratione  redanguli 
NAM  ad  rcdangulum  N B M : ergo  & rcdan- 
gulum fub  H r,  Z A ad  quadratum  ex  r A habet 
rationem  compeditam  ex  ratione  redanguli  fub 
N r,  M A ad  rcdangulum  N a M & ratione  rc- 


07»  »©«rajl7af  q M N. 
iw«  »r  ieq  Ici»  i^AErj 
E r*  io T)  ici  q M B 
H T»i  BN,£q  KOtS  O A, 

«uv  4 ©o  ry  os,  i 

q K.  © Tq  Z A.  IT  fi 
s»  vpd^cvmf  ai  MB, 
M A,  (e  48^»  iit)  M B 
qx^  B K0A'  ter»  Uf 
to  ibn  AM  «Of  to 
ibi»  M B , tioki  to  tini  NEM,  arrae  to  ibn 
AK  v&f  to  ibn  cKS,  noio  to  ibn  A6K. 
if  J*  q N T A M trrar  q A V rxif  tAu 
K A’  * Uf  aut  ro  -jzri  N T,  M A «0 it  ri  iis» 
A M Srut  to  uto  A T,  K A «Cff  TO  ibn  K A* 
J>  irH  asjt  Uf  TO  lia»  N T , M A «CEf  7J  iri 
N B M itruf  ro  \jzrb  AT,  K A xfW  to  ibn' 
A 0 K.  to  Si  V2»o  A T,  K A ®©C  to  vm  A 0 K 
71»  ovyxor  uVs»  *X»  Ao>«»,  IX  T*  TqC  r A Vtif 
A 0,  TST1V1  Trf  Z A «CPf  A r,  xaj  T*  f AK 

ttcsV  k &,  nittt  T>jf  h r -zrys  r a,  W «o»  i 

amif  tui  'er  i^H  to  iri  H T,  Z A «©f  7»  ibr» 
r A’  Uf  009 t re  varo  N T,  M A mdt  re  \J2x0 
N B M arrae  ro  vjzrb  H T,  Z A ®©e  to  ibn 
T A.  rb  St  vj^o  N T,  M A «cie  to  tiro  N B M 
( t i viro  NAM  fum  AcqcCct»ouV«  ) 7»»  ciyxrt- 
/u!W  i Xcytt , ex  tS  o»  txft  to  N T,  M A 
«©e  7»  viari  NAM  xo/  to  ire  N a M o©c 
to  vro  N B M‘  to  <qy»  varo  H r.  Z A «©e  t* 
ibn  r A 7»»  ovyXH^o»  tx*t  Xtytr,  ex  th  iri 
NT,  M A *©f  to  tia*  N A M »yt||  t*  iri  NAM 
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NAM  «£>*  fli  V*»  N B M * «Xr*  •* 

r^AN  «d"  NB^T^AM  «ei*  M B,  i‘A’  «r  ^ - 
A N «e«f  N B «7»r  i A T ■»{«  r E»  itt  'j  • A M «p If  M B 
¥ra»f  i A A *pt  A E'  f %h  T*r  tfvyx#*,uW*  i*  r ^ A I" 

«fi*  r E % T ^ A A «fi*  A E»  t<  J?»»  i «m>  7*  tf  i^r< 
t»  vin  T A A *£?(  T9  \9s  r E A*  w k;a  tx  'ctp  N A M 
«£?<  7«  varr  N B M riw  n -M  T A A «fer  n »79  TEA. 

nPOTASlS  n. 

Ea»  t anuttq^iio*  Jio  to3£itq  anfi- 

■Tn-wWi/,  jj  a^gt  ju  -?  i^9ij  <u- 

5£a  xaty  tLu  rat  apaj  wh^oyiutfottr , 
■ifcn  <Ti  r <L?iv  iU^ioi  wupiMilAor  T=MS 
tsggaCAitJ&iaj  Jt  htto  r cupii* 
To  cu.ro  Styceiot  -5  eriyti  tiftlV- 

<ra<  tos  i^SjtMwAW  7o  't&trtffyjn  >\jzn 
t ,OC?«  To  1770  •?  Tar  aupxt 

'khtfjy\U*<TK  7T7f(t>a*o»  AojP*  t^t,  Of  Ta 

<»0  T fcpctAp^Jtff  TJe^l^C^Vsi  TO 

«7»0  r 1770  ■?  CTl/^tTtl^ClOK  TOfel  liui 

T«{  a.pxs  ai  eaj  ^TOfotf. 

t X T Q X A N a»TiKf<«Va/  ai  A B T,  A E Z, 
sJo7t!siu.Va/  'j  cuutw  ai  A H,  II  A,  <c  ton- 
^fj%9-ai  iAi.njji  icTa  ,uV  ? H O^gt  tA(/  A A 
TC$*>jrHE,  iori  dt  iF  A t&o  A H ij  A M, 


Quoniam  (iu:ii  rtctangulum  nam  *o  nxungu.um 
N B M rationem  habet  lompofinm  ex  ruionc  A N id 
n b ic  ratione  A m ad  m B ; m autem  A N ad  N Jt  ita 
a r ad  e E,  Se  ut  a m ad  m b iu  A a ad  ae  ; habebit 
igitur  rationem  compotitam  cx  ratione  A r ;d  TE  Se 
ratione  A A ad  AE  j qua- quidem  ratio  eadem  eft  quam 
redangulum  r A A habet  ad  rcdUiigutam  r E a • ut 
iguur  rcitanif  ilum  N A M ad  rcdhngulum  nem  in 
rcdbuigulum  r A A ad  rcdtangulum  r*A. 

P R o p.  LV.  Theor. 

Si  dux  redx  linex  oppoGtas  fediones 
contingentes  Gbi  ipfis  occurrant, & per 
occurfum  ducatur  reda  jungenti  ta- 
du3  parallela  i per  tadus  vero  du- 
cantur contingentibus  parallelx,  & i 
tadibus  ad  iaem  alterutrx  fedionis 
pundum  ducantur  redx  qux  paral- 
lelas fccent:  redangulum  fubabfciflis 
contentum  ad  quadratum  ejus  qux 
tadus  jungit  eandem  rationem  habe- 
bit,  quam  re<5tanguluni  fiib  conti ngen- 
tibus  fadum  ad  quadratum  redx  ab 
occurlu  ad  fedionem  dudx  jun^en- 
tique  tadus  parallelx. 


SInt  qppoficx  fc£h'ones  A B r,  A E Z,  quas 
Contingant  rc&*  A H,  H A ; & juncti  A A 
ducatur  per  H reda  IHE  ipfi  a a parallela  ; 
& it  punito  A ducatur  A M parallela  ipfi  & H, 
H h b atque 


cunpujum  a n a iu 

redangulum  K Z A ad  redangulum  fub  4 A,  A It- 
fed  ratio  rcdanguli  K Z A ad  redangulum  fub  A K, 
A A componitur  cx  ratione  Z K ad  K A & ratio- 
ne Z A ad  A a ; ut  autem  ZKadKAita[per4* 
«.]  A A ad  A N,  & ut  Z A ad  A A ita  A A ad  A 0: 
ratio  igitur  quadrati  ex  r H ad  redangulum 
AHA  compotita  cft  cx  ratione  A A ad  A N & 
ratione  A A ad  A e.  (cd  quadrati  ex  A A ad  re- 
dangulum fub  A e,  N A ratio  ex  cildem  rationi- 
bus componitur  : ergo  ut  quadratum  ex  r H ad 
redangulum  A H a ita  eft  quadratum  cx  A A ad 
redangulum  cx  A e,  N A ; & invertendo  redan- 
gulum  fub  A e,  N a erit  ad  quadratum  cx  A A ut 
redangulum  A H a ad  quadratum  cx  r H. 

Prop.  LVI.  Tbeor. 

Si  duae  redae  lineae  alteram  oppofita- 
rum  fedionum  contingentes  libi  ipfis 
occurrant,  & per  tadus  ducantur  con- 
tingentibus parallela;  j i tadibus  ve- 
ro ad  idem  alterius  fcdionis  pun- 
dum  ducantur  redae,  quae  parallelas 
fecent : redangulum  fub  abfeiflis  con- 
tentum ad  quadratum  redae  udus 
jungentis  rationem  habebit,  compo- 
fium  cx  ratione  quam  habet  quadra- 
tum portionis  redae  ab  occurfu  con- 
tingentium ad  pundum  medium  jun- 

f 'entis  udus  dudae  inter  pundum  il- 
ud  & alteram  fedionem  interceptae  ad 

2uadratuin  ejus  quae  inter  eandem  lo- 
tionem & occurfum,  £c  ex  ratione 
quam  habet  redangulum  fub  conii u- 


oC9f  ri  viari  A A.  Ati.  e ri  'oa»e  KZA 
VO t re  vizs i AK,  AA  Aepor  » evyxM/^pit  mw 
ZK  «W  K A lc  ri  -m  Z A Xftf  A A* 
<**'  us  fAp  li  ZtT^r  K A ifraif  i A A *?« 
AN,  M^ifZA  A A UtoM  i A A */sf 
A«'  i afif t ri  iar»  I'  H *flf  ri  viare  AHA  Ao- 
j 4t  n-yxtrjvtj  «x  ri  W A A *i w A N *a\  ri 
■W  A A JT{W  A 6,  cvyxtmq  iinqiri  iari 
A A *fW  re  viare  A 0,  N A A iytt  6*  r tw- 
rav ' ww  cLPjt  L*  to  >ar»  T H xpf  re  viare 
AHA  vtok  T»  iar»  A A *fK  re  viare  A 0,N  A’ 
£ coaroAo  re  vizas  A 0,  N A *fef  re  iarc  A A 
isir  if  r'o  i/xe  AHA  Xfif  re  iare  T H. 

nPOTASlK  h. 

Exi  fui<  r «rniuif^a«  <Tbe  epxreiiiWt 

Ta«  xeq  'iJxs  r ipi* 

7®  cum  mfitZoi  $ TBfMt  xyjct- 

ca  to3£eq  TV<*Vija|  mi  7® 

<o%«^cftVai  opJtrjJne*  <\l3W  T iirtTtyW/ar- 
ic«  Abjm  i£u  <azp  n»  twr»  nw  afxt 
Vjb^ivT-iwow  r airyxiAffoit  hc 

V 'U  'i ■ftu  ('iit  $ 'Ght&ywmf  r cv%- 
>xf«c»  j t Sl-gnfuu)  * fwnxifu  -5 

^ ■?  iTi^ts  TB/crs  •wpw  viu)  fJsra.Pl)  -r  «vriif 

TBUtif  ^ TTf  SXl03.(JU,  Xf  (K  V 

e*  i'x«  T»  '^SB»  r 
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Tt  urro  n K r.  nn>  <ti  to 
fM»  MT9  «A  TU  M eAZ, 

t«  Ji  vi®»  nicr  tu  v*» 

K r H*  K»  ™ 

in  >e  «®f  T«  -Jas* 

0AZ  arr»f  « BK 
•or«  ri  \jzn  K r H.  *n  «fi  «<q  itf  t*  vn  Z A 


0 B «CPC  ri  <u>  0 B «rrwr  ri  ani  H A,  K B 
v&f  Ti  an»  KB-  fi  «r»  id»  «if  ri 
A z,  © B T{if  ri  «i t'o  0 A Z arrar  ri  vro  A H, 
KB  «Of  ri  v»  KTH.  e /i  ri  tra»  AZ,  0 B 
xr^c  ri  vn»  0 A Z ( ri  tini  0 E Z f*irn 

Aa f&mf&pu)  wyxaT)  o«e  ? iF  uni  A Z,  © B *?W 
T o ira»  9E2^riunj  OEZ  sr^if  ro  uxi  0 A Z. 
r,  kw  u{  (J&  ri  uni  AZ,  0B  irfof  TO  uni 
0 E Z inur  ri  dni  A A TfK  ri  ani  A E,  u(  j 
ri  v»  0 E Z «<of  ri  uri  0 A Z itrut  ri  uni 


redangulum  n K r.  qua- 
druum amem  cx  0 A eft 
aequale  rcdangulo  0 A Z , 
& rcdangulum  II  K r rc- 
danguloKrH;  ergo  ut 
quadratum  ex  B0  ad  re- 
dangulum  e A Z iu  qua- 
dratum cx  B K ad  rcdangulum  K r H.  fed  ut  re- 
dangulum fub  Z A,  0 B ad  quadratum  cx  0 B ita 
rcdangulum  fub  H A,  K B ad  quadratum  cx  K B * t 
cx  aequali  igitur  ut  rcdangulum  fub  A Z,  e B ad 
redangulum  e a Z iu  rcdangulum  ex  A H,  K B 
ad  rcdangulum  fub  K r H.  rado  autem  redan- 
guli  fub  A Z,  e B ad  rcdangulum  e A Z ( lumpto 
medio  rcdangulo  0 E Z)  componitur  cx  ratione 
rcdanguli  fub  A Z,  « B ad  rcdangulum  9 B Z & 
ratione  rcdanguli  0 E Z ad  rcdangulum  e A Z. 
fcd  ut  rcdangulum  fub  A Z,  0 B ad  rcdangulum 
0 E z iu  quadrarum  cx  A A ad  quadratum  cx 
a E & ut  rcdangulum  0 E Z ad  rcdangulum 
0AZ  iu  [pet  ia.  Iem.  3.  huj.  3 rcdangulum 


•Qjoniamenjm  Gmilia  funt  triangula  A u,etz,  kb  h,  erit  2*  id  B A ut  se  id  £ t ; fit  ideo  compo- 
nendo, ut  z A id  A E ita  0 ■ ad  b e.  Pari  modo  conlbt  die  H a ad  A E ut  K B ad  be  ; & invertendo,  uc 
AEid  AMita  ie  id  X:  quare,  ex  xquali,  eft  z a ad  ah  ftcut  e»  ad  BK;  adeoque  z a ad  01  ut  a H 
adBK.  fed  ut  z a id  ei  ita  rcdangulum  fub  ZA,  ei  ad  quadratum  ex  ei;  & ut  ah  ad  bx  ira  re* 
dangulum  fub  li  a,  K b ad  quadratum  ex  x B : eft  igitur  ut  redaugulum  fub  Z A,  ti  B ad  quadratum  ex  ti  ■ iu 
rcdangulum  (ub  H A,  K B id  quadratum  ex  K >. 


t Nam  ratio  redanguli  fub  A z,e  b ad  rcdangulum  e E z componitur  ex  ratione  a z ad  z e 3c  ratione 
10  ad  ©E.  ted  tam  ratio  AZ  ad  ZE  quam  ratio  bb  ad  be  eadem  eft  cum  ratione  aa  ad  Al:  ergo 
ratio  ex  illis  compofita  fhoc  eft  ratio  rcdanguli  fub  A z,  6 b ad  rcdangulum  B e z)  eadem  eft  cum  ratione 
quadrati  cx  a a ad  quadratum  ex  AB. 

ABB 
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CUM  COMMENTARIIS  EUTOCII  ASCALONlTfB. 


AtoM  wof  A^fitAw  youew.  sJpoUonius  sit  talo  S.  P. 


nPOTEPON  ttiiZ&nsi, 

'a&f  Euityui  ni  t «w- 

irmy/x/jui  Mfiui  Kar ikui  ii  gktoi  0i- 
C\i3i s Ta  '3^5» ra  Tfi«.  /i  imuM, 

m A«TO  JVyWflWTK  <71  TB 

^lAffrviU^nj  crt  famAaftSarso  7tt  up'  i^uwi 
‘XZf^f.yyunVJ a«V x , miTtfttpa.lx»  'Qn  f xa^jiTBS 
<rw  TB  Ttmp-TW.  IKMyU  si  TVTB  77®««.  «71- 

jttix  «rAeif»  Ahhtb?  <5?J  u»{  ia»  xxiran  te/xxj 
«MsAofS  7t  ^ th  fxwtAV  'OE^tpJo.  ci^tCtA- 
At»,  (XI  Tft:  (*M  cAcq  t7T7  «A*5  i<pCGffjJc£fKJrr  (71 
to^iV  izfxx  t,  xux. AV  'S^y/pnx  Too{  a.m*.KaVx(« 
yjKTa  Trxnx  «?yteix  7iA(4fa  x,  «t» 

<ti7ix(4^x(  ai7«ce(fcV«Hi*  5 ikW  TVnw  «Mt 
Wc  «A<>«  <jn«<*  tvtbk.  Wtbi  Si-n  U <0^5«- 
fUf^Joi  Kjtot  0 Sxfusj  eejiSmU  «rp»  ©gjuniAuj», 
trx  if}ut  ii  tms  am^px^eir  As  *) 

fJATf  isH  CUiTV  Xr3»-|-XT0  N<i«mA«J  « Kl/pTIHCf*.^ 
'o&i  /i  v JWr»ftf  /osixr  fc«oi  7nW>0 « Nocsti- 


ANTEA  quidem  ex  odo  libris, 
quos  de  Conicis  compofuimus, 
tres  priores  ad  Eudenuan  Perga- 
menum feriptos  edidimus.  Verum  eo  mor- 
tuo, cum  reliquos  ad  Te  mittere  decre- 
verimus , quartum  hunc,  quod  feripto- 
rum  noftrorum  defiderto  tenear  is,  in  pra:- 
fentia  ad  Tc  mittimus.  Oftcndit  autem 
ad  quot  punda , ut  plurimum , Coni 
fe&iones  inter  fe  & circuli  circumfe- 
rentis occurrant,  nili  totae  totis  con- 
gruant: praeterea  ad  quot  pun&a,  ut 
plurimum , Coni  fe&io  & circuli  cir- 
cumferentia oppofitis  lc&ionibus  con- 
veniant s itemque  oppofitsc  legiones 
oppofitis  fe^ionibus  : atque  ad  h<ec  alia 
non  pauca  his  fimilia.  Horum  autem 
primum  Cotum  Samius  ad  TbraJytUum 
feribens  explicavit , non  ritfc  confe&is 
demonlhationibus : quamobrem  Nuoteles 
Cyrenaus  cum  nonnihil  reprehendit.  Ve- 
rum fecundi  mentionem  tantum  fecit Ni- 
I i i eetelet 


vel  etiam  quod  nullo  modo  nat.  Hu- 
jufinodi  autem  prxeognitio  fatis  ido- 
neam folutiones quaerendi  praebet  anfamj 
& ad  analyfes  etagxay. ul»  Theoremata 
haec  admodum  utilia  funt.  Verum  & 
abfque  hac  utilitate,  propter  ipfas  de- 
monftrationes  digna  erunt  qux  recipian- 
tur: multa  enim  alia  in  Mathematicis 
difciplinis  ob  hoc  ipfum,  nec  ob  aliquid 
aliud,  recipere  conluevimus. 

E U T O 

Quartus  libe/,  Aathrmi  lmici.Timf,  inquirit,  quot 
mutlii  c unorum  redtior.es  inter  icfc  fit  circuli  cir- 
cumferentiae conveniant,  five  Contingentes  luerint 
five  fccantcs.  Eft  autem  6c  elegans  fi £ legcn- 
tibua  pcrlprcJUs,  pr.rlcmrr  ex  editione  nultra:  ac 
ne  commentariia  quidem  ullis  indiget,  quoti  enim 
neccilauum  cft  explet  ip!c  textu;.  In  eo  autem  omnia 
dcrnondranrurargumcniationcdoccTnc.ui  impolTlbile, 
fiuit  £c  Eac/iJci  teett  in  iis  qux  de  inrcrlcfliontbu»  & 
tactionibus  circuli  conlcripbr  quz  lare  tatio  fic  ad 
ulum  accommodata  6 < nectfTina  Anjiitr/t  ac  Geo- 
metro, p-xcipoC  vci o *Arttimedi,V}(i  ell.  Itaque  tibi 
qualiior  libros  perlegenti  licebit  , adhibitis  Cimi- 
cis , rcfolveic  & componere  quodeunque  propuli- 
tum  fuerit:  quocirca  & ipfe  ApoBents  m principio 
libri  dixit  quatuor  libros  au  hujus  ditciplinx  elementa 
lufiicerc,  reliquos  autem  quatuor  ad  abundant iorem 
licicnliam  pcitinerc.  Perlege  igitur  eo  . diligenter,  & 
fi  tibi  placuerit  reliquos  ad  eandem  formam  a nobis 
edi,  id  quoque  Deo  duce  fiet.  V»U. 

Prop.  I.  Theor. 

Si  in  coni  (edtione,  vel  circuli  circum- 
ferentia, aliquod  pundtuin  extra  (li- 
matur ; atque  ab  eo  ad  (edtionem  du- 
cantur dux  redbelinex,  una  quidem 
contingens,  altera  vero  in  duobus 
pundtis  fccans;&  quam  rationem  habet 


ai  ytKiTO.  x <fi  m* tu/T»  VfZywjK  mjula»  rnpof- 
fxLu  irpas  t « *,  •jqot  Tat 

arxAuot*  t JVfiff/ti»  Ta  %upr)juLTi  MI 

ygixf  ^ tw  TMoo/n»  ihyjmn,  £ ix 

a erras  ras  5ai/ki^«S  a'ia  ejtt)  x,  jS 

aMa  TrcMa  tu»  ii  tjTs  fUL^nfinax  tVto,  & 

V ti  v, 

CIUS. 

To  7i7«^7ir  IhZkUi,  i pKk  A 
iy«i  eu  7 x«fi«r  nu«i  &>K*yeut  Tnt|  t5  }'  xJ*a« 

01,  (A?  £>>.*&,  *7ZI  f^T^vVJU  \ 7\U»«J1U,  fvl  /* 

71  ytcnr  tj  i»  i 

pit  ix/iur-w  tj  5A  x*’?  iTw-nu»  7*  >S  J?A  Jr  <u  «%*- 
A tu  Ix  oirrl  Sia  i tic 

if  jrtm*  itJf^if,  MVIf  EvxA.fVw  iicrj»  7«  mei  T 

J3U-*/  T JUXAX  Xj  r 'iTflliJr.  ii  *)  <£ 0 

TfoT&r  ^ ttJ  AC'>3?t*n  A<f«  7*jV  uA~ 

Arva  -nf  Ar,^u»JV».  it*)iuSn&7i  Ix  nt  7«  /?<• 

C/U-.  Am.tr  «$uy  2^  71  t JUwriJt^r  5*7  Utf7*ia*'  irs>Jriy 
^ «fm5*rflu  19  ce>7i<hix‘  t.  «)n<  c <,  cr 

^ &"****  P 7*  TK^Uf s if/.fir  ir/?f  Tuti 

yLOf  7iuJ  7t«  A ASITS  *r»eU  <cAu*XMC7^v  7lp«. 

«tietyre^i  I»  «t*7W  d^i#4*As»r«  C|  ti  cti  9^}  )<7ir)  *m 

r.wncf  7ti7ir  ■?  v-t'  fui  tAT)C>  di»  Kj  7*n  6n 

npoT  a sis 

Fai  xJiV  te/om,  i xxixAW  •afer^rfwas  A*p95  m 

CTjtiiw»  SX.75S,  5 cl-tt'  aZ TV  TX  TOftii  «C-JCCT- 

■W«n  /tlo  suSeiq,  «i  i A'  ipirfS)  * ^ 7V"» 

<fts  tnyieia,^'c»  Asjpi  sAx  » 

ttt 
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THf  4 t/petf  i$T9  tj  B A»  tfj  OirtKTX4  f)  r A TtfAVXJtt  72 ItXf 
A<V'  Tffju/  >utm  m r.  E,  -zio  Js  a B xatb  ri  H' 
“f  iri  «tK  A E irnaf  j}  r H •BOf  H E, 
CTTfp  CLTSVBY,  l mutittj  *uS  *i  r A 'S&f  A E XTMf 

irz  «Or  z e-  «*  ijba  mpt  atueisi 

■nfutt  -rlw  r E'  xaj»  r»  z *£<*, 

T clutx  L$fJ  v a/f  ydn  •xu.JWi  T 7» ft&v  S ttiiyi/- 

W)  c&i  p ■£  i/WT££cA>;f  fic  nv  , ta.ii  ij  yt^tl  a B 
‘i  r ■njtiMi  Mm'  <Tw  <r»a«*  JK  E, 
r,  7se  p £,  r t&ci  tcctTzt  to  B a$ry.  <t  r»  A 

<aift£K»  c»rc<^  j ■f  uas  r a^^fTTliirajy 

V"*"*»  opsiwf  , X.tJ«J15-  ytri<rf). 

A A,  £«1  Ac,**  tS  Wn- 

5<»f  CfAUU( 


quoniam  rectae  u a,  a a tectio- 
nem contingunt ; & ullus  jungit  refla  B A ; 
refla  vero  r a (cilionem  in  punitis  r,  E fecat, 
ipfiunquc  A B fecat  in  H : erit  [per  37.  j.huj.]  ut 
r A ad  A E ita  r ii  ad  H E , quod  cft  abfurdum  ; 
pofuimus  enim,  ut  r A ad  a F.  ita  ciTe  r Z ad  Z E : 
igitur  B A non  (ecat  r E in  afio  punflo  ; quare  in 
ipfo  Z iecct  nccciTc  cft. 

Hzc  quidem  communirer  in  omnibus  feflio- 
nibus  dctnonftrata  funt : at  in  hypcrbola  tantum, 
fi  refla  a b leflionem  contingat,  & A r in  pun- 
flis B,r  iecct,  punfla  vero  E,  r contineant  ta- 
flura  ad  B,  & punitum  A iit  intra  angulum 
afymptoris  comprchcnfuru , ftmiliter  fiet  dc- 
monltrario. 

Poflumus  enim  tunc  Colum  ii  punflo  a aliam 
duccrc  contingentem  a A,  & qu*  reliqua  funt  ad 
demonftrationcm  perficere. 


nPOTASl! 

amuv  ira»’,  7»  e, 

r mtfi.HA  fitj  sSa^Tu 
W KCI 728  T»  B a.p!u>  fii-myu 
uinut’  [clJij  f uxifCsAir,] 
r*  A otfutmi  ivrcf  fV«  uj-a 
rur  cvruftfUuTat  'S&n'yj>'J$inff 
yo tuletf’  Juiiatc»  ct/>jt  Jcn  f 
A mjjt»  'tpa-^u^fnn  ayxyctt 
"ri*  A A,  rjy  7»  Actas  ifiaius 
"ienJtauueo. 


P 


OP.  II.  Theor. 

II  s u e st  exiftentibus,  pun- 
fla B,  r talium  ad  B non 
contineant ; at,  fi  fuerit  hyper- 
bola,  fit  punflutn  Ainrra  an- 
gulum afymptoris  comprehen- 
fum:  poflumus  igitur  [per 
49.  1.  huj.  ) i punflo  a ab 
teram  contingentem  ducere , 
qua:  (it  a a,  Sc  reliqua  (imili- 
ter  demonftrare, 

primi.  * 


* Mana  fi  EJIipfto;  J, «meter  tuent. 


P »0  r. 


SI  in  Hyperboli  occnrfus  E,  r contineant  ta- 
dum  ad  B,  6c  pundum  a (it  in  angulo  qui 
deinceps  cft  angulo  afymprotis  comprehenu» : 
reda,  qux  i tadu  ad  divifionetn  ducitur,  oc- 
curret oppofit*  I cilioni,  & quz  ab  occurfu  ejus 
ad  punitum  a ducitur  eandem  (cilionem  con- 
tinget. 

Sint  oppofitz  fcdicmcs  B, 

© , quarum  afympcoti  K A , 

MSN  ; & punctum  A fit 
in  angulo  A s N ; ab  eo  au- 
tem cluda  reda  a b (cdio- 
nem  contingat,  & A r (ecct, 
ita  ut  occurlus  E,r  tadum  ad 
B contineant;  & quam  ra- 
tionem habet  r A ad  A E ean- 
dem habeat  r Z ad  i E.  de- 
monftrandum  cft  redam,  qur 
i pundo  B ad  Z ducitur,  oc- 
currere fcdioni  e ; & ouz  ab 
occurfii  ducitur  ad  A ledio- 
nem  contingere. 

Ducatur  enim  i pundo  a 
reda  a 9 fedionem  contin- 
gens ; & junda  w B,  G fieri  pofiit,  non  rranfc.it 
per  Z,  fed  per  aliud  pundum  II : cft  igitur  [ per 
J7.  j.huj.1  ut  r A ad  A B ita  r H ad  H E , quod 
cft  abfurdutn  ; potuimus  enim  ut  r A ad  a E ita 
efle  r Z ad  Z E. 


CAN  ei  ni  oxi^GoAb  a}  E,  r ruftfiu- 
' rttf  ibo  K3.ro.  t • B a/pbu  to  /i 

A tnsueic*  >i  e*  iupttff  yuiix  ■?  uro  t atvft- 
fi.ur m eacrt^o.uVitf  b 'f  «z»  ti"  Suu- 
ftm  ayep&l  tCSteia  nftxfr» ra/  rr  amuiidji | 
•n/ui,  ^ b iero  a1  tvufiatnttf  «j«u.Vb  u/0f*»  t- 
ytne|  'f 

E^usat  <utw«uV«/  ai  B, 
0,  *,  asrift  fiunt  ai  KA>M“N, 
£ re  A atfttia  in  ry  irn  A S N 
yunix,  ^ ax  auris  ipctfiu&ta 
fAp  B A B,  7i utiru  Si  i)  A T, 
5 ai  E,  r rvftfiuretr  ‘sfiayji- 
TUGUr  rlui  B afilw,  £ s»  f%H 
A syty  «i  r A aOf  A E f^fra»  f 
T Z 7sC?f  Z E.  JVuctko  07»  b 
«fi  5 B axt  r»  Z JfiZdJyvv- 
/t<m  rufJLTnTtnwf  tb  0,  vjh  ij 
ax o t5  rvftfiutnut  eRn  r:  A 

HpcS-ai  7$  «m  a"  A ityafio- 
fxixu  -f  -nfttf  B A 0.  5 ain- 
^aCct9-«ia»  B 0 B TTifilTOO,  fi  Svutarar . ^ 2^9«  * 

Z 5"  H*  «»»  «e?  «r  B r A -bt^c  A E 

irut  b T H Tftt  II  E,  o*V  ATrnr’  vjswff^  $ 

«j  r A ir^of  A E ar tue  b r Z roW  Z E. 


Frop.  V.  Tbtor.  nPOTASIS  *. 

IIsdem  politis,  fi  pundum  A fit  in  una  afytn-  T"*  ® N ovum  ivrat,  i at  « A^ob/*hok  a fi  Tim 
ptotbn ; qu*  1 pundo  B ad  Z ducitur  eidem  -i-  ij  r aavftfiurur,  b *to  * B •7n  " z <*>*" 
afymptoco  parallela  erit.  o^s^Acc  tfwf  ri«  «utb  arvft.-fi.uru. 

Tmkm&m 
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« r) 

A£ Z**- 


B A ‘tikrikc&u, 

; ' 4,  m'twi  

trat  rr  tu*«e  7 OUVf4n 
‘Autuv,  i Kti^U  t£a  E 
E Z'  Aiy*  WI  >|  icrs  & B c&i  t# 
Z cJ^i^^yniuV’!  r^fCTnvfrnq 
t5  tip?,  »t  ij  icv»  7 i npifiti- 
nuf  Sin  ro  A <^*\|^Tst(  njs 


7>/«itr. 

h x&*  $ i5  w 

u?f  i AA>  t iw&£9j3-fwa  If 

• / * > I \ \ 1 \ _ 

B A natura  rtu/  A E, « diw*Tov,  (Uj  Mfm  r « Z, 
<*Ma  xa9-’  «T»p**  t«  H‘  i<*q  J1»!  ijj)  ij  A E t?  E H» 
t7Hj  itTJW  irniuij  ^iiErii  £ Z W 


reda  quidem  a b duda  (edio- 
nem  eondngit,  a e z vero  p*. 
rallcu  fit  alteri  alymptotio. 
ponuturque  ipfi  A E aequalis 
EZ:  dico  redam,  quae  i puo- 
«.io  B ad  Z diicinar,  occurrere 
fcdioni;  & quas  ab  occurfii 
ducitur  ad  a , (edignem  cou- 
tingere. 


Ducatur  enim  A A,  que  fe- 
dionem  contingat ; & junda 
B A fecet  ipfam  AE,  (i  fieri  poteft,  non  in  Z, 
fed  in  aliopundo  H : eTlt  itaque  [per  jo.j  huj.  J 
A E aequalis  ipfi  E H,  quod  cft  abfurdmn ; fuppo- 
nebatur  enim  A & ipfi  BZ  xqualis. 


npoT Asis 

Ta  N cuutm  inuv,  TO 
A iqfiM v i<r&  C*  r? 
ip^irr  yutn*  7 \jsrv  r ar 
TvpJlvru»  ®6 sjjo.i&ujr* 

Atya  "vn  «J  iruc  tx  cuitx 
rvp&inj. 

Hj&$a  $ itycvfltM V>!  i 
A 6,  Jb^d0x,6sua  i & B 9 
Ttrxktu,  h fuvxm,  pu)  Sia. 

?Z,  x>K»  2}gi  5 H*  ia»  <*£jt  i>»  ij  A E rj  EH, 
«*y  anasir  yjmmuf)  yS  n A e rji  EZ  Isn*. 


P r o p.  VII.  T&rw. 

IIsoem  politis,  fit  puB- 
dum  A ui  angulo  dein- 
ceps ei  qui  fub  aiyaipro- 
tis  continetur : dico  etiam 
fic  eadem  evenire. 
j_j  Ducatur  enim  a « fe- 
dtonem  continget»  ; fle 
Z junda  «B,  fi  heri  poteft, 
non  cadat  in  Z,  fed  io 
ajiud  pundum  H : «gn 
(per  JI.  J-huj.)  A Eeft  xqualis  ipfi  E H,  quod  cft 
abfutdum ; fupponttur  euim  A t aequalis  ipfi  6Z. 

K k k P r o p. 
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portionales  ad  idem  punctum  con- 
veniant : quse  per  divifioncs  ducitur 
reda  fe&ioni  in  duobus  pun&is  oc- 
curret; & qua:  ab  occurm  ad  pun- 
dum  extra  fumptum  ducuntur  Ce- 
ftionem  contingent. 


JuqpteMn  a^fjUpit  tictux  avfiincuT<H  T) f 
T ofii  Yjtra  i^o  ostfuta , xcq  a\  rue 
evftUanm  ts  txra  cn-ftw» 
ipi-j^TTcq  -5  >fW(W. 


SIT  aliqua  prxdidartun  ledionum  AB,  & 
ab  aliquo  punito  A ducantur  redx  A E,  A Z 
qua  fcitioncm  feccnt,  illa  quidem  in  ©,  E 
punitis , hac  vero  in  Z,  H ; & quam  ratio- 
nem habet  EA  ad  Ao  eandem  habeat  E A & 
A e,  & rurfus  quam  habet  Z A ad  AH  habeat 
Z K ad  K U : dico  reftam,  qu*  ab  A ad  X duci- 
tur, utraqui  cx  parte  occurrere  (cilioni ; & qu* 
ab  occurubus  ducuntur  ad  A,  fefboncm  contin- 
gere. 

Quoniam  enim  utraque 
reflatum  EA,  ZA  fedio- 
nem  in  duobus  pundis  fc- 
cat , poterimus  ab  ip(o  A 
(cilionis  diametrum  ducere; 
atque  adeo  contingentes  ex 
utraque  parte,  ducantur  igi- 
tur A A,  A n , quae  (cibo- 
nem  contingant;  & junfla 
B A , fi  fieri  poflit , non 
tranieat  per  A,K,  fed  vel 
per  alterum  ipforum  tan- 
tum, vel  per  neutrum,  tranf- 
cat  primo  per  A tantum,  & 
redam  ZH  in  pondo  M fecct  : ergo  [per  J7.?. 
huj.)  ut  Z A ad  AH  iu  Z M ad  MH,  quod  cft  ab- 
furdum  -.  fupponitur  enim  ut  Z A ad  A H ita  7.  K ad 
K H.  fi  vero  reda  B A per  neutrum  pandorum 
A,  X tranfeat,  in  utraque  i piarum  A E.  A Z di- 
dum  abfurdum  fcqoetur. 


FiTa^Txou^uVwy^iw1!*8. 

' <c  «tj  uvet  mtfutx  V A af  A E, 

A Z -nfwwaq  r jQtfLfdu/,  n fjSjj  *av»  w8,E? 
3 xxtx  uiz,H,  ^ e»  ftti  «as«  «i  e A -aidf 
A © tuto  t£ir«  pjE.t  «Of  A ©,  i»  ii  <j  Z A 
«Of  A H rim  f30T«  if  Z K «tJ f K H'  Atya > k» 
ij  aro  t5  A c?ot  ts  K 33n£d/yn>[M‘’l  ropiirtTtrmf 
i<p'  ixaufa  r»i  x,  «t  **•  ? Tvp&uaun  c/5t» 
Te  A orti^dOyniuVa/  I5  rmuf. 

ExtiySxf  EA,Z  A ***- 

j 'E'  * » 

7ijjt  «ara  doo  trt)fu«t  n- 
fjLVXJl  T refellit,  SuiMTsr  k» 
ets»  i'  A JiafUTicv  dfxym 
•f  re/eiff,  £»«*  >j  ipankfii- 
rcu;  iXAitftt- 

HpasGo/xlticq  «f  A A,  A B.  ^ 
Sfal&JXfr*"*  i B A,  ti  /v- 
VATor,  ifxt&c*  r A, 
K,  aM’  ifiw  iF  tripi  au- 
TUI,  r ii  nitri  ix.  i;£tc9-M 
«tkraw  fkrtf  r«  A,  (£ 

TtprtV»  r Z H xxn»  ra  M*  isw  «e*  wj  Z A 
9Q>v  A H tfrwf  i)  Z M M H,  ime  «nr.i  ■ 

OsittO  yS  «f  ii  Z A wCW  A H irra*  ijZK  ®CPf 
K H.  i*,  /ifl  B A pfJi  ii  ime*  T A,  K a»f«kaa». 
«P’  WA7i'^f  T A E,  A Z « *8W. 

npo- 
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~ t»  vrauuum  tsW  et,^. 
ottTctf,  6 «J  *7n  T TJ  ^ n. 

(iwi  iy&xu  ttfSaf  ip 4*3  ¥ irnw^aiw». 


producatur,  occurret  oppofit*  fcdio- 
ni;  & qoae  ab  occurfibus  ducuntur  ad 
pundum  a,  oppofitas  fediones  con- 
tingent. 


17 STfi  i/jrtjSasAq  ij  E H,  cuvpcxlzi ni  3 «j  N S, 
OIl,  j xivrf » to  P,  to  A etifitvr  e-t&i  c» 
r»i  - PII  yu/ta,  j qjs&Mmv  «y  A E,  A Z lipugntf 

liw  uTnpto?Ju>,i>i<tit£?  Kam  Sit  exputa,  *,  ®fe«- 

jjmSai  7»  E,  0 Ozirs  f Z,  H,  5 «rai  ir  q E A 
«&f  A 0 £ta*  i E K «t yr  K0,  »f  3 i Z A wfV 
A H Stok  n z A «£K  A H’  Sunii»  in  i 3^*  f 
K,  A nfiimrttiui  rq  n 
E Z w/oq  £ rr  at-niCH- 
fio  J,  5 T «-jU- 

•Siimt»  3in  t»  A iipst- 

,, 

E^-i»  <flj  *W5IM»,uVl 
qM,  £ i*»  ri  A 
CU V i©i-5?5M.V«/  T T»- 
«f  A M,  AS,  Kc» 
iTrX/Lx&MO,  iME,« 

JWiriv , fu)  ifzf&ai 
aisi  ra»  K,  A,  qiM 
2fai  t2  tiipn  aurur,  q 

A'  iSiiipx.  i/rjuS-u  fflOnvo*  * K,  K npmuJ 
•rlwzn  K»ni  ri  X*  ici»  k?9 1 i> r q Z A *©V  A H 
ifr«f  q Z X ®Cfr  X H,  OJJJ,!  *7T»»V'  \jzttKtmtf 
«r  q Z A «oV  A H *T*r  q Z A «oV  AH.  ii»  5 
iT* *"<“  K* A WL)  i m s,  if>’  uaq^ 

T E A,  A Z TO  OfaJuiMtTO  rVfA&OAlH, 


SIT  hypcrhola  EH,  cujus  afymptori  Ns.ort, 
& centtum  P ; punitum  vero  A fit  in  an- 
gulo S P n ; & ducantur  A E,  A Z,  quarum  nrra- 
que  hyperbolam  in  duobus  pundis  fccct;  ai 
punita  E,  e a pundis  Z,  H contineantur ; fit- 
que  ut  EA  ad  A e ita  E K ad  te,  & ut  Za 
ad  AII  ita  Z A ad  A H : demonftrandum  eft  re- 
dam per  K,  A dudam  occurrere  & fedioni  E z & 
" c>  qu-e  ipfi  opponitur; 
ac  redas  quae  ab  occur- 
fibus ducuntur  ad  puu- 
dum  a,  fediones  con- 
tingere. 

Sit  itaq;  fcdio  oppofi- 
ra  M ; & i pando  a du- 
cantur A M,  a S , quas 
lediotie»  contingant  ; 
jundaque  M S,  (1  fieri 
poflit,  non  tranfeat  r>cr 
It,  A ; fed  vel  per  alte- 
rum ipforum , vel  per 
neutrum,  tranfeat  pri- 
tnum  per  K,  & fccet 
Z H in  X ; eft  igitar  [per  j7.  ?.huj.]  ut  Z A ad  A 11 
ita  Z X ad  X H,  quod  eft  ablurdum  ; fupponitur 
enim  ut  Z A ad  A H ita  Z A ad  AH.  fi  vero 
MI  per  neutrum  punitorum  K,  A tranfeat,  in 
utraque  ipfaruta  E A,  a Z impoffibilc  illud  eve- 
niet. 


£ ROP, 


ita  Z X ad  XH , quod  eit  atv  / //  ' - „ 

furrfum  V reda  igitur  i pon-  //£  V «"■»*  " 7 r,?t  * 

fto  B duda  parallela  ipfi  no  -rtu.  II O ojv.uVl  ajs» 

per  unum  tantum  eonira  non  tranfibir;  ergo  per  fu,n  r*  K tAtuarnq*  tfi  o£jt. 

uuumque  tranfcat  ncccfle  cft. 


Prop.  XIV.  Tbeor. 

politis,  fi  pundum  O fit  in 
ptotftn,  & rctb  quidem  a E fcflionem  in 


IIPOTA2I2  . • * 

/"T'  fl  N curat  cvran,  w t*  A o»r [tev»  o5i  fuas 
t[  r davfj.-f.xTUt,  K <1  fdu  A E mu  -n- 

duobus  pandis  fccct,  a H vero  alteri  afympcoto  r;  xam  ^ ^Si&UMn  fun»  t»  h. 

parallela  ,llam  fecct  .n  uno  \ / ' <&*»*>*  Sm  r?  him  r 

tantum,  quod  fit  H ; nat-  o\  /a  • \ < * < • 

^ eun^jTU»,  cuf  if 

A E «Cw  A 0 Stu(  n EK 
«©e  K 0,  r»f  Jt  A H i«*  sx 
ti&eiae  nfH  4 HA*  n 2J# 
f K,  A X*- 

gjiAijAcr  *n  Jjm/  rfi  drvfi- 

TTUTU  K rUftTITt?)  TJ  Tt- 
fUf,  (£  <i  axi  f rvuTTCitnui 
oTsn  re  A i f nfu\f. 

Ou&luf  y5  rw  'S&ifT/u- 
pu,  aQccyuM  Tum  A b i£ax?> 
yljfcV  A*V"  ”J_  B ***  * B 
'ztfz*  tIu/  no  an>/tx1iei»» 
dytf*>V  v?H  ? K . A eir 

fieutr. 


quod 

que  ut  a E ad  a e ita  E K 
ad  K e,  & ipfi  a H pona- 
tur aequalis  & in  diredo 
H A : quae  per  punda  K,  A 
ttanfit  reda  & afymptoto 
parallela  erit,&  fediuni  oc- 
curret; quae  vero  ab  oc- 
curfu  ducitur  ad  A,  fedio- 
nem  continget. 

Similiter  enim  ut  in  fii- 
perioribus,  duda  refla  a b 
contingente  ; dico  cam, 

! lu*  t punflo  B ducitur  a- 
ymptoto  n O parallela,  per 
punda  R,  A tranfire. 

Si  enim  per  K loliim  tranfcat;  non  erit  AH 
ipfi  H A aequalis,  quod  [per  34.  j.huj.]  cft  ab- 
lurdutn.  fi  vero  ner  A lolum,  non  erit  ut  ea 
ad  A 0 ita  EK  ad  K 0 f.  qjuod  fi  ncqoe  per  K 
tranfcat,  neque  per  A,  in  utnfque  ablurdum  fe- 
quetur : ergo  per  utrumque  pundum  tranfire  ne- 
cdlc  cft. 


Ei  XI  2}$i  tS  K /«W  itr«,  OTK^zrq  ij  A H rj 
IIA  10,  'iiTttp  dimv.  « it  xut  S A ftitX,  CSX 
,'w  lx  |)EA  «CK  A0  XTCK  B E K «CrK». 
«J&ufn  J*  riK.pmAd  ZA,  K*T'*fUpS*~ 
rvfMtrm,  ri  «mT  X ^iu* 


C?7*f- 


• Ponitui  cium  Z A ad  ah  ficut  z a ad  ah.  f Quod  cft  aWurduro  per  35  j hui 


n po- 
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q CVif  o L.  0*717 

T5  r ra :'U  71| 

ij  &T*  T5  WftaiiiKTilS'  f 711  T» 

A ctycUi)>)  i$d\pt7uf  f Tjpjf. 

F.xfr  yJ  ro  A eifftti: r ww  'ki 
'f  B§<(%S0if  aio  ytivUf , 

Stwztw  «I  £ frtfjBP 
ttyctyta  kr«  F A.  i A E» 

£ B ZE  W^4*» 

M Stuia.ru,  /ui)  21&  r£  r, 

Ju  F h*  «w  /i  if  i a a »fW  < , 

A B UTCiif  9 AH  «Of  H B,  «mj» «naw,  U»WW*3/ 

yj  ij  A A «Of  A B arrif  IJ  AT  «toV  r B. 


Itandum  cft  redam  i pundo  7 
ad  r produdam  occurrere  fcdio- 
ni ; & eam  qux  ab  occurlu  du- 
citur ad  A,  fedionctn  contin- 
gite. 

Quoniam  enim  pundum  A 
cft  intra  angulum  qui  fcdionem 
continet,  poterimus  [ per  49.  2« 
huj.]  abiplo  a aliam  contingen- 
tem ducere,  qux  fit  A E ; Sc  jun- 
da  l E , (i  beri  potefl , per  r 
non  uanfe.it,  led  per  aliud  puti- 
dum H:  erit  igitur  [per  37.  1. 
huj.]  ut  A A ad  A B ita  A H ad  H B,  quod  cft  ab- 
furdum ; pofuimus  enim  ut  A a ad  a B ita  die 
AT  ad  r B. 


n POTA 2 IS  tr'. 

Ttl  N CUJTW  MTW,  «■»  W A eupncv  c*  r?  t£t- 
y&riet  r5  \jzsi  t wTvfMWdrti»  c&tx?- 
fti  Iff,  Xj  m Asot»  7W  ajum  jpvSoi'  Aty»  ev  i 


Prop.  XVI.  Tbcor. 

IIsdim  politis , fit  pundum  A in  angulo 
deinceps  ei  qui  lub  alympcotis  conrinetur,  & 
reliqua  eadem  liant : dico  redtaro  i pundo  l ad 


>ir«  t h z.  cRv  t»  r 39n^jymjxiv^  cuSaj^wk  r produdam  occurrere  onpofitas  fcdioni ; & 
evfxi hj«w(  rji  anvutfurn  -rjfwi,  £ 4 iar*  ah  occurfu  ducitur  ad  A , eandem  opoG- 

munMs  $n  « A f <wn*c^ttr>if  7»ju>if,  ,am  fcdlionem  contingere. 

L 1 1 
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Sint  eadem  quae  fupra,  ^ 

& pundum  A in  una  a-  \ 

fymptot&n  ; dudaque  j 

per  Z eidem  afymptoto  J 

parallela  non  tranlcat  / 

per  r,  fi  fieri  poteft,  fcd  / / 
per  H ; erit  igitur  f per  j 6.  ^ 

J.huj.]  ut  A a ad  a B ita 
AU  ad  H b,  quod  cft  abfurdum  * : ergo  qux  1 
pundo  7.  ducitur  afymptoto  parallela  per  pun- 
dum  r tranfibit. 


/ ifS  kj  ro  utifum. 

/ p ^ FfiBEi  -ni  cura.  r»7r 

/\T  /8  ro  j A otipra» 

\(  S'  o&j  fuaf  t kruftjrTU- 

\ xz  n*>  5 A*  t5  z 

\ «^ytAKjiAer , 5, « 

T#r,  mrijTV  cBn  ra 
r,  oAA’  o$i  t«  H'  Igxj 
Jn&f  i A A -wfyr  AB#r*r  1)  AH  HB, 
ttrffW»*  I)  >4TI  Tp  Z T&o  CLffVfATTT AtTBV 

o/Hi  t»  r jfwtth. 


Prop.  XVIII.  7Jeor. 

Si  in  fe&ionibus  oppofitis  aliquod  pun- 
gunt fumatur  inter  duas  fe<2ioncs , 
& ab  ipfo  duae  redbe  ducantur  utram- 
que fc&ionem  (c cantes ; & quas  ra- 
tiones habent  interje&a:  inter  unam 
le&ionem  & pun&um  ad  eas  quae  in- 
ter idem  pnn&um  & alteram  ledio- 
nem  interjiciuntur,  ealdem  habeant 
retiae  majores  iis  qua:  funt  inter  Ce- 
dfcioncs  oppofitas  ad  excefliis  ipla- 
rum  : qua:  per  terminos  majorum  re- 
darum tranfeunt,  occurrent  legioni- 
bus j & quae  ab  occurftbus  ad  fum- 
ptum  pundlum  ducuntur,  legiones 
contingent. 

SI  n t oppofit*  fediones  A,  b , & pundum 
a inter  (e&iones , quod  quidem  primum 
ponatur  In  angulo  fub  afymptotis  contento  , & 
per  A reda;  A a b,  r a « ducantur  ; major  igitur 

• Eft  enim,  [c*  byp  ] ut  - 


nPOTASIS  I». 

Eo»  u arrtuuf^mf  A*p3y  -n  <np2uM  funjfr  ? 
Sio  TVHU1,  K,  ior'  eu.TV  A>o  tu3t«q  SUl^/voi 
•nfitHoon  ijycxuyt»  r 7 tyui»,  $ an  'iyVm  aj 
(ur*£u  -?  u tis  Topij  <t3£?{  ms  /urra.£o  •? 

< / 1 r » A;  I «1  H c J 

iTyya  *,  te  aurrV  oy+uM  yjus  t tu  tui- 
fyt  r 'JmAzfiGauof&jar  furatu  t invut- 
t&pu»  TXf  uTtejptfcJ  tortor  i r 
‘Tn^y.TUI  ttJPpV*  T 

Tcqr  T^uut  mfj.oevniT*k*}  t*i  t 0141-1?, <+■ 

owt  'Cti  TO  AnpJilJtyUM  iyt$m  tiljwq, 

«?a4«3  ¥ TBftar». 

ESTO  SAN  ctrrtxAfSpaiai  A.  B,  initr 
prra^i/  r upan1  «Om^*  ve®®***^**  c* 
r?  tjor»'  T a&WMV?  yW«.  ^ 

K A a/  A A B,  T A©‘  *** 

Aid  A»iM  ATtd  r». 
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fttituca*  ut  ttpijp-  Myu  'onijAi?  k,H  gk£<*A-  “tu“nt"r  : tl>co  eam  quas  pct  K,  H producitur* 
AjpcVi)  TxjpmrftT 04  ixanotc  r drmuwiiuv  k au  9ccufrcre  “tnquc  fc&ionura  ; & qu*  ab  occurfi* 
r rvfurrunut  <&r  rtk  bus  ducuntur  ad  *>  ^diooo  contingere. 


npoTAsis 

Ea»  /i  ToA^mv^*^  „**  ; fin^. 
T*t,  £ m Aonra  yirty  m'  aura*  it  a/jt  701 
,nCtTa"  t uveg^ar  aja^nt  tu^iM^^pA- 
Ty  ioun-Alne  tp’  « Sfr  io  a». 
#**«»,  x,  0 «7to  f (d<^k«  Vjki  i1  nudam  £ 


Pkop.  XX.  Tl>tcr. 

Si  fumptum  pun&uin  fit  in  ana  afym- 
ptoton,  «e  reliqua  eadem  fiant : re- 
d:a,  quse  tranfit  per  terminos  cxcet 
fuum,  afymptoto  in  qaa  eft  pun&um 
parallela  erit;  & qua:  k pun<2o  duci- 
tur ad  occurfum  fe&ionis  & redaj 

per 


« 


i 

I 


quiaeni  ani,  jutn  aiymptoto  paraucu, 
tantum  punito  B oc- 
currat fc&ioni ; recta 
vero  r A e H utrique 
leitioni  occurrat ; & 
ut  r A ad  A e ita  iit 
r H ad  H 0,  & ipfi  A B 
xqualis  fit  B K : dico 
rcitam,  qui  per  pun- 
& K,H  tranfit,  occur- 
rere fe&ioni,  & afym- 
ptoto  in  qua  cft  punihitn  A parallelam  ede; 
A:  qtix  ab  occurfu  ad  punitum  A ducitur,  fc- 
dtionem  contingere. 

Ducatur  enim  reda  contingent  A ?. ; & i Z 
ducatur  parallclaci  afymptotoin  qua  cft  A : tranfi- 
bit  igitur  ea  per  punita  K,  H.  nam  fi  non  ita  fit, 
eadem  ablurda  fcquamur  ncccde  cft. 


T K,  H aififiav  avp7 n- 
ciitoi  r?  rc^tij,  (e  Aec  tfUf  rr,  <MVpur\tiTU 

ijr  iri  r»  A oifidw,  (£  ii  Aer*  'f  avfiT laftaif 
cfti  71  A aytfUim  <?  rcfi^f. 

yecf  iQturkfHiHi  i)  A Z>  t im  J"  Z 'sfyi 
■Au  guruiarrttTtt  i <f>'  *f  Ki  ro  A kx9-w  tu9-fu' 
ijtfi  iff  i urK.H.  d yb /*1.  ri  ir&nfcr  deruit* 

tnc-tm  evftZrcnj. 


71  B , 

rr  Ert^«  r *<nifix]&- 
TUV.tj  5 r A 0 IXA7-I0* 
r rc/tiJt  TiuZafr.ira/, 
K H-M  6lf  ij  r A «JiV 
A 0 Urar  i TH  «<?V 
H ®»  r?  3 A B iof  tea 
ij  B K'  Mya  i m ij  dii 


Prop.  XXII.  Theor. 

SImilitkr  autem  fint  oppofiti  feitiones,  a- 
fymptotique  punctum  A iiunatur  in  angulo 
deinceps  ei  qui  (ub  afymptom  continetur ; icit  a 
vero  r a t » Jccct 
ntratrquc  (cdtio- 
nem,  & A B alteri 

afymptoto  parti-  X£ 

Icla  fit;  fitque  ut 
rA  ad  A © ita  r H 
ad  HO,  & ipii  11 
AB  asqualis  po- 
natur B K ; dico 
reCt.im  qui  per 
punita  K,H  tran- 
Ji,  occuncrc  utrique  oppofirarum  legionum ; 
& quas  ab  occurfibus  ducuntur  ad  punitum  A, 
lectiones  cafdem  contingere. 


DPOTAXIS  «C. 

ST  flS  AN  <Jt  s/xtiar  aj  amneiu^pcu,  «jaj 

' daifnf\uTCi,  K T»  A rrfjLHZv  e » rij  iQltpf  ya>- 

tla,  <£  visi  T affvfi7r)uTh)t  •srEaxtfUW,  iuetut 

j n ulw 
TA0  TiUVXtm  TXf 
t efictr,  i St  A B 
r? 

idea,  r oujv^nflw- 

TM,  K5H  tT«»  ili  <j 

r a w&r  a © S- 
tsjc  >i  m 

sT  H ©,  AB  Tinj 
fc»  <i  B IC'  -in  r dii  r K.  H "TJT 
<r«rau  tsurne»  r i»7tx«,uVw.  r , 

n*,  cft. « A r 
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B 


A E,  A Z,  Kj  i) 

EZ,  « ituMnv,  t*r  ifX&» 
tut.  Tanr  K,  H,  $Ti M ^ij  dic»  ? 
tripj»  auTM  (Atuonsf,  »f  ^i'  ttStnpx.  r/rei  )| 
A A Clht^  ({w/  io»,  rij  A K,  <*M  i»«|  toi,  oirtf 
i{  ii  A B ni  B II  in  fu*  ij  iirnft  xifripet. 
aj  toAit  t;r  afityripuv  to  atira  artu»  ffVft£ijnj' 
ifyei&t  >)  E Z Jii  ra»  K,  H. 

nPOTA2I2  */'. 

K«rt/  to^m  juvrtf  * xxix. AVt  vlextptftia.  i cvfx- 

CJlAAju  «rfl*s,  «g»  (Lug^<  fii»7j  t?)  rajnxn,pti- 
o<  <ri  ^(iTT)  x«(w». 

"P  I SluMTH,  XMt*  Tepui  i A A B r xukAk  s&- 
IptfKX  i)  Kuntt  n pir,  rj  E A 8 T mpiiaMxTu,  Xj 
«■a  uvrtxxt  nsmo»  ro  auro  r»  A B T,  fUf  j»i- 
*«»  <?{  fe  A A Xj  re  A E,  jj  «Aif- 
<P3-“  rir  atViiv  mfuicv  rh  0,  xj 

n © A,  (t  «ia  7»%«»- 
rer  e>:fj.fas  & E rj  A © «r^jsAAg- 
Atr  ii  A E r,  x,  Trrf*it<5-<» 

1A0  Kara  ro  H,  <c  fia  5" 

H JiaulT?&  rzSv  i B H Z'  i 
«fje  (?ii  ir  B «3^1  T&ii  A 0 t(pa- 

'1’lraf  ixartytf  Twr  Tiptojy,  > yy 

C^mAjiAo?  t*»/  nf  A E r,j 
c*  (mt  r?  inf*  Tepui  >i  a Z rr  Z r ug,  c*  J»  t*i 
»H(i*  i)  EZ  rjj  Z T iV  af|(£  i AZ  riiZEiiw 
Jis?,  emo  oJwmtcv. 


r 


/f 


junda  EZ,  ii  fieti  poteft,  non 
tranfcat  per  K,  H ; ve!  igitur 
per  alterum  ipforum,  vel  per 
neutrum  rranfibit.  unde  vel  a a non  erit  aequa- 
lis AK,  fcdalii  cuipiam,  quod  [per  ji.  J.huj.] 
cft  ablurdum  : vd  A B non  erit  arqualis  ipti  K H ; 
vel  neutra  neutra:.  & rurfus  in  utrilque  idem 
continget  ablurdum  : reda  igitur  E z per  pun- 
da  K,  h neccflario  tranlibir. 

P R o p.  XXIV.  Theor. 

Coni  fe£tio  coni  fc&ioni  vel  circuli  cir- 
cumferentia: non  ita  occurrit,  ut  pafs 
quidem  eadem  fit,  pars  vero  non  fit 
communis. 

SI  enim  fieri  poteft,  coni  (cdio  A A Br  coni 
ledioni  aut  circuli  circumferentiae  eabt 
occurrat,  atque  ipfarum  communis  pars  fit  ea- 
dem A B r,  non  communis  au- 
U tem  A A,  a E ; & fumpto  in 

- — ipfis  pundo  © jungatur  e A,  & 

per  quod  vis  punftum  E duca- 
tur A E r parallela  ipfi  A ©,  (eda- 
que  A © bifariam  in  H,  duca- 
tur per  H diameter  B H Z : ergo 
[per  3».  t.huj.J  qui  per  B ipfi 
A © parallela  ducitur,  utramque 
_ r fcdioncm  contingct,&  parallela 
I erit  ipfi  A Er ; eritque  [per  4 6. 
vel  47.  i.huj.]  in  altera  quidem 
fcdione  A Z aequalis  Z r , in  altera  vero  EZ  z- 
qualis  Z r : quare  & A Z ipfi  Z E aqualis  erit, 


H 


quod  fieri  non  poteft. 

EUTOCIUS. 


A^Uf. 

Educat  af  EA  B r,  A A B T u(  «ait*),  ^ 

' ' .Q...  • * « , \ * N - . ~ 


/Ihter. 

Sint  (oftiones  e a B r,  a A B r,  ducaturque  ut- 


'“bcSei  uf  Itjxp»  n A ET,  j tTii  rw  A r>i  A E r cunque  reda  A E r,  & per  A ipfi  A E r parallela 

Mmm  ducatur 
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P r o p.  XXV.  Tbior. 

Coni  fe&io  coni  fe&ionem  vel  circuli 
circumferentiam  in  pluribus  pundtis 
quam  quatuor  non  iccat. 

SI  enim  fieri  poteft , fccct  in  quinque  puti- 
llis A,  B,  r,  A,  E ; fintque  A,  B,  r,  A,  E OC- 
curlus  deinceps,  nullum  intermedium  relinquen- 
tes , 8c  juncta;  A B,  r A producantur  : conve- 
nient igitur  (per  24.fl  ay.a.  huj.J  inter  fe  extra 
Ic&ioncm  in  parabola  & hyperlxd.i.  itjquc 
conveniant  in  A ; & quam  rationem  habet  A A 
ad  A B eandem  habeat  A o ad  O B ; quam  vero 
habet  a a ad  A r habeat 
a n ad  ri  r : ergo  [per  p.  4. 
huj.]  qua:  1 punllo  n ad  O 
juttlla  producitur,  ex  utraque 
parte  occurret  lectioni;  & 
qui  ah  occurlibus  ducuntur 
ad  A (ciliones  contingent, 
occurrat  in  punctis  ©,  P,  & 

© A,  A P jungantur ; contingent 
igitur  h*  fectiones ; ergo  E A 
utrarnq;  locabit,  quoniam  [ex 
hyp.]  inter  B,  r nullus  cft  oc- 
cutfus.  itaque  lecet  in  pun- 
itis M,u:  ergo  [ per  37.  3, 
huj.]  in  altera  quidem  IcClio- 
ne  erit  ut  B A ad  AH  ita 
EN  ad  N H : in  altera  autem  ut  E A ad  A M 
ita  EN  ad  NM : quod  fieri  non  poteft  * ; 


IIPOTAZIS  xt'. 

KaiV  TBfiti  yjsW  70,0*1  i»  xwtAtf  'B&prptyxi  i 

'jytiutyv Aoow  tn/uSx  •nouxpa*. 

T[  1 "S>  SwjXTix,  TlfUiTU  XUTU  TTlim  OfUHst,  TO 

A,B,r,A,F,  X oy  A,B,r,A,E  ro/tjr)»- 

eVf  iptfyf  pviJifuia  Afia-jr jk/  to ra fv  aiiTur, 
K ay  A R,r  A X 

cv ftntTHtrai  2 4 aumf  :xn(  r T’.(Mn  om  "ts^c- 
CaAijr  x tnrtgotAaif.  cvfj,7Trrr'\t.7X<m*  mtx  to  A, 
x 5»  /au  !£«  Asj**  i A A «Of  A R e^iru  y AO 
O B,  » J*  v/j-t  Ac;«p  9 
A A ustis  A r f&TU  ij  A n 
TTCsV  nr-  r)  i e jl  >;tj  tb  n 

iim  to  o oirt^rC-yvu^.V’?  ip" 
ixairyt  er/xvnrrTray  r* 
x ay  r mfif.uuiuii  ciari  ri 
A v7n?tCyvv/j!}/vci( 

T TJflU >.  Ut.fi7n-f.tTU  2t  >CXTU 

•m  »,  r,  X «y 

© A,  A P'  ifktyxrj  2r.  aoTnf 

ij  0£J«  E A 75t*W*  IXtt7lf$(7  7»- 

, tvwnp  fiimfj  r B,  r 

eifi-fuctt  B*.  to.  'tlfltiTU  K4,- 
ra'  ra  M,  H'  iftty  ayyt  ft*#  jwfyi 
7tua  tTjpat  npirv  ut  9 E A xfsf 
H Urat  i E N «Or  N H,  2J&  3 riai  inyMW  if  ij 
A «tSf  A M iruf  * E N sitit  N M*  txt»  <J« 


* Nam  EA  ad  A M majorem  haliet  nt-onem  quam  e A ad  A H.  cft  vero  [per  ? ? 3 hu|  ] * -A  ad  A M ut  e n 
ad  n m ; & e a ad  a h ut  e n ad  n 11 : ergo  e Nad  n m majorem  habet  rationem  quam  t N ad  E H . unde  H> 
minur  cft  qiura  n H.  quod  licti  non  poteft.  mimem 
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yfeiUfiM  V.O.TX  it  A Bruttii' 


?.iyu  "am  i 


CLfXaaTAtin  jcstr  xA',~l  rruiX  xA:t:vx  if  ^t/5. 

tiy^Sm>am\nf*Za>tiru- 

cuv  lutTx  7a'  B,  r,  A,  K £rai- 

CSUt  Of  ff»yl4J»?V7«f  a\- 

ArAcuf  fvfi ifxta»  xx~ 

, Kj  >j 

BT  J DX SivAl^Sii,  >j  id*  Tg 
A *x3-a  ij  A A* 

t^Avj/rraf  r Juo  T5t*av,  J 
av/x-rnmi^  tj  r B.  evpiirrxliTu 
xjxtu  ji  A,  k pouQai  ut  ij  r A 
*t?f  AB  iraf  q m HQr 
n B,  £ m^tojcS^ ij  Anxo) 

C*CiCA>f:&ar  <71  p ***•*$  J,Y: 

rcfioif,  <£  a/  Xt!  r TOftlfiilsraii 

C^Al  T9  A T 77L4/.V  - 

rvfxTn-fli-ra  xani  m &,  r,  <c 
ixifyvZ- 9-awtv  eu  © A , Af 
ij  ai/mj  f tc/x2»-  ij 

tt&t  >ir*  k A c^ti  7»  A j7rK<£rfl u o.Ve  rtuvn  tx*- 
"/«*»  r rs/cS»,  *,  evfiQr^  m.  'SQTfy.v 
<»7»3K'  irx  ctoyi  TifUH avi  «Ai;^  xara 
011*2*  i 2 ve.  Ea»  j ciii  -j5  f^rrj/iac,  rj  i5  J”  xt/- 
xAtf  stT£i£tp««<  i r B x»ea^\,t)M(  >i  m A A.ifxeiut 
tsi  'n  ir^t fupL  r Hwei^i»,  2-Jjui- 

rje» tIlo  A©. 


- — — — • — ' - * vj UH.L.KUJU 

curvarum  in  pundo  A ; dico  eas  non  oc« 
currcte  (ibi  ipfis  ad  alia  punda  plura  quam  duo* 
Nam,  fi  fieri  poccft,  oc- 
currant ad  punda  b,  r,  a j 
fineque  occurfus  deinceps , 
milium  intermedium  relin- 
quentes ; & junda  B r pro- 
ducatur; a pundo  aurem  a 
ducatur  contingens  A A,  quae 
quidem  continget  duas  lc- 
diones  & cum  reda  r b 
conveniet,  conveniat  in  A , 
& fiat  ut  r A ad  AB  ita  r fl 
ad  tl  b ; jungaturqne  A n,  & 
producatur  : occurret  igitur 
ca  [per  p.  + huj.]  fcdionibus; 
& quae  ab  oc  cutibus  ad  pun- 
dum  A ducuntur,  fediones 
contingent,  itaque  occurrat 
in  pundis  e,  P,  & jungan- 
tur © a,  A P ; contingent  igi- 
tur icdioucs  : ergo  quae  1 
pundu  A ad  A ducitur  utram- 
que fcdionem  fccabit;  & eadem  qux  dida 
funt  [in  prxccd.J  abfurda  fcquencur  : non  igitur 
fc  fircant  ad  plura  punda  quam  duo.  Si  Vero 
in  ellipfi  & circuli  circumferentia  r B jpfi  a a 
parallela  fit ; pari  modo  [atque  in  prxccd  ] di- 
monftrarioncra  faciemus,  redam  A © diame- 
trum cife  oflcndcntes. 


P k o r- 


i 
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At  fi  r H parattcla  fit  redis  ad 
punda  A,  B contingentibus,  ut 
in  eliipfi  in  lecunda  figura  ; jun- 
gemus lineam  A B,  qu*  [per  con- 
verf.27. 2.  huj.  ] fcdionum  dia- 
meter erit ; ergo  utraque  re  Al- 
tum r H,  r M in  pundo  N bifa- 
riam locabitur;  quod  cft  abfiir- 
dum  ; igitur  (cdiones  ad  aliud 
punchim  fibi  ipfis  non  occur- 
runt, (ed  ad  A,  B tantum. 

Sit  deinde  r inter  tadus,  ut  in  tertia  figura  : 
perfpicuum  cft  igitur  fediunes  non  contingere 
fefe  ad  putidum  r,  quia 
ad  duo  tantum  putida 
contingere  ponebantur, 
fetent  igitur  fcipfas  in  TJic 
i pundis  A,  B ducantur 
A A , ab,  qu*  fcdiones 
contingant  ; jungaturque 
A B , qu*  in  l bifariam 
dividatur : ergo  f per  29. 

2.  huj.  ] a pundo  A ad 
Z duda  diameter  erit; 
qu*  quidem  per  r non 
tranfibit.  fi  enim  tranfeat, 
qu*  per  r ipfi  A B paral- 
lela ducitur  Ipcrconvcrf 
y,  & 6. 2.  huj.]  continget 
utramque  fcdionctn,  quod 
fieri  non  poctft.  itaque  duC3tur  i pundo  r reda 
r K H M parallela  ipfi  A B : erit  igitur  in  altera  qui- 
dem fcdionc  r K squalis  ipfi  K H , in  altera  vero 
ipfi  K r aequalis  K M ; quare  K M ipfi  * H erit  *qua- 
lisquod  fieri  non  poteft.  codemque  modo  fi  con- 
tingentes inter  fe  parallcl*  fmt,  cx  iis  qu*  dixi- 
mus idem  concludetur  abfurdum. 


Ea»  ^ ¥ r H y 'f 

<T  raA  ,B  ev.fi.tia,  ipatHot^UMf, 
u{  ahki  c*  ry  SdL>- 

■mac  xaraj^atpy,  ol^svfavnf  r 
A B ipifUt  i?7l  2^Wt)fef  IfUf  T 
■nftZt’  a>Vs  orxa,  Tfufycf)  sxa- 
7tiet  f T H,  T M xjxtx  t « N,  emp 
ajmy  cbt  ag$t  xa£’  oi£«»  ar 
fu itv  nu.Zatidfn  ypjtftfLOf  a#uf- 
Aa/f , aMa  xaw  fi.lt*  ni  A,  B. 
ii  ro  r t *$Zr,  ut  JJn  # rgjmft 
xamypatfir.f  tpaUM»  ii)  ‘it.  CSX  s^a\f/5»7i if  ai 
yguufut)  oMifA»»  nara  t» 
r,  xara  ivt  y$pu* svim- 

TUtxu  it  xara  r»  T,  tyy 
>ix^ajeuv  Aris  f A,  B £<po~ 
•niiMpai  ai  A A,  AB,  ^ 
'tTn^tvx^u  i AB,  ij  Ji%* 
•nrfir&u  xara  t»  Z’  t) 
ttfo.  Sctj  S A 3dr>  t»  Z iAa- 
pnfsr  ifttf.  2}&  i» 
St  i*  iAivctJ.  (1  y>  iffl, 
i 2}&  St  •ar^jp  T&u  AB 
aycp cV-tf  afiQm- 

fOtTnuuv.  t» rtitaiu- 
,*nt.  ixfiu  H ? r A B K T K H H’ 

i^uf  ii,  i»  ufy  ry  «r«r*  nfii i <1  r K ion  Ty  K H,  e* 
jj  ry  «W{*  <r  K M ry  K r W ad  «w  i K M -ry 
K H,  omp  iiuuanv.  0 puiut  ii  X,  ia u> 

Ac  ueit  ai  kpanUrfw.  xariri  «n  ras  imtu 
-n  aiuvant  inxrfin7m1' 

HfO- 
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L’ST  Q «P^tSsAi  fjSp  i A H B,  i/ntaSeAij  <J  ij 
AMB,  x,  h Jut/arot  itpscjfitaS *oksuv  tutra  ra 
A.B,  rxfioKsut  >iv»  T A,B  i$<*- 
A'4'«(  vcari^pf  T A,B  TCf*wr, 
tmfiwr^tunif  oAi jXo<f  ur«  ri 
A,  £ ixi^wx^u  i AB,  k Trrjuj- 
i&ai  it%a  tutra  ro  Z,  £ bn£tt/- 
JiS-W  i A Z.  «JTH  ir  ai  A H B, 

AMB  rofta.1  «ara  ri  A,  B 
AOwmt’  *&#  » ruj*£i.Vufcrw 
B *©«  A Z Jfctr’  i^a  Xdi  i»a 

ttfuet  n Xf  TOf*cK . Tifi.ircu  K&- 

■mm  H,M,£  ®CPct>cCiCAijo9-4(  ij 
A Z-  «Jra|  Jq  Sit » b xarvftr 
i/mpSoAitc.  naVrM»  n A' 

^ ^ ^ abu  . U < , . 


SIT  parabola  quidem  AMB,  hyperbok  vero 
AMB;  & Ci  heri  poteft,  icie  contingant 
in  pundis  A,  B ; & ab  ipfis  du- 
cantur recte  utramque  legio- 
nem contingentes,  quae  in  A 
conveniant ; jundaque  A B bi- 
fariam (ecetur  in  l , & duca- 
tur A Z.  itaque  quoniam  fedio 
nes  AHB,  AMB  fcie  contin- 
gunt in  pundis  A,  B [per  a/.  4. 
nuj.]  ad  aliud  punduro  (ibi  ip& 
non  occurrent : quare  A z in 
alio  atque  alio  pundo  fcdio- 
nes  fecabit.  fccet  in  H,  M , & 
producatur  A Z : igirur  [per  ap. 
xhuj.]  in  centrum  hyperbole 
cadet,  fit  quidem  centrum  A ; 
ergo,  propter  byperbolam,  ut  Z a ad  A M ita 
erit  ( per  j7.i.buj.  & 17.*.]  Ma  ad  A A;  & 
f per  ip.f.]  ita  reliqua  Z M ad  M A.  cft  autem  Z A 
major  quam  AM;  ergo  f per  14.7.]  & Z M major 
quam  M A.  fed  & propter  parabolam  |pcr  jy.  1. 
nuj.]  cric  ZH  squalis  ipfi  H A ; quod  ablurduin. 


nPOTA2I2  a'. 

ria£p£sA>f  n xojcAV  ‘alejf*puaf  Vx. 

A»  orjiuu,  irrif  atznis  rnxtvau. 

pST  n yS  n KuJtArr  'obtytpttct  i AHB, 

«l^ytCoAij  |j  ij  A M B,  £ *i  Juvari*  i<pxT&- 
&&xtv  xatuSvt  tu  A,  B,  5 rT^awut  >cn  t A,  B 


Prop.  XXX.  Tbetr. 

Parabola  cllipfim  vel  circuli  circumfe- 
rentiam non  continget  in  duobus  pun- 
dis, intra  ipfam  cadens. 

SIT  eDipfis,  vel  circuli  circumferentia  AHB, 
parabola  vero  AMB;  &,  fi  fieri  poteft,  in 
duobus  pundis  A,  B fefe  contingant,  & ab  ipfis 
N n n ducantur 


I 

r 

i 


punu.1*  n,  *»  it  it  , 

& ducantur  ab  ipfis  red»  con- 
tingentes, qtue  inter  fc  conve- 
niant, ut  A A,  A B ; jundaque 
a A producatur  ad  Z,&  jungatur 
A B : ergo  fper  jo.i.huj.]  a A Z 
fccat  bifariam  redam  A B in  Z. 
utrafque  autem  (ediones  in  H, 

M fetabit;  quare  [ ner  37. 1. 
huj.]  propter  hypcrbolatn  A H B, 
redangulum  Z a A cft  xquale 
quadrato  ex  AH;  Se  propter 
hypcrbolam  A M B redangulum 
Z A A «quale  cft  quadrato  ex  A M : quadratum 
igitur  ex  M a quadrato  ex  A H «quale  erit ; quod 
facti  non  poteft. 


TTjic&HOTt»  >ut7w  r»  A,  B, 
eae  2 r A,  B itptrxlijjfyai 
avruv  (£  ffvp3Tj^?ii(u»(  «ZAyAoif 
aj  A A,  A B.  K&  ij 

A A,  <£  c*Gf SAijo9-«  c&i  ri  Z, 
3 i A B.  i ifjc 
A A Z tLu  A B Jt^si  TtuK-t  tui 7» 
Ti  Z,  n/afi  3 i A A Z rif  nptf 
x*ra  7*  H,  M’  ZfUf  Jit  2>}& 
/jSiJ  -tiw  A H B \XTtfa)duj,  i«r 
w Z A A Tto  ion  A H,  Ji* 
3 7A11AMB,  to  \jai  ZAA  Sbv  t2  iori  iM' 
71  afji  ion  MA  fotr  r»  ion'  AH,  oxij>  <t^u- 
wtnr. 


Prop.XXXII.  T^eor. 


nPOTASIS  \C. 


Si  ellipGs  ellipfun  vel  cir- 
culi circumferentiam  i- 
dem  centrum  habentem 
in  duobus  pun&is  con- 
tingat; reda  conjungens 
tattus  per  centrum  tranfi- 
bit. 

COntingAnt  enim  fide 
didi  linea:  in  pundis  A, 
B;  & jund.1  ab,  per  A, b pun- 
da  ducantur  redx  fediones  con- 
tingentes, qu*.  fi  fieri  poifit, 
conveniant  in  A ; & reda  A B in 
Z bifariam  dividatur,  & jungatur 
AZ:  ergo  [per  ap.  t.  huj.  j A Z 
diameter  erit  fcdionum.  fit  cen- 
trum a,  fi  fieri  poteft  : rcdingu- 


Eai  iMsivjas  (Me14«k  i xaJxA« 
nfetiftfeiat  via  <Tt/5  aypMX 

l$XTffrj,  7»  CU79  tUTTf »*  l%y- 

m-  i|  rai  apxfXh^tuynV' 
ea  f JciiTfV  wiewTtq. 

EPAIITESenSAN  yj 
aj  Hfn.iAiKXi 

7*  A.  B aifltiA,  J r 

A B,  i r A,  B i^axisVVat  f 
71 (li*  5 « fuv*iiv  rjfi- 

7irfli7«W»  IUt7»  7?  A,  ^ <t  A B «1- 
£ct  TITIW&U  **7J*  r*  z,  IJ  tTtl^Uf- 

x$ t*  <)  A Z'  iiifUtfH  a&  it»  n 
A Z T 77^.k>.  «f«,  «•  Jugaro»  x*»- 
«** 


\ 
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rut  orm  r«  ama.  rttc  xjjAcif  TAflBET  y^afiurf' 
aj  ag*  JW*#1-»  o^i  r*  <w/ra  i^n 

ri  xsjAj»,  «ii/  oJtuLxm'  wnJUmtf  pdt  3Jn  tcL 


VTtf*  fittf. 


unent  ad  eas  partes  ad  quas  (une  concava  le- 
nonis A AB  Er:  ergo  didi  curvi  ad  eafdcrh 
partes  habent  concava  fua  > quod  fieri  non  po- 
teft  ; poTuimus  enim  ea  ad  contrarias  partes 
(ita. 


nPOTASIZ  A/'. 

Ea»  *uiV  ivft i « xmcAv  ‘KtotpLftta.  ovftrrnli/ 
(ui  t krmatt&pai  xyrn,  ii!o  tnftuoL,  «j  cq  /u- 
m&>  ¥ cmfi-dicion  m curm 

mV1  t*  «A«»r  i 

JfW*  Tat  mn-Aiout  i ffu^mvttToq 
T|  rilpa,  t irmjkfjS^ur. 


P*OP.  XXXIV.  7W. 

Si  coni  (edtio  vel  circuli  circumferen- 
ti* occurrat  uni  oppofitarum  (eCtio- 
num  in  duobus  pun&is  i & curva: , 
qus  inter  occurfus  interjiciuntur,  ad 
eafdem  partes  concava  habeant:  pro- 
ducta curva  ultra  occurfus  alteri  op- 
pofitarum feCtionum  non  occurret. 


"ptTIlIAN  arriKHbSfj aj  aj  A,  ATZ,  K& 
*V«*  ***¥  Itfui  n xukXh  -S&tlptpta  If  A BZ, 
vtrfim Ttjum  rii  i 7vpa  r cum- 
KHfdput  xard  iva  eti/xeta  r a 
A,  Z,  >yy  i^iTCiMBV  ai  A B Z, 

A r Z ro^taj  Sin  to.  ama.  pip 
r»  wAa'  Atyutv  y A BZ 
caCaMjywVt  i <ruf*- 
mrinttf  rii  A. 

Engoixfr*  y«f  y AZ, 
aaj  fT«  armut/uSjMi  w»  ai 
A,  AVZ,  i AZtii^fia 
JUtTCL  J v9  Tl^iWt  7 iw  I 'rxiprt- 
Alw,  i mfxuiTtfmf  t UtZaHai&fa  tj  A anuM- 
ABZ  repniri?)  r?  A. 


SU-T  oppofit*  fediones  a,  ATZ;  & coni 
ieaio  vel  circuli  circumferentia  ABZ  oc- 
currat alteri  oppofitarum  fc- 
dionum  in  duobus  pundis 
A,  Z ; habeantque  A B Z,  A r Z 
concava  ad  eafdem  paries : 
dico  curvam  ABZ  produdam 
ledioni  A non  occurrere. 

Jungatur  enim  AZ  ; & * 
quoniam  a,a  r Z oppoiiti  le- 
giones funt,  & reda  A Z iri 
duobus  pundis  hypcrbolam 
fecat,produda  [per  ja.a.buj.] 
r*on  occurret  oppofiti  fedio- 
ni  A : quare  neque  curva  ABZ  eidem  oc- 
curret. 


Psor. 


oppofitis  le&ionibus  ad  plura  puncta 
quam  quatuor  non  occurret 


if  avf*mouTaj\  xa.TX  irAtcret  orfiua.  t)  tv- 


HO  C autem  peifpicue  conftat  ex  eo,  quod  ^KanePON1)  rin.Uy  -Aijui.  t 
feftio  occurrens  uni  oppofitarum  feAio-  pfowi  rn  Awini  x*r» 

rcliqux  non  occurrit  ad  plura  puncta  quam  ^ gn^-urAcn. 


tULTX  x-Akw* 


num  reliquae  non  occurrit  ad  plura  puncta  quam 
duo. 

Prof.  XXXVII.  Tbtor- 
Si  coni  fe&io  vel  circuli  circumferen- 
tia unam  oppofitarum  le&ionum  con- 
cava fui  parte  contingat}  atteri  op- 
pofitarum non  occurret. 

SIn  t oppofua  feAiones  -,.x 
A,  B;  Sc  fe&ioocm  A 

contingar  alia  r A A : dico  " ~ — — , ‘ 

IcAioncm  r A A (cAioni  B 
non  occurrere. 

Ducatur  enim  pcrpunAum 
A rcAa  contingens  E A Z : u- 
tramq;  igitur  IcAioncm  con- 
tinget in  A : quare  * non  oc- 
curret feAioiu  B;  & pro-  i 

pterea  neque  curva  r A A ei- 
dem  occurret. 


n P O T A 2 I 2 a£. 

Ea»  xutV  nyu  i xuxAV  irtt^ipua  t irtv 
*m&p»  ipx-x\\)  toj  xaAaj  «to'  tx 
vrlftf,  t irruLMf^a»  if  anfiw ir^. 

ESTnSAN  curmtifi*- 
— ««'  A,  B,  5 •?  A rv- 

^ - ; z li  r A A'  Ai- 

yu  «iBrAATBiBi  mfim- 
r*™ T-  . % 

^ A i^*arV- 

piV>l  i 6 AZ’  ixarirstf  r 
p^Xfrft-ir  &h^ava  xarii  r» 

: _ A’  A{i  i rvfnnrami  rj  B, 

'v  «?it  ij  r A A. 


Prof.  XXXVIII.  Theor.  n P O T A 2 I 2 An'. 

Si  coni  Icilio  vel  circuli  circumferen-  Ea»  wnV  u/»  » xnxAV  «anytr 

tia  utramque  oppofitarum  fedionum  e»  if> mfuur 

contingat  in  uno  pundo  t oppofitis  ^ ^ ^.-^x,,  Tai  i.m*-  t 

fcdionibus  in  alio  pun&o  non  oc- 
curret.  ..  ■ #W* 

* Non  mira  poirft  traniirr  p«  loca  qu*  funi  ««i»  njwpi»  angulo  ftb  afyitiptnri»  fecliorui. 
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/iiia.  cv^irrsl*,  m xvprta  tyV- 

mr  !i  imxMtdfin  «rj  V o^twStm  tS 

~1  » »/  “17 

rtlfat-  T 


num  in  duobus  pun&is  occurrat,  con- 
vexa habens  t regione  fita  ; qux  ipfi 
opponitur  fc&io  alteri  oppofitarum 
non  occurret. 


I1POTA2I2  i*. 

Eai  cmpCoA*  vunuet  r xrrwMfdpw  cv/aimftr 
it  xvnxpfAim  cuutm  t irma*$pun  iJVnpet 
CVUTUTUTCtl  XATX  S&>  OTpMX. 

pZTnSAN  afflui /iSfiap  aj  A,  B,  OjrifSsAij  $ 
A r B Tvpimr}tTU  iicttrip*  r 


P r o p.  XL.  Thtor. 

Si  hyperbola  occurrat  utrique  oppofi- 
tarum fc&ionum  : quae  ipfi  opponi- 
tur fe&io  nulli  oppofitarum  in  duo- 
bus pun&is  occurret. 

SInt  tmpofit*  fe&ioncs  A,  B;  & A r B hy. 
peibola  utriquc  occurrat:  dico  lectionem, 
O o O qux 


I 


I 


ii 


P&OF*  XL1.  Tbeor . 

Si  hyperbola  utramquc  oppofitanim  fe- 
dioouni  in  duobus  punCiis  icccc,  con* 
vexa  habens  k regione  utrique  (iuj 
qux  ipfi  opponitur  fc&io  nudi  oppo- 
iitaram  occurret. 


E*i  im fCcA*  iv-ne**  t imxu$ai  lifirif 
Sbo  avfj*ut}  irnsjwqtf&I*  'tyVaa.  '3^?5  «ut- 

•7i£jii  i»  xvfmi'  >i  irTvatffyt  avT*  ydfyua, 
t aiPTixiifftwnT  ovfiTteuTcq- 


SI  w t oppofita:  feftiones  A,  B ; & h vpcrlx >la 
r A b a utrimque  lecet  in  duobus  pun&is, 
convexa  habens  e re- 
gione urrilque  lira:  di- 
co lectionem  r Z huic 
oppolitam  nulli  ipla- 
rnm  A,  B occurrere. 

Si  enim  fieri  poteft, 
occurrat  (titioni  A in 
puncto  E ; & junCtx 
r a,  a b producantur, 
convenient  igitur  hx 
inter  fele.  conveniant 
autem  in  fci : erit  igitur 
[per  ay.  2.  huj  ] (•»  in- 
tra angulum  contentum 
fuhatyroptotis  feitionis 
r a b a cui  opponitur 
fc&io  E l : ergo  qux  i 
puncto  E ad  e ducitur,  cadet  intra  angulum  con- 
tentum fub  iplis  A e,  0 B.  rorfus  quoniam  r A E, 
A B oppofit*  Tectio  nes  funt,  recta  AB©  pro- 
dudU  [per  1 1-  a. huj.]  non  conveniet  fectiom 
r A E : quare  (i  jungatur  E ©«  cadet  ea  exrra  an- 
gulum A9B,  quod  quidem  ablurdum  ; cadefut 
enim  ea  ipfa  E e intra  angulum  A « B : quocirca 
Tectio  E Z neutri  fe&ionum  A,  B conveniet. 


I^iTflSAN  o*tjiw<uV«J  «i  A,  B, 
u CeAij  ij  TABA  vurnpjet  r A,  B 

tutiu  $\rt  mjfmet,  am- 
WtfifiiHt  typan  m *vp- 
t»‘  X iyu  em  ij  cm-nxee- 
,uV)  aeri:  ij  E Z iSuui 
7 A,  B ffvuTrerfnaj. 

Ei  y)  fwjctiiv,  czu- 
wrsfsrai  rif  A T tara,  r» 
E , <t  «TV^eiA^S-aMst»  aj 
T A,A  B,  KSH  cxStSxtf- 
c&arar-  mi/iT6Tw£) 
a/AxAaaf,  vuuTtrfliriU- 
cauMTci  re  ©•  ifttf  <hj 

ts  © tr  nf  zrStfXfifurei 
,A  yvrix  e*»  TeLrvfiTTTU- 
Tur  t5  r A BA  -nwf,  6 
iv»  aertre  camxcifUivt  ij  E Z*  i»  atjt  Xsn  x E Siti 
ts  © [t<x*  c*nt  Triret- 

1*1  -f  uj»  r A © B sfo^-fciyrc  y«n«.  toAjv 
17 rei  »rnx«.uVW  tvra  ctirAE.AB,  ijABQ  csc- 
Gxr&ltm  i Ttlfl~TTC1  TVl  T A E TSttij'  ij  igx  E 0 
CHTSf  TTtT.i  ^.  t5  v»3  A © B yunttf, 
ori?  a-ni nr*  (mm  yl  caiTf  ^ E © cersf  T5  vi®» 


A © B’  »x  <tiX  ij  E Z fj-ra  r A , B repxirawj. 

♦ Scii,  fieri  non  poteft  ur  reCts  AIO,  tnnficm  per  tres  locoi  faci  tt  i-liuv  j definitos,  lecet  A r»  vel  ■. 
Sed  St  ficti  non  poteft  ut  a r n licet  I , & timen  a e © harum  neutri  occ<  rm.  E U- 
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fU-mfy  r AH, HN-  *xn  tn  a/  n 0,  0 P.  /m  currentes  icaionibus  A,  B,  continent  afympto- 

CaMjtm/  ?■  A,  B wS raV  N H,  HA  tos  N H,  H A,  & multo  magis  fedioneni  R Z ; fe- 

etav[rx!vT*{,  Xf  nliZ  f±a>hsv  r&a/  E Z Ttfiiui'  i ) quitur  B/.  nulii  oppofitarum  Icdtonutn  occur- 

E Z is^intct.  f irmctJ^uv  rufiXia-fmif.  rcrc' 

npOTA2I2  nC.  Prop.  XLII.  Tbeor. 

Eoi  innfit^fiuu  ramuu^on  xjtm -noja^i  Si  hypcrbola  anam  oppofitarum  fedtio- 


Ttytvn  mfiZa.'  ii  i rrrx.U[<Cy  n aun~n  V avfiTn- 

treirroq  Ty  'aif*  t irrxxu^cii. 


E T n E A N 0)7 vu-sfii- 
yctf  « ABT  a,  £,  J ti- 
fuiru  V7nf  5e\>i  liw  A B T A 
x<tu*  Ttarttya  eriiUa  n A, 
B,  r.  A,  x.  iv*  *er>i  avnxa- 
A&>»!  « K.'  A*y«  »71  ij  K x 
tn/umT(Tj  rj  E. 

Ei  Jawsw.jffaimfliTfti 
jutia  t«  K,  5 titt^tuxfrtixtf 
cif  A B,  T A,  X.  c^C.bAijaS-iw- 
«£»  evpmruraj  fi]  «>A>t- 
Aaur.  iumsh  xtrnt 

T3  A,  i»  fti>  iXH  A»}*» 
i A A evtsY  A B «xirai  ij 
A n 3£if  n B , c»  d £ ij  A A 
«CSC  AT  fl  A P '®CfY  r r ij 
apjt  2lV«  f n,P  o*cff«AAe,t,<,Vf 
evpnnTt?^  uuntp*  r •npiav, 


num  in  quacuor  pungis  fccct;  qua: 
ipfi  opponitur  fe&io  non  occurret 
alteri  oppofitarum. 

/Pisi  oppofitx  fictiones 
J APTA,  E;  & hyper- 
y bola  ipfam  A B r a fccct  in 
quatuor  pungis  A,  n,r,A; 
fitque  ci  oppoGta  fe&io  K : 


dico  K fedioni  E non  oc- 


Si  enim  fieri  poteft,  oc- 
currat in  K : & jurvfb;  A B, 
A r producantur : conve- 

nient igitur  [per  27.2.  huj.] 
inter  fc.  conveniant  in  A ; 
& quam  rationem  babet  A A 
ad  A B habeat  A n ad  n B ; 
quam  vero  habet  A A ad  A r 
habeat  a P ad  P r : ergo  [per 
9.4-huj.]  reda,  qua;  per  rt, 
P producitur,  urrique  foifcio- 
ni  occurret ; & qua:  ab  A 


K d,  V A am  mt  nu&rw i<p*\J/sy9.  ia t-  ad  occurfus  ducuntur  fe&ioncm  contingent,  jttn- 

fa&m  SniKA.t  t iwJ  P»"  'uque  K A,  & producatur : (ccabu^ptur 
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& prooucanuK  . 
igitur  AT,  BT  [per  33.2. 
huj.]  fedioni  A non  oc- 
current; (cd  neque  oc- 
current fedioni  r prwcr- 

rirn  in  uno  pundo  r. 

enim  in  alio  pundo ; 
oppofitae  fedioni  A B [per 
3 3.  a.  huj.  3 non  occur- 
rent. pofitum  autem  cft 
A r,  B 1 occurrere  fedioni 
AB:  quare  fcquitur,  AT, 

B r fedioni  r in  folo  pun- 
do r occurrere ; fedioni 
vero  A nullo  modo : ergo 
A erit  intra  angulum  E r Z;  & propterca  fcdio- 
nibus  oppofitis  A B,  r minime  occurret. 


cwt'  aj  a£J*  A r,  B r tji  A 

■npr.  i tvimnvj' 

«Ji  ry  r nyay  xar  itfJ 

criftHM  i nfttnosij  xhy 
nam  rt  T.  » y>  wf&aK- 
Aawi  5 XACt-'  iwipe»,  ri}  A B 
wrmM/LS/jK  i n/j.Tnrxf). 
\SB9UtTj  5 nyanAMy* 
o)  AT,  BT  igpi  iv&HOf 
rjf  /aV  r npi  xaO’  iii>  cttftr 

GctMxm  ro  r,  ry  3 A ^ 

yH,  Hi»  cAuf  mfiteOkx- 
ew'  b A a»  f$at/  Osre  r&ii  ytnicu  tLu  vza*  E r Z* 
««t  i A 7K4B  * VMMnrw1)  ? A B.r  arroti  • 


Prop.  XL1V.  7 beer. 

Si  hypcrbola  uni  oppofitarum  fc&io- 
num  occurrat  in  tribus  pun&is ; quae 
ipG  opponitur,  alteri  oppoGtarum , 
praeterquam  in  uno  pundio,  non  oc- 
curret. 

SI  n t onpofita:  fcdioocs  A AB  r,  a E Z ; & hy- 
petbola  A M b r occurrat  fedioni  A A B r in 
tribus  pundis  A,B,  r ; fit  autem  fedioni  A M B r 
oppofiu  fedio  A E K : dico  fcdionctn  a E l non 
occurrere  fedioni  A E Z praeterquam  in  uno 
pando. 

Si  enim  fieri  poccfl,  in  pundis  A,  E occurrat : 
& jungantur  A E,  A E ; qux  vel  parallelae  erunt 
inter  fe,  vel  non. 

Sint  primum  parallelae  ; fecenturque  A B,  a E 
bifariam  in  pundis  II,  e,  & jungatur  H 0 : eft 
igitur  [per  36.  a.  buj.]  H e diameter  omnium  fc- 


n P O T A 2 I 2 /uf. 

Ea»  oariy&A*  fua.  t irreutf^uotr  aytTx  T&tt 
<Tf(j.tA  y i aitr*  ry 

mp*  t irnxttfuien  £r  -jrAJoJ 

x*y fc 

X^ST  nSAN  aintxtifiuai  a}  A A BT.A  EZ,  j 
^ u*Tf£«AB  B A M BT  cvftZa^tru  tb  A A B T 
MW  T(ju*  atfitut  m A,  B,  T,  iV«  <Ti  ry  A M B T 
cumuttu.r  b A E K*  Myu  071  B A E JC  ry  A E Z 
it  ntftGt tAA^  tutat  jrAfiwa  b ut. 

. Ei  yJ  iutuarn,  ruftottMtru  xatx  ra  A,  £‘  £ 
«J  A B,  A E B»»I  «r^yiMBAw  «ow, 

B **• 

£r«ra»  tKfitfef  r^pAijAw,  5 ntfiv&ueur 
a»  AB,  A E Jljfl»  xata  ri  H,  9,  5 
B H 0'  249ft4'rf& <«»  «•**"*>•'  r"»1 

W 
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M>j  Ifiiai  -Zr%«Mj;Asi  ay  A B,  A E,  aA’  ix- 
CcOAopSpat  cvftTtrmTMmt  tut-nl  re  IT,  tjro 
C^ijt  «<i  An,  5 evfiwr^iTV  rj  AII  &*- 
C\j|8«j>l  xat*  7»  P,jj  wr/tifo^«jB#  ay  A B,A  E /i- 
Xft  jultu  T a H,0, 5 T H,©  S^furfCl  rfxfrs*- 

ea,  ay  H N,  2 1,  © A,  M I,  ibre'  ;)  T N,  I,  A,  M 
ifiX7(lo/L$jsiq  t nfium  oj  T I,  N T,  MT,  A T'  twr^ 
NTffl^i  riiAU,  a}/iAT,MT 
•Br^f  raV  A n,  O P-  xa/  t*-«  kw  «f  re  >hv»  M T 
»fif  ri  iir»  Tl  irr«f  ri  lis»  AIIB  ■»£»<■  ri 
liare  A n E,  xai  uf  i » >ire  A T «oV  re  ik» 
T N lrr«f  ri  lis»  A IT  B vtii  re  ii zs»  AOE* 
it  eLffc  re  >bre  M T «Of  re  >ari  T I lirr«r  re 
icri  A T W<  re  >ire  T N.  2J.gi  ni  aarai  CfWy, 
if  /«r  re  >ire  M T «ck  re  T I ir«K  t» 
lis»  2 P T woV  ri  iis»  APE,  ‘ei*  Ji  re  iere 
A T wOf  t»  iere  T N vr»ff  ri  iis»  O P r afif 


Sed  non  Gnt  parallele  A B,  A B ; producantur- 
que  Se  conveniant  in  n,  & ducatur  r O ipfi  A n 
parallela,  qux  cum  a ri  produdi  conveniat  in  P. 
iccencur  autem  A B,  a E bifariam  in  It,  © ; & per 
H,0  ducantur  diametri  H N,  Z I ; e A,M  £;  & in 
pandis  N,  I,  A,  M redae  T I,  N T,  M T,  A T (edio- 
nes  contingant : erunt  igimr  [per  y.  a.  huj.]  T I, 
N T parallele  ipfi  A n ; & A T,  MT  ipfis  A n,  OP 
parallela:.  Ac  quoniam  ut  quadratum  ex  M T ad 
quadratum  cx  T i ita  [per  i p.y.huj.]  rcdangulaffl 
A n b ad  redangulum  a ri  n,  ac  (per  eandem)  ur 
quadratum  cx  A T ad  quadratum  ex  TN  ita  rc- 
dingulum  A n B ad  redangulum  A n B : ut  igitur 
uadratum  exMT  ad  quadratum  cx  T i ira  qua- 
ratum  cx  A T ad  qua  aratum  cx  T N.  eadem  ra- 
tione ut  quadratum  cx  M T ad  quadratum  ex  T I 
ita  erit  redangulum  s P r ad  redangulum  APE, 
Ac  ut  quadratum  cx  A T ad  quadratum  ex  T N 
ita  O P r redangulum  ad  redangulum  APE:  er- 
go redangulum  o P r rcdangulo  2 P r cft  aequale, 
quod  impoftibile  cft  *. 


ri  lis»  A P E*  "nv  ifjt  ri  lis»  OPr  ra  iis» 

Z P T,  vmf  aS  iwartr- 

• Hami  frtfmptmtmfmit  dtfrmittmm  mttfrifsti  fms  rtjlttmrmm. 


nPOTA2l2  fu. 

Ea»  iaxtjCaAn  •?  /2  ipATih?)  ¥ irriKtifumt,  tL2 
Si  l5Ta  <ft/s  unfitia.  il+tvf  x irrue u+im  wury 
t itruuifiatit  vSifuo t cm/aTieelroq. 

■p ST H £ A N tUT.K:'iu5fja^  ay  A ET, A,  i,  vxtp- 
G«Aij  Tir  i A B A 71«.'  ftff  A B r TlfUiTis  Kdr- 


Prop.  XLV.  Tbnr. 

Si  hyperbola  unam  oppofitarum  fc<2io- 
num  contingat,  alteram  vero  fecet  in 
duobus  pun&is ; qua:  ipfi  opponitur 
fc<2io  nulli  oppofitarum  occurret. 

SIn  t oppofitx  (cdiones  ABr,  A;  Ac  liyper- 
bola  A B A iedionem  quidem  ABI*  in  pun- 
P P p dis 


Prop.  XLVI.  i Mir- 

Si  hypcrbola  unam  oppofitarum  fedio- 
num  in  uno  pundto  contingat,  can- 
demque  fecet  in  duobus  pun&is ; au* 
ipfi  opponitur  fe&io  alteri  oppofita- 
rum non  occurret. 

SI  x t dppofme  fedioncs  A D r,  i,  & hyper- 
bola  AHf  iedionem  A B r contingat  qui- 
dem in  pondo  A,  fecet  veto  in  B,  r ; 3c  ipfi 
A H T oppafita  fic  fedio  E : dico  B fe&ioni  a 
non  occurrere. 

Si  enim  fieri  poteft, 
occurrat  in  A;  jun-  \ 

daque  B r producatur  \ 

ad  2 ; Sci  pundo  A 
ducatur  reda  A Z con-  "'v  j 
tingens  fimiliterdc- 
monftrabitur  punctum 
Z eflc  intra  angulum  \ 

fub  afymptotis  con-  E/ 

tentqm; & rcclam  A z / 

Otrafq;  fediones  con-  y- 
tingerc ; & a Z pto- 
duftjm  fecarc  fectio- 
tics  inter  A,  B,  videli- 
cet in  pundis  H,K  : Sc 
quam  rationem  habet 

r Z ad  Z B habeat  r A ad  AB,  & junda  A A 
producatur ; fedioncs  igitur  in  alio  atque  alio 
pundo  fecabit.  fecct  in  M,  N : ergo  [per  r.  4. 
huj.l  qua;  per  Z ad  punda  M,  N ducuntur  fedio- 
nrs  contingent.  Sc  fimiliter  iis  que  fuperius 
drfta  funt,  propter  alteram  quidem  fcdionem 
fper  39.  j.buj  ( erit  ot  z a ad  az  ita  SKad 
Kl;  propeet  alteram  vero  ut  ea  ad  a Z ita 


Eat»  wnfCaA*  w»  imxmtie0  KS^”«»  A* 
ifii3irrou,  vt x <ftx>  <fi  «n#tw*V  « «- 
TMfun  ct urf  i ovptTWiTrcH  rnpa  r irn ; 


ES  T a r A N irmuiu^ai  of  A B r,  A,  i vmf- 
CoAif  -m  n A H r tyrxkSu  ,vSp  ra  A. 
■nfiutTU  «Tf  tuent  tx  B,  T,  5 f A H T <dmn«.aV’J 
tfu  i E-  /iyu  eri  i E t5  A i 

ii  y}  tflieetTrv,  fft/4- 

r/  arafiira*  Mn  7»  a. 

>'r  i7nCfu^u  i BT,  tcof 

K ^ / «tCiCAjjoS-a  oW  W Z, 

/ (t  ia»r  ? A i 

pO^\A  AZ  •- 

5a  \ /»o»W  »»*r  ■sti-rifm 

/\  r \ \ ittxfaruf,  in  -a  Z 

Z ^ ffljfMK*  C«nf  -f  >Jari  f 

MVjJ.-XiUTUt  -B&SXP- 

'%},  •«*{>€  n 

Nk  . AZ  r Tiju.ua' 

OfiQt-niu».  K t]  A Z 
i»C»AA*JuVr  n^trt  raf 
7t/x.ct(  fUTxl^u  T A.  B >u»ra  t*  H.  K'  X,  0»  di  ijgpr 

Asjv»  >i  r z «soV  z b «ajfra  «i  r a a b,  <ta/ 

i A A d*GtCAi jsS-**  7T^H  rue 
jt/xaf  t utT  aMio  KaJtv.  7ipu/tTu  tiara  r ct  M,  K* 
ai  a^p.  Air»  V Z ddn  tcl  M,  N ip*sJ/«£)  T TiuJit. 
K [fn/  iftutte  nlf  vfynw,  24?  Tiu>  in?ju) 
■ttulw,  ok  15  S A ®Of  a Z WriX’  i Z K c^ye  K*Z, 
2Jj6  lio  in^ir.  arf  i Z a «W  A Z aruc  pj 

SH 
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Mi  Wuetu  j ai  A K,  E Z,  tOKei 

gvpTnxIiTueu*  mto,  to  K,  jj  ij  r A f A K 
tryfttrn  rvpirrxItTU  t?  E Z itara  ra  N,  <u'q  JieL- 
fUTfci  T E Z >017-1*  ts  M -nytwraoB» 

W Ttfutr  xara  Toc  Z,  O,  £ iQa,T?,i aVa/ 
«»rrep*>«nTZ,0<*iZn,  Ofi fufciyteof 
TO  icto  AD  «df  ro  2bro'  U 3 £rar  to  iit»  A P 
«ew  to  ibr»  P O,  5 /ia  Ttfro  aif  ri  Cavi  ANf 


At  non  Cnt  parallelx  AK,  BZ,  fed  conte* 
niant  in  K;  reda  vero  ra  ipfi  ak  parallela 
du&a  conveniat  cum  E Z in  M ; tc  diametri  bi- 
fariam dividentes  E Z in  punAo  M fe&iones  in 
punAis  E,  O fecent ; atqoc  i 2,  o ducantur  2 n, 
OP  fcAiones  contingentes:  erit  igitur  [ ut  in 
44-4-huj.]  quadratum  c*  A rt  ad  quadratum  ex  n 2 
ficut  quadratum  ex  A P ad  quadratum  ex  P O ; 
& propterca  [per  ip.  j.huj.  J ut  rcAangtilum 


..  * e0*m>  [pg  i t.f .]  i h adnzutxKidKZ.  & ideo,  [pet  la.f.l  quando  *H  maior  eft  quam  **,  eric 

H Z major  quam  KZ.  quod  bcrioon  potdi.  ^ *Nr 


I 


• / 
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ralielx  ; fcceturque 

A B bifariam  in  A, 

& jungatur  A A : C- 
rit  igitur  [per  3+.  a. 
huj.J  A A diameter 
duarum  conjugata- 
rum, quas  fediones 
inter  punda  A,  E ic- 
cabit  in  M,  N ; pro- 

mer  A A E in  pundo  A bifariam  ledam.  du- 
catur per  e reda  eslH  parallela  A E : erit  igi- 
tur in  altera  fcdione  es  xqualis  ipG  EZ,  in 
altera  ?ero  e S ipG  S H squalis  ; quare  S l ipG 
iHcft  asqualis , quod  fieri  non  poteffi 

Sed  non  fine  A K, 
a E parallcbe,  coo- 
veniantque  in  K,  & 
reliqua  eadem  fiant: 
proouda  vero  A K 
occurrat  ipfi  Z 0 in 
P.  fimiliter  ac  in  iis 
quxjam  dida  funt, 
demonftrabirous,  ut 
re&angulam  a K E 
ad  quadratum  ex 
A K ita  e ile  redan- 
gulum  Z r e ad  qua- 
dratum ex  P A in  fe- 
dione  ZAE;  &,  in 
fcdione  U A E, ita  re- 
dangulum  HPe  ad 
quadratum  cx  P A : rcdangulum  igitur  H P 0 se- 
qualc  cft  rcdangulo  Z P 6,  quod  fieri  non  po- 
teft:  ergo  EAZ  ipfi  EAU  ad  plura  pundaquam 
duo  non  occurret. 


/j|Aw  cu  AK,  A E, 
ac  Trrftv&u  i AB 
arxp.  xjtT&  ra  A,  £ 
rnifuxfrtt  ij  AA* 

ifteff  l i 

AA  r mfyyur, 

K TtfJM  W rcuas 
fit mfti  r A,  E,  X4 TA  vi  M,  N,  txii  i A A E fr)(pk 
K ara  ro  A.  rxQuixi  X © tiw  A E 
liezzH'  fi/ c*  ^ ri  ivf*  repi  i*i  i e s 
rf  S Z,  i»  niftt  ^ 0 2 rij  2 H*  j 2 Z t* 
H H iiin  Iis;,  "vm f aj uttfrw. 

M>|  irum  A ai 

AK,  A E n- 

tei,  «A»  cvfxxrmi- 
rum  «utri  r»  K, 
t*  Acraut  ri  ai/ra. 
■ytynTu,  i c«CAf 
Sfunt  ij  AK 
vkru  7»i  Z 0 xari 
r»  P.  ifuia vJijftl. 
jrepu»  TUt  montfn, 
Sti  «o»  if  t«  rjasi 
A K e rrcir  t*  icti 
A K,  C»  /Mr  rjj  Z A E 
rqtj,  iirur  to  vjaes 
ZP©  «CsV  r»  ii» 
PA,ufinH4E,  irrur  r«  ien'  H P 0 vor  TO 
VotTA'  roigjtuw  HP©  "tnyruvn  Z P©,  ing 
oJuMtrev'  «x  iga  ijEAZniEAH  xari  arAtira 
etytia  rjf&aftJi  >j  f ii. 


n po- 


Digitized  by  Geegfc 


— r''  unl  non  poceit : igitur  le- 

«10  E i cilionibus  oppetitis  aa;h  non  occurret. 


EUTOCIUS. 


* Aryu  971  if  E ifrrif*  r A A,B  H 

in  r A.  B in-ri^tu  r ttu St,  tLj  mjuTrriTf». 
«tf  *>X»A«w  It* 7»  7»  r,  trrir  ^ y»Ma<  ^ AB 

■tofar  fme/r  ti  Sn  u A 1%  r B i ftum- 

*i»5  -no*  -f  E ttfu ir,  *>Xat  sinit , 

£ «AU  fuilAM  ¥ E renr.  *)  ith  ^ A A 7»pir  itdTTi^ 
i A r.  > A r AM  > nunttHTSt  rj  B H.  apriar  /il 
iur  «t>  » B T i fjjmwiiw  7«  A A'  a 2pe  E nua  iAfuf 
f AiiBH  Tt/asr  «ifonsm». 


* Dico  I neutri  fcilionum  A a,  b H occurrere  ] 
Ducantur  enim  i punitu  A,  * r citae  contingentes  le- 
none». atque  conveniant  inter  fe  in  punilo  r,  mtr* 
anguium  [per ar.i.buj.]  fedianeffl  A a continentem: 
itaque  conllat  redas  A r,  r ■ produitia  afymptocia  fe- 
ibonii  E non  occurrere,  (ed  i pias  continere  6c  multo 
magia  (cilionem  E.  & quoniam  *r  fcdionem  A A 
contingit,  [per  jj.xhuj.] non  occurrci  ipQ  flH.  fimi- 
liter  oftendnmuj  rectam  s r (cilioni  a a non  occur- 
rere : ergo  Icilio  e neuri  i ipirum  (cilionum  a a,  a H 
occurret. 


I1POTAZI2  /. 

Ea»  i** •n&  r irnw^&ia*  tnytign  r irrvtu- 
HPOt  XJt y «»  apa-xb?),  rx  eunvi  ra  xm- 

A*  tyVm-  v ovfiTrweT)  xjlS’  rnpo»  orfJ*oi. 


Prop.  L.  Tbeer. 

Si  utraque  oppoGtaram  fe&ionum  op- 
pofitarum  utramque  in  uno  punito 
contingat,  ad  eafdem  panes  concava 
habens  i in  alio  pundo  non  occurret. 


P^AUTESeOLAN  ^ 
aMuj Ara»  aurmuioS^ai 
tuum,  n A,  A mtfuu f toya 
in  tcxS  mw  atfui»  i trvp- 

CaM**».. 

Ei  y8  Juoarn,  ruftCa)Ai- 

rum»  * tum  r»  E.  rr«  it  ir- 

mpZtAr.fjMM  TeanmMtCy/Mt 
tuita  79  A)  CVfjL- 
uriUmi  tbot?  7?  r»  E‘  j a» 
A B r?  A r i evu&tMu  tut- 
tm^uctxofutuiim’-  b$e*' 


COrn.voAVT  enim  fefe 
oppofif*  (ciliones  in 
punftis  A,  a : dico  eas  ia 
alio  pondo  Ctbi  iptia  non  oc- 
curreft. 

Si  enim  Geri  pocdl,  oo 
currant  in  fi.  & quoniam 
hypcrbola  unam  oppoCfj* 
nim  fedionutn  in  A contin- 
gens eandem  feca»  in  E; 
fedio  AB  [per  47. 4.  huj.  ] 
ipfi  A r prsterquam  in  uno 
pundlo  non  occurret,  du. 
Qj)  q «ntur 
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non  occurrere. 

Si  enim  fieri  poteft,  occur- 
rat in  E ; & i pun&is  A,  B du- 
cantur contingentes  fcdioncs 
A H,  H B ; jungantura;  A B,  E H 
& producatur  B H : Iccabit  igi- 
tur lectiones  in  alio  atque  alio 
pando,  fit  autem  citHrae. 
itaque  quoniam  A H,  H B lc- 
diones  contingunt,  & A B con- 
jungit tadus;  erit  [per  37.  j. 
buj.j  in  altera  quidem  conju- 
gatione ut  e E ad  B H ita  0 a 
ad  A H ; in  altera  vero  [ut  B B 
adfiH]  ita  er  ad  TH;  quod 
fieri  non  poteft  : igitur  Icdio  Z ledioni  fi  non 
occurret. 


Ei  y>  iwxtm, 

Mmri  E. 

A,  B itpatfiubaj  T riftui  <*1 
AH,  H B,  5 mgtuzfr""  * 
AB,  EH,  K&  CteCeo/J^U  1 

E H*  n/uJi  f>l  > utr  aJhet  «A 


h 


A5  IBIflHCt  TOf  TlfMf-  ***  " 

u(  i)  EHTA0.  CT«  W *$*• 
tsflsvj)  <H  AH,  HB  jfl  ABritf 
eUpecf  Cf 

Tn  en^a.  <rc.^vyi*  ut  i © E trftf 
E H irrue  ij  0 A zr&t  A H. « ^ 
t?  iti /ut  irrue  ij  0T  «CSf  TH,  iulf  eJuotim', 
ia e o£j[  (ZtjE  oiuZctXhrr. 

Prop.  LII.  Theor.  riPOTASIS  iCV 

Si  hyperbola  unam  oppofitaruin  f edi  io-  Eat  uirtfCoA*  pa*  wt  krr\Ku^nvi'£w-\au»,  it- 

Dum  contingat*  convexa  habens  e re-  l ' t «»  « » 

r.  6 5 r Vn  TVMufuia.  mxf;m  cvttre*  * OLmxufitm 

tone  fita j qusejpfi opponitur  fedbo  , _ , .T1,  **,. 

teri  oppofitarum  non  occurret.  «rr?  r?  mpa-tw»  «nw^i  v 

TJXTQJ^VN  drmtt- 
fjfy/af  «f  A A.  B,  »£ 
T5  A A EpaTTisa!}-*» 
i/xfpCsAif  w j A H xa- 
7»  T?  A,  a>TUC«A<.Vl  i* 
■rij  A H is-a  q Z'  Aiya» 
eu  jZri|Bt m^rnny). 
Hxdttl  ibr»  a-  A f p*- 

w? »,uVt  r >t  a r* 

^ AT,  2J$*  nfv 
A H itfdu/,  it  mp-xiTH- 

«I 


SI  n t oppofit*  fe- 
diones  A A,  B;  & 
hyperbola  quidam  A H 
lectionem  A A in  pundo 
A contingat ; ipfi  autem 
A H opponatur  Z : dico 
l fedioni  B non  occur- 
rere. 

Ducatur  enim  !l  ptm- 
do  A reda  A r fcdio- 
nes  contingens  : ergo 
[per  33.  a.  huj.  ] Ar, 
08  IcCtioncm  AH,  fc- 
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AMi  /Ji } A B T tjw  A B E nfmru  k*t» 

w A,  B,  tiuj  ^ T A i»  nT,  it  «£«  eBn  njf 
3dsn(jtS  Kciiu^eU^f  i EZ  cipp  rj  r A i mya- 
TfirmK/.  « tftryAB  n-ftSatha  ij  E Z,  i> 
pw  etytCaMfr*  fi  yi  tam  i^uj  nfiicLthy  rif 
A 8,  ^ «vroamVf  «ur?  ij  A B T r?  iri^s  arnxtt- 
A&q I r?  r A » evfiTiTHTui.  ■^ztvurmj  j kA$'  u 

7»  r mfi&tthueu. 

Ei  j),  if  i-gH  cfti  -i*  'rfrnjf  xaTKj^a^f,  i 
A B T Tt»  pie  A B E iiww  xara  ^tlo  -a  A,  B,  t») 
/i  ABE  «>p£  aM«  ij  E Z*  tS  p«y  A « rvftxtret- 
■nq,  rji  A B E rufinrSfim  tt  tvftxto-mai  xara 
«rAfww»  <ntp«a  ij  d uo  *. 


Sed  A B r fedionetn  quidem  A B E feccc  in 
pun&is  A,B,  ipfam  vero  Ta  in  uno  pundn  r,  uc 
in  fccunda  figura:  quare  [per  3 p.  4.  huj.]  BZ 
non  occurret  fe&ioni  r a.  fi  aurem  fcdion? 
A B occurrit  E Z,  in  uno  ramum  purtdo  occur- 
rit : nam  fi  occumt  in  duobus  pundis,  fcdio 
A B r quae  [per  41. 1.4J1UJ.J  ipfi  opponitur,  non 
occurret  alteri  r A.  atqui  in  uno  pundo  r oc-* 
currere  fupponitur.  V' 

Quod  fi  icdio  A B r fediortem  A B E in  dkro- 
bus  pundis  A,  b icccr,  ut  in  terna  figura;. oc- 
currat autem  B Z ledioni  A B B : ledioni  quidem 
A [per  3p.4.buj.3  non  occurret;  atque  ipfi  ABB 
occurrens  [per  3 y-4-huj-]  non  occurret  ad  pluri 
punda  quaxq  duo  *. 


• in  figura  tertia  fupponitur  pirallelifmus  afymptotfln  fedionum  A b E & E Z,  quo  in  cali»,  coque  folo,  op- 
pofice  fcdionct  oppoficis  fcdiorubus  ad  tria  tantum  punda  A,  B,  B occurrere  potiunt : mm  fi  non  paraJWx 
fmt,  fcd  vel  tantillum  inclinem  vetfus  partes  E,  Z,  habebitur  cafus  primus,  occurrente  sediooc  E z ledioni  ABB 
in  alio  pundo  ultra  E.  Si  vcto  in  alteris  partes  five  verius  r,A  inclinent  afymptuti , conveniet  ledio  A a r 
cum  fedione  n,  entque  cafus  fecundus  Neque  alius  modut  quo  fibi  conveniant  ad  quaruor  punda  oppofitx 
hyperbobe,  convexa  lua  libi  invicem  obvertente* , excogitari  potcll.  Idem  concipe  dc  figuris  propolition  J 
proxime  fequenqs. 

SI 
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Si  autem,  ut  in  fexta  figura,  fc&io  A B r op- 
pofitarum  alteri  occurrat  in  tribus  pundis  E Z 
[per  44.  4.  huj.)  alteri  in  uno  tantum  pundo 
occurret.  & eodem  modo  in  reliquis  dicemus. 
Quoniam  icitur  in  omni  diverfiute  callium  con- 
dat propoumm  , oppofiix  fcdiones  oppofitis 
(cilionibus  ad  plura  punda  quam  quatuor  non 
occurrent. 


ti  yuiiwcBrii  txtJjf  B ABT 

J>i  tripet  7jpi  <rvfiC<t»JH  mt * T(Jut  gyi"?’  i E Z 

tk  iii^ec  x»9-  i»  ptirct  Tuftxvttrai.  t Slr  t Ati- 

VUt  TCL  CUJTCL  liif  ©©TtMif  'ifiu.it.  ITH  VI  K4.ro. 

nem ( r<* t c*3txfi(titot  JUfihcLc  XnAet  Wi  ra 
'a&rfw,  «rirtxriuVa/  anuteifurcus  i TvpJZxA- 
Anet  xara  r Aneto  cttjutx  tf  nojape t. 


Prop.  L1V.  Theor. 


Si  oppofitse  fedtiones  oppofius  in  uno 


duo. 

SIst  oppofita:  fediones  AB,  ra;  ati*  vero 
B r,E  Z ; & (cilio  BT  contineat  A B in  pundo 
B.  & convexa  habeant  b regione  fita ; occurraique 
primum  B r a iedio  i pii  r a in  duobus  pundis 
T,  a,  ut  in  prima  figura,  quoniam  igitur  » r a 
in  duobus  pundis  (ccat,  convexa  habens  t re- 
gione fita ; It  dio  E 7.  [per  $9.  4-buj-]  ipfi  A B 
non  occurret,  rurfus  quoniam  B r a contingit 
AB  in  B,  convexa  habens  i regione  fita ; non 
occurret  [per  yl^-huj  ] E Z fcdioni  f a ; quare 
E Z neutri  ledionum  A B,r  a occurret : occurrunt 
igitur  fibi  ipfis  ad  duo  tantum  putida  r,  a. 


IIPOTASIS  «tf. 

Ea»  a rwulutntf  arrucu^ea»  koS'  e*  (JtyxSal  'Qn- 

4«n<iwT» , £r  cn.^7rMV>^)  x*T  iM*  ovpiua. 
■xAjwrca.  j|  iu>. 

p iTOSAH  amx«uV«y  «J  A t.  T A,  i inr- 

«otf  «i  BT.EZ.ii  BTl*  ABi$#tflto3-«»<u»r<» 
* ‘ »’  » \ 

T»  B,  e f^iraua»  sun^pofipum  t*  hwt«,  k svpv 

•mrrxrtx  -rpum  n B r A t?  r A tu*r»  <Juo  OtytHCL 
TO  T,  a,  uf  Sh  X Ttum  a^ud-nf.  Itm  it  i 
B r a tva.ro.  3 m enfuia,  TifAiti,  a.TtffaftfMio  v&s- 
ou  T*  Kupt»,  i EZ  T>i  A B tir  TUfiTtFdTOf.  ww- 
At»  carri  ij  B ra  i5  A B xa.ro  ri  B,  dtrrt- 

vpoufUta tjglMi  t»  xupr»,  b E Z rS  f ii  ruptxer 
ot\  J ij  «ia  E Z ititTtp*  t A B.r  a Tvua,»  ruftxi- 
ciiTaf'  pxitet  opo  xa.ro  3 ve  rx  r.a  7vu.Za.fAxm. 

A 
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tt,  A * avumrHTcq,  ^ 3 EZnf  AB  i tv/AntTHrcq  *unc'  E ^ *P“  A 0011  occurret ; & [per  3 
xkw'  tAmm  ; iic.  ‘ «]  non  occurret  B Z ipfi  a B ad  plura  potita 

' . > fli  1 » t * * « tjuarn  duo* 

r . *"  ? ? ™ T T*  " **?  «"T*  At  vero  fi  (ediones  ad  eafdcm  partes  concava 

V*  * m*fn  5 **/**«  ‘xymmj  * «uro/  habeant,  [ut  in  figuris  quarti  & quinti]  demon. 


A 


affxtrT/tci.  xarei  mutet  it  rctf  i»/t- 
Xi/iitsK  r ^ifAc*  kw  o*  r va 

•■Cpjjjw. 

npoTASis  «. 

E*i  arrouu^tn  <fto’6ffj4«Mwj, 

Xjt5’  ’crri£$*  err/itiar  i otyasdolirQ. 

EST  112  A N «nxHpMKar  *i  AB,  TA,  5 t7i- 
faf  ai  AT,  EZ,  x.  i^tnSic^amu nfurs»,  «r 


ftrariones  eredem  accommodabuntur,  quare, juxta 
omnes  poriibdes  diverfitates,  ex  jam  demo  nitra- 
tis manifefto  conftabit  propofitum. 

Prop.  LV.  Tbeor. 

Si  fe&iones  oppofitx  oppofitas  contin- 

gint  in  duobus  pungis ; in  alio  pun- 
o libi  ipfis  non  occurrent. 

SI  n t oppofits  fe&iones  A B,  r a,  & alia:  A r, 
EZ;  & primum  in  punibs  A,  r ic(e  contin- 
R- r r ganr. 
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Denique  fi  AT  contingat  AB  in  A,  & EZ 
Contingat  EA  in  E,  habentes  concava  ad  eafdem 
partes  , ut  in  tertia  figura  ; in  alio  punfto  fibi 
infis  [per  jo.q-huj.j  non  occurrent : neque  qui- 
dem E L occurret  ipfi  A B.  juxta  omnes  igitur 
diverfitates,  ex  jam  dcmonftratis  conftabit  illud 
quod  proponebatur. 


<r,  EZT5  EiMW  TC  E,  *,  TMeum 

7*  xslArt,  Tf»nr  ***  ‘™‘ 

fM  H <nfim riij'  H'i  /ait»  t E Z r»i  A B wpn- 
rm bj.  ‘mtm  maai  w 7<K  «foauWf 
Attr  J?A»  iciv  w r iunyy^tM  n vanfa. 


* Neleio  cujus  i ntcrpoJitoris  vitio  faftum  eft,  ut  io  omnibus  Codicibus  tam  Cr«t  t & /.«fi*»  qaim  Ar-  •- 
cis,  repet utur  cafu»  ille  rerciu*,qucm  uncis  indulum  ut  fpuriura  & AfUoni*  noftro  indignum  abu.cndiim  ccnle- 
mus,  nec  (chcmatc  dignamur.  Propofirione  enim  Lll^1  hujus  liquido  patet,  impatibile  c(l: , n liypcf- 
bolx  duae  fefe  eatrinfeois  contingant,  ut  fedliooes  iildcm  oppulitse  vel  conveniant  vel  fele  contingant. 
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CONICORUM  APOLLONII 

VERSIONEM, 

E CODICE  SUO  ARABICO  PRzESTANTISSIMO 

ADORNATAM, 

Ea  qua  par  eft  reverentia  & obfervantia 
Humillime  offert 
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u t t XjWU  1MJ  AUU  Miaiaj  1T1UII44IIIIJVU)  iju*  tugrw- 

“ minatio'  Ebno'  fbawwib  Bagdadenfis  ( Deus  fortunet  flatum  ejm ) menfe  Moharram 
“ anni  662.  (Chr.  1 26}.  08ob.)  laudatu  Deum  pro  beneficiis  ejus,  (3  orans  pro  propheta 
uejut  eledo  Mohammede  (3  famlsaejtu.  Laus  Deo,  (3  pax  fuper  fervis  ejus  tlcRis : 
** fiducia  nojha  efi  Deus  (3  obtmus  proteHor. 

“ Abjolutum  efl  exemplar  boc,in  urbe  Mariga,  ferta  fecunda , die  decimo  menfis  Shaa- 
“bin  armo  y 02,  {Chr.  1303.  Mart.  30.)  menfis  Perfici  Chordid  du  Afmdn. 

Ad  marginem  autem  pagina  ultima  afcnbuntur  hac  verba, 
rJiJUil  »I>A  tu* 

hoc  cft,  O^euyi  JJU>  jJ  oU=JI  t>*  oSUdjUl 

M Scriptum  legitur  in  calce  exemplaris  unde  defcnptum  efi  hoc  exemplar.  Partem  08 a- 
u vam  hujus  libri  in  Arabicum  non  traduilam  fisiffe , qtua  etiam  tn  Graeco  non  reperta 
M efl  i Adeo  ut  de  08 avo  libro  recuperando  vix  ulla  fpes  fit. 

Porro  urbs  Mardga,  tn  qua  ante  quadringentos  annos  nobile  hoc  Conicorum  exemplar 
feriptum  dicitur , efl  inconfusus  Mediae  (3  Aflyriae,  fub  Long.  8a*r.  (3  Lat  n\v.  'Urbs 
autem  Tiis,  unde  ortus  Nafir-eddin,  tn  eadem  fert  Latitudine  ac  Mariga  fita , Longi- 
tudinem habet  92^*'.  civitate  Bagdad  habente  |o*\  juxta  Tabulas  Perficas  Geographicas 
a Gravio  noflro  editas. 

Benigne  igitur  velim  accipias  hoc  quicquid  eft  operis,  ab  oriente  ad  nos  adve&um 
& nec  unico  (quod  fcimus)  exemplari  feliciter  confervatum;  & noftris  quaefo 
in  co  interpretando  & luce  donando  conatibus  faveas.  Errata  quae  operarum 
incurii  lrrepfcrunt,  aut  nobis  forfan  quandoque  tmnus  pcrfpicacibus  exciderunt, 
ne  sgre  feras  hoc  modo  corrigere. 

Ptg.  4-lilV  ij.fcgc,  po  rz.  ri-  f.  14.  t.  48  pro  IIZK.ZHK.  f.  91.  L 1 }.  po  pu»ir .«  T A A,  rcflajj- 
rxn.ran.  f.  i4.A  ij.  proipUow»  ifio»  «{A.  /rg.  guluro  PAA.  f.  97.  t.  t}.  pro  iwjoniu,  minorem-  f. 
Exrrilai  igitur  arudraa  n m lupra  quadratum  ci  (A.  100.  L 17.  po  Uw,  atm.  f.  108- 1.  po  Unu  tjm 
Pnf.  1|.  in  Scaem  Hypib.  Sil  A po  A.  f.  14. A 4.  rtStm,  Utcrt  qui  trito,  f.  111,  L 4.  po  AB,  AT.  f. 
pro  BZ,  BE.  f.  4».t  U.  pto  ll»»,  10«m.  f «i)  9-  1»}.  1.  paruit-  po  rtfl»  dmw : «4,  l«g.  rc&l ; datui  ab.  f. 
ptoAZ.AZ.  p.  77.  {.  7.  pro  M Z,  M X.  f.  91.  I 1 pto  n6.  L 45.  pio  «)«,  rumor 

a t 


riAnnoT 
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•ntfityMU).  p*rr aj  eajfn  n A yuneu'  h St 
fuXfv,  afiv/.dtf  ei  3 tAdajx»,  eycia. 

Esto  vow  *»>»,  «pt  «j  mei  ow 

Jariar,  'm  ifa  Xin  i A J«r«i  tJ  ce>r  s»  A- 
•sl  ifS»  Ri»  « ocri  ti  A >o*ie.  «i>*A  Js»  fxn- 
£"»,  x,  tina  in»  Jui<3«  T»  lio  A E*  x,  tsn {jCyitmr  «i 
E E,  ET.  *tu<  ipa  ip3«  » vo*  Bfir  yaariat*  w «is»r 


Muauxuj  u — j ....  __  . # 

u majus  fuerit  eo,  obtufus;  Gn  minus,  acutus. 

PRIMO  fit  «quale,  ac  * a erit  ad  A a ficut 
a a ad  A r,  Sc  funt  circa  «quales  angulos, 
quare  angulus  ad  a «audis  eft  angulo  ad  A : 
ac  propter  ea  angulus  ad  A redua  eft.  Sed  fit 
majus,  cique  «quale  fiat  quadratum  ex  A E,  dejungan- 
tur BE,Er-  erit  igiturangulus  BEr  rodius,  sdeuque 


SUi £*»  « A ymit.  K»  nMi  iKuir  «j  duTf  ‘m 
«115»  si  1«  al,<9  i*t£ca 'ry^mw  ai  B Z,  Z f ifu/  JH 
ifS « » \i»i  B Z T x,  «inif  luLuw  i opr  7*  A ytb 
tif  l-<*«  xpa  i%ir  i A jafia. 

AHMMA  0. 

©sW  wu»  [ -w® f cp3«0  J ut  tujnav  r A B,  B T» 
£ ffl^sfur  Jejtmc  sr  A'  2J$(  5"  A 

cnrifGcA&u  ®€e  rsevftfftr m{  nit  A B,  B T. 

rlijiiin1  xinf.r  Sft  <u)s«  Rf'  s»  B.  *» 

* AB  xj  ixft^xrit»,  jL^unf.t  «paRi'  XsitS»  r»  AB 
'mi  B E'  «ftBwsa  apa  ES,  Sn  Adi»  ft  siE  ^ tripae 
4 J>j#p«sr».  En  ? A &»  siri  B T rjSrm  i A Z* 
J»3s»  api  Ri  si  Z.  xj  «si A»  Vjl  B Z »n  i Z T'  Ajs» 
aja  Ri  19  »*  T.  tj  fen£eu^3u<m  STA  ix-TZxjri»  (H  ti 
A'  3f«w  lp«  Ri».  3ww  3 tj  J A B,  cA3i»  opaRis!  A. 
•<s  3 *)  si  r *3s»,  AAsmi  apa  i A r iJ  /uji-S u.  <rsri 
V<v  a»  • A A r»  AT,  a/e  TO  »J  sful  B Z t»  l r Vnr  ??>. 
£rw  A opSas  ri  «e>r  t»  E A EA.<  5 A H,  i wnpa  «,« 
f A A,  A f JWipc/r  Ri  si  T»Taf7sr  W u«i  EA  H; 


angulus  ad  A obtufus  live  redo  major  eft.  Si  vero 
minus  fiserit,  ipfi  «quale  ponatur  quadratum  ex  A z, 
& jungantur  b z,  z r ; ac  angulus  B z r redus  erit, 
coque  minor  eft  angulus  ad  A : ac  proinde  angulus  ad 
A acurus.  CLE.D. 

LEMMA  II. 

Duabus  redis  A B,  B r invicem  normalibus  po- 
litione datis,  ac  dato  pundo  a,  deferibere  per 
A bypcrbolam  circa  alymptotos  A B.  B r. 

PUta  fadum  : ac  centrum  ejus  erit  8 Jungatur 
igitur  rcCta  ba  producaturquc  , qu-c  proinde 
diameter  erit.  Ponatur  BE  ipft  ba  «qualis,  quare 
data  eft  j unde  de  datum  pundum  E diametri  termi- 
nus eft.  De  A lupor  redam  b r demittatur  catbctus 
A z,  ac  fiat  Er  ipfi  BZ  «qualis,  ac  datum  erit  pun- 
ctum r.  jundu  autem  de  prududl  reda  r A ad  pan- 
dum A,  reda  r A data  erit  politione ; ac  reda  A B 
datur  politione,  quare  pundum  A datur.  Datur  etiam 
pundum  r,  ideoque  reda  AT  datur  magnitudine, 
erit  quoque  A A ipfi  A r «qualis,  oh  BZ  ipfi  z r «qua- 
lem. Sit  jim  AH  latus  redum  figurz  diametri  A E; 
poterit  igitur  utraque  a a,  AT  quartam  partem  red- 

auguli 
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tem  ita  fc  habente,  demonfiratum,  eft  in  fecundo  * «e-»  t»  Ea  E" 

libro  Corneorum,  hypcrbalz  afymptoto*  efle  redas  ^ f T*n>  c i'  tw  /Wnr>  in  inujr.vni  «nr 

AB,  B r,  «i  A B,  B r ■f  wijftfjf, 


LEMMA  IIL 

Sit  rcdla  A B pofitione  data,  ac  pundum  r da- 
tttm ; ac,  crudi  reda  B r,  (it  reda  B a data  : 
& erigatur  normalis  a b.  Dico  pundum  E 
contingere  hypcrbolam  per  pundum  r tranf- 
cumem. 

SIT  rz  normalis,  ipfiqucB  A aequali*  ponatur  Z Aj 
datur  itaque  pundum  A : & eredi  normali  a h, 
dabitur  pofitione  reda  AH,  occurrent  ipfi  B r pro- 
dudz  ad  pundum  H : datis  igitur  politione  redis 
A l,  A H,  hyperbola,  per  datum  pundum  r sTymptocis 
A B,  AH  dclcnpti,  rranfibit  per  pundum  B ; quia  E H 
ipfi  ir  sequalis  di,  ob  totam  he  toti  H r «qualem. 
Hoc  autem  ex  pncedenre  mamfcftum  cft. 

Componetur  autem  hoc 
modo.  Sit  ab  reda  po-  I H \ 

Titione  data , & pundum  | ' . \ , 

datum  r;  fitque  Br  reda  1 
duda,  data  autem  reda  fit  i - 

©.  demifli  normali  r Z,  ipfi 
© «qualis  liat  ZAj  & ad  ‘ 
angulos  redo*  erigjtur  AH  j 'v 

occurrens  rtdx  sr  pro-  | 
dudz  in  H:  dcin  aljrm-  j 
procis  ha,  ab,  per  pun- 
dum r intra  datum  , de-  i. 

fcribatur  hyperbola  Dico  IA — 

eam  problemati  (atisfacere, 

hocefi,  fi  demittatur  cathetus  aliqua  E A,  femper  fiet 
B A ipfi  ©squalis.  Hoc  autem  nunilcfium  efl  pro- 
pter aiymptotos ; «quales  enim  Ium  eh,  ra,  adeo- 
que  A ii  ipfi  z b «qualis : tora  igitur  a z,  huc  elt 
teda  ©,  «qualis  cli  toti  ba. 


A H M M A 


« vi*  ri»p  cnr.  la  p»imi 


a viJcPtop 


QtW  tujtw»  sj  A B,  syq  St) iv  ra  T’  ij  B T, 

sj  tui oSai  Jfyum  ij  B A,  ca^hl  j <i»s)^;Sa»  >)  A E. 
«i  n E asflsrop  tUwU  ti/cef  vxtpZcXrf 

iy^ojtcV^f  ajs * S r. 

HX9»  rjSrnt  i r Z.  ij  r»  B A im  «a IA»  » Z A /e- 
3sr  Iu«  Sii  t»  A.  qiji  » A H-  9 «o«  aqs  Sitr 

• AII  *is<ahvi«»ti  Tf  B T,  inf  ixC.Csuia»  tJ  H’  «J  Sl- 
ot* ? B A|  A U,  ^ e»f«*ii  /fEarsw  T P , tTqCi- 

bi  efei  H A.  A B bJ.n^)  Sf*  aj  9 E, 

70  mrr  7)  ? B f T«  EH,  Ixri  Kj  «M  B E t»  H T. 
ui  is«r  a£»  to 

E«t'7s3*ra*mi  Ai  inr. 
^ Ftw  i pC  Tf  Saso  AAuV* 

■ 1 »&*«  » A B.  to  JE3tr  to  T, 

i A /iryfum  i B T,  i A A- 
Ss<«  i 0 ' aj  oulrfi  «j»  tpo, 

•*9ir«  i^Monr  ■#  r Z,»  1 A* 
Kj  if3»  i/jjtS»  i A H’  »ft- 
»s p »T?S710  Ai  Tf  B r inft.i.ij* 

X?  70  H It)  utei  itvfi  jjnc 

"N,,  -nif  HAiAB  xjx  /oji/sw  9 

2j ii--.  T )«jfif>3»i  il-rifC»/». 

Sn  w»m  to  ocr!u/ue,  vniar 
on.ola  Sf  iu(9ine  I/fi  i E A,«n  ■ B A 7*  4a>.  TUTO 
A («t» i^jr  zjf  imt  iiifrSoiTU , "m  # » Elf  t»  r B, 

Jt*  » A A 75  Z B*  ^ «A*  ii 4 i A Z»  rrri^K  a t>, 

Sfr  7H  B A. 

IV.  Lib  Cecunii.  e Vide  Prop.  L Lab.  fecutvii. 

b aemma 
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AMMMA 

n<C/<  «f  ixvtuc  ATvp-fiaTitf  Jtif  A B,  B r 

oj  A E,  AZ’  Ai'y«  «l  i 
rvitZctfhxciv  aA\r>juc, 

p I ^ <fu«*rw  rvuvtmivbrsr 
i»*Kvt  *j  £n  ” 

A tiifriv  «i<  7»(U«r  c.03ha  » 

AAEzr*  ay  ji  * AZ 
TWai,  im  » aa  t?  /. r aj*  A 
¥ A E 7»(U*r,  wk  i Aa  7|  F.  T. 
wsi  i TZ  19  r E’m  SJi»»  Ssif 

iJWn»-  u SftajiftMm  <u'  ru- 
fuli «Vuissur. 

Ai?*  ^ '*£  *T,,C"  **ikfau  ryjrar 

iru-nur,  xj  nr  Uan?s* 

*/» ‘HfUS  )a»  77<  »3.  inf* 

» 0 N K.  it,  <?s>  J a/*u» 

M N»  k Ttixf  n M [ »5^  jyj 
•f  AtlZ  aj^.ui-rpw  » T1H  ] 
iif*  « uifi  T!  ii*i  M A N'  a&t 
T5  il5  AS  HTTMf  N CfA* 

t!u/  o^.ts^,  a'f  <A‘  tj  \ot  Hofl 
c$«  n ii>  OP  »7»f  i 1K4. 

>3  «£ff  tJub  5;5m».  u,-|  S£} 
tJt  vi  visi  M A N «f jr  vi  £ia 
A 2 iv»  v»  vsi  H O n «fif 
7v  Jav  O P.  itj  ii«t>A  <£5. 

A iit  n vot  M A N vwJ  va» 

H O n.  * A/tifav  if*  Siir  i Z 2 

■f»*  i.  Sii  v»f  7Kui>-,  rrvr 
S<i  vi  vsv  Z 2 A vj  lia» 

I3P,  [t^o»  jb  vtl  £vs  n T 
<<t»f]  ioiawv  «f»  S<t  5 2A 
v*r  0 P-  tTsv  «t<<  m *- 

fiwSrrai  ajjtufur  r#l 

rr^yunirrrui  ri  >C 

-reir  irtuiirJvrM»  *}j«i  JV»'wtj  rj  twnur. 


LEMMA  VL 

Circa  cafdem  afymptotos  A B,  b r dcfcribamur 
hyperbolae  A E,  a Z.  Dico  cas  non  occurrere 
invicem. 

Na  M fi  fieri  poflit,  conve- 
niant in  pundo  A,  & per 
A ducatur  ad  fediones  rrCta 
AAEzr;  erit  igitur,  propter 
fedionetn  a z,  reda  a a ipfi 
z r atquali»,  verum,  propter  fc- 
dionem  A E,  eadem  a a ipfi 
Er  aqualis  crit.adeoque  r z ipfi 
n xqurlis : quod  imjitlibile  eft. 
hae  fedtone?  igitur  non  concur- 
runt inter  !e. 

Dico  quoque  quod  eatdem  in  infinitum  produdae 
femper  invicem  propiora  fi- 
unt, & ad  minorem  procedunt 
diftannam.  Ducatur  enim  alia 
bypcrbola  ©M  * , firque  dia- 
meter eyjs  M ti,  cujus  termi- 
nus m ; ac  fit  h n diameter 
hyperbolae  A n z ; erit  igitur 
redangulum  m a n ad  quadra- 
tum e*  A 2,  ut  diameter  tranf- 
verfi  ad  latus  redum  ; & ut 
redangulum  H o n ad  quadra- 
tum ex  o r ita  diameter  tranf- 
verfa  ad  latu»  redum : quare 
redargulum  M A N efi  ad  qus- 
d ratum  ex  A z ut  redangulum 
H o n ad  quadratum  ex  o f,  ac 
permutando,  fcd  redangulum 
M A N majus  eft  redlangulo 
non,  ‘quare  zs  major  eft 
quam  <«.  ac  propter  Tedtioncs, 
re6  ar^ulum  z x A re&angulo 
£0P atqualc  eft  [utrumque e- 
nim  quadrato  ex  n r *qualc] 
quapropter  2 a minor  eft  ouam 
«p.  fcmpcr  igitur  fediona 
accedunt  invicem  ad  mnvora 
intervalla,  fibique  adjacent,  nam  fi  utraque  carum 
afymptotis  fcmpcr  propius  accedit,  manifeftum  eft 
8c  fibi  ipfis  fcmpcr  appropinquare. 
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QUoniam  enim  ut  r A eltad  AB  ita  2 A ad  A E, 
, ene  etiam  uc  quadratum  ex  r A ad  quadratum 
ex  a b ita  quadratum  ctia  id  quadratum  ex  A E. 
Icd  uc  quadratum  cx  r A cft  ad  quadratum  cx  A n, 
fumpta  communi  altitudine  AB,  ita  lolidum  bafin 
habena  quadratum  ex  A r & altitudinem  A B ad  cu- 
bum ex  A B,  ut  autem  quadruum  ex  Z A ad  qua- 
dratum ex  A E,  ob  communem  altitudinem  A E ; ita 
erit  folidum  bafin  habent  quadruum  cx  z A & alti- 
tudinem A E ad  cubum  ex  A E.  Mate  igitur  propor- 
tionalia funt;  ac  permutando.  Sed  ut  cubus  ex  ab 
cft  ad  cubum  ex  A e ita  cubus  ex  a h ad  cubum  ex 
a e,  & ita  cubui  ex  HBad  cubum  ex  «E.  verum 
ut  cubus  ex  H b ad  cubum 
ex  6i  e ita  folidum  quod 
cft  ad  cubum  ex  H B in  ra- 
tione quadrati  ex  AT  ad 
uadratum  ex  ra,  ad  foli- 
um quod  eft  ad  cubum 
cx  «E  in  ratione  quadrati 
ex  A z ad  quadratum  ex 
Z£.  ut  vero  unus  antecedentium  cft  ad  unum  con- 
fequcncium  ita  omr.es  ad  omnes;  quare  erit,  ut  (o- 
lidum  bafm  habens  quadratum  ex  A r & altitudinem 
a b,  ad  folidum  baftn  babers  quadratum  ex  A z alti- 
tudinemque A E , ita  cubus  cx  A K una  cum  co  quod 
ad  cubum  ex  H B rationem  habet  quadrati  ex  A r ad 
quadratum  ex  r b,  ad  cubum  ex  a e una  cum  eo  quod 
adeubum  ex  t»E  rationem  habet  quadrati  ex  A z ad 
quadratum  et  II.  Q E D 

L E M M A VITI. 

Si  fint  A & B fimul  aequalia  iplis  r & A limul. 
Dico  A excedere  r eodem  cxccflu  quo  a ma- 
jus cft  quam  B. 


Urirt  o?r  tu  i r A ®£>r  yiui  A B itw  » ZA  ct>» 
' -kuj  A E,  i,  it  ita  7a  Soa  T A efir  n ini  Alt 
r»  ii  Soa  7.  A <7r: ; : 79  Sin  A 0.  it  wV  n £ja 

T A «(ir  n iri  A B,  «irir  * AB,  in  st  Bpir 
79  iJLoir  pZ  1^.0  71  XT3  A T 777t,tyjitl  Ji  iiu> 

A B,  «es'f  J liiifAB  ici£o».  «r  A’  is  Sivi  Z A c£>f 
it  Sias  A E*  JUlror  f-^-ir  i A F,  «n»  ia  sspicr  79  £<Un  pC 
5;(i»  ia  Siia  Z A 7vrf*;a>5r  S4*  A tUo  A E,  oC‘»  ^ Sai 
f AE  iu£)f.  •}  nin  iia  1UXX ij»  tj  inOXx-  tb.  isj 
A'  iri  I Sai  i A B tuAtd  £ Sim  /a  E «i»r 
Sti  Sai  AH  kXk  «est  # Sim  ■f  A 0 xwor,  i>  i Sai  •? 
H B xvCor  cc/r  t Sas  i & E xi .i-.r.  i>x'  ut  i in  i II E 
xiCrr  sdt  t in  4 QE  «Zor, 
• r»  7s  xr>o»  .?  ^ 

■f  HB  «Z»  ir  nsiva  A T «e!» 
T8  Sil»  T B,  «jir  71  k&ytt  lypt 
oO<  f Sai  0 E «i*0»  «»  7» 
Siba  A Z se!»  ro  Sai  7.  E'  xj  «i< 
*fa  »»  ? J>«uW  ce«  i»  ? 

isa,u.V»>  «casri»  7{i<  £ wm.  icir  «yi  vr  t3  csjiir 
fiie»  pZ  i ytt  79  Siia  Tar  A T THfaiytrtr  v-\.h  A liui 
A B,  «tif  ia  sew  ri  £iatr  pZ  }^«»  ia  S«  iAZ  77- 
a^urir  i-lor  A litu  A E,  «i»r  i itti  7«  A H ttZitt  (/$ 
7»  xijo»  «£trnr  «er*  + Sai  ra/  H B xifoa  «r  ia  Sai 
A r «o»  1»  ini  r 8,  ce«»  ♦ «m  A 0 avf>»  iu 
Xojo»  ijrimr  »e7»  ^ r»»  b or  n ivi  A Z 

T4;f  7a  i Z E. 

A H M M A q'. 

Er*»  r«  A /tc?  f B «i»  tu  T saf  f 4-  w»  « »5- 
srsss^N  ri  A ? r,  rsrriu  urrsji^sr  5 t«  a sr  B- 


9 * W T - 

-r:r*Z"  T-  iit  7«  AZ,  7«7>,t  Tt  >i-  A 

}0»  'f/cr  reif  71  AB  T»  *4)«r  j 

‘X®*7**  7p  A r rir  ajJiir. 

A H M M A /. 

*9A  * r aMoroi  im^p/fru  *mp  T\  a rjJ  g. 
C7J  TO  A,  B tAowwa  fn  rur  T,  A. 

JTXTft  u^ix*.7»  AtJTtSE,  « A,Bi« 
mfii  TOir,l,I.  imiJfiiAnr  bJvnt 
V5)f*^«  «nf  -ri  a t«J5’  ti'A  a tJ  r V E,  W 
E «j«  «*4w.r  t2i  •#  ? A,  B vttcfy',,.  ift -ni  E,  B j. 


7 b fl**  A E fuperat  A Z,  five  quo 

E id  quod  ad  A B rationem  habet 
— I 1 excedit  illud  quod  ad  A r ean- 

dem habet  rationem. 

lemma  X. 

Excedat  A ipfum  r minore  differentia  quam  qua 
A fuperat  B.  Dico  A,  B funul  minora  efle 
quam  r,  a fimul  fumpta, 

S'T  enim  e «ctflirs  ipfiui  a fupra  r,  imde  a» 
* liroul  ipfu  r,E,  a fimul  fiimptis  sequalia  erant- 
'“I*”*  ,utem  a ipfum  r minore  quam  quo  A fuperat 
• en  autem  E excefliu  quo  a fuperat  r : igitur  E 
minor  clt  difierentu  iplarum  A,  < ; adeoque  E,  e 


rl 


B 

I — I M 


ih  ? A.  Mtrrir  7»  r,  -ni  r.  E,  B ift 

fAXanui  ftw  T,  A.  «>U  W T.  E.  B I*  <A.>3w 
™'  A,  B-  w A,  B Sfa  iaX»W  i*  w'f  r,a 

*r*(r.jtjr'  Hj  tx  <t  bkti  ^ivr 


minora  funt  qrnm  A.  commune  addatur  r.ac  r E t 
fimul  minora  erunt  quam  r,  A.  Sed  cfcmonllmuin 
clt  i,E,b  xquilia  cltc  ipfis  A, b fimul:  quare  a4  b 
minora  funt  quam  r,A  fimul.  Piri  modo  coniH- 
brt  huju*  converfa,  & quid  accidit  ubi  A minui  ft*. 
erit  quam  r. 


APOL- 


Digitized  by  Google 


tigi/Je : ideoque  demonflrarunt  tantum  quanam  Reda  contingant 
Se  itiones,  & vici/ftm,  nempe  quidnam  iis  accidat  propter  ea  quod 
Sed  tonum  Tangentes  fint.  Hc  quidem  de  hifce  egimus  Libro  primo, 
riift  quod  in  eorum  expofitione  pratermtfimus  Minimarum  doctri- 
nam. Conflit  ueramus  autem  eum  in  bis  quoque  demonjlrandis 
fervar  e ordinem,  quem  in  pramiffts  trium  Sectionum  Elementis fe- 
quuti  fumus,  relatione  habiti  ad  quamlibet  Sedionum  diametrum : 
quoniam  vero  innumera  funt  qua  hifce  accidunt,  id  Jolum  in  pra- 
fentia  conati  fumus,  ut  oflenderemus  quomodo  fe  res  habeat  re- 
fpedu  udxium  frve  diametrorum  principalium.  Has  autem  Tro- 
pofitiones  de  Minimis  accurate  admodum  diviftmus  & diflinximus 
in  fuas  Clafes : iifque  adjunximus  illas  qua  ad  profatam  Maxi- 
marum dodrinam  [pedant.  Id  namque  fcientia  hujus  Uudiofis 
in  primis  neceffarium  eft , tum  ad  Divi  (tones  & hwds  Vroblema- 
tum,  tum  ad  eorundem  Compofitiones : pr at er quam  quod  hac  ipfa 
res  de  earum  numero  fit,  qua  per  fe  contemplatione  non  indigna 
videantur.  Vale. 
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PROPO 


, j,m  lrai. ) igitur  rcdtangulum  fub  bh,  ze  fimul  lumptis  & gz  squale  ett  qua- 
drato ex  az.  Verum  rc&angulum  fub  utrimque  ze,  bh  & bz  duplum  cft  quadri  la- 
teri b z h e.  Quocirca  quadratum  ex  a z duplum  cft  quadrilateri  b z h e.  Q^E.  D. 


PROPOSITIO  II. 

CAdat  autem  ordinatim  applicata  fuper  centrum  El- 
lipfcos  A i fiat  b 2 dimidium  ipfius  b e : ac  jungatur 
A z.  Dico  quadratum  ex  A A duplum  efle  trianguli  b z a. 

Conncdtatur  redta  r e.  Quoniam  enim  b z ipli  z e squa- 
lis cft,  atque  etiam  ze  ipfi  ah  aequalis,  qua: parallela  cft 
ipfi  b E,idco  redtangulum  lub  a ii,  a b duplum  cft  trianguli 
A z B.  Sed  rcdtangulum  fub  a h,  b a xquale  cft  quadrato 
cxaa  (per  i l™'. ) Igitur  quadratum  ex  a a duplum 
cft  trianguli  A zb.  D. 


PROPOSITIO  III. 

CAdat  jam  ordinatim  applicata  ab  altera  parte  pun&i  A,  five  ultra  centrum 
Ellipfcos,  ut  AZ  s ac  fiat  b h dimidium  lateris  redti  b e, 
ac  jungatur  ha  qux  producatur  in  diredtum.  Per  pundtum  R H E 

z ipfi  be  parallela,  ad  occurfum  ipfius  ha,  ducatur  ze.  ~j\  T 

Dico  quadratum  ex  A z duplum  efle  diflerentix  triangulo*  / / \ / 

rum  b a h,  z a e.  / / \ 

Ter  punctum  r ducatur  r k ipfi  b e parallela , qux  f / \ 

occurrat  ipfi  h a in  pundto  k : ac  completa  Scdtione  ab,  | A ( j i 
producatur  A z ad  a.  erit  igitur  ( per  primam  hujus  j 1 e z j I 
quadratum  ex  z a duplum  plani  r K e z.  Eft  autem  z A ipli  AV—  j-  -/ — j\ 
z a xqualis,  adeoque  quadratum  ex  A z xquale  eft  quadri-  \ / ! J 

latero  r k©  z.  Tlanum  autem  hoc  ricez  xquale  cft  dif-  /v_ 
fercutix  triangulorum  r a k,  z a©;  quorum  triangulum  k r 
r a k xquale  cft  triangulo  B A h,  ob  b a ipfi  AT  xqualem. 

Quadratum  igitur  ex  az  duplum  eft  differentis  tt ungulorum  bah,  za©, 
Quod  erat  dcinonftrandum. 
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igitur  quadratum  ex  hk  squale  eft  duplo  redtangulo  fub  rz,  rjc:  ac  duplum 
rcdlangulum  fub  r z,  r k una  cum  quadrato  ex  kz  squale  erit  quadratis  ex  hk 
&kz  limul,  hoc  eft,  quadrato  ex  h z.  Quoniam  vero  duplum  redtangulum  fub  z r, 
r k una  cum  quadrato  ex  zk  (per  j.W6' Elem.)  squale  cft  quadratis  ex  rz,ric  fimuli 
aqualia  erunt  quadrata  ex  r Z,  r K quadrato  cx  ZH.  Quadratum  igitur  ex  ZH  ex- 
cedit quadratum  ex  zr  quadrato  ipfius  r k.  Ac  pari  argumento  probabitur  quadratum 

ex  zo,  (i  ex  az  excedere  quadratum  ex  rz  quadratis  interceptarum  r a, r e,  rcfptHhi,  * I 

Si  vero  bz  fuerit  ordinatim  applicata  ad  Axem  r z,  erit  duplum  rc8 angulum  rM  in  rz, 

hoc  eft,  duplum  quadratum  « rz,  aquale  quadrato  ex  B Z ; adeoque  quadratum  ex  B Z 

excedit  quadratum  ex  rz  ipfo  quadrato  txr  z.  Hinc  manifeftum  cit  A z majorem  effe 

quam  b z,  (3  b z quam  e>z,  & «z  quam  h z,  ac  uz  majorem  efte  quamrz;  omni- 

umque  Minimam  efie  rz:  redtalque  eidem  propiores  minores  eilc  remotioribus. 

Patet  etiam  excefliim  quadrati  cujufcunquc  alterius  dudts  fupra  quadratum  Mi- 
nima, squalem  efte  quadrato  intercepta:  inter  normalem  ab  extremitate  ejus  ad 
Axem  dcmidam  & Scelionis  Verticem.  Q^  E.  D. 

PROPOSITIO  V. 

SI  vero  detur  in  Axe  Hyperbole e putidum,  quod  a Vertice  Sefli- 
onis  di  flet  dimidio  Laterii  redi ; eadem  evenient  in  hac  qiuc 
in  Tarabold ; pree  ter  quam  quod  exceJSus  quadratorum  dudaruni 
fupra  quadratum  Minimx  cequales  erunt  redangulis  fadis  fttper  in- 
terceptas inter  ordinatim  applicatas  Sedionk  Verticem,  ftmili- 
bufqtte  contento  fub  Axe  tranfverfo  & eodem  Axe  una  cum  latere 
ejus  redo  ftmul,  ita  ut  in  ftngulis  Axi  tranfverfo  refpondeat  inter- 
cepta inter  ordinatim  applicatam  & Sedionis  Verticem. 

Sit  abt  Hyperbola,  cujus  Axis  <sr£;  ac  fiat  rz  aequalis  dimidio  lateris  redii: 

& c pundto  z educantur  ad  fedlionem  redis  quotcunque  z a,  z b,  z h,  z e.  Dico 
quod  redla  r z minor  eft  quavis  alia  de  z ad  fedlionem  ducendi  ■,  cidcmque  propior 
minor  eft  remotiore : quodque  dudtx  cujuflibct  z A,  z s,  z h,  z 0 quadratum  cxcc- 

A a di* 
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tinebunt  fpatia  fimi  lia, nempe  redt- 
angula  fiibTi,iN’5cfubr  A,yX:ac 
redtaTi,  quae  ipfi  rM  aequalis  eft, 
refpondcc  lateri  r a.  Quocirca  redt- 
angulurn  fuper  tm  fadtum,  quod  fimile  fit  redtangulo  fub  ta  & ta  una  cum  la- 
tere redto  fitnul,  erit  redtangulum  PN  i t.  Quadratum  igitur  ex  © z excedit  qua- 
dratum ex  r z redtangulo  fadto  fiiper  r M,  fimili  redtangulo  contento  fub  Axe  ta 
& utri  (que  r A & latere  ejus  redto  fimulfumptis.  Pari  modo  denionftrabitur  qua- 
dratum ex  hz  excedere  quadratum  exrz  redtangulo  fadto  fuper  ra,  fimilique 
deferipto. 

Dico  quoque  quadratum  exBz  excedere  quadratum  ex  rz  redtangulo  etiam  fi- 
mili  praedidtis.  Quoniam  enim  quadratum  cx  B z arqualc  cft  duplo  quadrilatero 
r koz  (per  prinum  hujus)  ac  quadratum  ex  rz  duplum  clt  trianguli  ikz:  ideo 
quadratum  ex  b z excedit  quadratum  exrz  duplo  trianguli  zko.  Manifeftum  au- 
tem cft  redtangulum,  trianguli  zko  duplum,  fieri  fiiper  rcdtain  r z,  ac  fimile  dic 
rcdtangulo  modo deferipto.  Quadratum  itaque  ex  bz  excedit  quadratum  ex  rz 
redtangulo  fuper  rz  fadto  & redtangulo  didto  fimili.  Dico  quoque  quadratum 
cx  A z eodem  modo  fi:  habere.  Quoniam  enim  quadratum  ex  A e duplum  cft  qua- 
drilatcri  r k ii  e (per  primam  hujus)  & quadratum  ex  ze  duplum  cft  trianguli 
XZE}  igitur  quadratum  ex  A z duplum  cft  triangulorum  Xkii,  TKZ,  ob  quadra- 
tum ex  az  quadratis  cx  a E,  ez  aequale.  Duplum  autem  trianguli  tkz  cft  qua- 
dratum cx  rz;  differentia  igitur  quadratorum  cx  az  & rz  duplum  eft  trianguli 
xkh:  unde  pari  modo  denionftrabitur,  redtangulum,  trianguli  xkii  duplum, fieri 
fuper  redtam  r e,  ac  fimile  efle  deferipto. 

Quoniam  vero  excefliis  quadratorum  harum  redtarum,  quibus  fuperant  quadra- 
tum ex  r z,  funt  rcdlangula  fuper  redtas  r e,  r z,r  a,  r m fadta,  quae  proinde  perpe- 
tuo variantur;  &quod  fit  fuper  te  majus  cft  fadto  fuper  rz,  & quod  fit  fuper 
rz  majus  co  fuper  ta,  & quod  fuper  r a majus  fadto  fuper  r.M:  erit  igitur  rz 
omnium  dudtarum  Minima  : reliquarum  vero  quae  propiores  funt  eidem  minores 
erunt  remotioribus.  Poteft  autem  omnis  redta  fic  dudta  quadratum  Minima,  una 
cum  redtangulo  fuper  interceptam  inter  ordinatim  applicatam  & Verticem  r fadto, 
uod  fimile  fit  redtangulo  contento  iub  Axe  r a & utrifquc  r a & latere  ejus  redto 
mul  fumptis.  Q^E.  D. 
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z K N,  ea,ba  x:  Bc  per  punctum  a uldetn  parallela  Iit  recta  a 2,  Axique  r A paral- 
lela: dux  f T}Nr.  Jam  quadratum  ex  z k ( per  primam  hujus ) duplum  eft  quadrila- 
teri  rasKi  quadratum  vero  ex  ak  duplum  eft  trianguli  kaP,  quia  KA  ipfiic? 
xqualis  eft,  ob  squalitatem  ipfarum  at, re.  Quadratum  igitur  ex  a z duplum  eft 
triangulorum  a re,  ©?N.  Sed  quadratum 
ex  a r duplum  eft  triaDguli  A r 0,  & rcCtan- 
gulum  £xTr  duplum  eft  trianguli  £qn: 
quadratum  itaque  ex  a z excedit  quadratum 
ex  ArreCtangulo  £ntt.  tft  autem  tr  ad 
ta  fi  ve  re  ficut  A r ad  Latus  redtum,  {tNr 
eft  ad  r 0 in  eadem  ratione;  quare  n r eft  ad 
re  ficut  at  ad  Latus  redtum.  Sed  Nr  ipfi 
0 t xqualis  eft,  uude  A r eft  ad  Latus  redtum 
ficut  0T  ad  r 0;  ac  per  convcrfioncm  ratio- 
nis ta  erit  ad  excelTum  ejus  fupra  Latus 
redtum  ut  0 T eft  ad  t r.  Sed  © t ipfi  f t 
aequalis  eft,  ob  aquales  r a,  re;  adeoque 
t f clt  ad  T t five  ficut  Ar  ad  excelTum 
cjufdem  fupra  Latus  redtum : Axi  vero 
Ar  refpondet  ipfa  t f,  qux  xqualis  eft  interceptx  r k ; redtangulum  igitur  Tvir 
xquale  eft  fadto  fuper  k r,  quod  fimile  fit  contento  fub  A r & excelTu  ejufdcm  fu- 
pra Latus  redtum.  Quadratum  igitur  cx  az  excedit  quadratum  exArfpatio  x- 
quali  redtangulo  fadto  fuper  r k fimilique  redtangulo  didto.  Eodem  modo  conflabit 
quadratum  «EA  excedere  quadratum  ex  AT  rc9  angulo  flmtli  fuper  interceptam  r a faSo. 

Dico  quoque  quadratum  cx  a b eodem  modo  Ic  habere.  Quadratum  enim  ex  a u 
duplum  eft  quadrilatcri  r a x e ; quadratum  vero  ex  ta  duplum  eft  trianguli  tao: 
igitur  differentia  inter  quadratum  ex  ab  fit  ex  at  xquale  eft  duplo  trianguli  a©x. 
Sed  redtangulum  fadtum  fuper  a r jam  deferipto  fimile,  duplum  eft  trianguli  a e x ; 
quare  differentia  inter  quadrata  ex  b A St  a r xqualis  eft  redtangulo  fadto  fuper  at, 
quod  deferipto  fimile  fit.  Dico  etiam  quadratum  ex  a h majus  efle  quam  quadratum 
cx  ta  redtangulo  fadto  fuper  Mr  fimilique  prxmonftrato.  F.ftemm  quadratum  ex 
hm  (per  primam  hujus)  duplum  quadrilateri  m Aon:  quadratum  vero  ex  ma  du- 
plum eft  trianguli  amp;  quia  am  ipfiMP  xqualis  eft,  obxquales  Ar, re.  Qua- 
dratum igitur  ex  ah  duplum  eft  utriufque,  trianguli  aio  St  trapezii  ia  pii  fimul. 
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cu  remotiore  ao  cauem.  i^xceiius  vero  quuuiau  vujun.wi.xjMv  v«»uu. 
tutn  Minimx  redi  angulum  cft  rcdtangulo  prxmonftrato  fimilc.  E.  D. 

PROPOSITIO  VII. 

SI  fumatur  pundum  in  Minimi  jam  deferipta , i»  quavis  e tri- 
bus Senionibus , a quo  ducantur  reda  qualibet  ad  Senionem : 
Earundem  Minima  erit  reda  jungens  punitum  illud  & Senionis 
Verticem.  Qeterarum  vero  ad  idem  Axis  latus  dudarum,  qua 
propior  efl  Minimae  minor  erit  remotiore. 

Sic  ABTA  lectio  Conica,  cujus  Axis  ah,  ac  ineo  re&a  Mimma  ae:  inter  A 
& e capiatur  pundtum  aliquod  ut  z,  i quo  ducantur  ad  Sedtionem  redtae  quaelibet 
z r,  z b,  z A.  Dico  quod  A z earundem  Minima  elt,  quodque  huic  propior  minor 
eft  remotiore. 

Jungatur  enim  te,  qux  proinde  major  erit  quam  aej 
unde  angulus  tae  major  erit  angulo  ate;  ac  angulus 
z a r multo  major  erit  angulo  arzj  adeoque  rz  major 
erit  quam  za.  Pariter  quoniam  be  major  eft  quam  te, 
angulus  b te  major  erit  angulo  r b e,  unde  & multo  ma- 
jor cft  angulus  btz  angulo  z bt:  quare  bz  major  eft  quain 
zr.  Eodemque  modo  demonftrabitur  A z majorem  cfle  h 
quam  s z.  lp(a  igitur  A z Minima  eft  redtai  um  de  pundto 
z ad  Se&ioncm  du&arum:  e exteris  vero  qux  eidem  az  propior  cft  minor  erit 
remotiore.  Q^E.  D. 

PROPOSITIO  VIII. 

SI  capiatur  in  Axe  Tarabola  putidum,  quod  a vertice  Se dionis 
plus  diflet  dimidio  Lateris  redi ; & 'a  pundo  illo  verfus  Sedi- 
otiis  Verticem  ponatur  cAxis  fegmentum  aquale  dimidio  lateris 
redi\  b cujus  extremitate  erigatur  Axi  normalis  ad  occurjim  Sedi- 
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pium  eft  rettuiguli  fub  Ez,zr:  Quadratum  igitur  ex  / 
ke  squale  cft  duplo  rediangulo  fub  ez,  zr  una  cum 
quadratis  ex  Zi,  EZ.  Quod  autem  fit  lub  rz,zr  bis, 
squale  cft  quadrato  ex  zir,  ob  ze  ipfi  r.\  squalem: 
quare  quadrata  ex  zn,  ze&  zz  funul  fumpta  squalia 
funt  quadrato  ex  e k.  .Sed  quadrata  ex  z u,  z E squan- 
tur quadrato  ex  eh;  unde  quadratum  ex  ek  squale  eft  quadratis  cx 
adeoque  excefliis  quadrati  cxek  fupra  quadratum  ex  eu  squalis  cft  quadrato  ex 
Zi.  Eodem  modo  dcmonftrabitur  quadratum  cxea  excedere  quadratum  cx  eh 
quadrato  ipfius  z m.  Quoniam  vero  duplum  re&anguli  fub  r z,z  e squale  cft  quadrato 
cxzii,  ob  ze  ipfi  r n squalem : erit  etiam  excellus  quadrati  cx  i £ fupra  quadra- 
tum ex  eh  squalis  quadrato  ex  rz.  Eft  autem  z z minor  quam  z M,  & zm  quam 
zr:  retta  igitur  eh  minor  cft  quavis  redta  per  e ad  Scdtioncin  dudti  inter  pun- 
itum H & Verticem  r. 

Pariter  quadratum  ex  b e squale  eft  duplo  rc&angulo  fub  r n,  r E ; hoc  cft  fub 
e z,  r e bis : quod  autem  fit  fub  r z,  z e bis  squale  cft  quadrato  ex  z H : quadratum 
igitur  ex  be  squale  cft  quadratis  ex  eh  & ez  funul  fiimptis.  Unde  quadratum 
ex  b e excedit  quadratum  ex  eh  quadrato  ipfius  e z.  Quinctum  quadratum  cx  79 
squale  cft  redtangulo  fub  r y,  z e bis,  ob  z e ipfi  r N squalem.  Quadratum  autem 
ex  7 e excellus  cft  quadratorum  ex  utraque  y z,  z £ fupra  duplum  redtangulura 
fub  yz,  ze;  quapropter  redtanguluiu  rz  in  Z£  bis,  una  cum  quadratis  cx  yz, 
z E fimul  xquantur  quadrato  cx  i->  e.  Sed  r z in  z £ bis  una  cum  quadrato  ex  z e, 
squale  eft  quadrato  cx  eh:  cxcclliis  igitur  quadrati  ex  ©E  fupra  quadratum  cx  tu 
aequale  cft  quadrato  cxyz.  Simili  argumento  differentia  quadratorum  cx  a e £; 
EH  squalis  erit  quadrato  ex  az.  Eft  autem  a z major  quamyz,  &yz  quam  ze. 
Retia  igitur  e h minor  cft  quavis  retia  per  pundlurn  e ad  Scdtioucm  ducta ; & 

J[u®  illi  propior  eft  minor  eft  remotiore:  it  exceffus  quadrati  alterius  cujufvis 
upra  quadratum  ejus  squalis  cft  quadrato  intercepi®  inter  ordinatim  applicatam 
& puruftuin  z.  Q^  E.  U. 


Ba 


PROPO- 


puncto  z mtcr  puncta  r,  £.  Ad  7.  erigatur  normans  iupcr  nxein  ui  t»,  a<-  jun- 
gatur 0 e.  Dico  ©£  Minimam  efle  t redis  de  pundo  e ad  fedionem  dudis; 
illiqucab  utroque  latere  propiorem  minorem  efle  remotiore:  Exceflum  etiam  qua. 
drati  cujufcunquc  earum  fupra  quadratum  Minimae  aequari  redangulo  fado  fu  per 
interceptam  inter  ordinatim  applicatas,  quod  fimile  fit  redangulo  contento  (iib 
diametro  tranfversl  & utrifquc  diametro  tranfversl  & Latere  redto  fimul  fumptis  i 
ita  ut  diameter  tranfverfa  rclpondeat  interceptae  inter  ordinatim  applicatas. 

Liat  n dimidium  Lateris  redi,  ac  jun- 
da  h i producatur  ad  S ; ipfique  11 S oc- 
currat ordinatim  applicata  z 0 produda 
in  x:  ac  jungatur  & utrinque  producatur 
e x.  Ducantur  etiam  normales  an,  k s, 
exteraeque  ad  occurlum  ipfarum  11  <?,  e x 
continuandae.  Jam  quoniam  n r cft  ad  rt 
ut  diameter  tranfverfa  ad  Latus  redum, 
fi  ve  (per  conJlruB  tonem)  ut  IU  ad  ZE;  ac 
H r eft  ad  r 1 ut  11  z ad  z X : z x itaque  ipfi 
z e aequalis  erit.  Quadratum  autem  ex 
20  duplum  eft  quadrilateri  nzx  (per 
primam  hujus)  & quadratum  ex  ze  du- 
plum cft  trianguli  e z x : Quadratum  igi- 
tur ex  0 E duplum  cft  quadrilateri  r 1 e x. 

Pariter  quadratum  cx  k 2 duplum  eft  plani  r 1 2 o ( per  eandem  primam ) 5c  quadra- 
tum ex  es  duplum  eft  trianguli  es#,  adeoque  quadratum  ex  ek  duplum  eft  u- 
triufque,  quadrilateri  riEX  & trianguli  0x6  fimul  fumpti.  Demonftravimus  au- 
tem quadratum  ex  © r.  duplum  efle  Trapezii  r t e x ; cxccflus  igitur  quadrati  ex  e k 
fupra  quadratum  ex  e e duplum  cft  trianguli  0x6.  Ducantur  redx  op,  xn,  fis- 
Axira  parallelae:  & erit  ut  ht  ad  n ita  fi  11  ad  no,  ob  6 n ipfi  xn  aequalem  i 
adeoque  6 n cft  ad  no  ut  diameter  tranfverfa  ad  latus  redum ; componendo 
autem  6n  erit  ad  60  ut  diameter  tranfverfa  ad  redam  compofitamcx  diametro 
tranfverfa  & Latere  redo.  Sedfin  aequalis  cft  ipfi  60-:  igitur  redangulum  roJf 
fimile  erit  contento  fub  diametro  tranfverll  & com polul  cx  utraque,  diametro 
tranfverfl  & latere  redo.  Redangulum  autem  po6t  duplum  elt  trianguli  o x fi, 
quo  exccflu  quadratum  ex  ek  fuperat  quadratum  ex  e©:  & ro  aequalis  eft  inter- 
cepi* 
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& prxmonltrato  redangulo  fimili.  E.  D. 

PROPOSITIO  X. 

SI fumatur  in  Axe  majore  Ellipfeos  punctum  quod  di  flet  a Ver - 
tice  Seflionis  plufquam  dimidio  lateris  redi ; ac  dividatur  in- 
tercepta inter  Verticem  Seflionis  & punflum  illud,  ita  ut  fermen- 
tum, quod  interjacet  Seflionis  centrum  & punflum  divi/ionis,  fit  ad 
diUantiam  ejufdem  punfli  ab  illo  in  Axe  prius  fumpto  in  ratione 
diametri  tranfverfe  ad  latus  reflum;  & a pun  flo  divi/ionis  eriga- 
tur s4\  i normalis  Seflioni  occurrens ; & ab  occurfu  ducatur  refla 
ad  punflum  in  Axe  fumptum : erit  hac  Minima  e reflis  qua  per 
punflum  illud  ad  Senionem  duci  poterunt',  &e  ciet  eris  qua  eidem 
propior  efl  minor  erit  remotiore : excefltts  autem  quadrati  cujuf 
libet  earum  fupra  quadratum  Minimae  aqualis  erit  reflangulo 
/a flo  fuper  interceptam  inter  ordinat im  applicatas  ab  iifdem  demif 
fas , /imili  vero  contento  fub  diametro  tran/verfa  & exceffit  dia- 
metri tranfverfe  fupra  latus  reflum. 

Sic  abt  Ulipfis  cujus  Axis  major  A r,  & centrum  A t ac  fit  t r major  dimidio  la- 
teris redi,  & fiat  a z ad  s k ut  a r ad  Latus  redum.  Ad  pundum  z erigatur  nor» 
malis  zn  qux  producatur,  ac  jungatur  eh.  Dico  Eli  Minimam  effe  6 redis  ad 
Sedionem  per  pundum  e ducendis;  cidemque  propiorem  minorem  efle  remo- 
tiore ab  eadem:  exccfiinn  etiam, quo  quadratum  alterius  cujulcunquc  dudx  fii- 
perat  quadratum  ejus,  squalem  efle  rcdangulo  lado  iuper  interceptam  inter 
pundum  z & ordinatim  applicatam,  quod  fimile  fit  contentu  fub  Axe  at  & cx- 
ccflii  quo  Axis  ille  fiipcrat  latus  redum,  ita  ut  Axi  Ar  refpondeat  intercepta  inter 
ordinatam  J<  pundum  z. 
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i,  * fub  r<T,  Sy  fimile  erit  redtangulo  /ub  axe  tranf-  \ 

vcrlo  St  exceflu  ejufdem  fiipra  lacus  redtum.  Ac  a s “"o 

t S xqualis  eft  ipli  zx,  adeoque  differentia  qua- 
dratorum ex  e©  & EH  tequalis  eft  redtangulo  fuper  zx  fadto,  quod  fimile  fit 
' redtangulo  jam  delcripto,  ita  ut  z x Axi  trnnfverfo  refpondeat.  Pari  modo  de- 

inonltrabitur,  differentiam  inter  quadrata  ex  e k St  e h xqualem  efle  redtangulo 
fadto  luper  z r fimilique  prardicto:  fimiliterque  quadratum  cx  Er  cxcedcrc  qua- 
dratum ex  eh  redtangulo  fuper  zr  fadto,  cifdcmquc  fimili.  Redta  autem  zx 
minor  cltquam  zr,  & zr  quam  zr;  quare  redta  eh  minor  eft  quam  E©,  St  E & 
quam  e k,  st  e k quam  e r. 

Porro  quadratum  ex  b e (per  prinum  hujus)  duplum  eft  Trapezii  r N E x.  Often- 
dimus  autem  quadratum  ex  e ii  duplum  eft  Irapczii  r n t £ ; quare  exceflus,  quo  qua- 
dratum ex  be  lupcrat  quadratum  cx  eh,  duplum  eft  trianguli  e£x,  quouxqualc 
clt  redtangulo  ladto  fuper  ez  fimilique  deferipto,  ut  ex  nuper  allatis  conftabit. 

Quadratum  quoque  ex  a a (per  fecundam  hujus)  duplum  eft  trianguli  r an,  St 
quadratum  cx  ae  duplum  eft  trianguli  aet;  quadratum  igitur  ex  a e duplum 
clt  trianguli  at?  Sc  Trapezii  r NE  f fimul  fumpti:  cxccdit  igitur  quadratum  ex 
a e quadratum  ex  eh  duplo  trianguli  at£:  hujus  autem  trianguli  duplum  redtan- 
gulum  eft  ladtum  fuper  az  delcripto  fimile.  Quinetiam  quadratum  ex  Mn(per 
tertiam  hujus)  duplum  eft  quadrilatcri  Eo n a,  St  quadratum  cx  nE  duplum  elt 
trianguli  riEa-j  quapropter  quadratum  cx  m e duplum  clt  trianguli  saa  St  quadri- 
lateri  e ao  t fimul  fumpti.  Sed  triangulum  ea  a xquale  eft  triangulo  tan:  quare 
quadratum  ex  m e duplum  eft  Trapezii  r n lP  St  trianguli  ofr  fimul  fuinpti.  Hujus 
igitur  trianguli  duplum  exceflus  eft  qtio  quadratum  cx  M e cxccdit  quadratum  cx 
eh.  Duplum  autem  trianguli  o£<r  redtangulum  clt  fuper  zn  fadtum,  fimilcquc 
redtangulo  delcripto.  Denique  quadratum  cx  A E duplum  eft  trianguli  t\z  St 
Trapezii  tneP  fimul  fumpti;  exceflus  itaque  quadrati  cx  ae  fupra  quadratum 
cx  eii  duplum' eft  trianguli  c?3;  cujus  trianguli  duplum  xqualc  eft  redtangulo 
fuper  za  formato  fimilique  delcripto.  Jam  vero  ez  minor  eft  quam  az,  ac  az 
minor  quam  n z,  ac  nz  quam  az:  quocirca  be  minor  eft  quam  ea,  ac  ea  quam 
em,  St  em  quam  r.  a.  Redta  igitur  e n minima  eft  e redtis  per  pundtum  e ad  Sedtio- 
nem  A b r ducendis.  Reliquarum  vero  qua:  eidem  ab  utroque  latere  propior  eft 
minor  eft  remotiore,  St  exceflus  quadratorum  carundcm  fupra  quadratum  ex  eh 
* xquales 
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tur  ©e,  ek,  ac  producantur  h n,  zi  ad  o,  s:  ducantur  etiam m a,  ns  axi  at  pa- 
rallela:. Erit  igitur  et  ad  rKut  ei  ad  is.  Sed  cr  aequalis  eft  ipfi  tk,  quare  e i 
& si  aequantur.  Quadratum  autem  ex  i z (per  primam  hujus)  duplum  eftquadrila- 
teri  r © i a : quadratum  vero  ex  i e duplum  eft  trian- 
guli e i s : quadratum  igitur  ex  z E dupluin  eft  trian- 
gulorum Ere,  eas  limul  fumptorum.  Sed  qua- 
dratum ex  e b (per  /ccundam  hujus)  duplum  eft  trian- 
guli et©;  ac  duplum  trianguli  fas  redanguhtm 
eft  a s M n ; quadratum  igitur  ex  ez  excedit  quadra- 
tum cx  e b redangulo  a s.  Verum  ratio  K r ad  r e 
eadem  eft  ac  tranfverfi  axis  ad  Latus  redum,  ca- 
demque  eft  ratio  s i ad  i a ; unde  per  converfionein 
rationis,  si  erit  ad  sa  ut  diameter  tianfverla  ad  ex- 
cellunt ejuldem  fupra  latus  redum.  squales  autem 
funt  si,  s n ; redangulum  itaque  fub  a s,  s N fimile 
eft  redangulo  contento  fub  diametro  tranfversl 
& excedit  cjufdcm  fupra  latus  rectum.  Sed  Et  ipfiAM  xqualis  eft,  quare 
differentia  inter  quadrata  ex  ez  & eb  xqualis  eft  redangulo  fado  fuper  ei  quod 
prxdido  fimile  eft.  Eodem  ttiodo  demonftrabitur  excedum  quadrati  cx  ih 
fupra  quadratum  ex  E B xquari  rcctangulo  fuper  E n formato  ac  jam  delcripto 
fundi. 

Pari  argumento  quadratum  ex  tr  duplum  eft  trianguli  tek,  & quadratum  ex 
be  duplum  eft  trianguli  te©;  differentia  igitur  quadratorum  cx  te  & eb  duplum 
eft  trianguli  © E K.  Hujus  vero  trianguli  duplum  xquale  eft  redangulo  fado  luper 
IF.  funi  lique  delcripto.  Jam  te  major  eft  quam  e n,  & e n major  quam  e i,  adeo- 
que  et  major  eft  quam  eh,  & eii  major  quam  ez,&  ez  quam  eb.  Maxima  igi- 
tur e redis  per  pundum  e dudiseft  et,  Minima  vero  eb;  e exteris  vero,  inter 
iplasEr,  eb  audis,  qux  propius  diftat  ab  nr  major  eft  remotiore:  & excclfus  qua- 
drati cujufcunquc  duCtx  fupra  quadratum  ex  E b xqualis  eft  redangulo  fado  luper 
interceptam  inter  ordinatim  ad  axem  at  applicatam  2c  centrum  tkdionis,  fimih 
vero  redangulo  prxdido.  Q^  E.  D. 
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PROPOSITIO  XIII. 


SI  'a  quovis  punito  in  Axe  'Parabola  ducatur  ad  Se  Itionem  re  Ha 
Minima  qua  contineat  cum  Axe  angulum  \ erit  angulus  ille 
acutus : Demijshque  ab  extremitate  ejus  normali  ad  Axem , abfcin- 
det  illa  Segmentum  ejus  aquale  dimidio  Lateris  retti. 


Sit  A b rarabola,  cuju3  Axis  Br  ; fitque  Minima  ad  Parabolam  dudta  AT;  Dico 
quod  angulus  ad  r elt  acutus,  quodque  normalis  ab  a ad  b r demifla  ablcindit  ab 
ea  redtarn  aequalem  dimidio  lateris  redii. 

Quoniam  redta  at  Minima  cft,  bt  major  erit  dimi- 
dio lateris  redii.  Nam  fi  non  major  fuerit  ei,  vel  xqualis 
erit  ei  vel  minor  ea.  quod  fi  aequalis  fuerit  dimidio  la- 
teris redii,  erit  ipfa  Br  (per  4,m  hujus)  Minima ; vel  etiam 
fi  Br  minor  fuerit  dimidio  lateris  redii,  erit  quoque 
( per  7,ra  hujus ) Minima  : adeoque  sr  minor  eflet  quam 
r A,  quod  cft  contra  Hypothefin.  quare  b r non  cft  mi- 
nor dimidio  lateris  redii,  neque  etiam  squalis  ci,  er- 
go major  cft  ci.  Sit  itaque  r a aequalis  dimidio  lateris 
redii.  Dico  Axi  normalem  6 pundto  a eredlam  tranfire  per  A.  Nam  fi  ali- 
ter fuerit,  fit  normalis  illa  redta  A E ; & te  (per  odtavam  hujus)  Minima  eric 
d redtis  de  pundto  r ad  Scdtionem  ducendis:  hoc  autem  ablindum  eft,  nam  at 
minor  eft  ca.  Igitur  perpendicularis  ad  pundtum  a eredta  tranfibit  per  a,  ac  at 
dimidium  erit  lateris  redti:  erit  quoque  angulus  Ars  acutus,  ob  angulum  baa 
redtum  Q^  E.  D. 


PROPOSITIO  XIV. 

SI  ducatur 'a  punito  in  Axe  Hjperbola  relta  Minima,  qua  conti- 
neat cum  Axe  angulos  deinceps:  erit  angulus  ille,  quirefpicit 
Verticem  Se  Itionis,  acutus.  Ac  ft  ab  extremitate  Minima;  ducatur 
normalis  ad  Axem,  dividet  illa  interceptam  ititer  centrum  Se  Itionis 
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EDutta  de  punflo  dato  in  Axe  majore  Ellipfe os  refta  aliqua  Mi- 
nima,///^ Minima  tranfeat per  Centrum  Setttonis, normalis 
erit  fuper  Axem  majorem.  Si  vero  tranfeat  per  aliud  punflum, 
continebit  cum  cAxe  majore  angulum  obtufum  verfus  centrum : efr 
normalis  ab  extremitate  Minimas  cadet  inter pundum  unde  edutla 
ett  & Senionis  Verticem : ita  ut  intercepta  inter  normalem  & cen- 
trum fit  ad  interceptam  inter  eandem  normalem  & pundum  illud, 
in  ratione  diametri  tranfverfie  ad  latus  redum. 


Sit  A b r Ellipfis,  cujus  Axis  major  a r & centrum  i:  educatur  primum  d pundo 
i ad  Sedionem  reda  Minima  i b.  Dico  redam  i b normalem  efle  fuper  ipfam  at. 
Nam  fi  non  ita  fit,  fit  ia  normalis  fuper  at;  adeoque  (per  n*“  hujus)  ia  foret 
minima  reda  de  pundo  i ducenda,  contra  Hypothefin;  pofoimus  enim  i b Mini- 
mam efle.  Reda  igitur  i b normalis  eft  fuper  a r. 

Torro  fi  capiatur  pundum  aliud  in  Axe  ut  H,  ac  fit  h z Minima  ab  eodem  h duda : 
Dico  angulum  zhi  obtufum  efle;  ac  fi  normalis  de  pundo  z ad  at  demit- 
tatur, interceptam  inter  ordinatim  applicatam  & pundum  i efle  ad  interceptam 
inter  eandem  ordinatam  & pundum  H,  in  ra- 
tione lateris  tranfverfi  ad  latus  redum. 

Quoniam  enim  z h Minima  clt  de  pundo  ii 
duda,  eritiir  (per  feptimam  hujus)  major  di- 
midio lateris  redijae  reda  n dimidium  eft  la- 
teris tranfverfi:  quare  ratio  ir  ad  h r minor 
erit  ratione  lateris  tranfverfi  ad  latus  redum. 


A B 


K,  ita  ut  ik  fit  ad  kii  ut  latus  tranfvcrfum  ad 


Dividatur  itaque  Hr  in  pundo 
latus  redum:  Dico  normalem 
6 pundo  K occurrere  Sedioni  in  pundo  z.  Nam  fi  hoc  non  ita  fic,  fit  ea  reda 
ka,  ac  proinde  ha  (per  decimam  hujus)  minima  erit  i redis  per  pundum  h 
ducendis.  Eft  autem  hz  reda  illa  Minima:  quod  abfurdum.  Occurrit  igitur 
normalis  c pundo  K Sedioni  ad  pundum  z,  & angulus  ihz  obtufus  eft ; ac  de- 
mifsi  de  pundo  z fuper  Axem  Ar  normali  zk,ik  erit  ad  kh  ficut  latus  tranfver- 
fum  ad  latu3  redum.  Q^  E.  D. 


D 


TROPO 
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normales  Z©,  EK,  ha,  quibus  parallela  fit  recta  Ax.  Occurrat  pradutia  z © ipjts  i n, 
sa/i»  pinulis  t,  m,  ac  Axi  at  parallela:  ducantur  M?,  Tr.  Quoniam  autem  r A 
xquale  elt  ipfi  ri,  quadratum  ex  I A duplum  cft  trianguli  r ai  : & quadratum  ex 
©a  duplum  cft  trianguli  ©am;  ac  quadratum  ex  ez  (per  primam  hujus)  duplum 
«It  Trapezii  ri©T:  quadratum  igitur  ex  ra  excedit  quadratum  ex  az  duplo 
trianguli  tms:  duplum  vero  hujus  tri- 
anguli redtangulum  cft  TMrP.  Jam  rn 
cft  ad  iia  ut  diameter  tranfvctla  ad  excef- 
fuin  lateris  redti  fupra  eandem  (dimidium 
enim  diametri  tranfverfx  eft  ad  dimidium 
lateris  redti  ficut  diameter  tranfverla  ad 
latus  redtum)  ac  in  eadem  clt  ratione  r r 
ad  r ? live  tT  ad  tm;  quare  tt  eft  ad  T M 
ut  diameter  tranfvcrfa  ad  exceiTum  lateris 
redti  fupra  tranfvcrlam.  Sed  Tr  xqualis 
clt  ipfi  r©}  ditlcrunt  igitur  quadrata  ex  r a,  ~ I'1 

/a  Ipatio  a:  quali  redtangulo  fadto  fu  per  re,  ^ p a 

& fiinili  redtangulo  delcripto.  1'ari  argumento  probabitur  cxcefTum  quadrati  ex 
i a fupra  quadratum  ex  a e aquari  redtangulo  fadto  fuper  tk,  quod  fimile  lit 
deferipto.  Quinctiam  quadratum  cx  ea  (per  tertiam  hujus) duplum  cftquadrila- 
teri  aaax,  & quadratum  ex  Ar  duplum  clt  trianguli  Ar u cumque  triangulum 
a n x aquale  elt  triangulo  rui,  erit  diflerentia  quadratorum  ex  i a,  ba,  dupla 
trianguli  a ai.  duplum  autem  hujus  trianguli  xqualc  elt  redtangulo  fadto  fuper 
i a,  flmilique  redtangulo  jam  deferipto.  Llt  igitur  i a major  quem  az,  & az 
quam  A E,  & A E quam  A B. 

Infupcr  quadratum  cx  ah  (per  eandem  tertiam)  duplum  clt  quadrilateri  a a t x, 
& quadratum  cxaa  duplum  clt  trianguli  a >•  a ; quare  quadratum  ex  A n xqualc 
cft  duplo  fpatio  a a r x,  una  cum  duplo  triangulo  a*/  a:  Quadratum  autem  cx 
r a duplum  cft  trianguli  ri  A,  & triangulum  r au  xqualc  cft  triangulo  A x n.  Dif- 
ferunt igitur  quadrata  ex,  ra,  ah  duplo  trianguli  sr  y,  cujus  trianguli  duplum 
aquale  cft  redtangulo  fadto  fuper  r a fimilique  prxdidto.  Denique  quadratum 
ex  a a duplum  eft  trianguli  aap,  & triangulum  r n i xquale  eft  triangulo  uxa; 
difiliuut  igitur  quadrata  cx  A r,  aa,  duplo  trianguli  ix  r;  hujus  autem  trianguli 

duplum 
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anguli  squale  cft  redtangulo  fadto  \ jZ  / ” J 

fuper  r z lunilique  dcfcripto : quod  V 'Vo  \ / / 

quidem  eodem  omnino  modo  de-  K ^ ^ '_,r\ ^ 

monftratur  ac  praxedentia.  Recta 

igitur  at  major  elt  quam  a e,  & ae  quam  A a,  & A A quam  ab.  Proinde  Af 
maxima  cft  inter  cdudtas  de punCto  A:  quaeque  eidem  propior  cft  major  cft  remo- 
tiore: & excclfus  quadrati  ipfiusAr  (upra  quadratum  abcujus  alterius  dudtx,  x- 
qualis  elt  redtangulo  fadto  fu  per  interceptam  inter  ordinatim  applicatam  & Verti- 
cem r,  quod  (inule  fit  redtangulo  contento  fui  Axe  minori  (i  rxcejfu  quo  latus  retium 
juperat  eundem  Axem,  Q^E.  D. 


PROPOSITIO  XVIII. 

SI  vero  fuerit  Af  Axis  minor  Ellipfcos,  cujus  centrum  H : ac  fiat  raxqualis 
dimidio  lateri*  redti.  Dico  r a Maximam  cfle  6 redtis  dc  pundto  A ad  Sectio- 
nem ducendis,  a a vero  carundem  Minimam:  propiorem  autem  ipli  ra,  e redtis 
Sedtioncm  fecantibus,  majorem  elle  remotiore : cx  iis  vero  qux  cxtrinlccus  Sc- 
Ctioni  occurrunt,  propiorem  ip- 
li a a minorem  elTe  remotiore : 5c 
excedunt  quadrati  ipfius  r a fu- 
pra  quadratum  cujufvis  alterius 
ducta.',  xqualcm  ede  redtangulo 
fadto  fuper  interceptam  inter  pun- 
ctum r&  ordinatim  applicatam, 
quod  fimilc  fit  prxdiCto,  nempe 
rcCtangulo  lub  Axe  minore  & ex- 
celTu  lateris  ejus  redti  fupra  eun- 
dem Axem. 

Ducancur  rcotx  a?,  ae,  ab,  exterxque  ut  in  figura  praecedente:  ac  pari  argu- 
mento patebit  quadratum  cx  r a,  majus  cifc  quadrato  cx  ZA  redtangulo  fadto  fu- 
per  r a fimilique  prxdiCto  j & quadratum  cx  ta  majus  die  quadrato  ex  ea, 

D 2 redtan- 
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liipra  quadratum  cx  a a aequalis  rcdangulo  deferipto  fimili,  fuper  rA  fado ; quare  A A 
minor  eft  quam  a P,& a f quam  A r,  &ATquamAZ.  Eft  igitur  A r Maxima  b dudis 
per  pundum  A.earundem  vero  minima  eft  a a i Si  inter  easqua:  Sedioncm  intcrfecant, 
quae  propior  eft  ipfi  at  major  eft  remotiore;  ex  iis  vero  quae  Scdioni  cxtrinfecus 
occut  runt,qux  ipfi  a a propiores  funt  minores  funt  remotioribus.  Quadratum  etiam 
ex  r A excedit  quadratum  cujufvis  alterius  dudae,  rcdangulo  fado  fuper  intercep- 
tam inter  pundum  r & ordinatim  applicatam,  quod  fimilc  fit  deferipto.  Q^E.  D. 


PROPOSITIO  XIX. 


SI  capiatur  in  udxe  mitiore  Elhpfeos  pundum,  quod  a Vertice 
Sed  tonis  majori  intervallo  di  flet  quam  dimidio  Lateris  redii 
erit  illa  Maxima  redarum  de  pundo  illo  adSedionem  ducendarum , 
qnce  ad  Verticem  Sedionis  ducitur.  Reliquarum  vero  qiue  huic 
propior  ejl  major  erit  remotiore. 


Sic  abi'  Lllipfis,  cujus  Axis  minor  fit  A r : & in  eo  capiatur  pundum  A,  ita  ut  r A 
maior  fit  femi latere  redo.  Dico  r a maximam  efle  c redis  per  pundum  A ad 
Sedioncm  dudis,  cidemque  propiorem  majorem  efle  remotiore.  r 

Sit  autem  ni  dimidium  lateris  redi,  & ducantur  b pundo  a z 
redx  a z,  a E,  a R,  ac  jungantur  H z,hh,  h b,  atque  etiam  redae  T-.V 
r z,  z e,  e b.  Reda  igitur  r h (per  tres  proximas  propofitiones)  ma-  / 
jor  eft  quam  z n $ adeoque  angulus  r z h major  erit  angulo  zth:\  x 
unde  angulus  rzA  multo  major  erit  angulo  zta.  Reda  itaque  L " 
r a major  eft  quam  z a.  Similiter  cum  hz  major  eft  quam  he,  l 
angulus  z e h major  erit  angulo  ezh,  ac  angulus  zea  multo 
major  erit  angulo  £ z a : quocirca  A z major  eft  quam  A e.  Eo- 
demque  argumento  probabitur  redam  a e majorem  efle  quam 
a b.  a r itaque  maxima  eft  redarum  per  pundum  a ad  Sedio- 
nem  dudarum,  cidemque  propior  major  eft  remotiore.  Q^E.  D. 


PROPO- 
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meter  tranfverla  at  ad  latus  ejus  redlum ; (hoc  autem  fieri  poteft,  quia  dimi- 
dium lateris  redii  majus  eft  quam  at)  fit  erigatur  c pundlo  m normalis  ad  at 
ut  zm,  fit  jungatur  z a.  Dico  quod  redla  za  Maxima  eft  rcdlarum  perpundlum 
a ad  Sedlioncm  dudlaruni;  quodque  eidem  ab  utraque  parte  propior  major  cft 
remotiore;  quodque  cxccflus  quadrati  ipfiusZA  fupra  quadratum  alterius  cujufvis 
dudlx  aequalis  cft  redlangulo  fadlo  foper  interceptam  inter  pundlutn  m fit  ordt* 
natim  applicatam,  quod  mniie  fit  redlangulo  111  praecedentibus  dderipto. 

n 


Ducantur  redla:  quaelibet  aliae  a»,  ah,  az,  A a,  ac  fit  ab  axi  perpendicularis; 
fitfiac  rT  aequalis  dimidio  lateris  redii, fit  demittantur  normaleseN,  hk,  as:  jun- 

Satur  etiam  E t producaturque,  fic  agantur  ipfi  a r paralleli*,  ut  fecimus  in  prarcc- 
entibus.  Quoniam  vero  me  eft  ad  a M ut  lacus  tranfvcrfum  ad  latus  redlum, 
fit  m eadem  eft  ratione  et  ad  rT;  ut  autem  tr  ad  rr  ita  me  ad  mt;  redla 
igitur  MA  aequalis  cft  ipfi  Mr,  & quadratum  cx  m a duplum  eft  trianguli  mat; 
quadratum  autem  ex  mz  (per  primam  hujus)  a*quale cft  duplo  Trapezio  rtrM: 
quadratum  igitur  cx  az  xqualc  eft  duplo  trianguli  mat  una  cum  duplo  plani 
. E tttM 


squale  eft  triangulo  nEA:  igitur  differentia  inter  quadrata  ex  az  & AB  duplum 
eft  trianguli  tat,  quod  quidem  aiqualc  eft  rcdangulo  fiido  fuper  am  fpeciei  jam 
deferiptx.  Hxc  autem  eodem  modo  demon  Urantur  ac  propofitio  i <"*.  Parique  ar- 
mento differentia  quadratorum  ex  az  & a a squalis  eft  rcdangulo  fimili  fuper 
ms  fado. 

a z igitur  Maxima  eft  redarum  per  pundum  a ad  Sedioncm  ducendarum ; 6 
quibus  etiam  quae  eidem  propior  eft  major  erit  remotiore,  & exceffus  quadrati 
ipfius  az  fupra  quadratum  alterius  cujufvis  dudx  squalis  eft  redangulo  fpeciei 
aeferiptx,  fado  fuper  interceptam  inter  pundum  m & ordinatim  applicatam. 
Hsc  autem  omnia  ita  fe  habent,  live  Axis  minor  squalis  fuerit  dimidio  lateris 
redi,  five  major,  live  minor  eo.  Nam  fi  ve  major  fuerit  eo,  acducantnr  redx  it 
pundo  A ad  modum  figurs  prims;  vel  a pundo  a,  ut  in  figura  fecunda;  vel 
etiam  i pundo  exteriore,  ut  a in  figura  tertia;  Maxima  erit  ca  quam  deferip- 
fimus;  coincidente  demonftrationis  modo,  in  figuris  fecunda  ac  tertia,  cum  ea 
quam  in  prima  jam  expofuimus.  E.  D. 

PROPOSITIO  XXI. 

SI  capiatur  i n aliqua  Maximi,  in  Ellip/i  juxta  propofitionem 
pr recedentem  duBa  ac  ultra  (lAxern  minorem  produci  a , pun- 
Bum  aliquod-,  erit  quoque  Maxima  omnium  de  ptinBo  illo  ad 
eandem  Se  Bionis  partem  ducendarum , reBa  ea  cujus  Maxima 
efi  pars\  & ab  utroque  ejus  latere  qtue  eidem  propior  eft  major 
erit  remotiore. 

Sit  a bt  Ellipfis,  cujus  Axis  A r ; fitque  b a reda  Maxima  de  pundo  a ad  Sedio- 
ncm duda,  modo  in  Prop.  prxcedente  deferipto.  In  b a capiatur  pundum  ali- 
quod 
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normalem  illam  & centrum  Settionis  ad  interceptam  inter  norma- 
lem & pun&ttm  in  Axe  fumptum , in  ratione  diametri  tranfverfte 
ad  latres  retium. 

Sit  abt  Ellipfis  cujus  Axis  minor  at;  tranfeat  autem  imprimis  refla  Maxima 
per  centrum  ut  b a.  Dico  BAclIe  ad  angulos  reflos  fu  per  Ar.  Nam  fi  non  ita 
fit,  fit  normalis  illa  a e.  erit  igitur  A k (per  i in”m  hujus)  Maxima  duflarum  de  pun- 
flo  A : quod  eft  contra  hypothefin ; poluimus  enim  a b maximam  cfie.  Quare  refla 
ab  elt  ad  angulos  reflos  fuper  at. 

Educatur  jam  refla  quaevis  maxima  zii  de  punflo  alio  z.  Dico  angulum  tzh 
acutum  efle}  demilsaque  normali  de  punflo  u ad  Axem  a r,  erit  intercepta  inter 
ordinatim  applicatam  & centrum  A,  ad  interceptam 
inter  eandem  ordinatim  applicatam  & punflum  z,  in 
ratione  diametri  tranfverfse  ad  latus  reflum. 

Erit  enim  refla  z r vel  major  dimidio  lateris  re  A i, 
vel  minor  eo,  vel  eidem  arqualis.  Non  autem  squalis 
elt  ei,tuncenim(per  i«'m.i7‘,n.i  8"”.hujus)  foret  maxima: 
neque  major  eft  eo,  quia  fic  etiam  (per  i9,cl  hujus)  fo* 
ret  Maxima:  Eft  igitur  zr  minor  dimidio  lateris  rcfli. 

Quare  fi  fiat  intercepta  ad  reftam  compofitam  ex  in- 
tercepta & z a fimul  liimptis,  ficut  diameter  tranfverfa  ad  Latus  reflum,  erit  inter- 
cepta illa  minor  quam  r a,  quia  az  minor  eft  cxccfiu  dimidii  lateris  rcfli  fupra 
dimidium  lateris  tranfvcrfi;  adeoque  ratio  ejus  ad  r a minor  erit  ratione  excelsus 
lateris  refti  fupra  diametrum  tranfverfam  ad  diametrum  tranfvcrfam : eft  igitur 
in  ea  ratione  ad  minorem  quam  ra.  Sit  ea  ak,  ut  fit  k a ad  z k in  ratione  dia- 
metri tranfvcrfs  ad  latus  reflum.  Dico  normalem  fuper  Axem  at  ad  punflum  k 
ereflam  tranfirc  per  punflum  H.  Nam  fi  non  eo  tranfeat,  cylatad  modum  reflx 
ko:  & critez  (per  demonftrata  in  2o"u  hujus)  Maxima.  Hoc  autem  fieri  nequit, 
quia  tx  Hypotbcfi  zu  ejl  illa  Maxima.  Tranfit  igitur  normalis  de  punflo  11  de* 
mifia  per  punflum  k,  ita  ut  ak  fit  adKZ  ut  diameter  tranfverfa  ad  latus  reflum. 
"Mmuftftum  autem  ejl  r z u angulum  ejfe  acutum , ob  z K H nilum.  Q^  E.  D. 

1’ROPO- 


niina  eft  qux  duci  poffit  ad  Scdionem  dc  pundo  z.  E.  D. 

PROPOSITIO  XXIV. 

IN  omni  Senione  Conica,  duci  non  poteU  ab  Nxe  ad  idem  in 
Settione  pundum,  mfi  una  fola  Minima. 

Sic  imprimis  ab  Parabola,  cujus  Axis  bts  ac  capiatur  in  Sedione  pundum 
quodlibet  A.  Dico  quod  non  duci  poteft  ab  Axe  ad  pun- 
dum a nili  una  reda  Minima. 

Nam  fi  fieri  poteft  ducantur  Ar,  a A;  ac  demittatur  ab 
a ad  Axem  sr  normalis,  ut  a e:  erit  igitur  ea  (per  iji,D 
huius)  dimidium  latens  redii  atque  etiam  Er  aequalis  erit 
eidem  femilateri  redo.  Quod  abfurdum.  Igitur  non 
duci  poliunt  ab  Axe  ad  pundum  A plurcs  quam  una  Mi* 
nima.  E.  D. 


PROPOSITIO  XXV. 

SI  vcroScdio  ab  fuerit  Hyperbola  vel  Ellipfis  Axe  ro  ac  centro  ndelcripta; 

ac  capiatur  m ea  pundum  aliquod  ut  A.  Dico  quod  non  duci  polline  ab  Axe 
ad  pundum  a plures  quam  una  lola  Minima. 

Nam  fi  fieri  potell  ducantur  plures  quam  una,  ut  A e,  a a i & ab  A demittatur 


a z normalis  in  Axem  b r.  Erit  igitur  z h ad  z e (per  demonftrata  in  14™  & 1 1™ 
hujus)  ut  Axis  tranfverfus  ad  latus  redum.  Oporteret  autem  hz  efie  ad  za 
in  eadem  ratione  diametri  tranfvcrlx  ad  latus  redum.  Hoc  autem  impolfibile 
cft ; ac  proinde  non  duci  pofiimt  dux  redx  Minimx  ab  Axe  ad  idem  pundum  a. 
Quod  erat  demonltrandum. 

' PROPO- 
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anguium  a at  rettum  e Ile. 

Demittatur  normalis  ah,  ac  (per  ij*1”  hujus)  erit  nr  squalis  dimidio  lateris 
redi;  ac  fi  a a tangat  Parabolam,  normali  ah 
de  pundo  A dcmilsa,  erit  ( per  3rlm primi)  ba 
ipfi  b 11  squalis,  adeoque  rn  erit  ad  latus  redum 
ut  b h ad  HA:  quare  redangulum  fub  r h,  h a x- 

5|uale  erit  fado  fub  bh  & latere  redo.  Sed 
adum  fub  bh  & latere  redo  (per  umam  primi) 
squale  cft  quadrato  ex  ah:  quadratum  itaque 
cx  ah  squale  cft  redangulo  fubrii,  ha.  An- 
gulus autem  aha  redus  cft:  redus  eft  igitur  (per  Lemma  Pappi  I.)  angulus  A Ar. 


PROPOSITIO  XXVIII. 

JAM  fi  fuerit  Sedio  a b Hyperbola  vel  Ellipfis  cujus  Axis  bi\  Dico  redam  ab 
extremitate  Minims  alicujus  dudam,  ita  ut  tangat  Sedioncm,  eidem  Minime 
normaliter  infidere.  Etenim  fi  Minima  illa  fuerit  pars  Axis  Br,  manifeftum  cft  redam 
Sedioncm  tangentem  in  pundo  b eidem  Mininis  ad  angulos  redos  efie.  Sit  au- 
tem a e Minima  alia,  & fit  Tangens  az.  Dico  angulum  zae  redum  efie. 


Demittatur  normalis  a h & fit  centrum  a : ac  fi  fuerit  a e minima  & a ii  ordinatim 
applicata,  erit  ah  ad  he  (per  i41!" & iyam hujus)  ut  diameter  tranlvcrfa  ad  latus 
redum.  Eft  autem  ah  adite  ut  redangulum  fub  ah,  iiz  ad  rcdangulum  (ub 
hz,  he;  adeoque  erit  redangulum  fub  ah,  iiz  ad  redangulum  liib  hz,  ii  e ut 
diameter  tranfverfa  ad  latus  redum.  Sed  diameter  tranfvcrla  eft  ad  latus  redum 
(per  37*“  primi)  ficut  rcdangulum  lub  ah,  hz  ad  quadratum  cx  Ali:  igitur 

F redan- 
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Sit  a b r Ellipfis  cujus  Axis  minor  a r,  & ab  Axe  ad  Sedtioncm  ducatur  Maxima 
quxdam  ut  os;  tangat  autem  fedtionem  redta  ba  ad 
punctum  u.  Dico  angulum  a bo  redtum  elle. 

Ducatur  e centro  ad  Sectionem  Axi  normalis  ek,  qua 
occurrat  Maxima  ob  in  A;  quatque  dimidium  erit  Axis 
majoris.  Quoniam  vero  Ar  Axis  minor  cft,  & Axis  f.k 
occurrit  Maxima;,  erit  (per  2j””  hujus)  pars  ejus  intercepta 
inter  Sectionem  & Axem  majorem  redta  Minima  ; quare 
ba  Minima  cft.  Tangit  autem  Sedtioncm  reCta  ba:  ba 
igitur  (per  tres  proximas Prop. ) normaliter  inliftit  iiiper 
ipfiun  u a s hoc  tjl  Juper  Maximam  b o.  Q^  E.  D. 

PROPOSITIO  XXXI. 

SI  in  qnahbet  trium  Coni  feflicuum,  ab  ea  Minima:  alicujus 
extremitate  qtue  ad  Sectionem  eji , erigatur  refta  eidem  Mi- 
nima: ad  angulos  rellos  : erit  recla  illa  Se  Itionis  Tangens. 

Sit  enim  Sedtio  Conica  A R,  & in  ea  redta  Mi- 
nima r».  Dico  redtain c pundto  b dudtam,  ipfi» 
que  r b normalem,  Sectionem  tangere. 

Nam  (i  Heri  polite  ut  non  tangat,  interdeet 
eam,  ut  reCta  t b ac  ducatur  e pundto  quo- 
dam z,  extra  Sedtioncm  quidem  fumpto  led  in- 
ter eam  ik  iplam  bo,  redta  alia  ut  bz  : & demit- 
tatur in  B/de  pundto  r normalis  rnz.  Erit 
igitur  anguHisrnz  acutus,  ob  angulum  tzb  re- 
ctum; aucoque  r z minor  erit  quam  r»,  acrn  multo  minor  quam  rs:  quod  ab- 
iurdtim  clt.  Polii  i mus  enim  r»  Minimam  ede.  Redta  igitur  per  pundtum  b jpfi 
sr  normalis  tanget  Scdtionem.  Q^  E.  D. 

TROrOSITIO  XXXII. 

S / recla  tangat  aliquam  e Se  Itionibus  Conicis , & erigatur  e 
punito  contactus  7 angenti  normalis , qtue  occurrat  vixi ; erit  heee 
u lla  Minima  qiue  per  punctum  illud  ad  slxcm  ducitur. 

Sit 


A/  A 
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i^j»  ira  sectionem  Conicam  productis : erit  portio  ejus,  qute  inter- 
jacet punctum  illud  & SeClionem , Minima  redarum  de  puuClo 
illo  ad  utrumvis  latus  SeCtionis  egredientinm , modo  noti  produci  fe  d 
in  uno  tantum  punCto  SeCtioni  occurrere  concipiantur : e cteicris 
vero  qute  eidem  propinquior  minor  erit  remotiore. 


Sit  ab  Se&io  Conica,  & bt  aliqua  e Maximis  vel  Minimis,  qua:  producatur  i 
& in  produlta  capiatur  pumilum  quodvis  A,  a quo 
ducantur  ad  lectionem  rcCtx  A A,  A Ii,  a f,  qux  fur- 
gtilx  occurrant  fictioni  in  uno  tantum  punito. 

Dico  b a Minimam  cfle  redarum  dc  punito  a ad 
Ultionem  ducendarum,  eidemque  propiorem  mi- 
norem cfle  remotiore. 

Nam  fi  ducatur  b z fcdionem  tangens  in  B,cric 
(per  27*"'  & 2g*“'  ac  jo'"'  hujus)  angulus  z b a rectus; 
adeoque  A Z major  erit  quam  A B,  at  dulta  A E 
multo  major  quam  ab.  Jungantur  reda:  iib,  ne;  atque  angulus  af.ii  obtufus  erit, 
angulus  vero  a h z acutus : quapropter  a ii  major  erit  quam  a e.  Ac  pari  argumento 
probabitur  A a majorem  efie  quam  a ii.  rolliimus  etiam  idein  demonltrare  de  rcltis 
ab  altera  parte  iplius  b a ducendis.  Conitac  ergo  Propofitio. 


PROPOSITIO  XXXV. 

IN  omni  SeClione  Conica,  fi  ducantur  plures  Minima;;  erunt  an- 
guli comprebenft  [itbslxe  & Minimis  <t  Vertice  Scelionis  remo- 
tioribus majores  comprehenfis  fub  ylxe  & eidem  Vertici  propin- 
quioribus. 

F 2 Sit 


tando  erit  a h ad  a©  ficut  he  ad  ©z.  Sed  ah  eft  ad  a©  ut  kh  ad  b©:  qua- 
propter he  eft  ad  ©z  /icut  kh  adis©.  Anguli  autem  ah  e,  b©z  redii  /unt, 
adeoque  triangula  keh,  bz©  /imilia  funt,  Gf  anguli  keh,  ize  squalet-,  angulus 
igitur  A £ h major  eft  angulo  bz©.  Q^E.  D. 


PROPOSITIO  XXXVIf. 

v/  in  Hyperbola  ducatur  retta  aliqua  Minima  qiue  contineat 
^ ytxe  angulum : m/  angulus  ille  minor  angulo  comprehenfo 
fub  alterutro  Afymptotorum  & retia  qiue  per  Verticem  Settionis 
dutta  Axi  normalis  efl. 

Sit  Hypcrbolx*  ab  Axis  r a,  Afvmptoti  autem  zr,  th  fitque  rcdla  quadam 
Minima  aa:  & c pundto  b erigatur  Axi  normalis 
zbii.  Dico  angulum  a ir  minorem  efie  angulo  rzn. 

Fiat  B6 dimidium  lateris  redti, five cadat pundlum 
© fuperir,vel  inter  b,ii,  vel  extra  ea;  ac  jungatur 
Ar.  Jam  rjcft  ad  b«,  ficut  axis  tranfverfus  ad  la- 
tus rcdlum;  ell  autem  rt  ad  ea  (per  14'"' hujus)  — 
ficut  axis  tranfverfus  ad  latus  redlum  : quare  r b clt 
ad  b © ut  r e ad  e a.  Sed  k b clt  ad  b r ut  a e ad 
e r,  adeoque  ex  axiuo  erit  k b ad  b © ficut  a e ad  e a. 

Ratio  autem  kb  ad  b©  minor  eft  ratione  zb  adB©;  & zb  eft  ad  b©  (per  n-i') 
ut  r»  ad  bz.  Quapropter  ratio  a e ad  ea  minor  eft  ratione  tb  ad  bz.  Haec 
vero  latera  continent  angulos  rcdtos  : unde  maniicftum  eft  angulum  A a r minorem 
clfe  angulo  tzb.  Q^E.  D. 


Nr- 


V 
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PROPOSITIO  XXXVIII. 

C / ducantur  a Scelione  aliqua  Conica  rettte  dtueMmvnxad  idem 
^ rVTxh  latus  \ occur  rent  illa:  produci ce  ad  oppofitam  Settionis 
partem , five  ultra  Axem. 

Sit 


-k 


Digitized  by  Google 


*5*kU1  1 " 

occurrunt  invicem:  cumque  Ki  m»wr  r/?  jmi»  kz,  cc- 
current  ad  tafdem  portet  Axis  ad  quas  puriAa  r,  B,  Quod 
erat  demonftrandum. 


rROPOSlTIO  XL. 


COnairfus  redarum  Minimarum  in  EUipfi  fiunt  intra  angti- 
lumcomprehenfum  fub  Semiaxe  ad  quem  ducuntur  Minimae 
fub  u4xe  minore. 


Sit  a et  Eliipfis,  cujus  Axis  minor  a bo;  fintque  Minima: 
dux  e 0)  zh.  Dico  redas  e e,  zh  produdas  concurrere  in- 
tra angulutrt  tbo.  . c z 

Producantur  enim  hx  reda:  ab  H & © ad  occurfum  iplius 
Abo,  in  pundis  k,a.  Quoniam  vero  eo  Minima  cft,  erit  r 
quoque  ea  (per  converfam  Frop.  XXIII.  hujus)  Maxima. 
Pariter  cum  z h produda  occurrit  ipfi  b o in  pundo  K,  erit 
etiam  zk  Maxima.  Occurrunt  autem  inter  fc  e©,  zh  pro- 
dudx  (per  3 g""1  hujus)  ad  alteram  partem  Axis.  Sed  reda: 

E a,  z K,  cum  Maximx  fint,  occurrunt  invicem  (per  39,m  hujus ) 
ad  eandem  Axis  minoris  partem.  Situm  cft  igitur  pundum  oc- 
curfus  intra  angulum  redis  r b,  b o comprchenfum.  Q^  h.  D. 


PROPOSITIO  XLl. 

REclcc  Minima:  in  'Parabola  vel  EUipfi  de  Sedione  ad  j4xem 
dttda  & produda  occurrent  etiam  Sedioni  ad  alterum 

ejus  latus. 
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angulos  rectos : ac  fiat  b e dimidium  lateris  redi.  Quo- 
niam vero  diameter  tranfverfa  non  major  eft  latere 
rcao,  ab  non  major  erit  quam  b©;  ac  a b eft  ad  bO 
(per  tertiam  IId‘j  ficat  quadratum  ex  b a ad  quadratum 
ex  B^s  quadratum  igitur  ex  ba  non  majus  ewt  qua- 
drato ex  b z,  adeoqueBA  non  major  quam  bz:  unde 
& angulus  bz  a non  major  erit  angulo  z a b.  Sed  (per 
37""  hujus)  angulus  bza major cft angulo  aeb;  quare 
angulus  zab  major  cft  angulo  aeb.  Angulus  autem 
z A b xqualis  eft  angulo  b a h : quare  angulus  b a h ma- 
jor cft  angulo  aeb.  Jam  angulus  qui  ipfi  aeb  dein- 
ceps eft  una  cum  angulo  aeb  aequalis  eft  duobus  redis;  adcoque  angulus  E A H 
una  cum  angulo  ipli  aeb  deinceps  major  eft  duobus  redis;  redx  igitur  a e, 
ah  produdx  ad  partes  e & n non  occurrent  inter  fc.  Sed  & reda  a e non 
occurret  fcdionis  parti  bt  (per  odavam  lld‘j  quia  non  occurrit  Afymptoto  A H. 
Q^E.  D. 

PROPOSITIO  XLIII. 

QUod  fi  fuerit  diameter  tranfverla  major  latere  redo.  Dico  Minimarum  ali- 
quas i Sedione  abt  dudas&  produdas  occurrere  Scdioni  ab  alteri  ejus 
parce;  aliquas  vero  eidem  non  occurrere. 

Sint  dux  Sedionis  Afymptoti  za,  ah: 
cumque  diameter  tranfverla  major  cft  latere 
redo,  erit  A b major  dimidio  lateris  redi  b 0 ; 
adcoque  ratio  ipfius  z B ad  bo  major  erit  ra- 
tione z b ad  ba.  Fiat  k b ad  b©  ficut  z b ad 
ba;  Sejungatur  A K,  qux  produda  (per  ad-‘cn 
lld‘)  occurret  fedioni.  Occurrat  autem  in 
pundo  a ; & ab  a demittatur  Axi  a e nor- 
malis a a ; ac  fiat  a a ad  A e ficut  ab  ad  b 0, 
live  ut  diameter  tranfverfa  ad  latus  redum. 

Quoniam  vero  normalis  cft  a a,  erit  intercepta 
A e (pcv  nonam  hujus)  aliqua  4 Minimis, 

Cum  autem  bk.  eft  ad  ba  ficut  aa  ad  a A,  atque  etiam  ab  eft  ad  b©  ficut  a a 
ad  a e ; erit  ex  xquo  a a ad  a e ficut  b k.  ad  b 0.  Sed  b k eft  ad  b 0 ut  z b ad  b a j 
quare  A a eft  ad  a e ficut  z b ad  b A.  Anguli  autem  z b a,  a a e funt  squales,  quia 
redi;  atque  adeo  triangula  zba,  aae  fimilia,  & angulus  zab  angulo  aea  x- 

qualis : 
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/nuut  c tjm  uu  sixem  aucnur,  au/eret  portionem  sUxis  yertici  oe- 
flionis  adjacentem  minorem  portione  ab  ip[a  duita  ahfaf&i.  Quod 
fi  SeHio  fuerit  El/ip/is,  oportebit  & duas  Minimas  tertiam  du- 
flam  occurrere  eidem  majori  Semiaxi  Seclionis. 

Imprimis  autem  fit  Sedio Parabola  ut  aut,  cujus  Axis  Air;  ac  fint  dux  Minima: 
ab  eadem  dudx  b z,  r e,  qua:  occurrant  inter  fc  in  pundo  o : St  educatur  c pundo 
o reda  ka,  primum  extra  ipfas  or,  ob.  Dico  ka  non  efle  aliquam  i Minimis, 
Minimamquc  per  pundum  k dudam  abfeindere  ab  Axe  majorem  portionem,  Ver- 
tici ledionis  a conterminam,  quam  eft  AA. 

Demittantur  normales  oh, 

Bn,  rs,  km;  ac  fit  bh  dimi- 
dium lateris  redii.  Quoniam 
vero  B z Minima  eft,  St  b n nor- 
malis, erit  (per  ij*® hujus)  n/, 
xqualis  dimidio  lateris  redi; 
adeoque  n z xqualis  eft  ipfi  © H : 
unde  & n © ipn  z n xqualis  erit, 
ac  H © erit  ad  © n ficut  n z ad 
z h.  Sed  n z eft  ad  z it  ut  n b 
adoH;  unde  rcdangulum  fub 
o h,  it  o xquale  eri  t rcdangulo 
fub  b n,  n ©.  Eodemque  modo 
demonftratur  rcdangulum  fub 
rs,  n©  xquale  efle  redangulo 
fub  o H,  h © : xouale  eft  igitur 
redangulum  fubnB,en  red- 
angulo r N,  N © ; ac  proinde  n b 
eft  ad  rsutXB  ad  en.  fun- 
gatur bt  ac  producatur  ad  oc-  . . . 

curfiun  Axis  ah  in  pundo  y;  producatur  etiam  normalis  km  ad  s.  Ertt igitur 
nB  ad  r n ficut  ny  ad  y N,  adeoque  ny  eft  ad  yN  ficut  Ne  ad  en,  tu  dividendo  n n 

G a *•>' 
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redangulo  Biu-);  adeoquc  rcdangulum  A x © multo  minus  erit  redangulo  ena. 
Sed  me  axjualc  eft  redangulo  oh©,  quocirca  AXQ  minus  eft  redangulo  oho; 
ad  proinde  ratio  A x ad  o u,  hoc  eft  xradr  H,  minor  erit  ratione  H e ad  © X : erit 
igitur  ii©  major  quam  x r.  Sed  ©Ji  dimidium  eft  lateris  redi,  quare  X r minor  eft 
dimidio  lateris  redi.  Minima  itaque  de  pundo  A ducenda  auferet  redam  majorem 
quam  X t ; adeoque  majus  erit  Tegmentum  Axis,  a ftdionis  Vcrticc  a fumptum, 
quam  Tegmentum  a r redi  Ai  ablcifTum:  ac  propterea  (per  24.,ro  hujus)  reda  Ar 
non  eft  aliqua  & Minimis. 

Quinetiamli  capiatur  reda  aliqua  ut  or  inter  ipfas  ob,  or  intermedia:  Dico 
quod  tt  non  eft  Minima,  quodque  Minima  de  pondo  rduda  ablcindct  fegmen- 
tum  Axis,  vertici  a adjacens,  minus  portione  ejus  at.  Demittatur  enim  normalis 
T f.  Cumque  jam  probatum  fit  n © aequalem  elle  ipfi  y n,  erit  f y major  quam  n ©; 
adeoque  ratio  n $ ad  \y  minor  ratione  ejuTdemad  n©:  & componendo  ratio  ny 
adyf  minor  erit  ratione  ?©  ad©n.  Scuny  eft  ady?  ut  Btiad  2?;  underatio 
b n ad  2?  minor  eft  ratione  £0  ad  ©n:  ac  redangulunt  tno  minus  redangulo 
sfe,  multoque  minus  redangulo  r ?e.  Rcdangulum  autem  oh  ©aquale  eft  red- 
angulo Bn©;  quare  rcdangulum  oh©  minus  eft  f ado  fub  t ?;,  £ © : unde  & ratio  oh 
ad  r \ minor  erit  ratione  f © ad  © H.  Sed  o h eft  ad  r \ ficut  H T ad  T? ; quare  h t 
eft  ad  T?  in  minore  ratione  quam  £c->  ad  ©H  : reda  igitur  H©  minor  eft  quam 
t ?.  Verum  H © dimidium  eft  lateris  redi ; quapropter  reda  Minima  de  pundo  t du- 
cenda auferet  portionem  minorem  quam  £t:  ac  tegmentum  Axis  Vertici  Sedionis 
adjacens  minus  erit  quam  at:  unde  tt  non  eft  Minima,  fed  Minima  de  pundo  r 
ducenda  auferet  Axis  portionem  minorem  quam  at.  q!_E.  D. 

PROPOSITIO  XLV. 

SI  verofedio  fuerit  Hyperbola  vel  EUipfis  ut  A n r a,  Axe  ma  centro  vero  N» 
d ducantur  iu  fedione  duae  Minima,  ut  b e,  r z ■>  a quarum  concurfu  in  pundo 
* © agatur 


quaus  eu  ipu  yr*j  unuc7-\  ma- 
jor erit  quam  n ©s  ac  ratio  n x 
ad  xy  minor  erit  ratione  x n 
ad  n©.  Dividendo  autem  ratio 
xn  ad  ny  minor  erit  ratione 
ejufdcm  ad  x©;  ac  componendo 
ratio  Xy  ad  yn,  hoc  cjl  XP  ad 
n r,  minor  erit  ratione  ne  ad 
©x : quare  ratio  x r ad  n b mi- 
nor eft  ratione  n©  ad  ©xj  ac 
redangulum  ©xp  minus  erit 


Digitized  by  Google 


20  ad  bt  ficutNEadES,  vel  ficut  sn  adNn.  Jam  ratio  reiftanguli  snm  ad  rcd- 
angulum  tino  componitur  cx  ratione  :n  ad  xn  & mm  ad  no:  demonftravimns 
autem  sn  efle  ad  xn  ficut  3 0 ad  bt,  «MStflc  ad  no  ut  em  ad?r,  ratio  igitur 
rcdtanguli  nmo  ad  redtangulum  N n?  componitur  ex  ratione  £0  ad  b r & ratione 
EM  acHjr.  Sed  redtangulum  nmq  squale  cftfatfto  fub  1 0 & e m,  quia  £0  eft  ad 
©3  ficut  © m ad  me:  rcdtangulum  igitur  Nn?;  squale  eft  contento  fub  bt,t?. 
Eodem  modo  dcmonftrabitur  re&angulum  Nnf  squale  e(Te  redtengulo  r $\\  atque 
adeo  re&angulum  fubB^r?  squale  efle  re&angulo  fub  r/, unde  bt  eft  ad 
ut  eft  ad  f r.  Sed  b r eft  ad  r / ficut  tt  ad  t/}  quare  t t eft  ad  r / ficut  i* 
ad^r;  ac  dividendo  rJcltad  Si  ficut  iS  ad  £r:  unde  patet  $r  ipfi  rS  squari. 

Hinc  conflabit  r?  majorem  efle  quam  Tyj  ratio  itaque  y r ad  Ty  major  erit 
ratione  ejuldcmad  rj',  ac  componendo  erit  ratio  tt  ad  t y major  ratione  y \ ad 

H fr. 
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A<r  ®ajor  eft  rati- 
one 3 n ad  n n : ac 
dividendo  in  Hy- 
Pcrbola  vel  com- 
ponendo inEllipii, 

erit  ratio  Nrad  a a major  ratione  2ti  adnN.  Scdsn  eft  ad  riN 
nt  diameter  tranlverfa  ad  latus  retftum»  adeoque  fi  fiat  Nr  ada- 
liam  quandain  in  ratione  diametri  tranfvcrfa:  ad  latus  re&um, 
erit  hxc  alia  major  quam  <rA:  ac  proinde  Minima  de  punito  a du- 
cenda abfeindet  ab  Axe  figmentum  majus  quam  a a,  per  demon- 
ftrata  in  nona  & decima  hujus. 

Quod  fi  ducatur  alia  redta  ute«$o  inter  Minimas  bp,  rz  in- 
termedia : dico  rediatn  u * non  e ile  aliquam  e Minimis,  ac  Minimam 
de  pumilo  * dutftam  abfeindere  ab  Axe  regmentum  mmus  quam 
An.  Demittatur  ad  Axem  normalis  *n*.  Cumque  t S,  uti  dc- 
monftravimus,  squalis  fit  ipfi  r erit  T & minor  quam  ac  ra- 
tio ad  St  major  erit  ratione  *S  ad  : fic  componendo  ratio 
» T ad  t i major  erit  ratione  S ? ad  \ t.  Sed  »r  eft  ad  t «T  ficut  x » 
ad  r<T;  quare  ratio  x»  adr<f  major  erit  ratione  ad  adeo- 
que redtangulum  fub  x >,  >?  majus  erit  rc&angulo  fub  r <?,  i 
At  major  eft  quam  xr,  ac  proinde  redtanguium  inulto  majus  erit  quam 
rciftanguluin  r L.ft  autem  rcftangulum  iJ  \ (per  jam  dcmonftrata ) squale 
retftangulo  Nn?,  quod  quidem  squale  eft  redtangulo  X e r : quare  redlangulum 
lub ■)■*,»?  majus  eft  re&angulo  x« p.  Sed  redtangulum  xer  ficiiibex,  x?:  quare 
rctftangulum  majus  eft  redtangulo  ex£i  ac  ratio  ♦»  ad  ex  major  eft  ratione 
X f ad  f e.  lift  autein  * v ad  e x ficut  p ( ad  ( X,  quare  ratio  i ( ad  ( X major  eft  ra- 
tione xj  ad;»  i ac  componendo  ratio  rx  ad  x?  major  eft  ratione  »x  ad  » j : unde 
conltat  X?  minorem  clTc  quam  »j,  ac  rationem  ~ 0 ad  x \ majorem  die  ratione  20 
ad  Sed  (ob  limilia  triangula)  2e  eft  ad  rj  ficut  2e  ad  ♦ »:  ratio  igitur  2 e ad 
x f major  eft  ratione  s«  ad  <Pr.  Cum  autem  se  ipfiM.v,  ac  x?  ipfi  m o squalis 

Ha  eft, 


^76  ji  rectie  qucetwei  egreutaruut  c.v  »«i/  

Minimam  & Verticem  Axis  majoris : Minima;  ab  e ar undem  extre- 
mitatibus ad  Axem  dufice  abfcindent  Axis  /egmenta  Vertici  conter- 
mina, majora  quidem  quam  [egmenta  ejujdem  ab  ipfis  egrej/is  ab- 
fci£a\  minora  vero  fi  du&a;  luerint  ad  alteras  partes  five  verfus 
Axem  minorem. 

Sit  Ellipfcos  A bt  Axis  major  a E centrumque  & c centro  erigatur  normalis  ad 
Axem  z A,  qux  producatur  adoccurfum  Minima;  alicujusBH  etiam  produdbe  in 
pundto  k:  ac  ducatur  alia  redta  ut  k © r.  Dico  quod  er  non  eft  Minima,  quodque 
Minima  d pundto  r ad  a E ducenda  abfeindet  ab  Axe  por- 
tionem majorem  quam  A e. 

Si  enim  redta  re  foret  Minima,  produdta  occurreret  Mi- 
nima; BH  intra  angulum  azk,  juxta  40'"*"’  hujus:  fed  oc- 
currite! redta  re  non  nifi  in  pundto  kj  adeoqueernon 
eft  Minima.  Quod  vero  Minima  e pundto  r ad  Axem  a e 
edudta  abfeindat  ex  eodem  fegmentum  majus  quam  Ae, 
hinc  patet ; quia  (per  4om"°  hujus)  redta  Minima  per  pun- 
dtum  r ducta  occurrit  ipfi  eu,  quae  etiam  Minima  eft,  intra  angulum  11  zk: 
unde  manifdtum  eft  illam  abfeindere  majorem  Axis  portionem  quam  A0. 

At  fi  ducatur  alia  ut  A M K ad  alteram  partem  Minima  B h j eonfimih  argumento  patebit 
AM  non  tjji  Minimam , Mtnimamque  de  punHo  A ad  Axem  ducendam  ( per  eandem 
4om,m)  objcindere  minorem  Axu  portionem  quam  A M : quia  occurret  Minima  b h intra 
angulum  H Z K.  E.  D. 

PROPOSITIO  XLV1I. 

QUatuor  refice  Minimae  in  eadem  Semiellipfi  dufice , & ab 
Axe  majore  abjcijbe , non  conveniunt  in  eodem  punfio. 

Sit  abta  Ellipfis  cujus  Axis  major  a a.  Dico  quod  fi  ducantur  ab  Axe 
a a ad  Sedtionem  abi*  a quatuor  Minima:,  non  convenient  inter  fc  in  eodem 
pundto.  Nam,  fi  fieri  poffic,  ducantur  redtx  k.  r,  a e,m  z,  0 b qux  conveniant  inter 
le  in  pundto  11.  jam  vel  aliqua  ex  his  redtis  normalis  erit  (uper  Axem  a a,  vc) 
nulla  earum  normalis  erit.  Sit  autem  imprimis  una  earum  E w Axi  normalis. 

Quoniam  vero  redta  ne  Minima  eft,  atque  etiam  Axi  a a normalis,  erit  (per 
ij“"  hujus)  pundtum  0 centrum  Sedtionis:  occurrat  autem  eidem  redta  Minima 
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Minui  e a,  t.  r,  no  concurrentes  in  eodem  puncto  M. 

Quoniam  vero  ea,  zk,  H0  Maxima:  funt,  erunt  etiam  en, 
z-,  oh  (per  2},m  hujus)  tres  Minima:.  Tres  igitur  Minima: 
ad  eundem  Senionis  quadrantem  dudx  concurrere  debent  in 
eodem  pundo : id  quod  ( per  4}1'"  & 44'"'  hujus)  abfurdutn 
eit.  Quapropter  tres  Maximae  ad  eundem  quadrantem  Sed  ion  is 
abt  dudx  non  concurrere  poliunt  in  eodem  pundo  m. 
Q^E.  D. 

PROPOSITIO  XLIX. 


1 

©; 


IN  omni  Sediotie  Conica  : fi  erigatur  fuper  zVlxem  normalis , ad 
putidum  ejus  quodlibet , modo  non  longius  di  flet  a Vertice  Sedio- 
nis  quam  dimidio  lenteris  redi ; ac  capiatur  putidum  aliquod  in  ea- 
dem normali , unde  egrediatur  reda  qiuevis  ad  alterum  Sedionis  la- 
tus, inter  normalem  Verticem  Sedionis:  Reda  Minima  ab  ex- 
tremitate eju/dem  dnda  non  erit  pars  ejus ; Jed  abfeindet  ex  Vlxe 
portionem  Vertici  Sedionis  adjacent em^  majorem  ea  qiue  a reda  de 
fumpto  pnndo  eduda  abfcinditnr. 

Imprimis  Parabola:  A b fit  Axis  nr ; normalis  vero  fit 
£Aj  ita  ut  eb,  figmentum  Axis  2i  normali  illaabfcif- 
fiun,  non  majus  fit  dimidio  lateris  redi;  & in  ipfa  a e ca- 
piatur pundum  quoddam  a extra  Axem  ; & agatur  reda 
a e a.  Dico  redam  a e non  cfle  Minimam. 

Demittatur  enim  normalis  ah.  Cumque  eb  non  clt 
major  lemilatcre  redo,  erit  e h minor  feniilatere  redo. 

Piat  nr  a:qualis  (emilatcri  redo,  ac  ducatur  at:  erit 
itaque  Ar  (per  g"™  hujus  ) Minima,  adeoque  a©  (per 
24,m  hujus)  non  erit  Minima.  Ablcindit  enim  reda  Minima  i pundo  A duda  feg- 
mentum Axis  majus  quam  b e : cadit  igitur  remotius  i Sedionis  Vertice  quam  a©. 

I PROPO- 


veria  au  laius  rectum  j ac  rccia  aw  ( pci  y mu  muju>/  uiiiiimaiuu 
itaque  az  (per  2f*m  hujus)  non  eft  Minima,  fed  Minima  de  fundo  A duSa  abjcwdtt 
portionem  axis  majorem  quam  B z.  E.  D. 

PROPOSITIO  LI. 

QUod  fi  normalis  di  Ha  abfcindat  Axis  fegmentum  majus femi- 
latere  redo : 'Dico  redam  affignari  poffe , cum  qua  compara- 
tione  fada , fi  pitndt  fumpti  ab  Axe  dt flantia , five  longitudo  nor - 
malis , major  fuerit  ajffignath , nulla  omnino  reda  ab  extremitate 
normalis  ad  Sedionem  duci pote/l,  e qua  abfcindat  Axis  Minimam  : 
/ft/Minima,  ab  extremitate  cujufcunque  redre  ad  Sedionem  ex  eo 
pundo  egreffe,  abfcindet  ex  Axe  Segmentum  Vertici  fedionis  con- 
terminum, majus  quam  ipfa  egreffa.  Quod  fi  normalis  ecqualis 
fuerit  affigu  at  re,  duci  pote  fi  ab  extremitate  ejus  una  fola  reda  e 
qua  abjeindatur  Minima  : Minima:  vero,  ab  extremitatibus  ca- 
t er  arum  omnium  ab  eodem  pundo  egredientium  duda,  abfeindent 
fegmenta  Axis  vertici  adjacentia,  majora  quam  ab  ipfis  egrefis  ab- 
[ctjffh.  Si  vero  normalis  minor  fuerit  affigunt  a,  dua  tantum  reda 
duci  poffunt  e quibus  abfcindat  cAxis  Minimas:  Minimxque  ab 
extremitatibus  egredientium  dtida,  didafque  duas  Minimas  in- 
terjacentes, abfeindent  ab  Axe  portiones  Vertici  Sediortis  conter- 
minas, minores  quam  qua  ab  ipfis  egr effis  abf eluduntur : Qua 
vero  ducuntur  ab  extremitatibus  caterarnm  egredientium,  inter 
duas  illas  Minimas  non  intermediarum,  abfeindent  portiones  Axis 
majores  quam  ab  ipfis  egreffis  abfeiffa.  Oportet  autem  in  EUipfi 
normalem  in  cAxem  majorem  demitti. 

Imprimis  autem  fit  a b r Parabola,  cujus  Axis  rz } fuper  quem  erigatur  r.  z nor. 
maiiter:  & iit  iegmentum  Axis  rz  majus  dimidio  lateris  rei^i.  Dico  quod  (i  ca- 
piantur punda  in  ipfa  e z,  i quibus  egrediantur  ad  Sedionem  redx,  ea  omnia 
ncccfTanb  eventura,  prout  declaravimus  in  hac  Propofuionc. 

Quoniam 
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tauu  z r-  au  M N,  11VC  Z l ad  I K, 
major  eft  ratione  s n ad  h z : ac 
componendo  ratio  zx  ad  ni 
major  ratione  nz  adzH.  Quo- 
circa iiz  major  erit  quatn  NI. 

Sed  nz  aqualis  eft  dimidio  la- 
teris redi  i quare  xi  minor  eft 
dimidio  lateris  redi,  ac  proinde 
M i non  eft  aliqua  c Minimis;  fed 
Minima  de  pundo  m ad  Axem 
duda  (per  8"ra  & 24""  hujus) 
propior  erit  pundo  z. 

Jam  fi  ducatur  alia  ut  a XE;  dico  quod  ax  non  eft  Minima.  Demittatur  enim 
normalis  af  quae  producatur  ad  11.  Quoniam  vero  ©o  aequalis  eft  lpfi  ©H,  ut  nu- 
per diximus,  confequitur  redam  ©o  majorem  efle  quain  ph;  adeoque  ratio  p» 
ad  ©o  minor  erit  ratione  p©  ad  PH;  ac  componendo  ratio  po  ad  o©  minor  erit 
ratione  ©Had  fh.  Sed  po  eft  ad  00  utrn  ad»©;  quare  ratio  pn  adB0  minor 
eft  ratione  ©h  ad  pii:  unde  redangulum  lub  fit,  ph  minus  erit  redangulo  fub 
ac  redangulum  fiib  af,  ph  multo  minus  erit  contento  fub  b©,  ©h. 
Demonftravunus  autem  redangulum  fubEz,  zu  majus efie  contento  fub  b©,©H; 
quapropter  redangulum  fub  a p,  p H minus  erit  redangulo  fub  E z,  z H.  Ratio 
igitur  af  ad  ez  minor  eft  ratione  zh  ad  hf.  Sed  a f eft  ad  ez  ut  pxad  xz, 
adeoque  ratio  rx  ad  xz  minor  eft  ratione  zh  ad  hp;  ac  invertendo  ratio  zx 
ad  xp  major  erit  ratione  ph  ad  iiz:  dein  componendo  ratio  zp  ad  px  major  erit 
ratione  pzad  zh.  Hinc  liquet  zh  majorem  efie  quam  PX.  Sed  zh  aiqualisell 
dimidio  lateris  redi,  ergo  px  niinor  eft  dimidio  lateris  redi.  Reda  igitur  Ax 
non  eft  aliqua  <i  Mininus,  fed  Minima  de  pundo  a duda  (per  8*'JU&  24““  hujus) 
propius  pundo  z cadet.  Igitur  fi  normalis  ez  major  fuerit  quam  reda  K,  nulla 
ducipotcft  ad  Scdioncm  reda  per  pundum  e & qua  abfeindat  Axis  Minimam. 

Quod  fi  z e aequalis  fuerit  ipfi  k.  Dico  quod  non  nili  una  fola  reda,  6 qua  ab- 
f.  indatur  Minima,  de  pundo  E ad  ledsonem  duci  poterit:  quodque  Minimae  ab 

I a extre- 
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per  A ducta  cadet  verius  z. 

Sit  jam  ez  minor  quam  K. 

Dico  duci  pofie  de  pundo  e ad 
fcdioncm  Aur  duas  redas  6 
quibus  abfeindat  Asis  Minimas : 
ac,  fi  ab  extremitatibus  redarum 
inter  has  duas  intermediarum 
ducantur  Mininis,  abfeindere 
illas  tegmenta  Axis  minora  quam 
qux  abteindunt  iplx  r edx  ex  e 
edudx.  Cxtcrx  vero  redx  ex- 
teriores auferent  tegmenta  Axis 
majora  fegmentis  qux  i Mini- 
mis ab  carundcm  extremitatibus 
ad  axem  edudis  abfeinduntur. 

Nam  cum  z e minor  eft  quam 
K,  erit  ratio  ez  ad  es  minor  ra- 
tione ipfius  k ad  © b,  hoc  elt  ra- 
tione © u ad  H z ; adeoque  red- 
angulum  fub  ez,  hz  minus  erit  redangulo  fub  B ©,  © H.  Fiat  igitur  redangulum 
fub  t©,  oh  aquale  redangulo  fub  ez,  zn  ; & fit  ?n  normalis  ipfizn:  & per  da- 
tum punctum  t,  Afymptotis  fn,  nr  (per  quartam  fecundi)  dderibatur  Hyperbola, 
qua:  quidem  tedio  occurrat  Parabola:  in  pundis  a,  m.  Jungantur  redx  ea,  em, 
ac  demittantur  normales  a r,  m n.  Quoniam  vero  ledio  ATM  Hyperbola  eft,  cu- 
jus Afymptoti  ?n, nr;  ac  ducuntur  a ledionc  illa  ad  angulos  redos  a p,  mn,t  0: 
propterca  (per  i2*mllJ')  rcdanguluin  fub  mn,nh  xqualc erit  contento  fub  to, 
©h,  quod  quidem  xquale  eft  redangulo  fub  ez,2ii.  Hinc  mk  erit  ad  ez  ficut 
zh  ad  hk.  Sed  m n clt  ad  ez  ficut  ni  ad  iz,  quare  zh  eft  ad  11N  ficut  ni  ad 
iz;  ac  componendo  zn  eft  ad  hz  ficut nz  ad  ni  : unde  ni  ipfi  zn  five  dimidio 
lateris  redi  xqualis  eft.  Reda  igitur  M i (per  8'"m  hujus)  Minima  eft.  Pari  modo 
conftabit  ipfain  a x Minimam  elle.  Sunt  itaque  mi,ax  dux  Minimx  concurrentes 
inter  (e  in  pundo  e.  Ac  fi  educatur  ex  e ad  Sectionem  reda  quxvis  alia  inter 
a e & em,  & ab  ejufdem  extremitate  ducatur  Minima,  cadet  ca  propius  Vertici 
Scdionis.  Quod  fi  educatur  reda  aliqua  extra  iplas  A r,  e m,  cadet  Minima  ejus 
verfus  partes  i Vcrticc  Scdionis  remotiores.  Hxx  autem  omnia  demonftrantur 
cx  44“  hujus  libri.  Q^  E.  D. 
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componitur  autem  ratio 
£ z ad  K b ex  ratione  z e 
ad  en  & ratione  Ky  ad 
K B,  ob  k y ipfi  e n aequa- 
lem.  Ratio  vero  ipfius 
a ad»K,  ex  hypothefi,  componitur  ex  ratione  A E ad  eh  {c  ratione  HKadKA: 
adeoque  ratio  compofita  ex  rationibus  z E ad  e n & k y ad  K B major  eft  compofita  ex 
rationibus  A E ad  E n & n K ad  K A.  Sed  z e elt  ad  e n ficut  a e ad  e h,  quia  utraque 
z n ad  ne  & ah  ad  HEeft  in  ratione  diametri  tranfverf*  ad  latus  redum.  Re- 
liqua igitur  ratio  Ky  ad  k b major  eft  ratione  h k ad  ka:  unde  redangulum  fub 
k y,  k a majus  erit  contento  fub  k b,  h k.  Redangulum  autem  fub  k y,  k a eft  red- 
angulum  a Ky,  adeoque  redangulum  fub  k b,  h k minus  eft  redangulo  a Ky.  Fiat 
redangulum  y k h,  nempe  quod  continetur  fub  Ky,  y s,  commune : ac  redangulum 
fub  By,y  s minus  erit  redangulo  ahz.  Eft  vero  redangulum  as  aequale  redan- 
gulo  #■  N,  quia  z N eft  ad  N E ficut  a h ad  H E ; quare  redangulum  fub  B y,  y s minus 
eft  redangulo  <rN.  Probavimus  autem,  in  demonftrandi  4f‘‘  hujus,  quod  eidem 
aequale  efle  debuit,  adeoque  bm  non  eft  aliqua  £ Minimis;  fed  Minima  de  pundo 
b eduda  abfeindet  portionem  Axis  Vertici  fedionis  adjacentem  majorem  quam 
TM. 

Jam  vero  fi  ducatur  reda  alia  ut  zrx,  extra  pundum  b:  dico  ipfam  quoque  xr 
non  efle  Minimam,  fed  Minimam  dc  pundo  x dudam  abfeindere  Axis  f cementum 
Vertici  fedionis  conterminum,  majus  quam  rr.  Ducatur  fedionis  Tangens  ad 
pundum  B ut  BS,&Axi  normalis  x n,  qus  producatur  ad  r.  Quoniam  vero  ra- 
tio K y ad  K b major  eft  ratione  h k ad  k a,  fiat  tk  ad  k b ficut  h k ad  k a,  ac  per 
T Axi  e r a parallela  ducatur  £tt.  Cum  autem  reda  Buf*  ungit  fedionem,  ac 
BK  Axi  avk  normalis  eft ; erit  redangulum  fub  ka,  Au  (per  57"" primi)  aequale 
quadrato  ex  at.  Eft  igitur  ka  ad  at  ficut  at  ad  Au,  ac  tertia  proportionalis 
ipfisKA.Ar  eft  Au,  uti  tertia  proportionalis  ipfis  ha,  a ©eft  reda  ka:  ac  k a eft 
ad  A r ficut  A H ad  A e,  quia  A K,  A e funt  duet  medi * proportionales  inter  ipfat  A H,  A T; 

quapropter  h a eft  ad  A k ficut  a k ad  au:  & auferendo  duas  minores  i duabus  ma- 
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nujus  contento  fub  xj3, 

fi r adcoque  rediangulum  4Ht  majus  cft  redtangulo  fub  x fi,  fi t : ac fadto  rcdtan- 
gulo  fub  communi,  erit  in  Hyperbola  redtanguluin  fub  Xij,  <i  z minus  utro- 

que rcdtangulo  A h r,  (3 <j s fimul  fumpco : vel  in  Ellipli,  fublato  rcdtangulo  ii>i  i; 
erit  differentia  rcdlangulorum  a h t,  r ■»  s major  contento  fub  x n x,  unde  redtangu* 
Ium  Xi[S  multo  minus  erit  redtangulo  ah  x.  Sed  redtangulum  aha  squale  eft 
redtangulo  znz,  quiazN  cft  ad  ne  ficut  ah  adnE;  rediangulum  itaque  fub  x*, 
v x minus  cft  redtangulo  ZNZ.  Oftcndimus  autem  in  demonftrationc  Propofitionis 
4;'  hujus,  quod  eidem  squale  efle  debuit ; adeoque  vedia  xr  non  cft  Minima : ac 
Minima  de  pundto  x dudta  abfemdet  ab  Axe  poruonem  Vertici  conterminam,  ma- 
jorem quam  rr. 

Prsterea  fi  ducatur  alia  redia  ut  zia:  Dico  quod  a i non  cft  Minima,  quodque 
Minima  de  pundto  a ducta  abfeindit  Axis  portionem  majorem  quam  r t.  Demitta- 
tur enini  normalis  a 6,  quae  producatur  ad  S.  Demonftravimus  autem  redtamTr 
squalem  cfleipfiT?,  adcoque  minorem  efle  quam  t£j  unde  ratio  T £ ad 
major  erit  ratione  £ t ad  T \ ; ac  componendo  ratio  t r ad  t £ major  ratione  (f  ad 
T?.  Sed  eft  ad  T ^ ficut  adBT;  adeoque  ratio  Tr  ad  major  eft  ratione 
i S ad  bt:  ac  rediangulum  fub  bt,  Tr  majus  erit  rcdtangulo  fub  a £t.  Unde 
argumento  nuper  ufurpato  fimili,  dcmonftrabitur  redlangulum  fub  A 6, 6 X minus 
efle  redtangulo  sxz  j ac  propterca  (per  4f,m  hujus)  conflabit  a i non  efle  Minimam; 
fed  Minimam  de  pundto  a cdudtam  abfeindere  portionem  Axis  majorem  quam  r 1. 

Ponamus  jam  normalem  z E aequalem  efle  ipn  a.  Dico  quod  una  fola  redla  duci 

Eoflit  dc  pundto  /,  e qui  abfeindatur  Minima:  quodque  Mininis  ab extrcimtati- 
us  reliquarum  omnium  ab  eodem  pundto  edudtarum  abfcindnnt  cx  Axe  portiones 
majores  quam  qux  auferuntur  ab  ipfis  edudtis. 

Ad  modum  fuperius  dictum  ducatur  redta  b k,  & jungatur  z b : & erit  z e ad  b k 
ficut  a ad  bk.  Ratio  autem  ze  ad  bk  componitur  cx  ratione  z E ad  en  & ra- 
tione Ky,  ipfi  en  squalis,  ad  bk  : ratio  vero  ipfius  a ad  bk  componitur  cx  ra- 
tione ae  ad  r.nfit  ratione  h k ad  K A,  per  conftrudtioncm  fuperius  traditam.  Ratio 
igitur  compofita  cx  rationibus  ze  ad  en  & Ky  ad  k b squalis  eft  compofitx  ex 
rationibus  a e ad  e h & h k ad  k a.  Sed  ratio  z f.  ad  E N squalis  cft  rationi  a E ad 
eh;  adeoque  ratio  KyadKB  eadem  eft  ac  ratio  hk  adKA;  ac  proinde  redtangu- 
lum  fub  Ky,K  A squale  erit  contento  fub  kb,hk:  & redtangulo  fub  Ky,KH  com- 
muni 
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i x,  ac  mulco  majus  redt- 
angulo  lub  x-r,  r--  Dc- 
monltratuni  autem  elt 
redlangulum  fub  By,y£ 
aquale  elTe  redlangulo 
£ N z ■,  propcerca  redtan- 
gulum  /ub  x «,  i s minus 
erit  redlangulo  x s z.  At  J 
(per  4;im  hujus)  eidem 
aquale  elTe  debuit,  adeo* 
que  rcdla  xr  non  eft 
Minima.  Minima  vero 

de  pundlo  x edudla  ablcindet  ex  Axe  Tegmentum  Sedlionis  Vertici  adjacens  ipsi 
rr  majus.  Ac  pari  argumento  demonftrabitur  Ai  non  elTe  Minimam  i fedMini» 
mamdepundto  a dudtam  abfeindere  Axis  portionem  majorem  quam  ri. 

Denique  (it  z e ipsi  a 
minor : Dico  duci  pofle 
de  pundlo  z duas  tan- 
tum redtas  e quibus  ab- 
fcindat  Axis  Minimas; 

Minimas  autem  depun- 
dlis  in  Se&ione,  inter  il- 
las duas  cdu&as  inter- 
medias, abfeindere  por- 
tiones Axis  minores  ab- 
Iciflis  i rcdlis  e pundlo  z ■ 
egredientibus:  Minimas- 
vero,  ab  extremitatibus 
eseterarum  extra  illas 
duas  e pundlo  z egref- 
farum, abfeindere  Tegmenta  Axis  Vertici  adjacentia,  majora  quam  qu*  ex  eodem  ab- 
fcindunt  ipfx  egreltv.  K a Quoniam 
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rum  eduttarum,  qu®  ablcindcnt  Axis  portiones  majores.  Qu®  vero  dicta  lunt  oe 
Axe  Ellipleos  intelligi  debent  de  Axe  majori.  Q^E.  D. 

Interpretis  Arabis  Scholion. 

In  fiqiuntibus  hujui  libri  requiritur  inventio  duarum  mediarum  proportionalium  inter 
duas  redas  datas,  idemque  pojtulat  Apollonius  m hac  Propojitione.  Modus  autem  ef- 
fcdionis  hic  ejl.  Sint  dua  reda  A B,  b r ; ac  fi  aquales  fuerint , maniftftum  ejl  ter- 
minos interpofitos  etiam  iijdtm  aquales  efe.  Quod  fi  inaquales  fuerint,  fit  A B major ; 
y conveniant  ad  angulos  redos  in  H,  ac  producantur  indefiniti.  Completo  autem  paraBe- 
logrammo  arta,  jungatur  A r qua  bijecetur  in  pundo  E ; ac  centro  E aefirtba- 
tur  Circulus  AhTA  parallelogrammo  circum- 
JcrtptiiSi  (3  per  A agatur  reda  ZAH  spfi  AT 
parallela,  qua  dtvifa  erit  bifarium  in  punlclo 
A,  ob  aqualis  A E,  E r : inter  fecabit  vero  ar- 
cum A r,  quia  r A major  ejl  quam  A A : oc- 
currat autem  ei  in  pundo  N.  De/cnbalur 
( juxta  quartam  ll1' ) per  pusidum  a Afym- 
ptotis,  B x,  B a Hyperbata  © a M ; (3  erit  zn 
(per  nonam  ll1** ) Tangens  ejujdem , ob  aquales 

ZA,  AH.  Ac  mamfcjlum  ejl  Sedtonem  illam  A — 'r 

Circulo  occurrere  inter  punda  A,  N ; aliter  enim 

caderet  figmentum  arcus  A N t»  fubtenfa  ejujdem  inter  fidionem  Tangentemquc  ejus,  quod 
( per  lxi,m  primi)  fieri  non  potejl.  Neque  erunt  interfediones  cum  circulo  A B r A (per 
jjjm  jjdij  tlures  quam  dtsa.  Occurrat  igitur  in  pundis  A,©;  ac  junda  a e producatur 
utnnque  ad  k,  a ; ipjaque  A K,  9 A (per  %"m  lldl)  aquales  erunt.  Dico  quod  inter  redas 
A R,  B r dua  proportionales  Junt  A r,  K A. 

Quoniam  a K ipfiao  A aqualis  tfi,  ent  redangulum  fub  A A,  A e,  hoc  ejl  (ob  Circulum)  red- 
angulum  fub  B A,  a r,  aquale  red angulo  fub  & k,  KA,  five  fub  BK,  K As  adeoque  AT  erit 
aa  ka  ficui  BK  ad  ba.  Sed  B K ejl  ad  B A ficut  A r,  hoc  ejl  A B ad  A r;  atque  etiam  m 
eddtm  ejl  ratione  KA  ad  A A,  hoc  clt  B r.  Hoc  autem  fit  ob  firmUtudsnem  triangulorum 
abk,  a r a,  a a K.  Proinde  A B erit  ad  a r ficut  at  ad  K A ac  K A ad  B r ; quare  a r, 
ka  funt  du®  media;  proportionales  inter  At,nr.  Q^E.  D. 
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x — — itucoijuc  rctta  k.«  (per  2j’“  nujusj  non  cit  Mi- 

nima: fcd  reda  Minima  per  k duda  cadet  propius  centro  e quam  reda  k a. 
Q.  E-  D. 

PROPOSITIO  LIV. 

SI  capiatur  punllum  quodvis  extra  dimidium  FJIipfeos  ab  slxe 
majore  dtvife,  a quo  demijfa  normalis  fuper  centrum  cadat ; 
ac  fit  ratio  hujus  normalis  una  cum  femiaxe  minore  / intui  fumpta ? 
ad  femiaxem  minorem,  minor  ratione  diametri  tranjverfe  ad  latus 
reBum  : non  potefl  exire  ab  hoc  punBo,  ad  alterutrum  Quadran- 
tem Ellip/eos,  ntft  una  fola  reda,  cujus  portio  intercepta  inter 
jfxem  majorem  & [e Bionem  fit  Minima : e nulli  vero  reliquarum 
ad  idem  latus  edtiBarum  abfeindi  potefl  Minima.  Sed  fi  propior 
fuerit  Vertici  feBionts  quam  Minima  illa,  Minima  ab  ejufdem  ex- 
tremitate duBa  remotior  erit  'a  Vertice  \ i contra  vero , fi  remo- 
tior a Vertice  fuerit.  Minima  ab  extremitate  ejus  eduBa  cadet 
Vertici  propius. 

Sit  b A r fenu-cllipfis,  Axe  majore  b r i & detur 
extra  illam  pundum  aliquod  a,  H quo  normalis 
cadat  fuper  centrum;  ut  a e cadens  fuper  cen- 
trum Sedioms  e,  ad  angulos  rcdosAxi  rs:  fic- 
que  ratio  a a ad  ae  minor  ratione  diametri 
tranfverfie  ad  latus  redum.  Dico  quod  ad  eun- 
dem feciionis  quadrantem  non  nili  una  reda 
duci  poffit  de  pundo  a,  cujus  portio  inter  Cur- 
vam b a r & Axem  bt  intercepta  fit  aliqua  e Minimis.  In  reliquis  vero  dc  pundo 
A edudis;  fi  ab  extremitatibus  earum  quae  Vertici  b propiores  funt,  agantur  Mi- 

L nima:. 


A 


\Sj  jore  bifecltfy  a quo  demtffa  normalis  non  cadat  fuper  centrum : 
! 'Duci  poterit  ab  eodem  re 61  a occurrens  alteri  femtffi  sfxis  majoris 
in  quem  non  cadit  normalis , cujus  portio  intercepta  inter  feClionem 
& sixem  majorem  fit  Minima;  nec  ab  eodem  puncto  duci  potefi 
alia  rc6ia  occurrens  eidem  reliquo  Jemiaxi,  e qua  abfeindatur 
Minima. 

Sit  a bt  Ellipfis,  Axe  majore  A r ac  centro  A ; & fit  datum  pundtum  e,  c quo 
demittatur  Axi  at  normalis  EZj  nec  fit  centrum  in  pundto  z.  Dico  quod  duci 
poilit  ex  E recta  occurrens  ipfi  at,  ita  ut  inter  fedtionem  abt  & femiaxem  at 
intercipiatur  Minima.  Fiat  eh  adiiz  ficutdiatncter  tranfverfa  ad  latus  redtum ; 
atque  etiam  in  eadem  ratione  fiat  a e adez:  ac  per  H ipfiAr  parallela  ducatur 
k a,  uti  per  e ipfi  e z parallela  redta  Me  a:  dein  per  datum  pundtum  E,  Afymptotis 
ma,  a k (per  4"" fecundi)  delcribatur  Hyperbola.  SitHypcrboIa  illa  en, occurrens 
Ellipfi  in  pundto  n,  jungaturque  Ni  e.  Dico  Ni  Minimam  efle. 

Producatur  en  adoccurfum  utri- 
ufquc Afymptoti  ma, ak;  conveniat 
autem  iis  in  pun&is  M,  k,  ac  demit- 
tantur ad  at  normales  NO,  K n : & 
erit  (per  8’im  fecundi ) me  ipfi  kn 
«qualis;  adeoque  z©  ipfi  no  a;qualis 
eft.  Litantem  eh  ad  iiz  ficut  dia- 
meter tranfverfa  ad  latus  rectum,  & 
ut  f.  h cft  ad  h z ita  z n ad  n i i adeo- 
que  zn  cft  ad  n - ut  diameter  tranf- 
verfa ad  latus  redtum.  Sed  A e eft  ad 
«z  in  eadem  ratione  diametri  tranf- 
verfic  ad  latus  rectum  ; quare  z n eft 
ad  ni  ut  a 0 ad©z.  Redta  vero  ©z 
ipfi  no  «qualis  eft,  uti  a©  utrilque  rto,  az  fimul  fumptis.  Auferendo  igitur  ab 
ipfa  z n ucralque  z a,  n o,  & ab  ipfa  n i redtam  n o,  erit  refiduum  A o ad  reliduum 
o s ut  totum  n z ad  totum  n 3 ; hoc  cft  ut  diameter  tranfverfa  ad  latus  redtum. 
Verum  no  normalis  cft,  & A eft  fedtionis  centrum  ; ergo  (per  io,m  hujus)  redta 
n 3 Minima  eft.  E.  D. 
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parallela,  occurrens  redae  bha  in  pundo  Nj 
ac  jungatur  N 0.  Quoniam  vero  b ii  Minima 
eft,  occurrens  Minimae  per  centrum  Sedionis 
dudse  in  pundo  n,  intra  angulum  h z a ; por- 
tio redae  n 0 inter  Axem  fir  Scdionem  inter- 
cepta non  erit  Minima ; fed  Minima  de  pundo 
e duda  (per  4 tf ,m  hujus)  propior  erit  Vertici  r ; 
ac  proinde  reda  02  h Vertice  adhuc  remetior 
(per  af""  hujus)  non  erit  Minima.  Pari  modo 

dcmonftrabitur  redam  Kn  non  ede  Minimam,  Minimamque  per  pundum  K du- 
dam  longius  it  Vertice  r cum  Axe  concurrere  quam  k n.  E.  D. 

PROPOSITIO  LVIII. 

DAto  quovis  pundo  extra  ambitum  Sedionis  poftto,  quod  nec  fit 
in  Axe  ejus,  neque  in  eodem  produdo : pojfumus  educere  ex 
eo  redam , cujus  intercepta  inter  Sedionem  & Axem  fit  Minima. 

Sit  autem  fedio  imprimis  Parabola,  ut  AB;  & fit  Axis  produdus  rz:  detuf 
vero  extra  ledionem  & ad  latus  Axis  pundum  A.  Dico 
quod  6 pundo  A egredi  poteft  reda,  cujus  portio  in- 
tercepta inter  ledionem  & Axem  ejus  Minima  fit. 

Demittatur  normalis  a E ad  Axem  rz,  & fiat  ez 
dimidium  lateris  redi ; fitque  z h normalis  in  ipfam 
zr.  Dein  per  pundum  a,  Afyinptotis  nz,  zr  delcri- 
batur  Hyperbola  aa©,  qua:  occurrat  Parabolx  in 
pundo  a.  fungatur  a a,  ac  producatur  ad  n,r:  Dica 
A r Minimam  ejfe. 

Ex  a demittatur  adrz  cathetus  ak;  cumque  ah 
(per  8”™  lecundi)  ipfi  A r squalis  eft}  erit  quoque  reda  ZE  ipfi  kt  xqualis.  Sed 
z e dimidium  eft  lateris  redi  j adeoque  & Ki'  aKjualiscft  dimidio  lateris  redi.  Eft 
autem  k.  a normalis,  ac  proinde  (per  8VI”  hujus)  reda  A r Minima  eft.  E.  D. 

r r £ a PROPO- 


Quoniam  vero  reda  m e (per  8’*m  fecundi)  arqualis  cft  ipfi  A a ; erit  quoque  k e 
ipfi  o a,  ac  proinde  ok  ipfi  ©.t  aequalis,  cui  etiam  squalis  cft  nh.  Eft  autem  za 
ad  g a fi  ve  N ii,  ut  z e ad  t e ; hoc  eft  ut  z r ad  r h : quare  alternando  z&ejl  ad  z r 
ficut  nii  ad  u r.  Ac  componendo  inHyperbola,  vel  dividendo  in  Ellipfi  erit  at 
adrs  ficut  zr  ad  m ; quare  per  convcrfioncm  rationis  in  Ellipfi,  vel  dividendo 
inHyperbola,  tn  erit  ad  na,  ficut  rn  ad  nz,  hoc  eft, ut  diameter  tranfverfa  ad 
latus  redum.  Verum  an  normalis  cft  in  Axem  ba,  adeoque  (per  9,mSc  io*”  hu- 
jus) a a Minima  eft.  Vari  modo  demonftrabitur,  fi  cadat  normalis  ze  ad  alteram 
partem  verticis  6. 


PROPOSITIO  LX. 

| ) Uod  fi  in  Hypcrbola  normalis,  i pundo  r extra  ledionem  dato  demifla,  ca- 

dat  fuper  centrum,  ut  r a.  Fiat  r £ ad  e a ficut 
diameter  tranfvcrfa  ad  latus  redum,  & ducatur  A e 
Axi  a z parallela,  & producatur  ad  occurfum  ledio- 
nis  in  a.  jungatur  ta  conveniens  Axi  in  z.  Dico 
az  Mininum  elle. 

De  pundo  a ducatur  ad  Axem  normalis  A H.  Quo- 
niam vero  te  cft  ad  ea  ficut  diameter  tranfvcrfa  ad 
latus  redum ; r a ad  a z erit  in  eadem  ratione.  Sed 
ut  r a ad  A z ita  AH  ad  nz:  quare  AH  eft  ad  h z ut 
diameter  tranfverfa  ad  latus  redum.  Eft  autem  a h 

normalis  inAxem;  adeoque  (per  nonani  hujus)  az  Minima  eft.  Q^  E.  D. 


PROPOSITIO  LXE 

AT  vero  fi  normalis  de  pundo  dato  demiira  cadat  ab  altera  parte,  five  ultra 
centrum  Hyperbolae  ad  modum  reda;  r a.  Sit  E centrum  Hyperbola:,  ac  fiat 
ez  ad  z a ficut  diameter  tranfvcrfa  ad  latus  redum,  ac  in  eadem  ratione  fiat  r n 
ad  ha;  & ducatur  H e Axi  a e parallela,  ut&  zk,  em  ipfi  r a parallela;.  Per  pun- 
dum  e Alymptotis  qk,  kz  defer  ibatur  Hypcrbola  quae  occurret  fcdiom  ab. 

Occurrat 
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pundum  r redam  Minimam. 

De  pundo  r demittatur  ad  Axem  normalis  rA,  St 
fit  A E dimidiam  lateris  redi : ipfi  autem  bh  per  e eri- 
gatur ad  angulos  redos  reda  e & i St  per  pitndum  r 
Afymptotis  ef,  eh  de/cribatur  Hyperbola  at,  qux 
quidem  occurret  Parabo  lx:  occurrat  autem  in  pundo 
A,  ac  junda  reda  A r producatur  ad  H,  e.  Dico 
redam  A h efle  Minimam.  Demittatur  normalis  a z : 
cumque  rii  (per  l'*"*  fecundi)  ipfi  0 A aqualis  eft,  erit 
AH  ipfi  £Z  aequalis;  ac  protnat  ea  ipfi  ZH  aquali t. 

Sed  ea  eft  dimidium  lateris  redi,  adeoque  St  zh  dimidium  eft  lateris  redi. 
Quocirca  ah  (per  8"“  hujus)  Minima  eft.  Q^ii.  D. 

PROPOSITIO  LX11I. 

SI  vero  Sedio  ab  fiierit  Hyperbola  vel  Ellipfis,  Axe  b a ac  centro  r:  ac  de- 
tur pundum  aliquod  a,  in  fitu  fuperius  deferipto.  Dico  quod  poffiimus 
ducere  per  pundum  a Minimam. 


Demittatur  eniin  normalis  AE;  ac  fiat  ro  ad  ©e,  ut  & A z ad  z E,  ficut  dia- 
meter tranfvcrfa  ad  latus  redum  i St  per  pundum  z ducatur  h k Axi  b r parallela, 

M ipfi 
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PROPOSITIO  LXIV. 

SI  detur  punctum  infra  Axem Tarabola  vel Hyperbohe,  a quo 
retia  ad  Setlionis  Verticem  dutia  contineat  cum  Axe  angulum 
acutum  \ impofibile  autem  fit  ut  ducatur  e punito  illo  retia  aliqua 
cujus  portio  mter  Axem  & Sellionem  intercepta  fit  Minima ; vel  in 
Ellipli,  fi  una  tantum  fuerit  retia,  ex  dato  puntlo  exeunt  ad  partes 
Se li  ion  is  contrarias  illis  ad  quas  jacet  datum  puntlum,  e qua  ab- 
fcindat  Axis  Minimam  : erit  retia,  qtue  de  puntlo  illo  ad  Verticem 
Setlionis  ducitur.  Minima  omnium  ad  illam  Setlionis  partem  ab 
eodem  ducendarum,  atque  huic  propior  minor  erit  remotiore. 

Sit  autem  imprimis  fedio  Parabola  utABr,  Axe  A E;  fitque  datum  pundum  z 
infra  Axem,  ita  ut  angulus  ZAE,  qui  continetur  i redi  per  pundum  illud  ad 
Verticem  fcdionis  dudi  & Axe  A E,  acutus  fuerit.  Primum  autem  non  fit  polfi- 
bile,  ut  ducatur  ad  fedionem  reda  aliqua  cujus  portio  inter  Curvam  & Axem 
intercepta  fit  Minima.  Dico  quod  Minima  omnium,  qux  duci  poflint  ad  fedionctn 
Ar  de  puncto  z,cft  ipfa  a z ; quodque  eidem  propiores  dudx  minores  funt  remo- 
tioribus. Hoc  autem  manifeftum  erit  ex  eo  quod,  redis  quibuflibet  e pundo  z 
cdudis  & ad  fedionem  continuatis,  ab  earunaein  extremitatibus  non  duci  poffint 
reda:  Minima:,  qux  non  occurrant  Axi  remotius  a Vertice  a quam  ipfa:  redas  t 
pundo  z edudx. 

Demonftrabitur  autem  hoc  modo.  Demittatur  normalis  z e ; ac  reda  ae  vel 
erit  xqualis  femilateri  redo,  vel  major  eo  vel  minor.  Sit  autem  imprimis  aequa- 
lis ci  vel  minor  eo;  ac  c eundis  redis  per  z ad  fedionem  dudis,  non  erit  ulla 
cujus  portio  inter  Sedionein  & Axem  intercepta  Minima  eft ; fcd  Minima:,  ab  ea- 
lundetn  in  Sedione  extremitatibus  ad  Axcin  dudx,  cadent  verfus  partes  ab  a re- 
motiores quam  redx  qux  ex  z prodeunt,  juxta  49ira  hujus. 

Si  vero  A E major  fuerit  femilatcrc  redo,  fit  Et»  dimidium  lateris  redi;  ac  fit 
© u duplum  ipfius  ah;  & ad  pundum  11  ipfi  A e normalis  fit  H B : ac  fiat  E a ad  n b 
ficut  ©n  ad  ©E.  fcrit  autem  ze  vel  xqualis  ipfi  ea,  vel  minor  ei,  vel  major. 
At  non  erit  xqualis  ipfi  e a,  quia  (per  y i*“  hujus)  fi  z E fuerit  ipfi  ea  xqualis, duci 
poffit  una  reda  dc  pundo  z 6 qui  ablcindcretur  Minima  : z e igitur  non  erit  ipfi 
ea  xqualis.  Tari  modi  conflabit  ez  minorem  eifenon  poiTc  quam  reda  ea.  Nam 
• (per 
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Ducantur  redbezn,  zr;  ac  primum  | 

fi  fieri  poflit,  fic  A z ipfi  b z aqualis,  & Nz 

ad  a tangat  fedlionem  re  dia  a k ; & erit 

(per  17"*  primi)  a k Axi  a e normalis,  quia  ordinatim  ad  Axem  applicatis  parallela 
eft  ; unde  angulus  zak  obtufus  cft.  DudlA  autem  ipfi  a z normali  ut  an,  cadet 
ea  intra  fedlionom,  quia  (per  primi)  impoflibile  cft  ducere  inter  Tangentem 
& Sedlioncm  rediam  aliquam.  Ducatur  etiam  per  pundtum  b Tangens  Scdlioms 
bz,  ac  Minima  dc  pundlo  e ad  Axem  dudta  remotior  erit  ii  pundlo  a quam  bz, 
per  nuper  demonftrata  ; comprehendit  autem  Minima  (per  27"1*'"  hujus)  cum  Tan- 
gente b z angulum  rcdlum,  adeoque  angulus  z B2  acutus  erit.  Ac  fi  centro  z radio 
bz  deferibatur  arcus  circuli,  occurret  ille  Tangenti  b 2 > rcdla  vero  n a erit  tota  ex- 
tra illum,  quia  angulus  z b 2 acutus  eft,  angulus  vert)  z a n redlus.  Quare  fi  (it  cir- 
culus ille  curva  b-oa,  necefle  cft  ut  occurrat  fedlioni;  fitque  pundlum  occurfus 
o.  Jungatur  oz,  ac  tangat  fedlionem  redla  on  cadens  neceifarid  extra  circulum. 
Cum  autem  Minima  de  pundlo  o ad  Axem  dudla  remotior  eft  & Vertice  a quam 
redla  o z,  ac  Minima  illa  cum  Tangente  on  (per  27""  hujus)  comprehendit  angulum 
redtum:  angulus  igitur  zon  acutus  erit;  ac  proinde  redla  on  circulo  occurrere 
debet.  Eadem  autem  cadit  extra  illum.  Hoc  autem  abfiirdum  eft,  adeoque  az 
non  cft  ipfi  b z xqualis. 

Si  vero  fieri  poffit,  fit  A z major  quam  z b ; ac  centro  z radio  z b deferibatur 
circulus,  qui  quidem  occurret  ipfi  a z : portio  autem  aliqua  Tangentis  b 2 erit  intra 
circulum,  per  nuper  demonftrata:  occurret  igitur  circulus  fedlioni  neceftario,  quia 
redla;  az  occurrit.  Sit  circulus  ille  Bys-,  ac  jungatur  Zy;  ducaturque  pcrpnn- 
dlum  y fedtion is  Tangens  yP,  qux  quidem  cadet  intra  circulum ; quia  Minima  in- 
ter pundlum  y at  Axem  intercepta  cadit  verfus  partes  remotiores  ii  pundlo  A quam 
redla  yz:  unde  angulus  zyp acutus  cft.  Rcdla  itaque  y r occurrere  debet  circulo. 
Manifcftum  autem  cft  debere  eandem  totam  extra  reperiri : quod  abfurdum.  Redla 
igitur  a z non  eft  major  quamBZ,  neque  eidem  xqualis ; eft  ergo  minor  eT 

Dico  quoque  redlas  ipfi  A z propiores  remotioribus  minores  eiTc.  Producatur 
enim  Tangens  2Badz;  cumque  redla  b 2 tangit  fedlionem  in  pundlo  b,  & angulus 
z b 2 acutus  cft,  erit  angulus  deinceps,  nempe  zbz,  obtufus;  & per  b ipfi  bz  nor- 
malis fit  bm;  qux  proinde  cadet  intra  fedlionem.  Dc  pundlo  r ducatur  (cdlionis 

M a Tangens 
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ducendi ; ductifquc  redtis  quibufvis  ex  eodem  z ad  fedtionem,  propiorem  ipfi 
Az  minorem  elle  remotiore  ab  eadem. 

Hoc  autem  manifeftuin  erit,  fi  redta  quilibet  Minima,  it  quovis  infedtione  abt 
pundto  ad  Axem  a e ducta,  cadat  verfus  partes  remotiores  a Vertice  a quam  quas 
jungit  pundtum  illud  & z.  Demittatur  ad  Axem  dc  pundto  z normalis  z E,  & 
a e vel  xqualis  erit  dimidio  lateris  redti,  vel  erit  major  eo,  vel  minor.  Si  vero 
eidem  vel  xqualis  fuerit  vel  minor  eo,  acrcdtx  de  pundto  z ad  fedtionem  abt 
egrediantur;  qux  abearundem  extremitatibus  ducuntur  ad  Axem  Minimx  (per 
4^°’  hujus)  remotiores  erunt  ipfis  1 Vertice  a.  Si  vero  a e major  fuerit  dimidio 
lateris  redti,  fiat  a © ad  © e ficut  diameter  tranf- 
verfa  ad  latus  redtum:  ac  inter  ipfas  ©A,  a A 
capiantur  dux  medix  proportionales  a k,  a k ; 

& de  pundto  K ipfi  A e normalis  erigatur  k b ; 

& fiat  ea  ad  K b m ratione  rcdtanguli  fub  a k, 

©k  ad  redtangulum  fub  ak,  ©e.  Dico  quod 
7 e major  efle  debet  quam  redta  e a.  Nam  fi  pof- 
fibilcfit  ut  non  fit  major  el,  ponamus  impri- 
mis eas  xquales  efle:  ac  (per  ya4*”  hujus)  de- 
monftratum  cft  rcdlam  unam  duci  polle  dc 
pundto  z d qua  abfeindat  Axis  Minimam.  Cum 
autem  hoc  non  ita  fe  habeat,  redta  ez  non  x- 
qualis  erit  ipfi  e a.  Ter  eandem  etiam  probatur 
redtam  ze  non  minorem  efle  quam  e a,  quia  fi  minor  fuerit  el,  non  impoflibilo 
eflet  ducere  de  pundto  z duas  redtas,  quarum  portiones  inter  Sedtioncm  & Axem 
interccptx  forent  Minimx:  redta  igitur  z e major  erit  quam  e a.  Verum  (per  yxd*,“ 
hujus)  aemonftratum  cft  quod,  fi  z e major  fuerit  quam  ea,  non  duci  poflit  c pundto 
z redta  aliqua  equa  abfeindat  Axis  Minimam  ; quodque  Minimx, a terminis  redta- 
rum  de  pundto  z prodeuntium  dudtx,  longius  diftent!  Vertice  A quam  ipfx  pro- 
deuntes. Quapropter  redtis  quibufeunque  dc  pundto  z ad  fedtionem  dudtis,  Mi- 
nimx ab  carundcm  extremitatibus  ad  Axem  emiirx  remotiores  erunt  ipfis  1 
pundto  A : a deoque  iifdem  argumentis,  quibus  in  prxcedente  propoficionc  rem 
demonftravimus  in  Parabola,  manifeftum  erit  redtam  az  minorem  efle  quavis 
alilpcr  pundtum  z ad  fedtionem  abt  dudU,  cidemque  propiorem  minorem  efTc 
remotiore. 
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ratione  redanguli  fub  ae,©h  ad  redanguluin  7 

fub  4H,9Ei  ac  ze  vel  xqualis  erit  ipfiEA,  vel  major  erit  ei,  vel  minor.  Si  vero 
ez  ipfi  e a xqualis  fuerit,  una  quidem  reda  duci  poteft  (per  ja4""  hujus)  de  z ad 
fedionem  as,  c qua  abfeindat  Axis  Minimam.  Sed  aliter  fieri  oportet ; adtoqu»  e z 
non  ejl nlbt  ea  tqualii.  Neque  EzminorefTe  potcltquam  ea,  tum  enim  duci  po- 
terunt dux  redx  e quibus  (per  eandem)  abfeinderentur  Minimx.  Quapropter  ez 
major  efle  debet  quam  ea  ; quo  in  cafu  nulla  reda  duci  poteft  de  pundo  z ad  fc- 
dionem  as,  cujus  portio  intercepta  fit  Minima : ac  fi  ducatur  h tali  pundo  z ad 
fedionem  reda  quadibet,  Minima  inter  ejufdcm  extremitatem  & Axem  inter- 
jeda  (per  f 2*““  hujus)  longius  aberit  i Vertice  a quam  ipfa  reda  de  z cduda. 

Jam  fi  quovis  modoMinmue,  a quolibet  fedionis  as  pundo  ad  Axem  cdudx, 
remotiores  fuerint  it  Vertice  a quam  redx  de  fumpto  pundo  z prodeuntes  i 
pari  quo  in  Parabola  argumento,  probabitur  AZ  minorem  elTc  quavis  ali.l  de  z 
ad  fedionem  a s ducenda,  cidcmque  propiorem  minorem  cile  remotiore.  Demon- 
ftratio  enim  una  cademque  eft  in  omnibus  tribus  fedionibus,  quoties  in  data 
fedione  redx  Minimx,  de  pundis  ejus  ad  Axem  duda^,  occurrunt  eidem  Axi 
remotius  a Vertice  quam  redx  jungentes  hxc  punda  & fumptum  z. 

PROPOSITIO  LXVII. 

SI  T jam  fedio  a b r Parabola  vel  Hypcrbola,  cujus  Axis  A E ; & detur  pundum 
infra  Axem  ut  z-,  fitque  angulus  zae  acutus:  poflibile  autem  fit  ut  pro- 
deat de  pundo  z una  fola  reda  cujus  portio  intercepta  fit  Minima.  Dico  quod, 
etiam  hoc  in  calu,  az  minor  eft  quavis  alia  reda  de  pundo  z ad  fedionem 
abi*  cdudi,  quodque  eidem  propior  minor  eft  remotiore. 

De  z ad  Axem  demittatur  normalis  z e s ac  dico  quod,  redii  quavis  de  pundo  z 
ad  fedionem  abi*  egrediente,  Minima  ab  ejufdem  extremitate  ad  Axem  duda 
longius  aberit  i Vertice  A quam  ipfa  egrella,  fi  unam  folam  excipias : adeoque 
a e in  Parabola  vel  Hyperbola  major  erit  dimidio  lateris  redi.  Nam  fi  non  major 
fuerit  eo,  impoflibile  ciTet  ducere  de  pundo  z redam  aliquam  e qua  intercipe- 
retur Minima,  uti  conftat  ex  49"*  & ra4*  hujus.  Eft  itaque  a e major  femilatere 

N redo. 


Sit  jam  z b unica  illa 
reda  per  z ad  fcdionem 
a sr  cluda,  e qua  ablcin- 
dit  Axis  Minimam;  ac  du- 
cantur ad  fcdionem  inter 
a & B duae  alia:,  ut  z o, 
z n ; 6c,  eodem  modo  quo 

demonftravimus  Propofi-  1 

tionem  LX1V'*”  hujus, 
conftabit  az  Minimam 
efie  e redis  dc  pundo 
z ad  fedionem  dudis. 

Prodcuntibulq;  ad  fedio- 
nem  redis  quibufvis  zo, 
z n,  inter  punda  a & b ; & a 

qua:  eidem  az  viemior  eft 
minor  erit  remotiore. 

Dico  quoque  quod  z ri 
minor  clt  quam  z b.  Nam 
fi  non  fit  minor  ea,  pri- 
mum fit  xqualis  ei,  ac  a 

ducatur  inter  cas  reda  zkj  erit  igitur  zk  major  quam  zn,  per  nuper  demoa- 
flrata:  quare  in  zk  capiatur  reda  major  quam  zb,  minor  vero  quam  zk,  ut  Zrj 
& centro  z,  radio  Zr  deferibatur  circulus  occurrens  reda:  zk  in  r,  fedioni  autem 
ad  n inter  k & f,  ad  modum  circuli  st;  & jungatur  zn.  Eft  autem  reda  kz 
ipfi  A z propior  quam  z N ; reda  igitur  z K minor  eft  quam  zn,  hoc  ejl  quam  z r, 
quod  abfurdum  eft:  quare  abfurda  eft  politio  zk  majorem  elle  quam  zbj 
adeoque  z n,  z b non  funt  squales. 

Ponamus  jam,  fi  fieri  poffit,  zn  majorem  efle|quam  zb;  ac  capiatur  reda  aliqua 
in  zn  qux  major  fit  quam  zb,  minor  vero  quam  zn,ut  zt;  & centro  z,  radio 
z t deferibatur  circulus  occurrens  reda:  z n,  fedioni  vero  neceflarib  inter  n & B. 
Occurrat  autem  iis  ad  modum  arcus  t i a,  & jungatur  z i;  idcoque  reda  zn  minor  erit 
quam  zi,  quia  propior  eft  ipfi  az  quam  z i.  Sed zi  ipfi  zt  aequalis  eft,  adeoque 
zn  minor  eft  quam  zt,  quod  abfurdum.  Reda  igitur  zn  non  eft  major  quam  zb; 
neque  eidem  squalis,  per  nuper  dcmonftrata : ac  proinde  minor  eft  ca.  tonilat 
itaque  redas  omne»  dc  pundo  z ad  fedionem  inter  A,  B dudas  minores  e (Te 
quam  z b,  Ducantur 
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PROPOSITIO  LXVIII- 

SI  duae  reftas  Sedtionem  Conicam  contingant;  erit  intercepta 
inter  punttum  concurfus  earundem,  & pundtum  conta&As  in 
Tangente  Vertici  Seftionis  propiore,  minor  intercepta  in  Tangente 
a Vertice  remotiore. 


Sit  Sedio  a b imprimis  Parabola,  cujus  Axis  b r : & Scdionem  tangant  dux  redx 
a A,  a e.  Dico  a e minorem  eflequain  A A. 

Junge  redam  A e i fle  per  a,  ipli  bt  parallela,  ducatur 
A ii:  ideoque(pcr3o"um  fecundi)  a» squalis  erit  ipli  eh.  De 
pundo  a demittatur  normalis  ad  Axem  ut  Ar,  fle  eric 
angulus  At> a redusi  ac  proinde  angulus  aha  obtufus. 

Lft  veri)  au  utrique  triangulo  A a u,  ea  h communis;  ac 
duo  latera  A ti,  »i  A squalia  funt  duobus  lateribus  eh,  h a : 
angulus  autem  eha  minor  cft  angulo  aha:  Balis  igitur 
ae  minor  cft  baft  a a.  E.  D. 

PROPOSITIO  LX1X. 

SIT  jam  Sed  io  Hyperbola  ut  ab,  cujus  Axis  a e,  centrum  e:  lintque  dusTan* 
gentes  zh,iia.  Dico  quod  zh  minor  cft  quam  ha. 

Junge  HE,qux  producatur  in  diredum ; jungatur 
etiam  a r z,  occurrens  ipli  H e in  r : ideoque  A r (per 
3 0"'“"  fecundi ) squalis  erit  ipfi  rz.  Demittatur 
normalis  A a, & producatur  Er  ad  o;  fle,  ob  angu- 
lum A a E redum,  angulus  ase  major  eo  obtufus 
erit;  unde  fle  angulus  a r»  obtufus:  ac  propterea  zf 

h r z eidem  deinceps  minor  erit  co,  otpote  acutus.  ^ 

Sed  reda  a r ipfi  r z squalis  eft,  & ht  utrique  trian- 
gulo at  h,  nrz  communis:  Bafis  igitur  zh  minor  cft  Bafi  ha.  Q^E.  D. 

Na  PROPO 


A a (per  jo'’’""  primi)  ipfi  a o squalis.  Cum- 
que ah  ipfi  hh  squalis  eft,  ac  a E fuper  ah 
normalis,  erit  A a ipfi  a h squalis.  Sed  a a 
ipfi  ao  eft  squalis:  quare  etiam  ha,  ao 
funt squales;  jun&aque.uo  ipfi  Er  parallela 
erit.  Demittatur  normalis  on,  qus  proinde 
ipfi  H E parallela  & squalis  erit.  Sed  h E ma- 
jor eft  quam  ©r;  unde  &on  major  eft  quam 
«r,  ac  re&a  ao  propior  eft  Axi  majori  at  quamAO:  quocirca  ao  (per  ii1""" 
hujus)  major  eft  quam  ao,  hoc  eft  quam  ah.  Eft  autem  ok  (per  jo“*“  fecundi) 
ipfi  K h sequatis.  Unde,  obAK  communem,  angulus  ako  major  eft  angulo  h k a ; 
ac  proinde  angulus  tkh  major  erit  angulo  TKfl.  Latera  vero  duo  hk,kt  s- 
qualia  funt  duobus  tk.ko:  Bafis  igitur  ht  major  erit  Bafi  tq.  Q^E.  D. 

PROPOSITIO  LXXII. 

S/  fumatur  puntlum  infra  sixem  Parabola  vel  Hyperbole,  h quo 
pofhbile  fit  educere  duas  retias,  ita  ut  in  utraque  portio  inter- 
cepta inter  Setlionem  s4xem  fit  Minima : erit  ea,  qiue  ex  his 
duabus  Vertici  Setlionis  propius  adjacet , omnium  retiarum , de 
fumpto  puntlo  ad  eam  Setlionis  partem  qtue  interjacet  Verticem 
& retiam  alteram  dutlarum , Maxima : e oeteris  vero  ad  ean- 
dem partem  dutlis,  qiue  Maxima  utrinque  propior  etl  major  erit 
remotiore : altera  vero  retia  minor  erit  creterU  omnibus  ab  eodem 
puntlo  ad  reliquam  iflius  partis  Setlionem,  five  ad  ejnfdem  lateris 
complementum : quaque  eidem  propior  eft , e retiis  ad  reliquam 
Sctlionem  dutlis,  minor  erit  remotiore. 

Sit  Scdio  a ur, cujus  Axis  r Ei  (iib  quofumptum  eft  punitum  A:  acfintAA,  as, 
redis  dus  ad  fedtionem  dudts,  e quibus  abfeindit  Axis  Minimas.  Dico  quod  ab 
major  eft  omnibus  redtis  e puncto  a ad  feftionis  partem  abi  ducendis;  quodque 
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pundo  m ad  Axem  rt  duda  (per  j,i'n,”&  fi4m  hujus)  propinquior  eft  Vertici  p 
quam  reda  ma.  Cum  autem  angulus  zba  redus  eft,  ac  angulus  ima  obtufus, 
erunt  quadrata  ex  ib  & ba  fimul  fiimpta  majora  quadratis  ex  im,ma.  Sed  (per 
«Jl'""  & rf9ni,B  hujus)  bi  minor  eft  quam  SM,  quare  ba  major  eft  quam  a m.  Pari 
modo  dcmonftrabitur  redam  ma  majorem  cilc  quam  an,  quia  angulus  sma 
acutus  eft ; ac  dudd  n e /cdionis  Tangente,  erit  angulus  ©na  obtufus.  Similiter 
probabitur  redam  na  majorem  effe  quam  a a.  Reda  igitur  ba  Maxima  eft  6 
redis  de  pundo  a ad  partem  fedionis  a r dudis,  eidemque  propior  major  eft  re- 
motiore. Quod  vero  a a minor  eft  quavis  redii  dc  pundo  a ad  reliquam  fedio- 
nem  AX  duda,  eodem  argumento  conftabit  quo  ufi  fumus  in  demonitrandi  A 4'* 
hujus.  Paritcrquc  patebit  redam  ipfi  A a propiorem,  inter  eas  qua:  prodeunt  e 
pundo  a ad  fedionem  A x,  majorem  e(Te  remotiore  ab  eadem. 

PROPOSITIO  LXXIII. 

SI  capiatur  putidum  infra  majorem  EUipfeos  xlxem,  quod  noti 
fit  in  ylxe  minore  produdo ; ac  inter  redas  e pundo  illo  ad 
Sedionem  ducendas  non  fit  nifi  una  fola  e qua  abfeindat  slxis  Mi- 
nimam : erit  hac  reda  major  quavis  alia ; eidemque  propior  major 
erit  remotiore'.  Minima  vero  qua  duci  poffit  de  pundo  illo  ad  ean- 
dem femi-ellipfini  ad  quam  ducitur  Maxima,  erit  reda  jungens 
ptindum  datum  & Sedionis  Verticem  pundo  illi  viciniorem. 

Sit  ABrEllipfis, cujus  Axis  at  & centrum  a ; & ad  A erigatur  Axi  normalis  bAe: 
fumatur  etiam  fub  Axe  pundum  z,  6 quo  non  nili  una  fbla  reda  ad  fedionem 
abt  duci  poteft,  cuius  portio  intercepta  fit  Minima.  Hic  igitur  reda,  i qua  ab- 
fcinditur  Minima,  talis  cflfc  debet,  ut  prxter  eam  non  alia  duci  poffit  ad  fedionem 
de  pundo  fumpto.  Semper  autem  poffibile  eft  unam  redam  ducere  de  pundo 
z,  cujus  intercepta  fit  Minima,  quasque  occurrat  alteri  femi-axi,  five  fciniffi  illi 
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mus,  conflabit  redam  a z non  majorem  cfTc  quam  z k,  neque  eidem  aequalem : 
adeoque  az  minor  cft  quam  zk.  Similiter  cum  nKX  tangit  fcdionem,  angulus 
X K z obtufus  erit  i ac  K r,  ipfi  k z ad  angulos  redos,  cadet  intra  fcdionem ; 
quia  (per  32d-“  primi)  nulla  reda  duci  poteft  qux  cadat  inter  fcdionem  & Tan- 
gentem. Agatur  jam  perpunduin  a fedionis  Tangens  j-AT,  & Minima  per  a 
auda  remotior  erit  k Vertice  a quam  az;  unde,  juxta  demonftrata  in  64“  hujus, 
reda  zk  minor  erit  quam  za.  Ac  fi  jungatur  z b & per  b ducatur  Tangens 
fedionis  y b/,  ob  angulum  y b a redum  erit  angulus  yvz  acutus  i adeoque  az 
(juxta  eandem  minor  erit  quam  zb. 

Dico  quoque  zb  minorem  ede  quam  zm.  Sedionem  tangat  reda  Smt  ad 
pundum  m.  Quoniam  vero  a b r Ellipfis  cft,  atque  tranfit  normalis  b a e per  centrum 
fedionis  a,  ac  tf,  Jm  funt  dux  Tangentes;  erit  b $ major  quam  8 m (per  70™*" 
hujus).  Quadrata  autem  cx  Jb,  bz  Yimul  minora  erunt  quadratis  ex  8m,  mz 
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>u>.uM  «ui(iu  ul  l *i : recta  igitur  z « major  erit  quam  z e,  ac  proinde  major 
quam  za  Fiat  igitur  z«  major  quam  z©,  minor  vero  quam  z>i;  ac  centro  z,  ra- 
dio zc  dcfcnbatur  circulus  ixu  occurrens  legioni  inter  © & ».  Occurrat  autem  ad*: 
adeoque  junda  z * major  erit  quam  z r,  utpote  remotior  h z r.  Eadem  autem  xqua- 
lis  cft  ipfi  z<:  quare  zt  major  eft  quamzn.  Pofuimus  autem  eam  minorem  die : 
quod  abfurdum.  Reda  igitur  zo  minor  cft  quam  ze.  Quapropter  z©  major  cft 
quavis  alia  de  pundo  z ad  fedionem  A B r ducendi,  cidemquc  propior  major  eft 
remotiore.  Reda  vero  zr  Minima  eft  redarum  de  pundo  z ad  1'edionis  par- 
tem re  dudarum,  uti  ZA  Minima  tjl  duitarum  ad  alteram  ejus  partem  A©;  atque 
zr  major  eft  quam  za:  igitur  za  minor  eft  quavis  reda  qua:  de  pundo  z ad 
totam  fedionem  Air  duci  poteft,  quemadmodum  z©  earundem  Maxima  eft. 
Q^E.  D. 

PROPOSITIO  LXXIV. 

SI  detur  punitum  fub  Axe  majore  Edipfeos,  de  quo  poJSbile  fit 
duas  tantum  retias  > e quibus  abfeindat  Axis  Minimas,  ad  op - 
pojitam  fethonem  ducere  \ erit  Maxima  retiarum , de  punclo  illo 
ad  latus  iflud  Se  tl  ion  is  ducendarum , altera  ex  duabus  illis  qiue 
occurrit  Axi  minori ; eidemque  ab  utroque  latere  propior  major 
erit  remotiore : earundem  vero  Minima  erit  ea  qiue  a dato  punito 
ad  Verticem  Setlionis  propiorem  ducitur. 

Sit  A b r Ellijifts,  cujus  Axis  major  A r,  & fit  pundum  datum  z fub  Axe  majore ; 
de  centro  vero  fedionis  A erigatur  Axi  normalis  bae:  ac  poffibilefit  dc  pundo 
z duas  tantum  redas  ducere,  quarum  portiones  inter  fedionem  abt  fit  Axem 
intercepta:  fint  Minimae.  Ponamus  autem  has  redas  dc  z dudas  efle  zh,  z©; 
neque  duci  polle  aliam  pra:ter  lias  duas  it  qua  abfeindatur  Minima.  Dico  redam 
z©,  qiue  occurrit  Axi  minori,  majorem  efle  qualibet  alia  de  z ad  fedionem  abp 
ducendis  eidemque  ze  ab  utroque  latere  propiorem  majorem  eiTe  remotiore: 
redam  vero  z a minorem  cflc  quavis  alii. 

De  pundo  z demittatur  normalis  zn,  acmanifeftum  cft  zn  non  cadere  nofic 
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Jam  fi  duci  poffit,  de  zad  legionem  ap,  una  tantum  reda  e qua  abfcindatur 
Minima ; erunt  Minimat,  i terminis  ceterarum  ad  fedioncm  a b dutfarum  cmif. 
lar,  remotiores  i Vertice  a quam  ipfs  reda:  de  z dudi\  Ducantur  igitur  per  z 
rcCta;  z A,  z o,  z n > ac,  motio  in  dcmonftrandis  Fropolitionibus  73'^ulitato 
manifeftutn  erit  redam  z a minorem  ede  quam  zo,  ac  zo  quam  zn.  Dico  quo- 
que quod  zn  minor  cft  quam  zn.  Nam  fi  non  fit  minor  ea,  fit  major  ea,  vel 
axjualis  ei.  Imprimis  autem  fit  squalis  ei,  & ducatur  inter  eas  alia  reda  zt  qua: 
major  erit  quam  zn,  ulpote remotior  ab  az:  cumque  zn  ipfi  zh  squalis  cft,  erit 
zt  major  quam  zh.  Capiatur  in  zt  reda  aliqua  minor  quamzT,  major  vero 
quam  zh,  ut  zi;  ac  centro  z,  radio  zi  deferibatur  circulus  iam»  qui  ncccdario 
occurret  (edioni  th.  Occurrat  autem  in  a,  {<  jungatur  z a,  qus,  cum  remotior 
fit  ab  A z,  major  erit  quam  zt.  Verum  z a ipfi  z i squalis  cft, quare  z i major  erit 
quam  zt.  led  eadem  minor  cft,  quod  abfurduni : adtoque  zn  ipfi  zn  non  tjl 
aqualis.  Parique argumento  conftabit  zn  non  ede  minorem  quam  znj  ac  pro- 
inde major  erit  ea.  Quapropter  zh  major  eft  quavis  reda  de  z ad  ledionis  par- 
tem ah  ducibili ; eidentque  propior  major  cft  remotiore  : earundem  vero  Mini- 
ma eft  za. 

Simili  autem  methodo,  qua  rem  demonftravimus  in  redis  inter  A & h dudis, 
probabitur  ipfain  z b majorem  ede  quavis  reda  inter  h & b ab  eodem  pundo  z 
ducenda ; cidemque  propiorem  majorem  ede  remotiore.  Dico  quoque  quod  z h 
minor  cft  quavis  reda  inter  h,  b duda.  Ducatur  enim  alia  ut  zp;  ac,  fi  fieri 
podit  ut  non  fit  major  quam  z 11,  fit  squalis  ei,  vel  minor  cl.  Sit  autem  primo 
squalis  ci,&  inter  iplas  z H,  z P ducatur  intermedia  ut  z 2 s qus  proinde  minor  erit 
quam  z f : adeoque  minor  quam  z h.  l iat  z s major  quam  z i,  minor  vero  quam  z h ; 

ac 
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teris  vero,  ititer  mediam  trium  & Se  Bionis  Verticem  fundo  dato 
viciniorem  interjedis , Maxima  erit  tUa  qiue  Vertici  puncto  dato 
adjacenti  adjacet,  eidemqtie  utrinque  propior  major  erit  remotiore; 
ex  his  autem  duabus  Maximis,  major  erit  ea,  qiue  ducitur  ad  par- 
tes contrarias  iis  ad  quas  /itum  e(l  putidum  datum. 

Sit  A»r  Ellipfis,  cujus  Axis  major  at  & centrum  Es  & fit  be  normalis  fuper 
Axem  ad  centrum  ledionis,  fub  quo  fit  pundum  datum  £ : ducantur  autem  ex  eo- 
dem tres  reda:  c quibus  abfeindat  Axis  Minimas,  ut  e h,  £ z,  e a ; quarum  duae,  ut  e z, 
e a,  erunt  ad  ealdem  partes  ad  quas  litum  eft  Ej  tertia  vero  eii  ad  contrarias.  Dico 
eu  Maximam  elle  rectarum  depundo  e ad  totam  fedionem  abt  duitarum  i ei- 
demque  utrinque  propiorem,  e redis  ad  ledionis  partem  inter  A & A duitis,  majo- 
rem elle  remotiore. 

Quoniam  enim  redx  a a,  z © 
funt  Minimae,  conltabit,  eo  quo 
in  Parabola  demonttravimus 
modo  (Prop.  7*'1*  hujus)  quod 
rcita  ez  Maxima  eft  ex  iisqux 
de  punito  f.  ad  ieitionis  par- 
tem r A duci  polii nt ; quodque 
eidem  propior  major  elt  remo- 
tiore Pariter  cum  a a & hk 
funt  Minimx,  eodem  modo  ac 
in  Propofitionc  praecedente,  probabitur  redam  e»  majorem  efle  quavis  redi  dc 
pundo  e ad  partem  A A dudl 

Dico  quoque  quod  e tt  major  eft  quam  e z.  Depundis  z,h,e  demittantur  nor- 
males z m,hn,  eo;  & m E erit  ad  m©  (per  t r""  hujus)  ficut  diameter  tranfverla  ad 
latus  redum  : ac  (per eandem)  ne  erit  ad  nk  ficut  diameter  tranfverla  ad  latus 
redum : quare  em  erit  ad  ne  ficut  en  ad  nk.  Ratio  autem  om  ad  minor 
eft  ratione  em  ad  M©,  ac  proinde  ratio  om  ad  mq  minor  eft  ratione  en  ad  nk» 

P ac 


ledarum  de  pundo  e edudarum  (per 
H hujus)  remotiores  erunt  * Vertice  r quam  ipfxe- 
dudx.  Dudis  autem  Tangentibus,  eo  quo  demonftrata 
, V roP\  7}  ‘ modo>  conltabit  e b majorem  elFc  quavis  \ v 

mLrtifre.de(^UE  D.E  “*  fedionc,n  du<aij  ^‘■mque  propiorem  majorem  cfle 


PROPOSITIO  LXXVII. 

SI  normalis  ad  Slxem  majorem  Ellipfeos  demi (f a cadat  fnper 
centrum  Sectionis ; pcfjibile  autem  f:t  ad  quadrantem  alter - 
utrum  Scelionis  ducere  rectam  aliquam  i qua  abfeindat  jfxis  Mini- 
mam : erit  recta  heee  Maxima  omnium  de  puntlo  dato  ad  eundem 
quadrantem  ductarum,  eidemqne  propior  major  erit  remotiore. 


Sit  A er  Kllipfis,  cujus  Axis  major  A r,  ac  centrum  a ; lit  autem  e pundum  infra 
Axem  Ar  datum,  unde  demifla  normalis  ea:  ac  pollibile  fit  ab  E ad  fedionis 
quadrantem  r n educere  redam  aliam  e qua  abfeindatur 
Minima,  puta  E itz.  Dico  E z majorem  die  quavis  alia  de 
pundo  £ ad  r b ducenda,  eidemque  ab  utraque  parte  pro- 
piorem majorem  die  remotiore. 

Quoniam  enim  b a,  z h funt  dux  Minima:,  quxprodudx  r 
conveniunt  in  e i rtdx  Minimae  prodeuntes  c pundis 
quibtifvis  fedionis  inter  r & z (per  4«*'"  lnijus)  occurrent 
Axi  remotius  a Vertice  r quam  redx  connedentes  cadeni 
punda  & E,  Minutu:  vero  de  pundis  fedionis  inter  b & z dudx  (per  eandem 
46  u“)  propiores  erunt  Vertici  r quam  redx  de  pundo  dato  e ad  eadem  in  fc- 
dione  punda  prodeuntes.  Quibus  politis,  aJ  modum  demondrationis  Trop.  72'1', 
ope  Tangentium,  probabitur  redam  ez  majorem  die  quivis  alia  de  pundo  e ad 
lectionem  nr  ducta,  eidemque  propiorem  majorem  die  remotiore.  Q^  E.  D. 
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ir.,(.  , nl  ««fu/MTBri  T9XJSK9  TUn  fcdW 

-sp^f  7»  Sctj  A Z.  Asyai  in  sjfMrw  W!»Atir 
•pfjyanroir  ry  At  Z Tfiy  ivsi. 

rU  r P A ♦ (?  fl  yi  ^ f H H,  E O <>  -'!• 

<«3  A «}  a/«  r r,  z.  «{jj-Sw  *»<<«>  7»  h r b, 
K {.  0'  »7«  A itJ-JitTm  «i  A r»  A Z y i/iilur* 
■Muri  » y a.  « ,«V  a»  ijirijirrxi,  otj 

»>5  luna  m'  A B r,  A E L Ifi-uia.  Ut  }8  AiUa  tu  ti 'Tta 
•7«  M,  N.  a,  th^vi^a  ■>*<  M fi  N Zi  Ww^  "*f~«  " 


ratione  quatit  habet  rcxunguJuiTi  E a t»  ad 
quadrarum  ex  AZ.  llico  triangulum  Anr 
uitailc  cITl'  triangulo  A E Z, 

DIametris  h b,  e 9 dcfc ribanror  femkir- 
culi  , qu«  proinde  traniibunt  per  puncta 
r,  zj  atque  line  fcmicirculi  Bnr,  EZ9, 
quos  vel  tangunt  rcdf.e  A r,  A Z,  vel  non. 
Si  vero  tangant , mamlclluin  cll  limtlia  efle  trian- 
gula Air,  a E z.  Nam  (i  capiamur  centra  m,  n 
ac  jungamur  m r}  n z,  erunt  angu>i  at  r a,n  e A redi. 


vara  M T A,  N Z A yuneu.  a.  rinr  au  A*  A yvriai  ijw’  x', 
a veri  A M r ci  7»  vari  A N Z jurigt,  n.  -m  tyiinr  J B 
5«l  yairi*  r»  E SJir  in»,  air/i  xj  a A Ta  A*  iujm  af* 
EJi  m tcjytia. 

A«\i  y fjtm  i;x— i-tavru,  atia.  Tfu  .i  runf*  -;n  rfu/jutt  n 
IttSTV  77i a exurtu  7«  K.  A.  «vi  «u^stoi  ai  M X* 

N O'  «711  ira  Siri  i ja  K S tb  £ T,»  j A O T»  O Z.  aju»«!» 
Ari  AMS  w ANO  Sfryiits'  isss  if<  in  * £ A ecU 
A M Ijw  i O A «e>r  A N.  fcrri/li  ojir «*f  to  liat  E A II 
•t<r  r*  £ri  A T «r»  71  vare  E A O si£S«  ri  Sri  A /•  xj 
*<  «j*  7»  varo  K A T cci(  n i*i  A r,  T»7t«r  ili  KA 

A 


& anguli  A,  A funt  xquales:  angulus  igitur  A M r 
angulo  A K Z «qualis  clt,  uttdc&  eorundem  lenulle?, 
nempe  anguli  Aisr,  Atz  lunt  «quales.  Sed  an- 
guli adAfti  fune  «quales:  quocirca  triangula  funt 
limilia. 

Sed  non  tangant,  fcd  occurrant  frrr.icirculis  in  pun- 
itis K,  A,  ac  ducantur  normales  hs,  NO;  cfl  igi- 
tur e.  s i tfi  s r «qualis,  ut  de  A o jpfi  o z.  si- 
mile autem  cfl  triangulum  amz  triangulo  ano, 
adeoque  » a e(t  ad  a m ficm  o A ad  A N.  Cum  ve- 
ro rc  elinguium  B A II  cll  ad  quadruum  ex  A r lic- 
uc  rccttngulum  eam  ad  cpudraium  eat  A / , erit 
etiam  tciUngulutn  A a r ad  quidratum  ex  Ar  five  A a 
H » aJ 
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gll»  V,  I (CUI  IUII14 

lunt  xcgialet.  Iplu 
ab,  ra  pwallelx 
ducantur  z z , K T 
ac  jungantur  M z , 
n K : angulus  igitur 
M»  angulo  n T K 
atquatur.  C^Joniam  1 
aero  EHcltadH2  j 
f»cut  n a ad  A k , \ 
erit  ih  ad  H z (k- 
ut  n a ad  AK:  erit 
quoque  H!  ad  sz, 
hoceft  Mt  liveZM 

>d  «I,  ficut  An  A O B K 

ad  nat,  hoc  eft  A N fure  NK  ad  ST.  Anguli  au- 
tem MSZ.NTK  furu  tequales,  anguli  vero  M Z X, 
nkt  acuti:  proinde  angulus  2:  MZ  angulo  T N K 
aequalia  eit ; ad-oque  circumferentia  nz  circum  te- 
rcmix  A k fimtlis.  ^ £ d. 


LEMMA  III. 

Sim  duo  triangula  rcd.ingula  a B r,  at?,  reflos 
angulos  habentia  r,  Z;  ac  ducantur  fub  «qua- 
libus angulis  B A H,  E a e rc-dlx  A B,  a e : fit 
autem  ut  rcdlangulum  fub  B r n ad  quadratum 
ex  A r , ita  rcitanguluin  E Z e ad  quadratum 
cx  Z A.  Dico  triangulum  A B r limilc  dic 
triangulo  A E Z. 

CIrca  triangula  abh,  a F.«  deferibantur  fe- 
gmcnra  circulorum  iha,A &£,  qux  proinde 
fimilia  funt.  Tan- 
gent autem  Tegmen- 
ta redx  AT,  A z, 
rei  non:  primum 
vcto  tangant  ; ac 
proinde  rc&angu- 
lum  *rn  xqualc 
erit  quadrato  ex  a r,- 
hoc  di , fi  ipfi  a H 

ducatur  normalis  _ , _ 

A K reftangulo  M r K : refhngulum  autem  fa* 
sequale  erit  quadrato  ex  a z,  hoc  ol  rcdangulo  e * A, 


2a/  eu  Oi  I*'  iu*  «;* 
*2i  • vi»  AI  E O 

jerri*  74  \jo»  N A P 
J«ri>  H^2t.^’rAB, 
TA  «;«».«>  01  al  Z 2, 
kt-9^>  m 
«i  M Z»  N K'  ij»  dj* 
W*r  X)  » vei  M 2 Z 
>*»«  7f  <si  N T K 
iW»K r/  ort 
» E H «eSr  H Z,  «rare 
» 9 A «e>:f  A K'  iL  air 
*f * * “ H 9f'u  H 7.  «7»»  KJi»  > n A ■afit  A K’  ici  xj  i 
H 3 itit  S Z,  7«7iO  i M H nv  Z M «t:c  M 2,  Irw  ii 
A n T{if  H K,t»7TC<  J A N'  »n<  N K ■»?!<  NT.  yi  dnr 
ai  £ vo»  M 2 Z,  N T K Inu,  ai  Ji  ub»  M Z 2,  N K T 
«;r*ai^  'm  «;*  tcw  » -jo»  2 M Z ‘j  mia  1 • T N K' 
ita  Te»  i B 7 «reijiff«  t»  A K 

A H M M A y'. 

Ec«  ^00  ejjtytiia  est  A B I\  A E Z,  i/>%f  t^-,7* 
■rac  r,  Z yurutf  koj  o !<•,%.$■  ucuv  aj  A lt,  A fc> 
e»  yuvltuf  7wc  iiw  B A H,  E A ©•  sya>  7» 

te  n im  Tua  B T II  xj>W  Tfl  ibri  A T irtnf 
to  wiruEZe  ■xfif  re Xtr  z A.  Atyai  en 
ryzcie»  (<ri  re  A B r iy&ier  ruAEZ  rriyeiia. 

pirPA*«n  Jaf  «rei  -m  ABH,  A E & tfr- 
1 )««  7f/»ua-m  mu»,  ni  B HA,  A 9 B-  ijiwa 

i{»  iiir.  im  ija' 

'1  M rflornu  ai  AT,  AZ 

7&r  TU«ua  tar,,  n «. 

in»  if-*  6^1  7i  fi  'oari 
D T H n/  krt  AT, 
■MTKJ.  ter  fpir  Sf- 
^if  r*  A M 

76J  A K,  vai  t H T K'  7®  A csr*  t*#  F 
£tv  £ Zv  »7191»  ii/  •!*)•  A A 7?  A 0»  7lJ 

vn 
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ipr  i F Z *<»'  z A. 

^?AK,4A  < F H 

•)Ox:f7A«A9f  <t<  r M»  | 

«*ir  M A !r»r » E N rt*N  A. 

^ ifia  fi'  «i  T(H  vit  r,Z  w«’>  5 « ^o' 

■mi  M-N  juiuu  nu  Jn  B A K.  S A A.  aj»  Jv  ««£»• 
WU)&»  sfunr  R.  7»  A B r *()»'»  W A E Z spJiWI*. 

A II  M M A / 

E$-*i  sFJe  t^lyuia.  ifiKf  >Xct™  raf  'ff 5f  *(  B>  E 
yuitcUt  <t  «f  B H,  E 0 c» 

w«fC  yutficui  tF  i/n  A H B.  A 0 E*  Ifa»  71  fcf 
r o t/n  r A tf  r w{W  ri  ct»  H B ,*r»  ri>  i/rl  r 
A 0 Z st^oc  ro  «ni  0 E.  /caniar  ett  cjaeisr  Kt 
ii  A B r tfiytwtt  r»4EZ  Tfayww. 
j^Ee/)<x=4**"f 

XAor,  IU 

«^Tor  tu  Ju/Ir«  7ti  K» 

A.  pkS/iZ/  «/»  171  ifl 
•7»  tWi7m  T H*  0 m- 
ftHtrf  Niiv,  #«  y&  A». 
rarnr»i5W  ri  ft  K /ut« 

7«J/  f Ti  II  f»tuiiy/| 

T*  ^ A fM7v£v  7 A» 

0,  KOJ  ir.£tCK*&»JTL* 

0J  B H»  E 0 6ri  tu 
M,  N wiim.  *j  £ro 
7?y  K £>7  iku  M B rj4^7K  » K S»  w^TiT»  <£fae  f*«- 
oajy  tu/  H»  B,  £u£>.*«*  7t  )i»»w  » uto  A H B yufi «a  «aM 
uu  tJ  ui«  A 0 E*  «uCxeU  if*  *bv  x\  12n  A0F. 
>m**  oJ«7a  au<*  £&r  l uto  A 0 N". 

EM  gl>i7x»  *>),«&«  r 0*  N.  jrtfirw  igy 

*»lAO‘  iA  <*£*  62ir  » N O 7<!  O E.  o$ir 

» N O ^ 0 Ei  TB>>^  ivS  i N 0 7>tf  © E 52*  fMifer'  *JM 
T»  N 0 E»  TX7VTJ  71  A0Z)  ftrr^Of  ^1)1^ 


\ ad  z A ipfis  a K» 
0 -7  A AA  P*nlW*  du- 

**  cantur  tm,  ZK; 

ac  fiet  iMidMA  fiait  t K td  NA  anguli  aurem 
ad  punita  r,  Z funt  rciti,  St  anguli  ad  punita  M,  M 
aequato  funt  angulis  B A K,  EA  A Quapropter  ex 
p-xinifin  conftabic  triangulum  A 8 r mangiao  a £ Z 
limilc  cfle. 

LEMMA  IV. 

Sint  duo  triangula  rc&os  angulos  habentia  ad 
puncta  B,  E,  ac  ducantur  B H,  B e fub  «qua- 
libus angulis  A H B,  A 9 E : fit  autem  rettan- 
gitlum  AHT  ad  quadratum  ex  H B ficut  re- 
tia ngulum  A e Z ad  quadratum  ex  0 E.  de- 
monltrandum  cft  triangulum  A B r triangulo 
a E Z limilc  efle. 

Circum  Icribintur 
circuli  quorum 
capiantur  ccmra  x, 
A.  «e  mamteftum 
cft  centra  efle  ad 
cafdcm  partes  pun- 
itorum H,©.  nam 
li  fieri  p 'ffit  fit  K 
mter  punita  r,  H , 
centrum  vero  A in- 
ter A Se  0,  ac  pro- 
ducantur BH,  E0 
ad  punita  at,  n , 
Se  He  punito  x dc- 
mittator  caihctus  K 2 fuper  ipfam  M a cadat  autem 
inter  punita  H,B;  Se  ent  angulus  a h b obtufus,  cui 
«qualis  cft  angulus  A ©E  ; unde  angulus  A© E cft 
etiam  obtufus,  adeoque  angulus  A0K  acutus,  hinc 
normali*  i punito  a in  Eja  dcmifla  cadet  inter  pun- 
ita 0,  ta.  cadat,  fi-que  ea  reiti  A O , cft  igitur  N O 
ipfi  OE  aequalis,  ac  proinde  NO  major  erit  quam 
©E,  ac  n©  multo  major  quam  ®E;  unde  reitan- 
gulutn  NO  E live  A © Z majus  erit  quadrato  ex 
Q_  E0. 
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Ac  manifdla  cfl  hujus  converla : nempe,  fi  trian- 
gulum Air  triangulo  A E Z fuerit  limiic,  atque  etiam 
triangulum  >1  B r triangulo  »EZ;  fieri  rcCtinguljm 
A ti  r ad  qu.diatum  ea  H B ficuc  reClangulum  A ©Z 
ad  quadratum  ea  ©E, oh  limiluudincm  triangulorum. 


frs/tajr  A ij  r>T(a  irriyrsir,  n,  iatr  r s^aenr  7»  ^ 

A B T 7ei}»>rw  sJ  A E Z efijoJ»*,  t»  A’  H B T ™'  0 E Z>  t 
o77  7<rt7U  «lr  to  ini  AH  T «far  t'o  lori  II  B rr»r  7»  lx { 

A 0 Z ■xpof  t!  iri  0 Ei  Aj#  jf  :urjijj7*  t sfryJrMr. 


LEMMA  V. 

Sint  duo  triangula  A B r,  a r z squales  haben- 
tia angulos  ad  A,  a,  non  autem  rc&os ; ac 
ducamur  catheti  AH,  ah;  habeat  autem 
reclangulum  B h r ad  quadratum  ex  A H ean- 
dem rationem  quam  lunet  reclangulum  E0Z 
ad  quadratum  cx  a 0 : ac  fint  B H,E  e tegmenta 
majora  redarum  Br,  EZ.  dico  triangulum 
A B h flmile  clle  triangulo  A E 0,  reliquumque 
reliquo. 

^Ircumfcribantur  circuli,  ac  producantur  norma- 
les a h A 0 ad  puncta  ic,  A : lintquc  circulo- 
rum centra  M,  N : 
it  quihus  ad  ipU* 

AK,nr;  A A,  E Z 
demittamur  catheti 

ME,  MO  j NtlNF. 

& eodem  quo  prs- 
cedcntia  conifaMc 
modo,  quod  k ii 
ell  ad  H a ncut  a » 
ad  0 a , qtudque 
a 3 ell  ad  a h fic- 
ut  ah  a<j  11«.  junge 
A M,  A N,  erit 
Ut  A S ad  3 H ita 
A m ad  M Z,  utque  A rt  ad  n © ita  A N ad  NT;  adeo- 
que  A M cft  ad  MI  f-cut  AN  ad  N r.  Coimeclan- 
tur  etiam  B m.  E n.  quoniam  vero  Tegmentum  ba  r 
finale  ell  Tegmento  taz,  reliquum  Tegmentum  B k r 
reliquo  fegmemo  E A z limilc  ell-  qus  igitur  in  il- 
lis infunt  anguli  lunc  inter  fe  squales , ac  proinde 
anguli  imo,  E N r funt  squalet , in  primo  calu. 
In  (ecundo  vero  mantellum  ril  angulum  b m o an- 
gulo E N r squalem  cfie,  quia  funt  m fegtnemis  *- 


A H M M A i. 

S iis  Tg/yM*  tb'  A B r,  A E Z «rac  vxpfg.  wV 

A,  A yanwf,  (Vi  ifycf  Sf  j icajrm  { z$*- 

«K*  *i  A H,  A 0-  jj  oifi  r»  vis»  rtiii  BHT  trfif 
re  axi  f A H.  isTu  eo  i/x»  r E 0 z treW  re  «a» 
•r5  A 0-  £.  tcar  t B r,  EZ  vikiM  T^. 
(utut  BH,  E0.  Aiyui  i m cfuicv  io  t»  t*" 
A BH  xg/ywv  rui  A E 0,  re  Si  Asumi»  7« 
Amotu. 

4 faC  MZafri  AH, A0  on  ti  K,A 
j «inAarili  M.N.Kj  ix‘uni, 
SH  w AK,B  T-  AA, 
E Z I^Wtr  aiClTii 

«i  M s,  M o-  n n, 

N P «7  Ai  »71  ri 

aink  7t it 

P Vor.tir  i K H T{tr 

HA  »T»t  S A0  trfor 
©A-  ua  q avA3 
a Hjifurf  * AII 
Vp*c  n 0.  irruet. 
*t  AM4V, 
cif  ft  i A S Tlif 
cH  »Ta»f  • AM  9e)e  MSi **  'j  5 AII  Ht*  rrv<  * AN 
TfW  NT*  «j  fi*  ifiAM  WfU  MS  5r*r » AN  NT. 

J»  au  B M»  E N.  Ith  «»  0 uxiit  J?rnBAf 
TfJJUM,  tJ  E A Z TU-AUM.TI'  jy  > 4jM  TI  B K T 7UMIUI 
lu-xZ  nrS  E A Z 7fJ*/UM77  o^ilt  ch‘  <u+<*tr  etrnif  )•- 
fitu  )cvu  nor»  »41  *eir  tirn*  nj1  uisr  'irmf  tu  \ov  T B M O* 
FVP  tv*  }rVM£U  \tru  tiarr,  eii  7 oe^nrr  -n*  *r-r*- 

fti  $ 4 Aisry<u,  i»  n&xnd w»  ■ 
Cri  Tt*r  B M O >«»!«  7«  M r«r  fi  N P»  ^ «ti  i»  wf 

B Af» 


i 

t 


i 


Digflized  by  Google 

l 


A <-i  A,  n ifs 

A 0,  n-nVi  i A © w&t  8 4'  Tfi< 

■ri  iri  H K.  «r*  ri  £ri  A 0 ®ef<  t»  iri  M A.  «s»  S ic,  it 
ri  vo»  B H T x?ir  ti  sat  A H.  >w  ri  \js»  E © /.  *?»»  ri 
Hn4  8 A'  17»  lf«  eir  wf  7»  tjn  B H T T{tr  71  in 
II  Kt  «n»  71  rffl  r>e  2 7f«r  71  Ini  0 A.  xsa  eitr r in  Au- 
Criisi  «i  *To  7m  B K T,  E A Z ymiai,  «j  »>St7W  si  K It, 
A «•  A/«  A 71  aetytyfmixiifm,  iuaii t Kli  n E K II  7?i- 
yunr  iri  E A O Tfijrirw,  ri  J f ItH  «Ii  A».  »n  ri 
^*ABH  Tfijdoar  TU  4E8  S^jr  iuonr,  yi  A 

A H T V A 0 L'  Sfl  rji  oM»  ri  A B T >>Jf  1 m Ati 

*<T/ 

A H M M A •> 


elt  ut  A © ad  9 A ; 
erit  igitur  quadrarum  ex  A !!  ad  quadratum  ex  H A 
lH.nr  quadrarum  et  A 0 ad  quadratum  cx  ©A.  fcd 
reflangulum  » H r clt  ad  quadratum  ex  AH  ficut 
rcflangulum  rez  ad  quadratum  cr  au:  ex  zquo 
igitur  rcflangulum  fub  BHr  erit  ad  quadratum  cx 
m (icut  rcflangulum  Eez  ad  quadrarum  cx  e A. 
xqualcs  autem  funt  anguli ol>i uli  hnr,  EAZ.acnor-* 
miles  fune  K H,  A e ; unde  per  jam  dlfti  fimile  enc 
triangulum  HH  triangulo  EAd,  triangulutnque 
r K.  Ii  triangulo  z A fi.  Quipiopter  triangulum  A a H 
triangulo  n EO  fimile  elt,  uti  triangulum  Alir  iri» 
angulo  A fi  it.  adeoque  totum  a B r toti  Atz  fi» 
milu  clt. 

LEMMA  VI. 


©*Vh  MeiSj/u»  T A B,A  r w&etvt,  Ctpccyio  mxii 
Siret  tiv  A E , y^u  nuii  /o5««ws  tiui  A E. 

J^E  rONETfl,  *l*  7tC  A ri  A E !tayu>a<»0' 
J A l'  isji  Situ  H,;  X iri.  ari  gji  JaStt  71 
A'  9i»«  Rir  i A L.  aj«  A 71C  E T J AB  isjiA- 
A»Mx  S^Ss*  » E Z'  17»  eqs 
•;o  ■ A Z T»  A E.  ui  23n- 
«si  bvir  I A E'  AStijt  s,a  cci/ 
tti  • AZ.  saxi  «ai  ‘rirri,  «si 
JV>ir  «J  1»  A'  AStr  sj*  Jri 
auri  7»  2.  a*»  A A/suV*-  7t” 

Z mtfiZ  Stras  7?  A B Zs7tti  a 
Z E'  Sit*  <t  * irir  S l E>  Si- 
tu  Si  i A T'  A5ir  sfs  71  E. 
tuti  Si'  sura  TTT;s  Jf«w  *a7su  i A E 

Sae. 

ZuarjijifflJ  i 7»  t [iittrftt  Irae,  leiunu  s J 7?  5r«w 

A/luVxi  fus  tvSriu  si  A B,  A T,  i J /earina  tJ  fojiCu 
•sw  5 H,  wsf’  w 3 s>ri^,  fw  ico  i A Z,  xj  7«  H 17»  «ricv 
» A Z,  <J  /li  'ji  r /.  7f  A R ntf/>*J<Aer  »^S»  i Z I,  /ri  J 
t E tf  A Z «y  S»  » £ A.  A *j»  07»  i A E miti  71  o*!. 
Casus,  tersi  -jb  /7»  id  < 4 E 7?  A Z,  s>As  » A Z 7?  H 
ari*  tr*,  7i7K<  7»  ScStira'  a,  * A E ses  is*  iri  t»  H 7» 
/HiIfiT  » A E eos  e»«*  n i&Clmu*.  x,  *ttri(ft  in  usrr( 
sii  yi  4 Jyjan  Ttl  A 7 B-iiTJiri  in»  aAeU.-»»/ 


StTn  s;x  isi* 


Datis  duabus  redis  A B,  a r , duccrc  redam  a e 
politione  dat.e  parallelam,  quae  magnitudine 
datae  xqtulis  iic. 

PUta  faQum,  & per  a ipfi  a E parallela  ducatur 
A z ; a z ig  tur  politione  datat  parallela  ell ; datum 
autem  punitum  A,  adeoque  a z politione  ditur.  per  E 
ipfi  ab  juralitla  ducatur  EZ; 
4 zquaiis  ell  igitur  A 1.  ipfi  a e, 
ac  data  eft  n t,quare  A 1 etiam 
dita  ell.  led  & politione  diiur, 
6t  ditum  ell  punitum  Ajunde 
punctum  z quoqueditur.  per 
datum  autem  pjndtiim  z poli- 
tione dat*  a b parallela  duita 
elt  refti  2 E ; ditur  igitur  poli- 
tione z e.  ac  ditur  politione 
refla  a r t ditum  clt  igitur 
punflum  E,  ac  per  ipfiim  dufla  clt  a E politione  di;* 
parallela : datur  itaque  politione  refla  a e 
Componetur  autem  problema  hoc  modo,  fint  fe- 
flx  dux  politione  ditx  ab,  a T , magnitudine  au- 
tem data  fit  refla  H ; ac  fit  A z ea  cui  parallela  du- 
cenda ell.  ipfi  H xqualis  fiit  A Z,  dt  per  Z ipfi  AB 
parallela  ducatur  ze , per  E autem  ipfi  a 2 piraliela 
ducatur  ea  dicorcflamKA  fatiifacere  problemati, 
quoniam  enim  a E xqualis  clt  ipfi  12,  ac  az 
refl*  dat*  H facta  ell  xquilis;  refla  igitur  A E 
folvic  problema,  ac  manifeitum  clt  quod  ei  iola  rem 
prxitic , femper  enim  punflo  A propior  minor  elt 
remoriore. 

Q»  LEMMA 
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triangulum  *llf  tnanguh  401,  totum - 
fne  toti. 

Pio  DUCATUR  AH,  ac  fiat  ut  A 0 ad  © E ira 
r H ad  HK,  ac  jungantur  BK,  K.T;  tit  lgi- 
tur  angulus  Aia  arguto  r K H «qualis.  quonum 
vero  iiH  e II  ad  H r litui  EWidSl,  bdi  autem  rit 
r H jd  h k ficut  A»  ad  ©E;  erit  ex  aequo  pertur- 
b.i:c  u i ii  1 1 ad  il  k iu  A a ad  a l ; & Ium  arci  angu- 
los «quales:  angulus 
igitur  IIH  angu- 
lo ad  z «quilis  elt- 
demonltr-rum  autem 
clt  angulum  r k H 
angulo  ad  E aequa- 
lem efle , ac  anguli 
duo  id  e {t  e a- 
quales  funt  tcfto  ad- 
eoque  angulus  iir 

redtus  ili,  Ted  ex  hjtpothcfi  angulus  eat  reflus 
elt : unde  pundla  a,  b,  r,  K.  funt  in  citatio ; ac 
proinde  angulus  a k r,  hoc  elt  a e z,  angulo  a B r 
«qualis  clt.  ex  hjrpochcfi  autem  angulus  A H B an- 
gulo A ©e  aequalis  clt:  limilc  igitur  cit  triangulum 
abh  triangulo  aio,  piticcrquc  triangulum  Aiir 
triangula  a © z limite  clt,  lotomjxe  toti. 

Aliter  (3  tmliuf. 

BIsecentvr  in  punitis  k,  a redtx  «f, 
ez,  ac  jungantur  AK,AA.  jam  quoniam  bii 
clt  ad  Hr  ficu:  t©  ad  ©z,  componendo  ac  di- 
midiando antecedentes, 

deinde  per  convcrlio-  

nem  rationis,  fiet  ric 
fjve  A K ad  K H ficut 
A Z live  A A ad  A ©- 
anguli  autem  ad  pun- 
dta  H,©  lunt  «quales, 

& uterque  angulu'  E AII,  ^ j. 

A A © acutus  iit : angu- 
lus igitur  a k h angulo  A a©  clt  «qualis;  eorun- 
demque  CcnitTu,  nempe  anguli  ad  B & E,  funt  «qua- 
les. kd  argulus  ad  H angulo  ad  © «qualis  rJt : Ii- 
mile  elt  iguur  mangulum  abh  triangulo  A l ©.  pari 
argumento  triangulum  A H r triangulo  A ©Z  fimile 
clt,  ac  tutum  tuti.  Q. C.  D 
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K'lvui,  [ro  it  A II T tui  A © Z,  <c  isAi»  eAai.] 

EK  B E B A H S © 11  » AH,  i;  ■mrmi&v »»  « A0  «ejr 
0 E Irrwf  i T H o(i|  H K.  io  isi^td^^  ol  B K, 
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yr  l \ inr  >40  «fw  0 Z. 

\ X)  tkt  tm  ytnur  in 

ara  cor  i iri  r B K H 

)»i*  7»  l jerris.  t- 
i«X>  tl  rju  P 1 71 

r K H )w«  M»  T i E, 
sal  eitfnr  «i  E,  £ o;u* 
‘irsj • l Sf«  Isi  B K T }W<a  Eti>  IO».  irrui  «ud  eilStor  Lj 
i vari  DAT  sola  Ift»'  ir  Jurrur  a s ip  7*  A,B,r,k  m- 
fui»  in  *>«  Si»  tj  i Isi  A K f»  Toris»  r Iri  4 E Z jj 
■Osri  A B T,  X)  i vp  A H B ^suia  ilaiBwe  iu» cti  7» 
C Tt  A0  E yttix'  ifUitr  «{«  cfir  T3  A E H «ijsrsot  rJ 
A E 0 rr  r*  arrri  »j  td  A H T Tciyuitr  70  A 0 Z 
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AMas  19  Stuticv. 

Tr.tMiisynsAN  i> •/*  ni < k,  a «»«<•'»«  •;  b r. 

E Z'  X)  iiTV^trly-tuOTtr  oi  A K.  A A.  «7rl  » Sp» 
i/  » E II  otif  H T «r*f  i L 0 c^ls  0 Z>  «uarisri», 

7W  i/Atn  tiu  rya Aittr.tai 
ira^ivjaun  jrrr)  ir  i T K 
7*rif»»  «AS  ad(  K H «- 
Ti>f  J A Z,  767rnr  i A A 
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oi  »f:<  tot  H,0  nusleis 

^u;uu,  oi  A vss  K A H> 
A A 0 iwri;a  «,u*  i-oa’ 
i;ii  a;s  cci  t|  i oie  A K II  ynitt  t»  -£ar  A A 0 )<wia> 
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ut  & alia  nonnulla  pratermiffa  ab  iis  qui  nos  pracefferunt. 
Nam  fpecialiter  in  hoc  libro  invenies  quomodo  Sed  io  Sedioni  dat  te 
aqualis  in  dato  Cono  redo  fit  fecanda  : & quomodo  deftgnandus 
fit  Contis  redus  Cono  dato  /imi lis  qui  contineat  datam  Sedionem 
Conicam.  Qua  quidem  uberius  aliquanto  ac  dilucidius  tradavimus 
quam  qui  ante  nos  his  de  rebus  Jcrip ferunt.  Vale. 

DEFINITIONES. 

I.  Sedtiones  Coniae  dicantur  aquales , fi  applicari  poflit  altera 
fuper  alteram ; ita  ut  ubique  conveniant,  nec  occurrant  inter  fe. 
ltiaquales  autem  funto  quas  non  ita  fe  habent. 

II.  Similes  vero  dicantur  Sedtiones,  in  quibus,  ductis  ad  utriuf- 
que  Axem  ordinatim  applicatis,  ipfie  ordinatiin  applicat»  ad  por- 
tiones Axis  ab  iifdem  abfciflas  Verticique  conterminas  fuerint  re- 
Ipedtivii  proportionales:  divifo  fcilicet  utroque  Axe  in  partes  nu* 
mero  «quales,  vel  eandem  inter  fe  rationem  fervantcs.  Dif&miles 
vero  fint  Sectiones,  quibus  modo  didtanon  competunt. 

III.  Redta  fubtendens  fegmentum  aliquod  circumferentias  Cir- 
culi vel  Sedtionis  Conicae,  Bajis  Segmenti  vocetur. 

IV.  Redta  autem  qu«  occurrens  rectis  Bafi  fegmenti  parallelis  eas 
omnes  bifariam  dividit,  dicatur  fegmenti  'Diameter. 

V.  Dicatur  etiam  pundtum  in  Sedtione  per  quod  ducitur  Dia- 
meter, fegmenti  Vertex. 

VI.  Segmenta  vocentur  aqualia , fi,  Bafibus  «qualibus  exiftenti- 

bus,  fieri  poflit  ut  unum  fuper  alterum  ita  applicetur  ut  nulquam  oc- 
currant inter  fe,  fed  utrobique  congruant.  Inaqtiaha  vero  fint, 
qua;  aliter  fe  habent.  R VII.  Scg- 


I 

■J 


I 
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PROPOSITIO  I. 

SI  in  duabus  'Parabolis  latera  rcEla  fuerint  aqualia,  erunt  ipfa 
Sc  Clio  nes  aquales.  Sk  fi  fuerint  Selliones  aquales,  erunt  quo- 
que eorundem  latera  rctta  aqualia. 

Sint  dux  Parabolae  quarum  Axes  a a,  z©:  fintquc  earundem  latera  reda  A e, 
zm  xqualia.  Dico  ipfas  icdioncs  efle  xquales. 

Nam  fi  applicetur  Axis  a a fuper  Axem  z©,  ledio  coincidet  cum  ledione  St 
cum  eadem  ubique  congruet.  M enim  fieri  poflit  ut  non  congruant,  fit  pars 
aliqua  fcdionis  A»  qnx  non  congruat  cum  zh,  St  capiatur  pundum  quoddam  b, 
in  parte  cum  ips^  zu  non  congruente,  i quo  demittatur  normalis  ad  Axem  bk, 
ac  compleatur  parailclogrammum  redan- 
gutum  ke:  St,  fada  z a ipfi  a k squali, 
erigatur  normalis  ad  Axem  reda  h a,  ac 
compleatur  parallelogrammum  redangu- 
luin  am.  Quoniam  vero  latera  ka,  ae 
xqualia  funt  lateribus  A z,  zm,  utraque 
inter  fe  congruent,  ac  proinde  redangu- 
lum  KE  xqualeerit  rcdangulo  am.  Sed 
reda  kb  potclt  redangulum  ke  (per  ii 
rcdangulum  am ; adeoque  ipfx  kh,  ah  lunt  xquales.  Polito  igitur  Axe  fuper 
Axem,  ita  ut  coincidat  reda  ak  cum  az,  reda  bk  cadet  fuper  a h,  pundumque 
r.  fuper  pundum  11.  Poluimus  autem  non  debere  coincidere  pundum  b cum  le- 
dione  zh:  quod  ablurdum.  Unde  patet  fieri  non  polle  ut  ledio  (edioni  non 
fit  squalis. 

Porro  fi  fedio  fuerit  axjualis  ledioni,  capiatur  a k ipfi  za  squalis,  St  e pundis 
k,a  erigantur  normales  bk,  has  ac  compleantur  redangula  parallelogramina  ke, 
am.  Congruente  autem  (cdioneAB  cum  (cdionczH,  Axis  quoque  a k cum  Axe 
za  congruet;  aliter  enim  Parabola  zh  duos  haberet  Axes,  quod  heri  non  potclt: 
coincidet  igitur  pundum  K cum  pundo  a,  ob  AK,  za  squales.  Cadente  autem 
pundo  b lupcr  H,  erit  reda  bk  ipfi  ah  squalis  i ac  proinde  (per  iira*m  primi) 
redangula  r r,  am  xqualia  erunt.  SedAK  ipfi  za  fada  cft  squalis.  Latus  igitur 
redum  a e Lateri  redo  zm  squale  eft.  Q^  Ii.  D. 
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'primi)  ac  (per  eandem)  aii  poterit 
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Nam  Ii  non  cadac  fupcr 

eum,  in  Hyperbola  forent  duo  Axes,  ii  in  Ellipfi  tres : quod  quidem  impoflibile  elL 
Cadente  autem  ak.  fupcr  re  qux  eidem  squalis  eft,  cadet  pundum  k fupcr  ©: 
coincidentibufque  redis  k r,  wh  pundum  b cadet  fuper  H»  ac  proinde  kb,  eu 
squales  funt.  Hinc  confequitur  (per  ia,n*&  i j""  primi)  rcdangula  a z,  r m squa- 
lia  efie.  Sed  ak  ipfi  re  squalis  clt,  adeoque  KZ  ipfi©M.  Simili  modo,  (i  pona- 
tur A2  ipfi  rn  squalis,  dcmonltrabitur  ipfi  ny  squalem  effe;  quare  & pz  ipfi 
mt  & pP  ipfi  Ty  squales  erunt:  unde  & rcdangula  z£,  My  squalia&  fimiha, 
ac  (peri  4'"  VI.  E/em.)  redangula  az,  nm  erunt  quoque  fimil  ia.  Sed  kz,  ©m 
funt  squales;  quare  etiam  ak,©n  funt  squales:  & ob  squales  A k,  re,  ipls  quo- 
que a a,  tn  erunt  squales.  Rcdangula  autem  a e,  na  fimilia  funt,  adeoque 
reds  a e,  r.\  squales.  Quapropter  rcdangula  ae,  na  fimilia  & squalia  funt» 
qus  quidem  funt  Eigurx  squalium  fedionum  fuper  Axes  fadx.  Q^  E.  D. 

R a Similiter 


primi)  ut  quadratum  ex  az 
ad  quadratum  ex  e a : erit  igi-  a L 

tur  mk  ad  ka  ut  quadratum 
ex  mh,  ad  quadratum  cx  ai.  ^ 

Hoc  autem  fieri  nequit,  quia  ' 

3u  ad  ratum  ex  m i i eft  ad  q ua- 
ratum  ex  ia  ficui  redangulum  fub  ©m,mk  ad  redangulum  fub  ©a,  a k,  per 
ai*“  primi.  Parabola  igitur  Hypcrbolx  non  eft  aequalis. 

PROPOSITIO  IV. 

SI  in  EUipft  de  centro  ducatur  refla  qualibet  utrinque  ad  Se- 
flionem  terminata  : dividet  hac  feflionem  in  duas  partes  a- 
quales  \ itemque  Area  ejus  divi  [a  erit  bifariam. 

Sit  a sr  Ellipfis, cujus  centrum  © ; & per  centrum  ducatur  reda  a b,  quae  primb  fit 
alter  Axium  fe&ionis.  Dico  applicari  polle  Curvam  a r b fuper  Curvam  aeb,  ita 
ut  tota  Area  atb  fuper  totam  Aream  aeb  fuperpofita 
ubique  coincidat  cum  eadem. 

Nam,  fi  fieri  poffit  ut  non  coincidat  Curva  a r b cum 
Curva  aeb,  capiatur  in  parte  non  coincidente  pundum 
r ; &,  dcmilTa  ad  Axem  a b,  normalis  r A producatur  ad  e. 

Reda  igitur  r A cadet  fuper  redam  ae,  ob  angulos  ad 
pundum  a redos:  i a autem  ipfi  a e squalis  eft,  atque 
adeo  pundum  r cadet  fuper  pundum  e.  Abfurda  eft 
igitur  politio  pundum  illud  non  cadere  in  fcdione  aeb.  Curva  igitur  atb  ca- 
det fuper  Curvam  aeb,  ubique  coincidcns  cum  ei,  uti  fuperficies  atb  coincidet 
cum  fuperficie  aeb.  Quocirca  Curva  squalis  eft  Curvs,  & Arca  Ares.  Q^E.  D. 

PROPOSITIO  V. 

SI  vero  ab  non  fuerit  alter  Axium,  fint  Axes  r A,  ka;  & demittantur  nor- 
males a e,  bh:  & applicati  Curvi  r a a fuper  Curvam  rz  a,  coquo  fiadum 
eft  modo  in  Propofitione  prscedcntc,  cadet  pundum  z fuper  pundum  a,  ac  Arca 
at  e fuper  Aream  tze.  Similiter  kta  cadet  fuper  kaa,  & e©  fuper  ©Hj  ut& 
ez  fuper  bh,  ob  e©  ipfi  ©ti  & ez  i pii  bh  squales.  Cadet  igitur  Area  rtz  fu- 
per 
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eadem  reda  Tangens  eft  fedionis  atn  ; ac  proinde  (per  7*”  fecundi)  reda  ka 
diameter  eft  fedionis  atn,  dividetque  ipfam  an  bifariam  in  pundo  a.  Eadem 
autem  dividit  redam  a e bifariam  in  pundo  a : quod  abfurdum  eft.  Tota  igi* 
tur  fedio  bah  fuper  totam  atn  applicata  ubique  congruit,  cidcmquc  aequalis 
eft.  Q_E.  D. 

PROPOSITIO  VII. 

IN  Taraboli  vel  Hyperbole,  fi  dutta  a d .Axem  ordinat  im  appli- 
cata ad  alteram  Settionis  partem  producantur : abfeindentur 
i Se&ione  ab  utroque  Axis  latere  fermenta,  qua  applicata  con- 
gruent inter  fe ; Jed  qua  neutiquam  coincident  cum  alia  quavis 
Sefiionis  parte , Jt  eidem  imponantur . 

Sit  abt  Parabola  vel  Hyperbola,  cujus  Axis  rn;  & capiatur  tegmentum  aliquod 
fedionis  BA;  & demittantur  ad  Axem  r h ordinarim  applicatae,  quae  ad  alterum 
fedionis  latus  produdae,  ut  BZA,AHE,abteindant  e fedione  fegmenta  bta,  ate. 
Dico  Curvam  sr  congruere  cum  Curva  ta,  & Curvam  ba  cum  Curva  a e,  item* 
que  Aream  at  h cum  Area  h te,  fegmentumque  abt  cum  fegmento  eat. 


Hoc  antem  conftabit  ad  modum  praecedentium;  quia  omnes  ordinat iin  applicatae, 
i fegmento  a sr  ad  Axem  EHdudz,  poterunt  rcdangula  acquaba  redangulisquae 
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TROPOSITlO  VIII. 

SI  in EUipft  dernifj#  ad  Axem  normales  producantur  ad  alte- 
rnm  Sei  i tonis  latus : fegmenta  ab  titraqne  Axis  parte  abfctjffa , 
unum  fnper  alterum  applicata , congruerit  inter  fe.  Si  vero  im- 
ponantur fttper  /egmenta  a normalibus  ad  eafdem  a centro  dtftan- 
tiasjed  ab  altera  ejus  parte  abjcijja  \ coincident  etiam  cum  itjdemt 
congruent  autem  cum  nullo  alio  Seflionis  fegmento. 

SitABTA  Ellipfis,  cujus  Axes  A b, k A,  & ad  A b demittantur  normales  dux  quae 
occurrant  utrinque  fe&ioni  ut  r e,az  : ducantur  etiam  in  fc&ione  alia:  dux  nor- 
males ail  eafdem  a centro  diftantias  ac  priores,  ut  m h,  n ©.  Jam  fi  fomentum  r a 
ipfi  tz  fuperimponatur,  congruent  inter  fe,  juxta  demonftrata  in  Prop.  proxime 
prxcedente.  Eodeniquc  modo  conflabit  fegmentum  M N cum  iplo  e o congruitu- 
rum.  Arca  autem  k a a fuper  aream  k b a 
applicata  ( per  quartam  hujus ) coincidet ; ac 
reda  rt  cadet liiper  ipfam  Ne,  quiacatlem 
eft  utriufquc  i centro  dillantia  i cadet  etiam 
az  fuper  m h,  adeoque  cadet  fegmentum  r a 
fuper  fL-gmcntum  mn;  ac  proinde  congruet 
r a cum  fegmento  zo>  quia  mn,  ze  con- 
gruunt inter  fe.  Idem  quoque  inanifeflum 
ell  de  fegmento  ez. 

Si  vero  capiatur  in  fedtione  fegmentum 
aliquod  aliud  prster  hxc  quatuor,  ut  TX. 

Dico  illud  congruere  non  pofTe  cum  prxdi&is  fegmentis.  Nam  fi  fieri  poflit,  co- 
incidat  cum  fegmento  M N ; ac,  per  demonftrata  in  praecedentibus,  invenietur  LI- 
lipfis  plures  quam  duos  habitura  Axes.  Hoc  autem  (per  48'*m  fecundi)  abfurdum 
ctt.  Quocirca  fomentum  M n non  congruet  cum  fegmento  tx.  Ii.  V. 
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^ 1 Sectiones  fuerint  ma: quales,  peri  non  potejt  ut  pars  aliqua 
unius  congruat  cum  ulla  parte  alterius. 

Sint  Attr,  aez  le&iones  duc  inaequales.  Dico  nullam  partem  unius  coincidere 
polle  cum  parte  aliqui  alterius. 

Nam,  fi  fieri  poflit, 
congruat  pars  a b cum 
parte  a E;  ac  tota  fe&io 
A b r (per  fextam  hujus) 
congruere  deberet  cum 
ipsi  aez:  atque  adeo 
Icdtio  a bt  aequalis  eC- 
fet  le&ioni  aez.  Hoc  autem  eft  contra  hypothefim.  Quapropter  non  coincidct 
pars  ulla  legionis  abt  cum  parte  aliqui  ipfius  aez.  E.  D. 

PROPOSITIO  XI. 

^Arabohe  omnes  fimiles  funt  inter  fe. 

Sint  ab,  ta  dux  Para- 
bola:,quarum  Axes  ak,  r o. 

Dico  le&ioneg  inter  fe  fi- 
miles efie. 

Sint  carundem  latera 


P 


redta  A n,  r x,  ac  fiat  A k ad 
ad  a n ficut  r o ad  rx ; ac 
dividatur  ak  in  pundtis  z, 
o utcunque,  & in  iifiiem 
rationibus  dividatur  etiam 
roin  pundisM,s;  & ad 
Ares  ak,  ro  creantur  normales  ze,  oh,  kbj  ma,  ni,  ao. 
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f uerint  j miles \fiiur a fuper  u4xes  fatta  erunt  quoque /miles- 

Sint  ab,  r a duae  Hyperbolae  vel  Ellipfcs,  quarum  figurae  fuper  Axes  fadae  funt 
fimiles.  Sint  autem  carum  Axes  a k,  r o,  diametri  vero  tranfyerlae  AD,rx  * & ca- 
piantur Axium 
fegmenta  a K,r  o, 
ita  ut  A K fit  ad 
Anficutroadrx. 

Dividatur  AKut- 
cunqj  in  pundis 
z,0  Sc  in  itfilcm 
rationibus  quoq; 
reda  ro  in  pun- 
dis M,  2 : ac  per 
punda  z,  0,  K}  m, 

*,  o erigantur  fu- 

Er  Axes  norma-  , r. 

! B K,  0 H,  ZEJ  Yi 

O A,  2 K,  M A. 

Quoniam  autem 
figurae  fedionum 
funt  fimiles,  erit 
(per  *x,,n  primi) 
quadratum  cx  bk 
ad  redangulum 
fub  n k a ficut 
quadratum  ex  ao 
ad  redangulum 
fub  xor.  Red- 

angulum  vero  fub  fjka  eft  ad  quadratum  ex  ka,  ficut  redangulum  (ub  xor 
ad  quadratum  ex  or,  quia  nK  eft  ad  ka  ficut  xo  ad  or,  Erit  igitur  bk  ad  ka 
ficut  ao  ad  or,  & b?  erit  ad  ka  ficut  Ay  ad  ro.  Jam  ka  eft  ad  Ae  ficut  or 
ad  r s,  aens  ejl  ad  a k fictd  xr  ad  ro:  quare  exaponA  eft  ad  ab  ficut  xr  ad 
vs.  Conftabit  igitur  per  jam  demanftrata  h r efie  ab  ficut  nt  ad  rs:  ac  pari 
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plicata  ad  has  diametros  contineant  cum  ipfis  angulos  aquales : 
erunt  ha  fettiones  inter  fe  fimiles. 

Sint  Hyperbolarum  vel  Ellipfium  duarum  centra  z,i,  diametri  vero  quavis  r ,s, 
em  ; fintque  anguli  quos  continent  diametri  hx  cum  ordinatim  applicatis  luis  in- 
ter fe  aquales*  Figura  autem  qux  fiunt  fuper  diametros  rA,  lm  fine  fimiles. 
Dico  fcdiones  illas  fimiles  efle. 


Ducantur  enim  6 pandis  r,  e redae  dux  qux  fcdiones  contingant,  ut  re,  eo, 
qiueque  proinde  parallelx  erunt  ordinatim  applicatis  ad  has  diametros:  adeoque 
angulj  qui  fiunt  ad  punda  r,  E cum  diametris  ta,em  erunt  aquales : fint  etiam 
ab,ak  ledionuin  Axes,  occurrentes  Tangentibus  in  pundis  0,  o.  Erit  igitur  an- 

X gulus  . 
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rum  anguli  duo  ad  pundla  £,  t funt  xquales,  fcd  non  redii,  quia  diametri  r a,  em 
non  funt  Axes  fcdtionum,  ac  circulorum  diametri  funt  redlx  h z,  x i : quare  ((3  per 
Lemmata  priora  Pappi ) erit  angulus  ad  z angulo  ad  i xqualis-  Anguli  autem 
zre,  ieo  funtxqualcs,  ac  propterea  triangula  zr<=>,  ieo  funtfimilia.  Depun&is 
r,  e demittantur  ad  Axes  normales  r n,  e z ; & erit  rcdlangulum  zng  ad  qua- 
dratum cxrN  {per convrrjai  Lemmatum)  ut  rcdlangulum  120  ad  quadratum  cx  £2. 
Sed  (per  37""  pruni)  rcdlangulum  z n e cfl  ad  quadratum  ex  r n ficut  Axis  tranfver- 
fus  A b ad  latus  ejus  redtum  ; & rcdlangulum  120  eft  ad  quadratum  ex  e h ut  Axis 
A K ad  latus  ejus  rcdlum.  1 pix  igitur  IcClioncs  (per  prxcedentem  1 a*’*"’)  fimiles  (unt. 
Oportet  autem  in  Ellipfibus  utrumque  Axem  ab,  ka  elTe  Axem  majorem  vel 
minorem,  quia  ratio  ipfius  ba  ad  latus  ejus  rcdlum  eadem  debet  efle  cutn  ra- 
tione Axis  K A ad  latus  rcdlum  ejuldein  ka.  Perinde  autem  dl  fi  uterque  Axis  vel 
major  vel  minor  luerit.  E.  D. 

PROPOSITIO  XIV. 

J ^ y^retbola  nec  Hyperboles  neque  Ellipft  fimilk  ett. 

Sint  dux  lectiones,  nempe  Parabola  ab  Axe  ah  deferipta;  ac  Hyperbola  vel 
Ellipfis,  fi  fieri  pojfit,  eidem  fimilis,  ut  r a.  Sit  fictionis  i a Axis  r z,  ac  fit  latus 
tranfverlutn  figurx  live  diameter  tranfverfa  m r.  In  utraque  ledtione  ducantur 
normales, ut  bi,  zn;  a 2,  kos  & fint  rationes  carum  ad  ablcillas  in  uno  Axium,  ex- 
demac  rationes  normalium  ad  ablciflas  in  altero  refpedlivc ; fimulque  divilus  fit 
uterque  Axis  in  legmenta  eandem  inter  le  rationem  habentia,  nempe  (it  zii 
ad  ha  ut  k a ad  at,  ac  11  a ad  a e ut  at  ad  re,  ac  a e ad  eb  ficut  re  ad  04: 
erit  igitur  zh  ad  eb  ficut  ka  ad  a«,  adeoque  quadratum  cx  ZH  ad  quadratum 
ex  eb  ut  quadratum  cx  ka  ad  quadratum  ex  40.  Sed  quadratum  cxzh  dl  ad 

quadratum 
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quadratum  ex  i z ita  rc&angulum  rm 
ad  recftangulum  r t a : quare  redtangulum 
eka  eft  ad  rcdlanguluin  eha  ut  redfcan- 
gulum  r m a ad rectangulum  tia.  Sed, ex  hypothcfi,  K A eft  ad  Alt  ficut  mt  ad 
r i ; foret  igitur  k e ad  e h iicut  M a ad  a t.  Hoc  autem  abfurdum  eft.  Sedtio  itaque 
a b non  eft  fimilis  fcdtioni  r a.  Qs,  E.  D- 


PROPOSITIO  XVI. 

oppofita  funt  fimiles  ititer  fe  & aquales. 

Sint  A,  b fcdiioncs  oppofitx,  quarum  Axis  A b.  Dico  eas  & fimiles  & aequales  efle. 
Quoniam  enim  lacera  redta  Sedtionum  A,  b (per  14""  v 

primi)  funt  aequalia,  redta  vero  ab  eft  latus  tranf-  \ / 

verfum  commune  figurx  utriufque  fedtionisj  erunt  'A  yj 

igitur  figurae,  quae  fiunt  fuper  eundem  Axem  ab,  : ~ ' l 

inter  fc  fimiles  & aequales : ac  proinde  fedtio  a (per  / \ 

1 amj“  hujus)  fimilis  it  xqualis  eft  fedhoni  b.  Q^E.  D.  ' ' 


PROPOSITIO  XVII. 

DUftis  ad fimiles  Se  ftionesConicasT angentibus  t qua  Axibus  oc- 
currentes cum  ii f dem  contineant  angulos  aquales ; eduftifque 
de  pnnftis  contaminum  diametris  f eftionum , in  quarum  utraque 
capiantur  punfta , ita  ut  intercepta  inter  hac  punfta  & diame- 
trorum Vertices  fmt  ad  ipfas  Tangentes  in  eadem  ratione : fi  per 
punfta  fumpta  ducantur  refta  Tangentibus  parallela  yabfcindent  ha 
ab  utra  que  (eftione  fegmenta  /imi/ta  & fimiliter  pofita.  Ac  fi  fcg- 
menta  fuerint  Jimiiia  & fimiliter  pofita , eadem  erunt  rationes 

T x diame- 
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fegmenta  utriufque  dia- 
metri,Verticibus  r,M  con- 
termina, in  eadem  ratione 
refpedfrve;  anguli  autem 
contenti  fub  ordinatim 
applicatis  utrique  bafi 
parallelis  5c  diametris  u- 
triufque  fegmenti  funt  u- 
trobique  aequales,  ob  an- 
gulos ad  r & M xquales. 

Quapropter  fegmentum 
b r a fimile  eft  legmento 
a M N fimiliterque  litum. 

Q_E.  D. 

At  vero  fi  fuerit  feg- 
mentum  a r b m una  fcdiionum  fimile  legmento  nma  in  alteri,  ac  fint  eo- 
rundem diametri  te,  m-,  Bales  vero  ab,  an,  ac  Vertices  pun&a  r, m,  ad  quae 
tangunt  fedhones  redix  tz,mo.  Dico  angulos  Azr,  kom  cllc  aequales,  ac  et 
e (Te  adrz  ficut  2 M ad  mo. 

Maneant  redix  nuper  defeript*.  Quoniam  vero  fegmenta  funt  fimilia,  erit  an- 
gulus contentus  fubBafeBA  & diametro  rE  xqualis  contento  fub  an  & mi*  ac 
redix  z r,  o M parallelx  funt  ipfis  b a,  a n ; adeoque  anguli  ad  pundfa  r,  E j M,  s funt 
aequales.  Anguli  itaque  obtuli  zte,omh  funt  inter  le  aequales;  unde,  ob  paral- 
lelas, angulus  ad  pundium  z aequalis  eft  angulo  ad  pundium  o.  Torro  quoniam  ab 
eft  ad  Er  ficut  na  ad  zm,  ob  fimilia  fegmenta  ; a e erit  ad  tr  ficut  nz  ad  ZM. 
At  vero  rr  clladAE  ficut  A e ad  ET,  & i m ad.NZ  ficut  in  ad  zm,  propter  Para- 
bolas: quare  pr  ejl  ad  a E ficut  £ M aci  n z.  Sed  a e ad  ET  ficut  nsJsM;  ex  ecquo 
igitur  ?r  ent  ad  et  ficut  £ m ad  m z.  Jam  pr  eft  ad  duplam  ipfius  rz  (per  49. 
primi)  ficut  er  ad  rw,  & ?m  eft  ad  duplam  ipfius  mo  ut  iim  ad  m x.  Sed  er 
eft  ad  rn  ficut  nMad  mx,  propter  fimilia  triangula  r©H,  hmx;  quare  preftad 
rz  ficut  ? M ad  mo.  Cumque  rr  efi  ad  m ficut  ?M  ad  MZ,  ut  jam  diSum  efi,  erit 
ex  sequo  r r ad  r z ficut  m z ad  m o.  Anguli  autem  a z r,  k o m per  nuper  demon- 
ttrata  xquales  funt : ergo  confiat  Projiofitto. 
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zn,TMo  funt  aequales ; quare  triangula  ertqnMX  funt  fimilia,  acereftadru 
ficuc  n m ad  m x.  Fecimus  autem  pr  ad  duplum  ipfius  r z ficut  er  ad  r h,  tf  ? m ad 
duplum  ipfius  m o ftcut  n m ad  m x i erit  igitur  r r ad  r z ficut  M ? ad  m o ; fit  (ob  fi- 
mtlia triangula)  rzeft  ad  ri  ficut  om  ad  mt:  quare  ex  <equo  rp  cft  ad  rt  ficut 
adMT,  adeoquerp  eft  ad  r<f  ficut  m?  ad  ms.  Figura:  igitur  contenta: fub 
ipfis  r p,  r <f,  fit  fub  m?,  m z funt  fimiles.  Quinetiam  cum  rp  cft  ad  r z ficut  m f ad 
mo,  fit  rz  ad  te  utMoad  me,  erit  exaquo  rrad  te  utM^  ad  mz.  Hoc  autem 
cum  ita  fit,  ac  figura  contenta  fub  rp,  rS  fimilisfit  contenta:  fub  M;,  msj  fi  jam 
fecetur  r e utcunque,  ac  per  pun&um  divifionis  ducatur  re&a  ipfi  b a bafi  fomenti 
parallela,  ac  dividatur  diameter  mz  in  eadem  ratione  qua  divifa  eft  te,  ac  per 
punctum  divifionis  agatur  parallela  bafi  (egmenti  an:  erunt  (per  dcmonftrata  m 
12''*  hujus)  parallela:  diametro  mz  occurrentes  ad  abfeiflas  ex  eidem  Vertici  m 
conterminas,  in  eadem  ratione  ac  bafi  b A parallela  ad  portiones  ab  itfdem  in  diametro 
te  abjcijfias  verticique  r conterminas.  Angulus  autem  quem  comprehendit  bafis  ba 
cum  te  aiqualis  eft  angulo  comprchcnlo  fub  bafi  an  & ipQ  mz*  quia  hi  an- 
guli aequales  funt  aequalibus  angulis  ad  pun&a  r,  M fub  Tangentibus  fit  diametris 
contentis.  Segmenta  igitur  atb,nma  fimilia  funt  6c  fimiliter  polita.  E.  D. 
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Quoniam  vero  p r eftadrJ  ficut  J-m  adMXi  (3  reRangulum  3 zr  eft  (per2i*m 
primi)  ad  quadratum  tx  a e ut  J r ad  rp,  quemadmodum  redtangulum  mix  cftad 
quadratum  cx  Ni  ficut  x.M  ad  m \ , erit  reclangulum  3 tr  ad  quadratum  tx  A E ficut 
rc8 angulum  m 12  ad  quadratum  ex  ni.  Quadratum  autem  ex  a E eft  ad  quadratum 
cx  Er  ficut  quadratum  ex  ni  ad  quadratum  cx  Mii  ex  aqua  igitur  re&angulum 
£r  em  ad  quadratum  cx  et  ficut  rc&angulum  M 22  ad  quadratum  cx  -M;  hoc  eft 
<j  E ad  E r ficut  2 1 ad  I M : (3  dividendo  vel  componendo  S r erit  ad  r e ficut  2M  ad  mi. 
Ob  fimilia  autem  triangula  1 r z,  t m o,  i r erit  ad  r z ficut  t m ad  m o : At  vero  3 r,2M 
duplx  funt  ipfarum  ir,  TM;  quare  3 r cll  ad  rz  ficut  2M  ad  MOi  ac  proinde 
te  eft  ad  rz  ficut  Mi  ad  Mo.  anguli  autem  ad  z, o funt  aequales:  ergo  confiat 
Propofitw, 

rRorosiTio  xix. 

DUCI  is  ad  Axem  Tarabola  vel  Hy per  holce  normalibus , erunt 
fegmenta  a duabus  quibujvk  normalibus , ab  utroque  Axis 
latere  abfcijfa,  fimilia  & ce  qualia',  fegmentum  autemquodvh  aliud 
ejufdem  feitionis  non  erit  iifdem  jimile. 

Sit 
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parte  centri  ad  eafdem  ab  eo  distantias  dudis,  abfcij&s:  pofitio 

Jiuoque  horum  quatuor  fegment orum  ftmihs  erit ; neque  ullum  aliud 
'egmentum  ejufdem  fehionis  his  Jmile  effe  poteft. 

Sit  Ellipfeos  Axis  a a,  & ad  re&os  angulos  occurrant  Axi  rcdtx  dux  eo,  r k i 
ut  & ab  alteri  parte  centri  alis  dux  ad  eafdem  i centro  diftantias  ut  zi,  ho. 
Dico  Tegmenta  er,  ex,  zh,  io  dTc  fimilia,  neque  aliud  dari  Tegmentum  in  Te- 
ctione quod  lifdem  fimile  (it. 

Quod  autem  Tegmenta hsc  b r,  e k,  z h,  io 
fimilia  fint  ac  fimiliter  pofita,  hinc  manifeftum 
eft  ■,  quia  (per  g"®  hujus)  xqualia  Tunt,  ac  ap- 
plicatx  coincident  inter  Te.  Verum  quod  nul- 
lum aliud  Tegmentum  his  fimile  fit  hoc  modo 
probabitur.  Si  fieri  poffit,  fimile  fit  iis  Tegmen- 
tum A e,  ac  jungantur  redtx  a f,  f r ; quas 
produdtas  ad  occurTum  Axis  eidem  (per  1 8'1” 
hujus)  convenire  oportet  fiib  squalibus  an- 
gulis. Redis  igitur  ae,tb  erunt  parallels ; 
dudtaque  redtA  msn  parallelas  has  bifariam 
dividente  in  pundtis  n,  z,  erit  msn  (per  IId‘ ) (cgmentorum  diameter. 
Jam  fi  Tegmenta  a e,  tb  fint  fimilia,  foret  tb  ad  sm  ficut  a e ad  mn.  Hoc  autem 
abfutdum  eft : nam  fi  hoc  ita  fit,  tranfirent  redtx  M b,  m r jundts  & produdts  per 
pundta  e,  a.  Segmentum  igitur  a e non  efle  poteft  fimile  tegmento  tb.  E.  D. 


/•  PROPOSITIO  XXL 

SI  ducantur  ad  Axes  duarum  Tarabolarum  normales,  ita  ut 
Axium  portiones  intercepta  Verticibufque  contermina  fuerint 
in  eadem  ratione  ac  latera  reda  utriufque jeftionis : erunt  fegment  a 
a normalibus  abfeiffa  in  unii  fettionum  Jimilia  fegmentis  alterius, 

V r ftmilt- 


guli  ad  pun&a  k, 
v aequales.  Jam 
propter  fimilia 
triangula,  a k eft 
ad  K n ficut  xr  ad 
tr  z ; ac  per  con- 
verfionem  ratio- 
nis K a clt  ad  A B 
ficut  X r ad  x z. 

Bifccatur  autem 
b a in  e,  uti  x z 
in  Pi  quare  ka 
eft  ad  a 0 ficut 
Xirad  xf:  ac  az 

erit  ad  s a ficut  x $ ad  St.  Sed  s A aequalis  cft  ipfi  r n,  ac  S t ipfi  h « quare  A 2 
critad  r n ficut  xi  ad  Hc,  ac  (per  2o"',‘,,  primi)  2 a erit  ad  an  ficut  it  ad  edi 
ac  per  converfionem  rationis  z A ad  s s ficut  3 e ad  it.  Demonftraviimis  autem  K 2 
efie  ad  3 A ficut  vi  ad  S E,  unde  ex  aquo  K2  erit  ad  ZN  ficut  vi  ad  ^0;  atque 
adeo  k A critad  At  ficut  <r  x ad  xr.  Verum  k e clt  ad  e a ut  o-jj  ad  $x,  unde  ice  eft 
ad  01  ficut  v f ad  £r:  ob  fimilia  autem  triangula  1 e r,  r £ H } erit  1 e ad  er  ficut 
r f ad  f h ; quare  ex  sequo  k©  erit  ad  e r ficut  v f ad  \ h.  Reda  autem  e k aequalis 
cft  Tangenti  fcdionis  ad  pun&um  r ad  Axem  terminatae,  quia  eidem  ex  parallela 
cft  ac  inter  duas  parallelas.  Pariter  v f aequalis  eritTangenti  per  pun&um  h dudx 
ad  Axem  : quare  Tangens  per  h du&a  eft  ad  H f ficut  1 angens  per  r du&a  eft  ad 
re.  Quod  fi  hoc  ita  le  habeat  ac  aequales  line  anguli  quos  continent  Tangentes 
hxcuin  fu  is  Axibus,  mamteftum  eft  (per  1 7*m  hujus ) fore  Tegmenta  fimilia  de  quo- 
rum verticibus  Tangentes  ducuntur:  adeoque  Tegmentum  atb  Tegmento  xuz 
efie  fimile. 

Quinetiam  fi  capiatur  aliud  Tegmentum  ut  5 1,  quod  non  intercipiatur  & prae- 
di&is  normalibus.  Dico  illud  non  efie  fimile  legmento  a r b.  Nam  Tegmentum  Ars 
fimile  eft  legmento  xuz,  & Tegmentum  xhz  (per  19"”  hujus)  non  cft  fimile 
legmento  (1  t,  quia  non  intercipitur  ab  iifdcm  normaliter  applicatis.  Segmentum  igi- 
tur 61  non  cft  fimile  legmento  afb. 


PROPO- 
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QL.on.am  autem  am  eftad  latus  re&um  An  ficutErad  latus  redum  ep,  ac  as 
2 , *******  E/ J c™nt  (propter  fimilcs  fcdiones)  am  ad  mb  ficut  et 
c,  .V  * eft  ad  A m ficut /e  adEr:  unde  ex  aquo  sa  eftad  bm  ficut  3 e ad  rz. 

ari  7 ■*  • f A ^cut  ad  «Te;  quare  iterum  tx  « quo  as  erit  ad  b m ficut  3x 

j ac  Pro,ni|eSK  ad km  ficut  3 r ad  x t : per  converfionem  autem  rationis  K s 
7‘  af  ; M.  ficut  j!rad  S*'  Verum  SMeft  ad  saut/r  ad  J1  e (obsAad  A m ficut 
it  ad  Er>  quare  Ks  **  ut  xJ  ad  3 e.  Eft  autem  sa  ad  as  ficut  eJ  ad 
:A’;  qufc  ex  *P".  K s eft  ad  a s ficut  <r$  ad  3x.  Anguli  autem  ad  pumfta  s,  i funt 
redt , adeoque  triangula  kas,  , xS  funt  finii»  & anguli  ad  k,x  «quales.  Jam 

fim,1,um  (,Sl'rx  funt  fimiles»  ac  red*  ry,  hS  funt  Tangentes;  erit 
g i iper  3 7m)r"  pruni)  rcdangulum  a n y ad  quadratum  ex  tn  ficut  redangu- 
lum  t»9  ad  quadratum  ex  iic.  Sed  quadratum  ex  tn  cft  ad  quadratum  ex  Ny  ut 
qua  ratum  ex  h*  ad  quadratum  ex  06,  ob  fimiha  triangula  r n y,  h « 0 : quare  ex 
«quo  rcdangulum  ANy  eft  ad  quadratum  ex  Ny  ficut  rcdangulum  t»&  ad  qua- 
dratum ex  c6j  ac  propterea  an  erit  ad  Ny  ficut  t»  ad  *i.  Sed  Ny  eft  ad  m 
licut  U ad  o n t adeoque  an  erit  adrN  ficut  t»  ad  *h.  Anguli  autem  ad  n & * 

X funt 
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Quod  fi  capiatur  Tegmentum  aliquod  aliud  ut  ie,  quod  non  fit  interceptum  fub 
iifdcm  ordinatim  applicatis,  nec  in  Ellipfi  Tub  ordinatis  xqualiter  ab  altera  parte 
centri  diftantibus:  Dico  illud  non  ede  fimile  Tegmento  &r».  Nam  fi  fieri  poflit, 
fit  illi  fimile.  Cumque  Tegmentum  b a fimile  clt  Tegmento  z x,  erit  quoque  Teg- 
mentum i f ipG  z x fimile.  Non  autem  interceptum  clt  Tub  iiTdem  ad  Axem  nor- 
malibus, neque  Tub  iis  qua:  Tunt  ad  eaTdem  i centro  diftantias.  Itaque  (per  1 9'*™  & 
ao™"’ hujus)  IX)  fu  imus  abfurdum.  Segmentum  igitur  n nonpotclt  cfle  fimile  Teg- 
mento xz,adeoque  nec  Tegmento  atb.  Q^ll.  D. 

PROPOSITIO  XXIII. 

IN feclionibm  dijjimilibus , nulla  portio  unius  fimilis  efl  alicui 
alterius  portioni. 

Sint  A b,  r a Tedtiones  diflimilcs,  ac  primum  fint  ambas  Hyperbolx  vel  I llipfcs. 
Dico  nullum  Tegmentum  Tedtionis  ab  fimile  ede  Tegmento  alicui  ex  r a. 

Nam  fi  fieri  poflit,  fint  b e,  A z Tegmctua  limilia.  Jungantur  ie,az  ac  dividan- 
tur bifariam  in  pun&is  o,H  ; ac  per  centra  fc&ionum,  k,a  ducantur  redtx  hmk, 
«na:  qua  ( per  47“"  primi ) diametri  erunt  ledhonum.  Ha:  vero  vel  erunt  fedti- 
* onum 
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ex  mh  licut  redtangulum  AX2  ad  quadratum  ex  sx.  Sed  redtangulum  kup  dt 
ad  quadratum  cx  Mn  (per  37’™ primi)  ficut  Axis  tranfvcrlus  ledtionis  ab  ad  la- 
tus ejus  rcdtuin ; ac  ( per  eandem ) redtangulum  a x z erit  ad  quadratum  cx  N X 
licut  Axis  tranfverfus  ledtionis  r & ad  latus  ejus  redtum.  Quapropter  Axis  fedti- 
onis  ab  elt  ad  latus  ejus  redtum  ficut  Axis  ledtionis  ra  ad  ejus  latus  redtum.  Fi- 
gura igitur  fedtionum  ab,  ra  funt  fimiles,  ac  proinde  (per  12“'“  hujus)  fcdti- 
ones  ipfie  funt  fimiles.  Scdtiones  itaque  a r,  r a funt  fimiles.  quas  tamen  dilli- 
miles  dic  fuppofuimus.  Abfurdum  dt  igitur  fegmentum  b e limilc  cfle  fegmento 
A z.  Q^E.  D. 


PROPOSITIO  XXIV. 

SI  vero  fcdtio  a b E fuerit  Parabola,  r a z vero  Hyperbola  aut  F.llipfis ; demonftra- 
vimus  quidem  (.per  i4,m  hujus)  fedtionem  ledtioni  non  dic  (iinilcm.  Dico 
quoque  legmenta  carum  non  polle  iimiliaefle.  Xam.fi  pofiibde  fit  ut  fint  fimilia, 
auci  poterunt  in  iifdcm  (per De finii. Jeptimam)  redii  numero  xquales,  ipfisKE,AZ 
parallela:,  ita  uc  portiones  diametri  mh  vertici  m conterminari  parallelis  ablcifix, 
fuerint  ad  ipfas  parallelas  in  »1 

fegmento  bh,  iniildein  rati-  /\  /\ 

ombus  ac  ablcifix  diametri 
N » vertici  N contermina;  ad 
parallelas  in  altera  /egmento 
az  dudlas:  fimulque  Bafis 
unius  erit  ad  diametrum  ejus 
ficut  Bafis  alterius  ad  diame- 
trum ejus;  ac  portiones  in  • 

uni  diametrorum  ablcifix  erunt  ad  ablcifias  in  alteri  ubique  in  eadem  ratione. 
Hoc  autem  fieri  non  polle,  eodem  modo  quo  rem  in  integris  fedtionibus  (per 
Prop.  14*™)  demonltravimus,  facile  conflabit.  E.  D. 

Quod  fi  una  ledtionum  fuerit  Hyperbola,  altera  vero  Ellipfis,  patebit  abfurditas 
juxta  argumentum  Propofuionis  iy*‘  hujus. 


PROPOSITIO  XXV. 

r jl  ' Rittm  feclionum  Conicarum  nulla  portio  eft  arcus  Circuli. 

X a Sit 


Sit  Conus  A bt  A;  ac  lecetur  planis  xquidiftantibus  quorum  communes  lectiones 
cum  plano  Bafis  Coni  fint  ©m,kn;  & per  centrum  Bafis  ad  has  redas  demittatur 
Cathetus  b a H r : Iccetur  etiam  Conus  alio 
plano  per  Axem  ejus,  fecundum  redam  b r, 
quod  Conicae  fuperficiei  occurrat  in  redis  A b, 
at;  ac  fint  communes  interfediones  hujus 
plani  cum  duobus  praedidis  planis  parallelis, 
redae  a a,  z ii,  qux  producantur  ad  o,  E.  Dico 
fcdioncm  ezM  limitem  ede  fediom  kan, 
fed  tamen  non  illi  aequalem. 

DepundoA  ipfis  aa,  zh  parallela  ducatur 
An;  ac  fiat  o a ad  a 2 ut  quadratum  ex  ad 
adredangulum  Bnr:  fiat  etiam  ez  ad  zi  ut 
quadratum  ex  a n ad  redangulum  Bnr:  adeo- 
fju  EZ  erit  ad  z i ficui  oa  ad  i-.  Jam  reda  'S~ 
ba  normalis  eft  ipfiKN,  adeoque  exterae  in 
fcdione  Hyperbolica  k a n ad  redam  a a du- 
dx  ipfique  a n parallelae  ( per  1 1"""’  primi ) 
poterunt  plana  lateri  redo  a z adjacentia,  ex-  B 
cedentia  vero  redangulis  fimilibus  contento 
fub  OA,  A 2.  Pariter,  quia  reda  bh  nonnalis 
cft  ipfi  m©,  redx  eodem  modo  dudx  in  Hypcrbola  ©zm  poterunt  redangula 
lateri  redo  z i adjacentia,  excedentia  autem  figuris  redangulis  fimilibus  contenti 
4ub  ez,  zt.  Verum  angulus  quem  continent  redx  a a,  kx  xqualis  cft  angulo 
contento  fub  zh,  ©mj  quia  parallclx  funt  inter  fe.  Fttwra  autem  ezi  fundit  tjl 
fiytr*  o a 2 : Sediones  igitur  ( per  i hujus ) funt  fimiles.  Quoniam  vero  red- 
angulum o A 2 majus  clt  redangulo  ezi,  lediones  (per  fecundam  hujus)  non 
erunt  xquales.  E.  D. 

PROPOSITIO  XXVII. 

SI  fecetur Conus  planis  inter Je  parallelis  occurrent ibufque  utri- 
que  lateri  trianguli  per  verticem , neque  Bafi  Coni  parallelis  .ne- 
que eidem  [ubcontrarii  pofitis  \ erunt  feli  tones  genit  ce  Ellipfes  fi- 
miles, verum  non  ecquales.  Sccent 
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ruiipu  /.et,  ipu  paraiicia:  erum;  ac  poterunt  rcwanguia  laceri  recto  zi  au- 
jaccntia,  deficienda  autem  figuris  fimilibus  fadtxfub  E z,  z i.  Verum  angulus  kaa 
aqualis  eft  angulo  011  z,  quia  rcdlx  ka,  a a iplis  en,  HZ  parallela;  lunt.  Cumque 
oa  tji  ad  as  ficut  ez  ad  l i,  figura  contenta  fub  oa,  a 2 fimilis  erit  contentx 
fub  z k,  z i.  Quoti  fi  hoc  ita  Ic  habeat,  fedtiones  ipfe  (per  i a"um  hujus)  fundes 
erunt,  adeoque  Icdtioncs  zpe,  AXofunt  fimiles.  Non  poliunt  autem  aequales e(Te, 
quia  redtanguluni  ezi  majus  eft  contento  luboA,AZ;  ac  proinde  (juxta  demon* 
ftrata  in  fecundi  hujus ) fedtiones  quoque  fune  inaequales. 

PROPOSITIO  XXVIII.  PROBL- 

J N Cono  reflo  dato  'invenire  feflionem  dat  te  Tarabola  aqualem. 

Sit  Conus  redius  datus,  cujus  ledtio  per  Axem  cft  triangulum  abt:  Parabola  au- 
tem  data  fit  a r,  cujus  Axis  aa&  latus  redlum  a z:  fiat  a z ad  ah  ficut  quadratum 
ex  tb  ad  redtangulum fub  ab,  at;  ac  ducatur  redta  n © ipfi  A r parallela  : dein 
fecetur  Conus  plano  tranfeunte  per  redam  He  & ad  angulos  redtos  fuper  planum 
a b r,  ac  genita  erit  ledtio  eum  fuper 
Axem  H«.  Dico  (edtionem  ekm  squa- 
lem efle  fedtioni  a e. 

Quoniam  normales  in  fedtione  k ii,  ad 
Axem  110  du&as,  pofliint  redtangula  la- 
ttri  ejus  rtclo  adjacentia;  quod  quidem  cft 
ad  ah  (per  n""  primi)  ficutquadra- 
tum  ex  b r ad  redtangulum  fub  a b,  a r : 
fecimus  autem  a z ad  ah  in  eadem  ra- 
tione quadrati  ex  bt  ad  redtangulum 
b at  ; redta  igitur  a z squalis  eft  lateri 
redto  fedtionis  khm.  Sed,  fi  ita  fue- 
rit, manifeftum  eft  (per  primam  hujus) 
fedtiones  efle  aequales;  ac  proinde  ledtio  a e fedtioni  HK  squalis  eft. 

Dico  quoque  quod  non  repedetur  in  hoc  Cono  alia  Parabola  datae  aequalis,  cu- 
jus vertex  live  Axis  extremitas  fit  in  redta  ab,  prxter  lianc  lolam.  Nam  fi  fieri 
poflit  ut  reperiatur  alia  Parabola  aequalis  (edtioni  A e,  planum  ejus  fecabit  trian- 
gulum per  Com  Axem  ad  angulos  redtos  i & erit  Axis  fedtionis  in  plano  trianguli 

Y abt, 


; — 


V" 


Sit  Conus  rectus  propofitus,  in  quo  triangulum  per  Axem  eft  ab  r,  Axis  vero 
ag:  fit  quoque  Hvpcrbola  data  A t,  cujus  Axis  halj  figura  vero  redtangulum 
contentum  lub  ha,  az.  Primum  autem  fit  quadratum  cx  a»  ad  quadratum  ex 
e»  in  ratione  ha  ad  a z-,  ac  ducatur  [per  Lemma  VI.  Pappi)  redta  ipfi  a e par- 
allela ipfique  ha  aqualis,  qus  fiibtend.it  angulum  BAn,  ad  modum  recta  nds 
& per  no,  ad  angulos  reCtos  fuper  planum  trianguli  ab r,  erigatur  planum Co- 
nica fupcrficiei  occurrens.  Dico  Hypcrbolam  lectione  ejus  genitam,  cujus  Axis  eft 
1 N tl,  1 1 qualem  ejfe  l lypcrboU  da, 

Quoniam  enim  A u parallela 
eft  ipfi  n n,  erit  n.\,  five  dia- 
meter tranfverla,  ad  latus  re- 
ctum ledi  ion  is  (per  ia,m  primi) 
ut  quadratum  cx  A o ad  redtan- 
gulum lub  & ha  eft 

ad  a z in  eadein  ratione ; n n 
autem  ipfi  H a faCta  eft  aqua- 
lis: quare  a z aqualis  ent  la- 
teri redio  lectionis  cujus  Axis 
eft  n n i.  Figura  igitur  ledti- 
onis  cujus  Axis  eft  uni  aqua- 
lis elt  figura  ledtionis  a e,  ac 
proinde  (per  lecundam  hujus) 
ledtiones  iplx  finit  aquales. 

Neque  reperietur  alia  ledtio 
fedtioni  A E aqualis,  cujus  pun- 
dtmn  Axis  verticale  lit  in  redta 
a b.  Nam,  fi  fieri  poflit,  erit 
quoque  Axis  hujus  ledtionis  in  plano  trianguli  a sr  (ut  demonftratuni  eft  in  Pro- 
pofitionc  procedente)  ac  planum  hujus  alterius  ledtionis  ent  ad  angulos  redtos 
luper  planum  trianguli  abt.  Cum  autem  ledtio  altera  Hyperbola  clt  St  aqualis 
fedtioni  a e,  occurret  Axis  ejus  lateri  at  ultra  apicem  Coni  a produdto,  ita  ut  por- 
tio intercepta  inter  latus  trianguli  a b Jc  occurlum  cum  a r producti  (per  a'11®  hujus) 
aqualis  fit  ipfi  ah.  At  vero  non  eft  ipla  iin, neque  eidem  parallelas  quia  fi  redta 

n» 


A E. 
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e/t  ad  rcctangulum  b m r,  quam  habet  50  diameter  tianlvcrla  hgurx  lectionis 
cujus  Axis  clt  £o.t,  ad  latus  redtum  ejus:  erit  figura  fedtionis  ae  & fedtionis 
cujus  Axis  cft  ?oa  inter  fetequalcs;  ac  proinde  (per  fecundam  hujus)  fcdtiones 
ipfic  aequales  funt.  Pari  argumento  probabitur  fcdtioncm  a e squalem  ctle 
(cdtioni  cujus  Axis  cft  nui. 

Neque  repcrictur  fedtio  alia  Jeclwni  A E trqualiiy  qu/t  verticem  habeat  in  recla  a b, 
praeter  jam  deferiptas.  Nam,  fi  fieri  poflit,  erit  Axis  lectionis  (juxta  detnonftrata 
in  Parabola)  in  plano  abi-:  huic  autem  Axi  parallela  ducatur  recta  A t j ac,  argu- 
mento nuper  ufurpato  conftabit  rcdtain  at  non  coincidere  cum  redta  a k,  neque 
cum  redta  am;  led  ah  efle  ad  az  (per  11"“ primi ) ficut  quadratum  cx  at  ad 
rcdtangulum  btt, live  ut  quadratum  ex  at  ad  redtangulum  a Tr,  quod  aequale 
«ft  reCtanguIo  btt.  Sed  quadratum  cx  at  cft  ad  rcCtangulum  at?  ficut  at  ad 
t r i quare  ah  eftad  az  ficut  at  adTa-:  quod  abliirdum.  Nam  ah  cft  ad  az 
ficut  Ae  ad®y,  fiveut  AT  ad  T<?. 

Torro  fi  fuerit  ratio  quadrati  ex  A e ad  quadratum  ex  bq  major  ratione  A 11 
ad  az;  Dico  non  reperin  polle  in  Cono  fedtionem  aliquam  fedtioni  a E sequa- 
lem.  Nam,  fi  fieri  polii  t,  rcpcriatur;  ac  ducatur  redta  am  hujus  fedtionis  dia- 
metro parallela:  erit  igitur  quadratum  cx  am  ad  redtangulum  bmt  ficut  ah  ad 
az.  Supponitur  autem  ratio  quadrati  cx  a e ad  redta  ngu  Ium  11«  r major  ratione 
Ait  ad  az:  quapropter  ratio  quadrati  cx  AM  ad  redtanguluin  emt  minor  erit 
ratione  quadrati  ex  ao  ad  redtangulum  bqt.  Sed  quadratum  cx  a m majus  cft 
quadrato  cx  A®,  & redtangulum  rm r minus  rcdtangulo  ser:  quod  quidem  ab- 
furdumett.  Non  reperietur  igitur  in  hoc  Cono  fedtio  aliqua  fedtioni  Atxqualis. 

PROPOSITIO  XXX.  PROBL. 

J N dato  Cono  redo  invenire  fedionem  Ellipft  dat  ce  aqualem. 

Detur  Conus  redtus,  cujus  fedtio  per  Axem  fit  triangulum  a B r ; ac  fit  Ellipfis 
data  A e,  cujus  Axis  major  a ii  ac  latus  redtumAz:  circumfcribatur  triangulo  A m' 

Y x Circulus ; 


huic  Axi  parallela,  qux  non  coincidat  cum  reda  A m,  ficut  ait  ; hxc  autem  occur- 
ret arcui  Ar,  quia  non  eft  ipfi  et  parallela.  Verum  eft  Axis  tranfvcrfus  hujus 
ledionisad  latus  ejus  redum  (per  1 3”" primi)  ut  quadratum  cx  at  ad  redangu- 
luin  bt  r,  ac  in  eadem  debet  cllc  ratione  ah  ad  a 2.  Sed  redangulum  iTr  x- 
quale  eft  rcdangulo  ATS;  erit  igitur  ah  ad  A z ut  quadratum  ex  at  ad  redan- 
gulumATS,  hocclt  ut  at  ad  n.  Verum  ah  eft  ad  az  ut  quadratum  ex  am 
ad  redangulum  am:,  live  ut  am  ad  Mi;  quare  at  ad  ts  erit  ut  am  ad  m:, 
quod  ablurdum  & impoflibile  eft.  Quapropter  non  repcrictur  in  hoc  Cono  ledio 
alia  xqualis  fcdioni  a e,  cujus  Vertex  apici  Coni  propior  fuerit  in  reda  A e,  pis- 
ter lolam  fedionem  cujus  Axis  major  cit  on.  Q^  E.  D. 

TROPOSITIO  XXXI.  PROBLEMA. 

INvenire  Conum  r ellum  Cono  retto  dato  fimdem,  qui  continen- 
tur 'a  ‘Parabola  dat  ii. 

Sitfcdio  a b r Parabola,cujus  Axis  A a,  latus  vero  redum  ejus  a a ; fitque  Conus 
datus  & triangulum  per  Axem  ejuldein  e z k : fit  fecundum  a a erigatur  normaliter, 
luper  planum  fcdionis  a b r,  planum  aliud,  ut  e a a ; & in  hoc  plano  ducatur  reda 
a m qua:  contineat  cum  reda  a a angulum  xqualcm  angulo  e z k : ac  fiat  a a ad  A M 
ficutKz  ad  ze:  fit  fuper  bafim  am  deferibatur  triangulum  abm  fimile  triangulo 
z e k,  ac  ducantur  redae  ©a,  ©m  de  pundis  a,m;  ac  fiat  Conus  cujus  Vertex  e, 
ac  Bafis  circulus,  cujus  diameter  a m,  luper  planum  asm  normaliter  credus.  Duo 
Conum  aom  Cono  E z K fimtltm  contineri  a Parabola  data  ABr. 

Eft  enim  angulus  m a a aequalis  angulo  E z k,  & angulus  e z K squalis  eft  angulo 
* ©MA 
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- , mu  ivjict  icci io  bai  ir  cono  cujus  Apex  elt  i,  & caperetur  redta  quxdam  ad 
a i in  ratione  quadrati  ex  as  ad  rcdtangulum  At  -j  cflet  redta  illa  latus  redtum  ledti- 
onisBAr.  Sed  a a eltlatus  redtum  fediionis  BAT;  quare  quadratum  cx  as  eJJ~et  ad 
reRangtdum  A i s Jicut  A A ad  A i : quadratum  autem  ex  A M elt  ad  rcdtangulum  ASM 
ficut  a a ad  as.  Elt  vero  quadratum  ex  am  ad  rcdtangulum  asm  ficut  quadra* 
tum  ex  a z ad  rcdtangulum  a 12 ; adeoque  A A erit  ad  as  in  eadem  ratione  ac  ad 
ai.  Hoc  autem  ablurdum  elt.  Non  itaque  inveniri  potclt  Conus  alius  Cono 
dato  zek  fimilis, qui  contineat  fedtionem  abt,  ita  ut  Apex  ejus  rclpiciat  idem 
latus  plani  fedtioms.  E.  D. 

PROPOSITIO  XXXII.  PROBL. 

INvenire  Conum  retium  Cono  retto  dato  ftmilem  ab  Hyperbola 
data  contentum.  Oportet  autem  rationem  quadrati  Axii  Coni 
ad  quadratum  femidiametri  Bafts  ejus  non  majorem  ejfe  ratione 
later  ii  tranfverji , in  figura  Jetlionis  [ttper  Axem  fatla,  ad  latus 
retium  ejujdem. 

Sit  a b r Hyperbola  data, cujus  Axis  A a,  diameter  tranfverfa  a n ac  latui  retium  a a; 
ita  ut  figura  fuper  Axem  fadta  fit  rcdtangulum  na  A:  fit  etiam  Conus  datus  Conus 
ille  in  quo  triangulum  per  Axem  elt  triangulum  ezk.  Producatur  redta  k e ad  S i 
& fecundum  Axem  fedtionis  a a erigatur  planum  s a a,  ad  angulos  redtos  fuper 
planum  fedtionis ; in  hoc  autem  plano  fuper  redtam  n a deferibatur  fegmentum 
circuli  N s A {per  jym  IU.  Etem.)  quod  capiat  angulum  «equalem  angulo  Jez:  ac 
completo  circulo  dividatur  arcus  asn  bifariam  in  pundto  e,  & per  e ipfi  an 
normalis  ducatur  ©sp. 

Imprimis  autem  fit  quadratum  ex  Axe  Coni,  five  ex  e n,  ad  quadratum  ex  z h iri 
ratione  an  ad  aaj  & producatur  redta  n©  ultra  pundtum©,  ut  mn,  cui  occur* 
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NA  ad  Ai;  eft  igitur 
quadratum  ex  ne  ad 
redangulum  m n a ficut 
na  ad  a a.  Poterunt 
igitur  ordinatim  appli- 
cata: ad  a a Axem  legi- 
onis genitae  (per  iamim 
primi  ) redangula  lateri  redo  A A adjacentia,  excedentia  vero  figuris  funilibus 
iadsfub  ipfis  na,  A A.  Normales  autem  ad  a a dudx  in  fedione  Air  potiunt 
etiam  redangula  adjacentia  eidem  a a & excedentia  figuris  fimilibus  fa da:  fub 
iifdem  na,  a a:  fcdioni  itaque  bat  (per  hujus)  xquahs  eft  ficdio  genita  in 
Cono©  a m,  cujus  Apex  eft:  ©,  ac  hafis  circulus  diametro  a m deteriptus.  Sunt  au- 
tem iu  eodem  plano,  ac  Axis  coincidit  cum  Axe:  continetur  igitur  i ledione  b a r 
Conus  ille  cujus  vertex  clt  e,  qui  quidem  limilis  eft  Cono  ezk,  quia  en  eft  ad 
n M ut  e tt  ad  H z. 

Dico  quoque  non  contineri  ab  hac  fedione  Conum  alium  Cono  ezk  fimilem, 
ita  ut  Apex  ejus  ad  idem  latus  plani,  in  quo  eft  fedio  abt,  jaceat,  ad  quod  jacet 
pundum  e,  prxter  Conum  jam  ladum.  Nam  fi  polfibile  fit,  contineat  Conum 
alium,  cujus  vertex  eft  i i ac,  per  ea  quas  in  Propofitionc  prxccdcnte  demonflra- 
vimus,  manifeftum  erit  pundum  i in  plano  qaa  repturi.  Sint  autem  latera 
hujus  Coni  reda:  io,  i A;  ac  fit  Conus  ille  limilis  Cono  zek,  adeoque  anguli 
aio,zek  aequales,  ut&anguli  ain,ze^:  unde  pundum  i cadet  in  arcu  a©nj 
ac  reda  io  produda  tranlibit  per  n.  Jungatur  pxi,  Jc  per  a eidem  parallela 
ducatur  a o ; & per  pundum  i ipfi  A n parallela  fit  reda  f i.  Si  igitur  fedio  abt 
fuerit  in  Cono  cujus  Apex  eft  i;  produdo  fcdionis  Axe  a a ad  n,  erit  quadratum 
ex  ti  ad  redangulum  a?o  ficut  diameter  tranfverfa  an  ad  latus  redum  aa- 
Sed  an  eft  ad  a a ut  quadratum  cx  Eli  ad  redangulum  zhki  anguli  autem  duo 
N I P,  P i a,  hoc  eft,  anguli  l A o,  a o i funt  axpiales  inter  le,  utpotc  angulis  e z k,  e k Z 
squales  i ficut  angulus  Aio  angulo  zek  squalis  eft:  quare  fimiliaftint  trian- 
gula a i o,  z ek.  Verum,  per  jam  acmonftrata,  quadratum  ex  i jj  eft  ad  redangulum 
A £ o ficut  quadratum  ex  eh  ad  redangulum  zhk.  Eft  autem  z h xqualis  ipfi  H K, 
adeoque  & a j ipfi  ?o.  Sed  A f eft  ad  £o  ficut  ni  ad  io,  hoc  eft  ficut  nx  ad  x a: 
quapropter  reda:  n x,  X a xquales  erunt.  Hoc  autem  abfurdum  eft  ; quiafola  ep 
circuli  diameter  occurrit  ipfi  an  ad  angulos  redos  in  pundo  z.  Non  igitur  in- 
* venire 
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hac  Propofitione  demonftrata  funt,  manifeftuni  erit  Conum  cujus  Apex  eft  pun- 
clum  i contineri  ab  hac  fedione  ast.  Continebitur  etiam  ab  eadem  fcdionc 
Conus  alter  cujus  Apex  eft  pundum  z,  jundis  redis  ns^a,  ac  produdi  lpfa 
nz;  ac  Conus  uterque  fimiliserit  Cono  dato  ezk. 

Dico  quoque  non  contineri  ab  eadem  Conum  aliquem  tertium  Cono  ezk  fimi- 
lcm,  cujus  Apex  fuerit  ad  eafdem  partes  plani  fedionis  b a r ad  quas  (itum  eft  pun- 
dum i.  Apex  enim  ejus  erit,  per  prxmifla,in  arcu  a i n.  Sit  autem  ille  in  pundo  t, 
aejungatur  reda  t r r ; Ct  e converf  a praxedentis  demonftrationis  confequetur  a n 
ede  ad  a a ficut  Pr  adTr:  quod  quidem  abfurdum  eft,  cum  fcilicet  vs  Iit  ad  zy 
in  illa  ratione.  Sedio  igitur  b A r non  continet  tertium  Conum  (imitem  Cono  ezk. 

Quod  fi  ratio  quadrati  ex  eh  ad  quadratum  cx  zh  major  fuerit  ratione  an  ad 
A a,  impoflibile  erit  ut  Conus  Cono  ezk  fimilis  contineatur  i fedione  abi\ 
Nam,  fi  fieri  poffit,  contineatur  ab  ea  Jonica  fuperficies  cujus  Apex  eft  i i & modo 
in  pncccdentibus  ufurpato,  conflabit  px  die  ad  xi  ficut  an  ad  a a.  Sed  ratio 
an  ad  a A minor  eft  ratione  quadrati  cx  Enad  quadratum  cx  zh,  quam  dernon- 
ftravimus  efle  ficut  pz  ad  z©;  erit  igitur  ratio  pxad  x i minor  ratione  pz  ad  ?». 
Hoc  autem  abfurdum  eft:  ac  proinde  nullas  Conus  Cono  dato  ezk  fimilis  conti- 
neri potcll  1 fcdionc  b a r.  Q_  E.  D. 

PROPOSITIO  XXXIII.  PROBL. 

INvemre  Conum  reQum  Cono  retto  dato  ftmilem  qui  contineatur 
ab  El/ip/i  data . 

Sit  a b r data  EUipfis,  cujus  Axis  major  A r & latus  redum  A A.  Conus  autem  redus 
datus  (it  ezk;  & fecundum  redam  at  normaliter,  fuper  planum  in  quo  eft  (e- 
dio  a bt,  erigatur  planum, & in  eo  fuper  bafin  at  deferibatur  arcus  circuli  qui  ca- 
piat angulum  xqualem  angulo  z e k,  ut  arcus  a © r : & bifccctur  hic  arcus  in  pundo 
e*  & e pundo  e educatur  reda  © i a,  ita  producenda  ut  e a fit  ad  a i ficut  A r ad 
a a.  Pari  modo  ducatur  reda  ©z  in  eadem  ratione  dividenda  in  pundo  n.  Jun- 
gantur ai,  ir,  ac  ipfi  at  parallela  ducatur  inj  iplique  ©a  parallela  fit  a n,  «w- 
• Z a rent 


rari  modo  demonflrabicur  eandem  continere  Conum  alium  cujus  Apex  eft  N, 
ac  latera  re<2x  a n,  k r.  Neque  continetur  ab  hac  fedtione  Conus  aliquis  tertius 
Cono  ezk  fimi  lis,  cujus  Apex  fuerit  ad  c dem  partes  plani  (e&ionis.  Nam,  fi 
fieri  poflit  ut  contineat  Conum  alium,  demonftrabitur,  eo  quo  in  praecedentibus 
modo,  quod,  fi  erigatur  ad  angulos  redtos  fuper  planum  feCtioms , fecundum 
Axem  ejus,  planum  aliouod, communis  intededt io  horum  planorum  ellct  fedtionis 
Axis  major s ac  quemadmodum  demonftravimus  de  Hyperboli  in  Prop.  pneced. 
reperiretur  Apex  Coni  in  arcu  Aer.  Sit  autem  ille  in  punitio  o,  ac  fint  latera  Coni 
oa,  oh.  Jundtaeo  producatur  ad  x,  ipfique  ex  parallela  ducatur  ap,  ipfi  vero 
at  redta  or:  erit  igitur  triangulum  oah  arquicrure,  ac  quadratum  ex  op  erit 
ad  redtangulum  aph  licut  at  ad  a a.  Sed  quadratum  exop  dt  ad  redt angulum 
aph  ficut  redtangulum  rxA  ad  quadratum  ex  ox,  propter  parallclogrammum 
opaXj  redtangulum  autem  rxAa:qualc  eft  rcdtangulo  exo,  ob  circulum:  adeo- 
que  r A dt  ad  A a ficut  redtangulum  exo  ad  quadratum  ex  ox,  hoc  eft  ut  ex 
ad  xo.  Demonftravimus  autem  r a cfTe  ad  a a ficut  ©a  ad  At;  quare  ex  erit 
adxo  ficut  ©a  ad  ai;  quod  quidem  impoflibile  eft.  Fieri  igitur  nequit  ut  tres 
Coni  Cono  ezk  fimiles  contineantur  ab  hac  fedtione  a bt.  Q^E.  D. 
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/(per  7.1««  ili.;  un*  auiu 

/cfitangulo  fnb  t A 2 aquale  cft 
utrique  quadrato  ex  Ea,  A Z ; 

b quadrati  veru  ex  r t,  r 2 uni 

cum  duplo  rcdtanguH  (uti  EAT 
fit  duplo  rcftinguli  z«l’  aqualia 
lunt quadruis  ex  EA, 8 r fic  cx 
r A,  B z.]  reliquum  igitur  nem- 
pe duplum  rcttangult  ea  2 a- 
quare  «it  duplo  re«aa.>guli  E A r urva  cum  duplo  red- 
inguli  z B r : quare  refihngulum  r A z xquaJc  cft  te«- 
angulis  eat,  zbt  (iccul  (umpiis. 

lemma  II. 

Sit  A r parullclogrammiim  re&angnlutn  ac  Jucatur 
E A Z.  dico  rc&angulum  eat 
yE  una  cum  rcAmgulo  EBZ  *- 
/ quale  efle  rc&angulo  E A Z. 

/ /^vUomiam  enim  quadrstnm  ct 

A / V ) r.  z aquale  cft  quadratis  ex  E r, 

/ r z limul,  quidrau  vero  cx  E a,  a z 

Cmul  aqualia  funt  quadratis  ex  e a, 
at  r b,  b z Cmul : duplum  igitur 
reQinguii  eaz  aequale  erit  duplo 
refifcanguli  E A r una  cum  duplo  revi- 

anguli  ZBTj  ac  proinde  rcQmgu- 

B r lum  EAZ  Icmel  aquale  cft  utrique 

redtangulo  ea  r,  z er. 

LEMMA  III. 

Sit  AB  major  quam  r A,  & rcihngulutn  AE  S 
aquale  re&utigulo  r Z A,  ac  fint  A E,  r 7.  utnul- 
que  portiones  majores,  dico  majorem  cfle 
A E quam  r Z. 
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u t,  <]ico  CXCMlUm  quo  A B lUpCTUt  B U 

majorem  e(Tc  cxcdfa  quo  r a fuperat  a e. 

QUoniam  enim  a b ma- 
jor eft  quam  r a,  major  A 
erit  exccfTus  ipfiuj  a B fupra 
B £ exceflir  quo  r A fuperst 
eandem  BE.  major  autem  eft 
cxceflu*  ipfma  r A fupra  E b 
quam  fupra  A z,  quia  E B mi-  r 
nor  eft  quam  AZ:  quo  irca  exceflus  ipfius  ab  fupra 
BE  multo  major  erit  cxceflu  quo  r a -ruperat  A z. 

LEMMA  VL 

Sit  AB  ipfi  B r xqualit,  uti  A K ipfi  K Z : dico 
re&jngulum  ful>  A r,  a Z quadruplum  dic  re£t- 
jnpuli  iub  A B,  a K. 

Qlf  o » r a m enim  r A dupla  eft  ipfi  ut  a b,  fum- 
pti  in  communem  altitudinem  a at,  erit  redtan- 
gnlum  fub  r a,  a a duplum 
recianguli  fub  a b,  a r.  rur-  a 
firs  quoniam  AZ  dupla  eft  . 
ipfius  z K,  fub  communi  al-  ■ 
titudine  A r , fiet  reflangu- 
lum  fub  a r , a z duplum 
rriUngidi  fub  A r,  a k : fcd  A 
& rcdtangulum  fub  a r(A  r 
duplum  clt  rcfianguli  iub  A B,  A K : proinde  recian- 
gulum  fub  A r,  A z quadruplum  eft  fadti  iub  a b,  A k. 

LEMMA  VII. 

Sit  ut  A B ad  B r ira  A K ad  K Z,  & ut  A B ad  B H 
ita  A K ad  K O.  dico  rcdtmgulum  fub  A B H 
efle  ad  rectjngulum  (iib  AH  r licut  reflangu- 
lum  a K © ad  reclangi  dum  Z 0 A. 

NA  M cum  a b eft  ad  b H ficut  A r ad  k e,  per 
cnnvcrlionem  rationis  B A erit  ad  A H ficut 
R A ad  A e ; adeoque  quadratum  cx  B A ad  quadra- 
tum cx  ah  ficut  quadratum  cx  AR  ad  quadratum 
ex  A n.  fcd  ut  quadratum  ex  A B ad  re&angutum 
A li  11  ira  quadratum  cx  A R ad  rcCtangulum  A R t» : 
erit  igitur  ut  quadratum  cx  ah  ad  reZUngulum  abh 
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<?e  K4I  ilf  ij  T B ®t*f  B H ifTatf  n ZK  «df 
K&.  cit  }iH7ai  uf  Tt  \ jjs  A H B ®C>f  Tl  trua 
B r H in*  to  ti*s  A @ K vCff  re  utre  K Z 0. 


“•w»" «^a«ui*iuui  c*  i «,Aa  nmui  aucu- 

que  & fumcna  ipfirum  r*  <i  cuti  clt.  hujui  tero 
dimidia  cft  redh  * A , qmrc  a A dita  clt,  ac  promic 
B r quoque  datur. 

LEMMA  IX. 

Sit  A B ipfi  B r «quilis,  ut  Ac  A K ipfi  K Z ; fic 
etiam  ut  r B ad  b ii  ita  ZK  ad  k 0 dico 
rc&angulum  A H B cllc  ad  rcilangulum  B f H 
(it ut  ixctangulum  A 0 K ad  rcdtangulum  K Z 0. 


17  n E t ydf  Bilr  «iirB  «?ir  B A I ren  a Z K ufit  K A. 

i>Ai  t,  w >TB  »fic  B H irm  i Z K ■*&*  K 9- 
aju*  ipt  ij  ie  Tt  liat  A It 
Tfjf  ri  ini  AHB  «t» 

7»  Sio  A © Tfit  ni  ini 
A e K.  iMA  I ij  ut  /Ju 

nUAH  trfU  ni  ini  | I __ 

B T tr»  ni  i w A 9 Tpat  A K 

tJ  ini  It  Z-  m /ini  i-ri 

B r Terr  niiiBrH  ir»  T»  ini  K Z nfit  ri  ini  K 7.  «• 
*rn  ift/fmmnil-riAHt  n(jt  n ini  B T H i tu 
ni  ini  A B It  9(ir  t»  ini  KZO. 


H 


H 


kUoMi*  m enim  r b eA  id  a a ficut  z k ad  K a, 
L_ atque  etiim  r u cft  ad  bh  (icut  z k id  ko; 

en:  igitur  ut  quadratum 
cx  A II  ad  rcflangulum 
ahb  ita  quadruum  ex 
Atiadrc&arigulufll  Afc>K 
licd  ut  quadratum  cx  a h 
'I  I I ad  quadrarum  ex  ttf  ita 

9 Z 0 quadratum  cx  A © ad 

quiit  itum  ex  t Z;  & 
ut  quadratum  ex  b r ad  reflanguUim  b r h m qua- 
dratutncxKZ  ad  re&anguluni  IZB;  cxzquo igitur 
erit  ur  re&angulum  a H b ad  rcdiingulum  u r H i» 
re&ingulum  a©k  ad  reftanguium  kzo. 


A H M M A t. 

Efarieij  q /Av  A B tb  B T,  'tAcUtrut  $ ij  B A n?  B K. 
ert  T*  iwi  T A A B "BOf  ra  tina'  r B r A aAoff-- 
aai'<*  Aajav  t#r  j^rtp  rt  u *j  f r K B «o*  ra  in» 
tu»  BAK. 


LEMMA  X. 

Sit  A B ipfi  B r «qualis,  minor  vero  Ct  B A quam 
B K.  dico  rcftangulum  a a B ad  reilangtilum 
Br  A minorem  habere  rationem  quam  habet 
trilinguium  r KB  ad  rcilangulum  BAK. 


17  (I  E I yi  i»  uV  Ta  > A n r<  B T,  Uiosr  Alta 
■#  B K'  i r A Sf«  u»u«»  0{i  i A K iniji  r K 
(i»«^»r  Ui  7«  A A’  lAia- 

e»r  if*  tei  7»  ini  A A B [ . - ■— ] |. 

ii  ini  r K B.  fuVw  A‘  A K B 

ni  ini  T B T A t iri 

B A i-  ti  a;«  int  A A B ntfjs  ni  ini  B TA  iaiucr*  Ai- 
>«r  ijjh  imf  n i*a  1'  K B tfit  ni  in  i BAK. 


NA  M cum  a B zq  calo  eft  ipfi  B r,  ac  b A mi- 
nor quam  B K,  r A major  ent  quam  A K,  quem- 
admodum r K nijju  clt 

i i qur.tB  A A . minui  igitur 

I 'clt  rcftangulum  A A B 

A r rc&angulo  rn,  maju» 

vero  rcctargulum  ira 
reftiDguk»  BAK.  quocirca  rcfUngulutn  a ab  ad 
rcdhngulom  b r a minorem  habet  truonem  quam 
rcitir.guum  r K B ad  reitmguluin  BAK. 


Alt 


LEM- 


« i ilijv  M7A  du  i|uau.«- 

tum  ex  e A.  cfl  autem  redtongulum  fub  a k,  b r 
ad  quadratum  ex  8 R,  ficut  tcdlangulum  fub  A A,  E z 
ad  quadratum  ex  EA,  ob  propcirtionalitatem  partium 
pati  ordine  difpolitaium : ut  igitur  rtdtangulum  E H K. 
ad  quadratum  ex  8 E ita  rcftangulum  eu  a ad  qua- 
dratum ex  IA.  eaedem  autem  funt  portiones  bh, 
E ® : erit  igitur  ut  K 8 ad  B H ita  A E ad  E e.  fcd  pruiv 
otienfum  cii  8 r ede  ad  B k ficut  z E ad  E A j cx  aequo 
igitur  8 r cfl  ad  b h ficut  zt  ad  e e». 

LEMMA  Xn. 

Sit  A R ijifl  B r uti  & A K ipfi  K Z squalis  ; ha- 
beat autem  B r ad  r H majorem  rationem 
quam  K/.  ad  Z».  dico  quod  in  ptitno  calla 
A H majorem  habet  rationem  ad  B r quam  A a 
ad  K Z : in  fecundo  vero  minorem. 

QU  o n i a m enim  b r majorem  habet  rationem 
,ad  r H quam  K z ad  zn,  m primo  cafu  r B ad 
BH  minorem  habet  rauonem  quam  z x ad  e©;  in 
fecundo  vero,  niap- 
rcm.  a deoque  a b ad 
b h miriorem  habet  ra- 
tionem quam  A K ad 
K s>:  in  fecundo  vero 
calii  majorem,  quate 
H a in  primo  cafu  ma- 
jorem ba&ct  rationem 
ad  a B quam  *4A  ad 
a K,  in  lecundo  vero  minorem,  fed  ut  A b ad  »r 
ita  a k.  ad  k z ; cx  aequo  igitur,  in  primo  cafu,  A H 
ma>orem  habet  ranonem  ad  b r quam  a e ad  K z : in 
fecundo  vero  cafu  minorem. 


LEMMA  XIII. 

Siur  rurfus  A B,  b r squales  ut  Sc  A K,  K Z ; ha- 
beat autem  AH  ad  H B minorem  rationem 
quam  ah  ad  0 K.  dico  Br  majorem  ha- 
licrc  rationem  ad  r H quam  K l ad  L 0. 


w ri  »»i  r A K,  B r tr£s<  to  A-fo  f B K »t a to  i-xj  ria 
A A,  E Z Tr  .f  to  it-.  7.1  E A,  bj«  -rfui  arsriyix/  r iuoio. 
rtyur  TfjmfJMim'  t.  ut  as«  78  Cii  B fl  K fert  r»  iir* 
B K ira  n E H A i(, i(  to  iii  EA.  «j  *cl  7«  «lini 

-rpauxnc  -ni  B H,  E 0-  5 fri  S<«  ut  i K B l(jt  B H ii- 
lat  SAE  Trfftf  L H.  jaO.’  ah  i BT  ¥ BE 

«rwr  » Z E »£«  ? E A'  it  5«]  ij*  <Jr  1 B r trfir  B H 
■ rv(  EJi»  » Z E tr^ff  E 0. 

A H M M A <£  . 

tru  isr,  i)  ,«V  A B r»i  B T,  ij  jj  A K r?  K Z,  i-n  Jt 
rj  B T rr?:*  r H ft£?tva,  Hy* i i^ra  JWig  ij  K Z 
■nrOftiwZ©-  ert  cSa  /ta^i  •£  a?vw  rf 'Mtuf, 
i AII  it for  B r /mfem  Asje»  i£«  irxtp  ij 

A 0 iresr  t K Z'  Stv  3 15  idrn/tK,  tAaojcia. 

P n E I >S  B r Tt«  r H ira  tyu  »jn«  K Z 
J ttflt  Z 0,  iri  ji'  i oc«nr  stsW  i r B B H 
IaJmbm  Mys»  iyn iimp  ] J l K ■no*  E 0*  Ai  Ao- 
71:«  pfi^inr  <*n  ij 

• AB  -r  jf<  lis  E H 
iuW  xi>ir  */_ii  irtf 

• A K T £}f  K 0,  iri  j 
■f  A .77  i,-  ui/utx  c,  i 
H AifU  ¥ A B>  ori 
j*  r»r  c— -rrr  ir.tima 

jur^tra  sf  Strij  S 0 A T£?f  A K,  S-b  A T Aotv 

f ai  t>.ioo»oi.  1.  tnr  «r  » A B t£,<  B T ir»(  i A K «jif 
K Z-  fi’  m «a,  «h  p f TtJvn  fanat,  » A H T£rr  ? 
B r primore  Afycr  qrii  rrip  A 0 ffor  ¥ K it*  iri  3 f A»- 
77(04  isohjcM. 

A H M M A ty. 

£«■«  s»An 1 i»;  ij  /uV  A B T»j  B I\  ij  Js  A K r?  K Z, 
171  ^ if  A H crOf  tiu  H B iMort»»  A sytt  \yy 
tu  87it^  it  A 0 «Of  tiu  0 K.  Sts  >i  B T 'StiS  f 
r H AajaMXH^MKZiJrCff  TZ0. 

EflEI 
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di  dividatur  ab  utcunque  in  punctis  r,  A;  erit  quadratum  ex  AB, Br  fimul  asquale 
quadruplo  redangult  fub  a b,  r a fimul  fumptis  &ba,  una  cum  quadrato  ex  a a, 
at  fimul. 

I 1 1 1-1 1 1 

a r a b z n k 

FIAT  b k ipfi  b r «qualis,  ac  A Z ip(i  Ar,  & guli  A 1IZ,  hoc  cft  quadruplo  rcdanguli  fub  A B, 
erit  ZK  duplum  ipllus  BA.  Biiccctur  K /.  AT  fimul  Sc  ba,  una  cum  quadrato  ex  A 1, 
ia  H,  ac  erit  [ per  8.  IL  EL  ] quadratum  ex  A K hoc  eft  quadrato  cx  A a,  A r fimul. 
five  cx  AB,  Br  fimul,  «quale  quadruplo  rollan- 

LEMMA  II. 

Si  dividatur  reda  ab  utcunque  in  pundis  r,  A;  erant  quadrata  ex  ab,  bt  fimul 
fumpta  aequalia  quadratis  ex  a a,  at  fimul,  una  cum  duplo  redangulo  fub  ab, 
a r fimul  & b a. 


k a z r A B 

QUoniAm  quadrata  ex  A B,  B r [ per  7.  A K ipfi  A r «qualis  & erit  [per  6.  II.]  cxccfliis 
IL  £1.]  «qualia  funt  duplo  redangulo  A B r dupli  rc&inguli  ABI  fupra  duplum  rciftangulum 
una  cum  quadrato  cx  A r,  ac  quadrata  cx  A A.  A A r «qualis  excdTui  quo  duplum  quadrati  cx 
A r [per  eandem)  «qualia  funt  duplo  rc&angulo  B Z fuperat  duplum  quadrati  cx  A Z,  hoc  cft,  do- 
A Ar  cum  quadrato  ex  AT:  ob  urrinque  corn-  pio  nxlanguli  XBA.  fed  KB  «quatis  cft  utrif- 
munc  quadratum  ex  A r,  erit  exeeflus  quadrato-  que  A B,  r A : quare  quadrata  ex  A B,  B r «qua- 
rum ex  AB,  B r fupra  quadrata  cx  A A,  A r «qua-  lia  funt  quadratis  cx  A A,  AT  una  cum  duplo 
lis  exceriui  dupli  rcdlanculi  A B r fupra  duplum  rcituigulo  (iib  A B,  r A fimul  & B A. 
redtangulum  A a r.  Biiccctur  a r in  Z,  ac  fiat 

LEMMA  III. 

Divisi  redi  ab  in  pandis  r,  a,  ita  ut  at,  ab  fuerint  squales  j fi  fumatur  in  ta 
pundum  k,  erant  quadrata  ex  a a,  a b xqualia  quadratis  ex  a K,  k.  b una  cum  du- 
plo redanguli  r k a. 


a r k z AB 

SI  dividatur  A r bifariam  in  K,  res  manifcfta  «qualiter  vero  in  Z ; erunt  quadrata  ex  A A,  A B - 

cft.  Sin  (ecus  fuerit,  dividatur  bifariam  in  Z.  [per  j>.  II.]  «qualia  duplo  quadratorum  cx  A Z, 

Quoniam  vero  AB  diviia  cft  inaequaliter  in  A,  ZA.  Sed  duplum  quadrati  cx  Z A [per  jJL]  x- 

B b quale 


Digitized  by  Google  , 


OUadruuum  enim  rc&anguli  B Z © una 
cum  qujtuor  quadratis  cx  Z © [per  3.  IL] 
aequale  e It  quadruplo  rtiftanguli  B 0 Z : adjiciatur 
utrinquc  duplum  rcilanguli  K © B ; fiet  fununa 


at  qualis  duplo  re&angulo  fub  Z K,  wfl  una  cum 
duplo  redunguli  B 0 Z,  hoc  eft,  reSangulo  fub 
K Z,  Ze  fimul  & duplo  i piius  w B. 


LEMMA  VI. 

lifdcm  politis,  erit  etiam  duplum  rc&anguli  a©  b una  cum  quadruplo  quadrati» 
ez  aequale  quadratis  ex  as,  ©b. 

QUoniam  enim  A 0 i pii  hb  squalis  eft»  duplum  igitur  rc&anguli  fub  QB,  BH,  hoc  eft 
■ erit  rcilangulum  A e B arqualc  redi  angulo  re&angulum  A 0 B una  cum  quadrato  ex  H e,  *- 
©BH;  ac  quadruplum  quadrati  ex  ©Z  aequale  quale  ctl  [per  7.  II.)  quadraris  ex  « B & E H,  hoc 
ell  quadrato  ex  H ©,  oh  97.  ipfi  Z U aequalem  : eft  quadratis  ex  A«,«B. 

LEMMA  VII. 

Erit  etiam  duplum  re&anguli  fub  a b,  r z aequale  differentiae  quadratorum  » a r,r  b. 

QUoniam  duplum  redtanguli  A B,  r Z *-  fivc  duplum  rc&anguliB  AT  una  cum  quadrato  ex 
•quale  eft  duplo  reclanguli  fub  B r,  I'  Z,  fivc  A r,  squale  redfongulo  fub  B l : redangulum 
rcdtangulo  B r a ( ob  r Z ipii  L a squalem  ) una  igitur  lub  B A,  r Z [per  4.  U.]  xquale  eft  excriTui 
cum  duplo  rcdtanguli  A r Z fivc  redungulo  B A r;  quo  quadratum  ex  Br  fuperat  quadratum  ex  BA 
erit  redangulum  B r A una  cum  redlangulo  B A r,  five  ex  A r. 

LEMMA  VIII. 

Si  ratio  ipfius  a b ad  b r major  fuerit  ratione  a tt  ad  K z,  [exiftente  A b majore  quam 
b r St  a K quam  K.  z]  erit  ratio  quadrati  ex  A r ad  quadrata  ex  A b St  B r nmol 
minor  ratione  quadrati  ex  a z ad  quadrata  ex  a k,  k z fimul. 

| 1 1 , 

r B H A 


-I- 


-1 


z K 

J7Iat  A H ad  H r ficut  A K ad  X Z , & erit  AT  minor  eft  ratione  quadrati  ex  A r ad  quadrata  ex 
ad  r H ficut  a Z ad  Z K ; pariterque  A r erit  A II,  H r ; quia  quadrata  cx  A B,  B r majora  fiunt 
ad  A H ficut  a Z ad  a K : quocirca  quadratum  ex  quadratis  ex  A H,  H r : erit  igitur  ratio  quadrati 
A r erit  ad  quadrata  cx  A H & r H ficut  quadra-  ex  A r ad  quadrata  ex  A B,  B r minor  ratiooe 
tum  cx  a Z ad  quadrata  ex  a K,  K Z fimul  (umpra.  quadrati  cx  a Z ad  quadrata  ex  A K,  K Z. 

Sed  ratio  quadrati  cx  A r ad  quadrata  ex  A B,  B r 


APOL- 
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[pedantes : qua  quidem  omnes  utilitatem  juam  habent  in  multis 
Troblematumgeneribusjnracipueaue  in  eorum  &**?*£.  Horum  autem 
plura  occurrunt  exempla  in  'Problematis  Conicis  determinatis,  a no- 
bis re [olutis  & demon  [Iratis  in  Ociam  libro  \ qui  loco  appendicis 
efl,  quemque  tibi  quantocius  fieri  poffit  mittendum  curabo . Vale. 

PROPOSITIO  i. 

SI  in  j4xe  Tarabola  fupra  verticem  Sedionis  produdo  ponatur 
reda  aqualis  lateri  redo ; ac  ducatur  reda  qualibet  a Vertice 
ad  SeHionem,  de  cujus  extremitate  demiffa  fit  normalis  ad  yixem : 
poterit  reda  fic  duda  recl  angulum  contentum  fub  intercepta  inter 
Verticem  & normalem  & intercepta  inter  normalem  & punSium 
ad  quod produdus  efl  slxis. 

Sit  a b Parabola  cujas  Axis  A r,  St  producatur  at  ad  A,  ita  ut  a a squalis  Iit 
lateri  recto : St  de  pundto  a ducatur  utcunque  ad  fe&iooem  reda  ab,  fit  fic  B r 
Axi  normalis.  Dico  quadratum  ex  a b squale  efie 
redangulo  at  a. 

Quoniam  enim  A r efl:  Axis  fedionis,  St  b r ei- 
dem normalis  cft,  ac  a A squalis  cft  lateri  redo  > 
erit  quadratum  ex  bt  (per  n*m  primi  1 squale 
redangulo  A a r.  Huic  autem  fi  adjiciatur  quadra- 
tum ex  a r,  erunt  quadrata  ex  a r,  r b fimul  fu  ru- 
pta squalia  redangulo  a at  una  cum  quadrato 
ex  a r,  hoc  efl  redangulo  a r A.  Sed  quadrata  ex 
a r,  r b fimul  squalia  funt  quadrato  et  ab:  quocirca  quadratum  ex  A b squale 
«ft  redangulo  at  a.  E D. 


Bb  2 


PROPO- 


Fiat  rc&angulum  aez  atquale  quadrato  ex  be,  ac  erit  rc&angulum  aez  ad 
re&angulum  a e r ficut  quadratum  ex  b e ad  re&angulum  A e r.  At  vero  quadra- 
tum ex  be  eft  ad  re&angulum  a et  (per  ia"”  primi)  ficut  latus  redhun  A a ad 
Axem  tranfvcrfum  a r : quare  rcdangulum  aez  eft  ad  re&angulum  a e r ficut 
A a ad  ai' ; ac  proindcZE  eft  ad  rr  ficut  a a ad  at,  hoc  eft  ficut  *e  ad  er;  ac 
componendo  zr  erit  ad  te  ficut  at  ad  r©:  unde  confcquitur  zA  efle  ad  ©e 
ficut  at  ad  re.  Sumpti  autem  in  communem  altitudinem  af,  erit  redangulum 
ZAEad  re&angulum  ©ea  in  eadem  ratione,  five  ut  at  ad  re.  Sed  rc&angulum 
z a e aequale  elt  quadrato  ex  a b ; adeoque  quadratum  ex  A B eft  ad  rcdangulum 
©e  A ut  at  ad  re.  E.  D. 

PROPOSITIO  III. 

SI  jlxis  alteruter  EUipfeos  producatur  extra  JeBionem , ita  ut 
elixis  aullus  ejufdemque  pars  extra  fellionem  fuerint  inter  fe 
ut  Axis  ipfe  & latus  ejus  re  Itum  ititer  fe\&  ab  eo  Vertice,  cui  con- 
termina eft  portio  illa  qiue  lateri  relio  refpondet,  ducatur  retta 
ad  punitum  quod  libet  m fe  Ilione,  de  quo  demittatur  ad  Axem  nor- 
malis : erit  quadratum  duR<e  ad  rellangulum  Jub  interceptis  inter 
normalem  & utramque  lateri  re  lio  rejpondentis  r elice  extremi- 
tatem, ficut  Axis  fetiionis  ad  tortionem  illam  quee  ylxi  proportionalis 
eft.  Vocetur  autem  ea  qiue  lateri  rello  refpondet  relia  Homologa. 

Sit  Ic&ioEllipfis,  cujus  Axis  A r ac  figura  r a ; fitque  a©  reda  in  Axe  produdo, 
ita  ut  re  fit  ad  e A ficut  TAad  A a:  &,  duda  utcunque  redi  AB,  demittatur  ad 
Axem  normalis  b e.  Dico  quadratum  ex  a b eilc  ad  redangulum  a e © ut  Aradr©. 
Fiat  redangulum  aez  xquale  quadrato  ex  be:  erit  igitur  redangulum  aez 

ad 
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kj  occurrens,  acji  a puncto  coni  actus  aneatur  ordinatim  applicata, 
nt&e  centro  retia  Tangenti  paiallela,  aqualis  vero  femidiametro 
conjugata  cum  diametro  illa  qua  per  punclum  conlaclus  ducitur', 
erit  quadratum  Tangentis  ad  quadratum  femidiametri  eidem  par - 
allelee, ficut  intercepta  inter  ordinat im  applicatam  & punclum  oc- 
curfds  axis  & Tangentis , ad  interceptam  inter  eandem  ordinat  im 
applicatam  & centrum  feBionis. 

Sit  at  Axis  Hyperboli  vel  EUiplcos,  cujus  centrum  ©i  tangat  autem  fixio- 
nem recta  ba  in  punXo  b,  & fit  be  ordinatim  applicata  ad  diametrum  eae» 
ac  fit  en  ipfi  ba  parallela,  squalis  vero  femidiametro  conjugata;  cum  diametro 
illi  qua:  per  punXurn  contaXus  b ducitur.  Dico  quadratum  ex  ba  efie  ad  qua- 
dratum ex  @h  ficuc  a e ad  e ©. 


K 


Ter  punXum  b ducatur  diameter  B©z,  ac  fint  rcXx  a a,  ak  ipfi  b e parallelx, 
fiat  reXa  quidam  m ad  ba  ficut  ob  ad  ba:  erit  igitur  reXa  m dimidium 
lateris  reXi,  five  illius  juxta  quam  pofiiint  ordinatim  duXx  ad  diametrum  se; 
rcXangulis,  qux  eidem  adjacent,  excedentibus  quidem  in  Hyperbola,  defituntibut 
tero  in  EUipfi,  figuris  iimilibus  contenti  liib  duplo  ipfius  m & diametro  / r (uti 
conltat  ex  j-o""  primi).  ReXa  autem  011  dimidium  elt  diametri  conjugati  cum 
diametro  zb  : erit  igitur  reXangulum  fub  ©b  Jt  M (per  1 y,m  primi  & 20™  fe- 
cundi ) xqualc  quadrato  cx  ©n.  Verum  ob  elt  ad  ba  ficut  m ad  ba,  hoc  etl 
ut  ba  ad  bk;  quare  reXangulum  fub  m & bk  xquale  elt  quadrato  ex  b a.  Sed 
reXangulum  fub  m & bk  elt  ad  reXangulum  fiib  m & b©  ut  bk  ad  B©:  elt 
igitur  quadratum  ex  ba  ad  reXangulum  (iib  b©&m  ficut  bk  ad  Bej  hoc  elt  ficut 
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J19E,  adcoque  b e ad  b e erit  ut  H A ad  a B ; 
unde  (per  49*m  primi)  a ii  erit  dimidium  lateris 
redii  diametri  bi.  Sed  redangulum  fub  az, 
z a xquale  cft  quadrato  ex  n z,  ob  angulum 
abii  rcdiim  & bz  perpendicularem ; ac  qua- 
dratum ex  » z xquale  clt  redangulo  r a z : 
quare  redanguluin  a z h xquale  cft  redangulo 
iaz.  Verum  ( per  j y*” primi ) reda  az  du- 
pla cft  iplius  a z,  unde  & a r dupla  erit  iplius 
z h : quadrupla  igitur  iplius  a z dupla  ett  reda:  A z.  Quocirca  A r una  cum 
quadrupla  iplius  a z liniul,  xqualis  erit  dupla:  lplarum  az,  zh  (iinul,  Uve  dupla 
iplius  aii.  Dcmonftravimus  autem  ah  dimidium  efie  lateris  redi  ad  diametrum 
b i : latus  igitur  redum  ad  diametrum  b i xquale  cft  ipfi  a r,  lateri  redo  Axis,  una 
cum  quadrupla  iplius  az.  Q^E.  D. 

r ROPO S ITIO  VI. 

SI  ponantur  in  Axe  Hy  per  hola  reda  dua, utrique  Avis  termino 
adjacentes,  & illi  quam  Homologam  diximus  aquales fimili - 
ter  que  fiHe\  ac  Ji  ducantur  qualibet  dua  fedioms  diametri  con- 
jugata, ut  & a Vertice  principali  ad  occurfum  fedionis  reda  ipfi 
diametro  parallela  \ & de  pundo  occnr/us  demittatur  normalis 
ad  Axem : erit  potentia  diameter  tranfverfa  ex  his  conjugatis  ad 
diametrum  ejus  ifpti,  fient  intercepta  inter  normalem  & terminum 
reda  Homologa:  Vertici  remotiori  adjacentis  ad  interceptam  inter 
eandem  normalem  & terminum  Homologae  Vertici  propiori  adja- 
centis : longitudine  autem  ratio  diametri  tranfverfa  ad  latus  ejus 
redumjive  ad  eam  juxta  quam  poffitnt  ordinatim  dubia,  hoc  ejl 
diametro  cpyj  ftve  fecunda  parallela,  eadem  erit  quam  habent  in- 
tercepta modo  dicla  inter  [e. 

Sit  Hyperbolx  Axis  tam.  Axis  autem  tranfvcrfus  fedionis  Ar  & centrum  ©s 
fitquc  utraque  Ax,rz  xqualis  red*  Homolugx,  ac  perpundum  © ducantur  dia- 
* metri 
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dem,  re&angulum  amn  eft  ad  quadratum  ex  a a ficut  rx  ad  Ar.  Verum  ra- 
tio re&anguli  rMS  ad  re&angulum  amn  componitur  ex  ratione  M2  ad  mx  K 
ratione  r*i  ad  ma:  ratio  igitur  quadrati  ex  es  ad  quadratum  ex  en  compo- 
nitur cx  rationibus  at  ad  as,  tn  ad  Ar,  mi  ad  mn,  tm  adMA,  & ratione  am 
ad  Mr.  Ratio  autem  ex  his  omnibus  conflata  tequalis  eft  rationi  M2  ad.vtx.  Nam 
ratio  rx  ad  at  conjuncta  cum  ratione  Ar  ad  as  fit  ratio  rx  ad  asj  ac  rx 
a:qualis  eft  ipfi  as:  Ratio  autem  tm  ad  ma  cotnpofita  cum  ratione  am  ad  Mr, 
fit  ratio  ipfiusMr  ad  Icipfiun.  Quare  ratio  ex  his  omnibus  compolita  aequalis  erit 
rationi  reliqux,  nempe  rationi  ms  ad  mx.  Eft  igitur  quadratum  cx  c-ib  ad  qua- 
dratum ext>n  ficutMsad  mxi  adeoque  quadratum  ex  BKad  quadratum  cx  zh 
eft  ut  ms  ad  mx.  Porro  quadratum  cx  bk  (per  21 m primi ) clt  ad  quadratum 
cx  z u,  ficut  kb  ad  reCtam  juxta  quam  pofliint  duCtx  i fe&ione  ad  diametrum 
kb,  ipfi  zh  parallela::  erit  igitur  kb  ad  latus  rectum  ejus,  fi  ve  ad  eam  juxta 
quam  pofiunt  ordinatim  ad  eandem  applicata:,  ficut  M s ad  M x.  Q_  E.  D. 

PROPOSITIO  VII. 

SI  adjaceant  utrique  jfxis  Etlipfeos  Vertici  relhe  aiqaales  illi 
quam  Homologam  diximus, cy  habeantur  in  fe Ilione  qiuelibet 
diametri  diue  conjugat <e ; Ji  ducatur  de  feclionis  Vertice  recta 

alteri  conjugatarum  parallela , & ab  occurfu  ejus  cum  felhone  de- 
mittatur normalis  ad  stxem : erit  potentia  diameter  ea  cui  non  du- 
citur parallela  ad  alteram  qtue  ejufdem  conjugata  eft,  ficut  inter- 
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dratum  cx  a a i ac  quadratum  ex  ba  eft  ad  quadratum  ex  bii  fieut  AM  ad  Mr 


erit  quadratum  ex  80  ad  quadratum  ex  eti  in  ratione  compolid  ex  ratione  qua* 
drati  cx  r a ad  quadratum  cx  a a & ratione  am  ad  m r.  Ratio  autem  quadrati  cx 
r a ad  quadratum  cx  A a componitur  cx  ratione  quadrati  cx  r A ad  rcdangulum 
r M 5,  & ratione  rcdanguli  rM  - ad  rcdangulum  amx,  & ratione  rcdanguli 
A M m ad  quadratum  ex  aa:  quare  ratio  quadrati  cx  bh  ad  quadratum  ex  ©h 
componitur  ex  rationibus  quadrati  ex  r a ad  redangulum  tmi,  & rcdanguli  rMS 
ad  redangulum  amx,  St  redanguli  amx  ad  quadratum  ex  a a,  una  ctun  ratione 
am  ad  mt.  Eli  autem  quadratum  ex  r a ad  redangulum  rw-  (per  tertiam  hu- 
jus) ficutArad  AS;  ac, per  eandem,  rcdangulum  AMXett  ad  quadratum  cx  aa 
licut  rx  ad  a r.  Ratio  autem  redanguli  rui  ad  redangulum  amn  componitur 
ex  ratione  rst  ad  am  & ms  ad  m x;  quapropter  ratio  quadrati  ex  83  ad  qua- 
dratum cxen  componitur  ex  rationibus  at  ad  as,  r x ad  a r,  r m ad  a m St  m s 
ad  m x,  & cx  ratione  a m ad  M r.  Eli  autem  ratio  cx  Itis  omnibus  compofita  ea- 
dem ac  ratio ms  adMX:  nam  ratio  rx  ad  at  conjundacum  ratione  Ar  ad  aS 
fit  ratio  rx  ad  as,  quse  quidem  xqualitatis  eft;  ac  ratio  compofita  cx  ratione  tm 
ad  am  & ratione  am  ad  Mr  fit  ratio  ipfius  rw  ad  fciplam:  ratio  igitur  exilis 
omnibus  compofita  erit  ratio  reliqua,  nempe  M s ad  m s.  Quocirca  quadratum  ex 
©e  eft  ad  quadratum  ex  ©h  uc  ms  ad  mn\  Qjiinetiam  cum  quadratum  cx  bk 
dt  ad  quadratum  ex  zh  licut  bk.  ad  illam  juxta  quam  poliunt  redx  ipfi  zm 
parallela:, a fedionc ad  diametrum  bk  dudx;  erit  bk  ad  redam  illam,  nempe  ad 
latus  redum  ejus,  ficut  MSad  MN.  E.  D. 

Hinc  manifeftura  eft,  quod  fi  normalis  de  pundo  a cadat  fuper  centrum  fedi- 
onis,  diameter  kb  aequalis  erit  diametro  z h,  quia  ms  ipfi  mn  xqualts  eft. 
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Demonftravimus  autem  redtangulum  atm  cfTe  ad  quadratum  ex  ta  ut  quadratum 
ex  a r ad  quadratum  ex  b k s quare  quadratum  ex  A r cft  ad  quadratum  ex  b k ficut: 
redtangulum  mtn  ad  redtangulum  rM s five  ut  ru  ad  mi.  At  vero  ut  tn  ad 
M 3 ita  redtangulum  fub  rx,  m - ad  quadratum  n M-j  adeoqut  quadratum  ex  Ar 
tjl  ad  quadratum  «e  b K ut  re  clanculum  fub  r x,  m Z ad  quadratum  ex  M z.  Jam  ex 
duabus  Propolitionibus  prxcedentibus  condat  quadratum  cx  b k cfle  ad  quadra- 
tum ex  zh  ut  zm  ad  mx;  adeoque  bk  eft  ad  zn  ficut  HM  ad  zi  mediam  pro- 
portionalem inter  zm  & mx:  unde  bk  erit  ad  bk, zh  fimul  ficut  Mzad  mi  five 
m z,  s i fimul;  ac  quadratum  ex  bk  erit  ad  quadratum  ex  bk.zh  fimul  fumptig  uc 
quadraram  cx  mz  ad  quadratum  cxmi.  Verum  iam  oftenfum  eft  quadratum  cx 
at  eficad  quadraram  cx  bk  ficut  redtangulum  fub  r x,  m z ad  quadratum  ex  ZM: 
ex  sequo  igitur  quadratum  ex  Ar  erit  ad  quadratum  ex  BK,ZH  fimul  ut  redtangu- 
lum  fub  rx,  zm  ad  quadratum  ex  mi.  Sed  mi  aequalis  eft  ipfi  mz  una  cum  ea 
qua;  poteft  redtangulum  nmz:  quadratum  igitur  Axis  a r cft  ad  quadratum  fum- 
mx  duarum  diametrorum  conjugatarum  bk,zh  fimul,  ficut  redtangulum  fub  xr, 
mz  ad  quadratum  ex  Mi;  qux  fcilicct  xqualis  cft  utrique  mz  & zi  fimul,  qua- 
rum zi  poteft  redtangulum  n MZ.  H.  D. 

PROPOSITIO  IX. 

Jlfdem  manentibus  ac  in  fextl  & feptimi  prxcedentibus.  Dico  quadratum  cx 
at  efle  ad  quadratum  differentix  inter  bk,  zh  ficut  redtangulum  fub  xr,  mz 
quadratum  differentix  inter  mz  & zi,  five  illam  qux  poteft  redtangulum  x m z. 
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potcft  redhngulum  nmz:  quocirca  quadratum  ex  Ar  eft  ad  re&angulum  fub 
diametris  conjugatis  bk,  zh  ficut  Nr  ad  illam  qua:  poteft  re&angulum  nmz 
Q^E.  D 


PROTOS1TIO  XI. 

Ilfdcm  manentibus  qua:  in  Hyperboli  defcripfimus  ad  Propofitionem  fex  tam 
hujus.  Dico  quadratum  cx  Ar  clfe  ad  quadrata  ex  bk  & zh  fimul  ut  tn  ad 
utramque  nm,  mz  fimul  fumptam. 

Quoniam  enim  (per  S’10*  hujus)  quadratum  ex  A r eft  ad  quadratum  cxbpc 
ficut  tn  ad  Mt,  ac  quadratum  ex  bk  eft  ad  quadrata  cx  bk,  zh  fimul  ficut  mz 
ad  utramque  M z,  M m limul ; per  fextam  enim  hujus  condat  quadratum  ex  b k die 
ad  quadratum  ex  zh  ficut  MZ  ad  mn:  ex  axjuo  igitur  quadratum  ex  Ar  erit  ad 
fiimmam  quadratorum  cx  diametris  conjugatis  bk,  zh  ficut  tn  ad  utramque 
nm, m-  fimul  fumptam.  E.  D. 

PROPOSITIO  XII. 

JN  omni  RUipfi  quadrata  ex  quibujvis  diametris  conjugatis  fimul 
fumpta  te  qualia  funt  quadratis  slxium  fimul fumptis. 

Adhibeatur  Schema  quo  ufi  fumus  in  Propofitione  feptima  hujus,  & fit  alter 
Axium  a r,  ac  diametri  conjugata:  b k,  z ii  j redbe  autem  dua:  Homologa:  fint  a n,  r z. 

Quoniam  quadratum  ex  ar  eft  ad  quadratum  Axis  alterius  EUipleos  ( per  if*" 
primi)  ficut  Axis  tranfvcrfiis  Ar  ad  latus  ejus  redtum ; & AT  eft  ad  latus  ejus 
redtum  ficut  i n ad  na,  quia  redia  an  Homologa  eft;  & an  ipfi  r z amualis  eft : 
quadratum  igitur  cx  a r clt  ad  quadratum  alterius  Axis  ficut  n r ad  r z,  umie  compo- 
nendo quadratum  ex  at  erit  aci  quadratum  ex  Ar  una  cum  quadrato  alterius  Axis 
ficut  Nr  ad  nz.  Sed  quadratum  ex  ar  eft  ad  quadratum  cx  b k (per  demonftratain 
8 'hujuc)  ficut  Nrau  mz:  ac  quadratum  cx  bk  eft  ad  quadratA  cxbk,zh  fimul 
s ficut 
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ac  ( per  tf,,m  hujus)  quadratum  cx  b k eft  ad  quadratum  cx  zh  ficut  M s ad  m ni  ad- 
eoque  per  converfioncm  rationis  quadratum  cx  b k eft  ad  differentiam  quadra- 
torum ex  b k & z h ficut  M z ad  z n : ex  «equo  igitur  quadratum  cx  at  eft  ad 
differentiam  quadratorum  ex  ik,  zh  ficut  r n ad  NZ.  Sed  jam  dcmonftratum  eft 

S Iratum  cx  at  efle  ad  differentiam  quadratorum  utriufquc  Axis  fedtionis  in  ca- 
rationc  ac  tn  ad  nx:  quapropter  differentia  inter  quadrata  Axium  le&ionis 
atqualis  eft  differenda:  quadratorum  diametrorum  quarumvis  conjugatarum  bk, 
z h.  E.  D. 

PROPOSITIO  XIV. 

QUinetiam  manente  figura  Ellipleos  qui  in  Propofitione  feptimi  hujus  uti  fu- 
mus. Dico  quadratum  Axis  at  efle  ad  differendam  quadratorum  diame- 
trorum conjugatarum  bk,  zh  ficut  nt  ad  duplam  ipfius  M©;  polito  quod  a a 
fuerit  diametro  z h parallela,  ac  a m normalis  ad  Axem  dcmilfa. 

Quoniam  enim  (pero&avam  hujus)  quadratum  cxat  eft  ad  quadratum  cx  bk 
ficut  r n ad  m z,  ac  ( per  hujus  feptimam  ) quadratum  cx  b k eft  ad  quadratum  ex 
zh  ficut  hz  adMN;  unde,  per  converfionem rationis,  quadratum  ex  bk  erit  ad 
differentiam  quadratorum  ex  bk  & zh  ficut  mi  ad  differentiam  inter  Miit  mn. 
Differentia  autem  iptarum  m z,  m n dupla  eft  rc6tas  M©:  ex  sequo  igitur  quadra- 
tum cx  Ar  erit  ad  differentiam  quadratorum  cx  bk,  z h ficut  r n ad  duplam  ipfius 
m©.  E.  D. 
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inter  eam  & M N,  ac  proinde  earundem  quadrata : nempe  quadratum  ex  b it  erit 
ad  quadratum  diderent  ix  inter  bk  & \ ficut  quadratum  ex  m:  ad  quadratum  dif- 
ferentix  inter  M z,  M S.  Sed  quadratum  ex  A r clt  ad  quadratum  ex  bk  (per  8,,m 
hujus)  ficut  redlangulum  fub  Nr,  M z ad  quadratum  cx  mz  : ctt  igitur  ex  xquo 
quadratum  ex  at  ad  quadratum  diffcrentix  inter  bk&  f ficut  rectangulum  fub 
x r,  m z ad  quadratum  difierentix  inter  m z Ct  m n.  Q^  E.  D. 

PROPOSITIO  XVII. 

Ilfilem  manentibus  qux  in  fexti  & feptima  hujus  dclcripfimus.  Dico  quadratum 
ex  at  efic  ad  quadratum  fummx  diametri  bk  & lateris  ejus  redii  f ficut  redi* 
angulum  fub  r N,  m z ad  quadratum  fummx  ipfarum  m z,  m n fimul  fumptarum. 

Quoniam  enim  (perdidtas  «'*"’&  7'"'"’)  bk  eftad  f ficut  M z ad  M n,  erit  com- 
ponendo quadratum  ex  b k ad  quadratum  utriufque  r k & ? fimul  fumpta^  ficut  qua- 
dratum ex  m z ad  quadratum  ex  ipfis  m z,  m m fimul  fumptis.  Eli  autem  quadratum 
ex  at  (per  8'*m  hujus)  ad  quadratum  ex  bk  ut  redlangulum  lub  rN,Mzad  qua- 
dratum ex  mz:  quocirca  ex  xquo  quadratum  ex  at  erit  ad  quadratum  fummx 
ipfarum  bk  & £ ficut  redlangulum  lub  r n,  m z ad  quadratum  ex  ipfis  mz,  mn 
nniul  fumptis.  E.  D. 

PROPOSITIO  XVIII. 

Ilfdem  etiam  manentibus.  Dico  quadratum  Axis  at  clTc  ad  redlangulum  fub 
diametro  bk  & latus  ejus  redtum  £ ficut  Nr  ad  mn. 

Quoniam  enim  quadratum  ex  at  (per  8,jm  hujus)  eft  ad  quadratum  ex  bk  ficut 
n r ad  m z j dt  quadratum  ex  b k elt  ad  redlangulum  fub  b k fit  f ficut  b k ad  P, 
hoc  clt  (pertf',n,dt  7n,'n’ hujus)  ficut  mz  adMN:  erit  ex  xquo  quadratum  ex  at 
ad  redlangulum  fub  b k,  ? ficut  n r ad  m n.  Q^  E.  D, 

PROPO- 
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rKUFUSITlO  XX. 

IlfHem  etiam  manentibus.  Dico  quadratum  ex  a r cffc  ad  differentiam  quadra- 
torum ex  b k fle  f ficut  redtangufum  fub  nt.m  ■ ad  differentiam  quadratorum 
ex  MN,M1 

Quoniam  enim  (per  g’‘ra  hujus)  quadratum  cx  at  eft  ad  quadratum  ex  bk 
ficut  rc&angulum  fub.Mr,  ms  ad  quadratum  cx  Mij  ac  (per  fextamflt  feptimam 
hujus)  bk  cftad  ? ficut  Mi  adMN  : erit  quadratum  ex  bk  ad  differentiam  qua- 
dratorum ex  bk  At  f ficut  quadratum  cx  Mi  ad  differentiam  quadratorum  ex  Mi 
flt  mn.  Ex  sequo  igitur  erit  quadratum  ex  at  ad  differentiam  quadratorum  ex  bk 
flt  l ut  rc&angulum  fiibrN,Mz  ad  differentiam  quadratorum  ex  m n,  Mi.  QJt.  D. 

PROPOSITIO  XXI. 

IN  Hyperbola  fi  fuerit  sixis  tranfverfus  major  sfxe  redo : dia- 
meter omnis  tranfverfa , e diametri s conjugatis  feHionts,  major 
erit  diametro  ejus  : & ratio  yJxis  majoris  ad  minorem  major 
erit  ratione  cujufvis  alterius  diametri  tranfverfe  ad  diametrum 
l\jvu  conjugatam  -,  ac  ratio  cujufvis  diametri  tranfverfe  slxi  majori 
propioris,  ad  diametrum  cum  ea  conjugatam  major  erit  ratione 
diametri  tranfverfa:  ab  xixe  remotioris  ad  diametrum  <$»»  cum 
eadem  conjugatam. 

Sint  Hyperbola:  Axes  Ar,io,  ac  fint  diametri  duae  tranfvcrfie  b k,  z h : fit  autem 
at  major  quam  io.  Dico  diametrum  bk  maiorem  effe  diametro  cfjn  cum  ea- 
dem conjugati,  pariterque  z h majorem  effe  aiametro  ejus  op&t : rationem  autem 
Ar  ad  10  majorem  effe  ratione  bk  ad  diametrum  iiSa»  cum  ea  conjugatam,  vel 
ratione  zh  ad  conjugatam  ejus:  denique  rationem  diametri  bk  Axi  propioris 
ad  conjugatam  ejus  majorem  effe  ratione  diametri  z H ad  cum  eadem  con- 
jugatam. 
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quadratum  diametri  i^W  cum  eadem  conjugatae,  & m - cft  ad  mn  ut  quadratum 
ex  zh  ad  quadratum  ex  conjugata  illius:  quapropter  ratio  quadrati  ex  at  ad 
quadratam  cx  10  major  eft  ratione  quadrati  cx  bk  ad  quadratum  diametri  cum 
eadem  conjugata: ; ac  major  ratione  quadrati  ex  z H ad  quadratum  conjugatae  cum 
eadem:  unde  & laterum,  five  ratio  at  ad  i o major  cft  ratione  bk  ad  luam  con- 
jugatam, vel  ratione  zn  ad  fuam.  Cum  autem  ratio  he  ad  en,  five  quadrati  cx 
bk  ad  quadratum  conjugata:  ejus,  major  Iit  ratione  em  ad  mn,  five  quadrati  cx 
zn  ad  quadratum  conjugata:  C|us ; erit  ratio  diametri  hic  ad  ejufdcm conjugatam 
major  ratione  diametri  z h ad  conjugatam  ejus.  E.  D. 

PROTOSITIO  XXII. 

SI  vero  Axis  tranfverfus  Hyperbole  minor  fit  Axe  : erit  qua- 

libet diameter  t rari) ver fa  minor  diametro  cum  eadem  con- 
jugata \ ac  ratio  axis  minoris  ad  majorem  mittor  erit  ratione  cttjuf- 
vis  diametri  tranfverfa  ad  fuam  conjugatam ; & ratio  dia- 
metri Axi  minori  pr opio  is  ad fuam  conjugatam  minor  erit  ratione 
diametri  remotior ts  ab  eadem  ad  fuam  conjugatam. 

Sint  Hyperbole  Axes  at,  01,  & centrum  ©;  fintque  bk,  z h dus  quilibet  dia- 
metri:  minor  autem  fit  at  quam  io.  Dico  utramque  b k,  z h minorem  cfic  dia- 
metro iftnt  cum  illis  refpcdtive  conjugati;  ac  rationem  Ar  ad  to  minorem  efle 
ratione  b k ad  diametrum  cum  illa  conjugatam,  ut  & ratione  zh  ad  conjugatam 
liiam  : & rationem  ipfius  b k ad  fuam  conjugatam  minorem  cfic  ratione  diametri 
zh  ad  fuam  conjugatam. 

Fiat  fn  ad  na  licut  Axis  at  ad  latus  ejus  rectum,  & in  eadem  ratione  capia- 
tur a z ad  z r ; & erunt  s r,  a n rc&x  quas  Homologas  vocamus : ducatur  etiam 
a a parallela  re&xqua:  contingit  ledtionem  in  punCto  n,  ut  & a a parallela  an- 
genti fe&ion  is  in  pun&o  Z;  fitde  piin&is  A,  A Axi  normales  fint  A E,  AM.  Jam 
quadratum  diametri  bk  cft  ad  quadratum  diametri  ifat  cum  eadem  conjugaue 
( per  6‘m  hujus ) ficut  s E ad  f.n;  pariterque  quadratum  cx  zh  ad  quadratum  con- 
jugatae ejus  cft  ut  em  adMN:  unde  manifeftum  cft  diametrum  bk  minorem  cfic 
diametro  ipSi*  cum  eadem  conjugati,  ac  diametrum  zh  minorem  efle  conjugata 
ejus.  Quinctiain  quia  ta  cft  ad  latus  ejus  rectum  ficut  rx  ad  na,  ac  ea  eft  ad 
r % in  eadem  ratione;  erit  r.v  ipfi  a e xqualis,  cademque  erit  utriufque  ratio  ad 
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quadratam  quoaue  ex  z H eft  ad  quadratum  conjugata:  ejus  ut  © u 
Utraque  igitur  diameter  bk,  zh  aquilis  eft  conjugata:  fux,  ac  proinde  lateri  ejus 
redo.  (£  R.  D. 

PROPOSITIO  XXIV. 

SI  ducantur  diametri  quaevis  conjugat  te  in  Ellipfi : er it  ratio 
diametri  majoris  ad  corrugatam  Juam  minorem,  minor  ratione 
Axis  longioris  ad  Axem  minorem  ; ac  ratio  diametri  majoris,  Axi 
fettionis  longiori  propioris,  ad  diametrum  conjugatam  ejus  mino- 
rem, major  erit  ratione  diametri  majoris  ab  Axe  longiore  remotioris 
ad  conjugatam  fuam. 

Sit  ab  Axis  longior  Ellipfeos,  ac  ri  Axis  minor;  ac  iint  Ic&ionis  diametri 
conjugatz  e/.,hk;  in,  no,  quarum  e z major  fit  conjugati  cjuxHK,  ac  in  ma- 
jor conjugati  on : & de  pun&is  e,  n ad  Axon  a b demittantur  normales  e a,  nxj 
St  de  pundtis  H,  o ducantur  ad  Axem  ra 
normales  hm,op.  Jam  re&angulum  a©b 
(per  ai*"'  primi)  eft  ad  auadratum  cx  e r fic- 
ut  reftangulom  A a b au  quadratum  cx  a e ; 
re&angulum  autem  a©b  majus  eft  qua- 
drato ex  er:  adeoque  rcdtangulum  aab 
majus  eft  quadrato  ex  a E ; unde  A e ma- 
jor erit  quam  e E-  [Nans  fi  fiat  quadratum 
ex  © a commune , reaanydum  aab  una  cum 
quadrato  ex  © A,  hoc  ejt  quadratum  ex  e A,  ma- 
jut  erit  quadratis  ex  E A,  A & fimul  Jumptis.five 
quadrato  ex  e e,]  ac  ab  major  erit  quam 
ze.  Re&angulura  etiam  rea  eft  ad  quadratum  ex  ©b  ficut  redhngulum  rM4 
ad  quadratum  ex  mii.  St  reftangulum  r o a minus  eft  quadrato  ex  ©B;  quare 
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diametro  nz.  l'ari  argumento  rectangu-  *- 

lum  rf  i eft  ad  re&angulum  rMi  (per  a i*”  primi ) ficut  quadratum  ex  or  ad 
quadratum  ex  hm,  St  reaangulum  rr  a minus  eft  quadrato  ex  or,  uti  reRangulum 
rM4  minus  ejl  quadrato  ex  hm;  quare  exceflus  quo  redangulum  rPA  fuperat 
reciangulum  ima  minor  eft  excerfu  quadrati  ex  or  fupra  quadratum  ex  hm. 
Exceflus  autem  rc<ftanguli  r p a fupra  rc&angulumrM  a xqualis  eft  cxcciTui  qua- 
drati ex  0M  fupra  quadratum  exef  j quare  cxcclTus  quadrati  ex  ©m  fupra  qua- 
dratum exer  minor  e 11  excelTu  quadrati  ex  of  fupra  quadratum  cxhm;  atque 
adeo  quadrata  ex  ©M,  mh  funul  liimpta  minora  funt  quadratis  ex  er,  ro  fimul 
fumptis:  quapropter  rc&a  eu  minor  eft  quam  ©o,  diameterque  hk  minor  dia- 
metro on.  Quoniam  vero  diameter  ez  conjugata  cum  iik  major  eft  diametro 
i n conjugata  cum  on,  ac  hk  minor  eft  quam  o n ; erit  ratio  diametri  ez  ad  con- 
jugatam ejus  h k major  ratione  diametri  z N ad  conjugatam  ejus  o n. 

Hinc  etiam  manikftum  eft  excelfum  Axis  ab  fupra  Axem  ta  majorem  efle  ex- 
ceflii  diametri  ez  fupra  hk,  cxccflumque  ipfius  ez  fupra  hk  majorem  efle  excedu 
diametri  :n  fupra  on.  Exceflus  quoque  quadrati  ex  ab  (iipra  quadratum  exr  a 
major  erit  cxccflu  quadrati  ex  e z fupra  quadratum  ex  H K,  qui  major  eft  exceffu 
quadrati  exzN  fupra  quadratum  ex  on. 

Dico  quoque  illam  qux  cum  A r continet  figuram  fe&ionis  minorem  efle  ei 
qux  cum  ez  continet  figuram  fedtionis;  illam  etiam  qux  cum  ez  continet  figu- 
ram fedtionis  minorem  efle  ea  qux  cum  zn  cjufdcm  figuram  continet:  ut  St  il- 
lam qux  cum  z n continet  figuram  ejus  minorem  efle  ea  qux  cum  Axe  breviore 
r a fe&iows  figuram  continet.  Nam  Axis  ab  major  eft  quam  on,  St  on  quam 
iik,  & hk  quam  r A i ac  zn  minor  eft  quam  ez,  & ez  quam  ab:  quadratum 
autem  ex  ab  xquale  eft  redangulo  fub  ra  & ea  qux  cum  ta  continet  figuram 
fcdhnnis,  per  jf“"  primi»  St  quadratum  ex  on  xquale  eft  figurx  fc&ioms  qux 
fit  fuper  z N;  (i  quadratum  ex  HK  aquale  ejl  figuret  JeRtomt  Juper  ez  fa&x;  uti  qua- 
dratum ex  r A xquale  eft  figurx  fuper  Axe  ab  fa£tx  Figura  tgtiur  major  apph- 
tata  ad  reRam  minorem  producit  altitudinem  majorem , quam  qua  producitur  applicationi 
figura  minoris  ad  majorem.  Ergo  condat  Propoli  tio. 

PROPOSITIO  XXV. 

IN Hyperbola  [anima  duorum  jixium  minor  eft  fumma  duarum 
quarumvis  diametrorum  conjugatarum : & diameter  omnis 
tranfverja,  qtue  propior  eft  zAxt  tranfverfo  /efiltonis,  una  cum  Jua 
: conjugata 
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diametris  conjugatis  ab  iifdem  remotioribus  fimul : diametri  au- 
tem conjugata , qua  funt  inter  fe  aquales,  fimul  fumpta  majorem 
efficiunt  ftimmam  quam  diametri  quavis  alia  conjugata. 

Sit  Ellipfcos  Axis  major  ab,  minor  ta:  fint  etiam/ e,  kh*  ni,  on;  T$,  xp 
diametri  conjugatae  i ac  fit  e z maior  quam  kh,  & ni  major  quam  on;  xr  vero 
aequalis  fit  diametro  T ?.  Dico  redam  utrique  Axi  a b,  r a aequalem  minorem  efle 
redi  diametris  ez,  hk  aquali;  ut  & redi  utrifque  ni,  on  aequali:  omnium 
autem  maximam  fummam  e(Te  diametrorum  xqualium  xp,  t?. 

Quoniam  enim  ratio  ab  ad  ra  ( per 24,m 
hujus ) major  e 11  ratione  E z ad  k h,  erit  ratio 
fuminse  quadratorum  cx  ipfis  a b,  r a ad  qua- 
dratum reda:  compofitx  cx  utrique  ab,  ra 
(per  Ltmm.WU.  Abdol. ) maior  ratione  fumrnae 
quadratorum  cx  ez,  kh  ad  quadratum  ipfa- 
rum  Ez,Kii  fimul  fumptarum.  Quadrata  au- 
tem ex  ez,  kh  fimul  fumpta  ( per  i a""  hujus ) 
aqualia  funt  utrique  quadrato  ex  a b,  r a fimul : 
quadratum  igitur  compofitx  ex  ab, ta  fimul 
minus  eft  quadrato  compofitae  ex  ipfiszE,KH. 

Summa  igitur  Axium  ab,  r a minor  eft  reda 
xquali  diametris  ez,  kh  fimul  fumptis.  Fari  modo  demonftrabitur  fummam  ipfa- 
rum  EZ,  KH  minorem  efle  diametru  ni,  on  fimul  fumptu ; ipfafque  ni,  on  fimul 
minores  efle  diametris  aqualibus  conjugatis  x p,  t£  fimul  fumptis.  Q^  E.  D. 

PROPOSITIO  XXVII- 

IN  omni  Ellipft  vel  Hyperbola , cujus  Axes  funt  inaquales,  ex- 
cefjtts  Axis  majoris  Jupra  minorem  major  eft  exceffit  cujufvis 
alterius  diametri  ftipra  conjugatam  fuam : excepes  diametri 
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IiY  omni  tiyperbola  vel  h.uipji , rett  angulum  Jub  slxibus  conten- 
tum minus  erit  contento  Jub  quibnjlibet  altis  diametris  conjuga-  • 
tis:  contentaque  fub  diametris  conjugatis , qua  propiores  funt  fe- 
flionis  Slxibus,  minora  erunt  contentis  fub  conjugatis  remotioribus 
ab  iijdcm. 

Hoc  autem  in  Hyperbola  ex  prxccdentibus  manifeftum  cft  s nam  Axis  utcrque 
minor  cft  qualibet  ali.\  diametro  eidem  adjacente:  In  Ellipli  vero  hunc  in 
modum  dcmonftrabitur.  Sit  ab  Axis  major  & ra  Axis  minor  fedtionis;  iintque 
diametri  ejus  conjugata:  E Z,KH;  N2,on;  conjugata  vero  aquales  X P,  T P.  Dico redt- 
angulum  fub  AB,ra  minus  cfle  rcdtangulo  fub  ez,  kh;  & redtangulum  fub  zx, 
o n ininus  c(Tc  rcdtangulo  contento  iubxr,  t£. 

Quoniam  enim  Axes  ab,  ra  fimul  futnpti 
(per  26'™  hujus ) minores  funt  diamecris  con- 
jugatis ez,  k.  u limuli  quadratum  etiam  fiimmx 
ipfarum  ab,  ra  minus  erit  quadrato  ex  ez, 
kh  fimul  fumptis.  Quadrata  autem  cx  ab  & 
r a fimul  (per  i a”'*'”  hujus)  xqualia  funt  fum- 
mx  quadratorum  cx  ez,  kh:  quibus  utrinque 
fublatis,  duplum  redtangulum  fubAB,rn  mi- 
nus erit  duplo  redtangulo  fub  e z,  k h i adeoque 
redtangulum  fub  AB, r A minus  cft  rcdtangulo 
fub  ez.  k H.  Tari  argtimento  conftabit  rcdtan- 
gulum  fub  e z,  kh  minus  cfle  contento  fubNi, 

on,  ac  redtangulum  fub  Ni,on  minus  eiTe  rcdtangulo  fub  aqualtlnu  conjugati  xt 
T ? contento  s quod  proinde  red  angulum  maximum  rji.  Q^  E.  L>. 

PROPOSITIO  XXIX. 

JN  hi y pe  t hola  differentia  inter  figuram  feflionis  fuper  diame- 
trum quamlibet  fattam  ejufdem  diametri  quadratum  ubi- 
que aqualis  eB.  Vide  figuram  Prop.  XXVII. 

Sit  Hypcrbola:  Axis  Ar  & centrum  «;  fmt  autem  in  e.l  diametri  conjugatx  bk, 
zh;  Pt,  oi.  Dico  differentiam  inter  figuram  fedtionis  fuper  Ar  fadtara  6c  qua- 
dratum cx  at  xqualem  efle  differentia:  inter  figuram  fedtionis  fuper  bk  fadtam 
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tacta  una  cum  quadrato  cx  kk  aiqualis  cft  figura;  fupcr  fr  fadhe  una  cum  qua- 
drato ex  ? t.  E.  D. 

PROPOSITIO  XXXI. 

SI  ducantur  diametri  quavis  conjugat  a in  Ellipfi , vel  inter 
fettiones  oppofitas  conjugatas ; erit  parallelogrammum  con- 
tentum fub  bis  diametris  aquale  reft angulo Jub  ipfts  slxibus fa&o : 
modo  anguli  ejus  aquales  fint  angttlts  ad  centrum  Jeclionis  'a  diame- 
tris conjugatis  comprehenjis. 

Sit  Ellipfcos  vel  Sediionum  oppofitarum  conjugatarum  centrum  «,  Axes  autem 
fint  Atijr^ac  diametri  quatvis  conjugata:  z a,  z n.  Per  puncia  z,  a i z,  n ducan- 
tur tangentes  n x,  k m } n k,  x m i erunt  igitur  h x,k  m diametro  z n parallela^  ut  re&a: 
hk,  XM  (per  Sim  & aom'm  fecundi ) diametro  za  parallela:  funt. : erit  quoque 
tiM  parallelogrammum,  cujus  anguli  squales  funt  angulis  i diametris  conjugatis 
za,  zx  ad  centrum  « contentis.  Dico  ideo  parallelogrammum  iim  «quale  eflc 
rediangulo  fub  Axibus  ab,  ra  contento. 


Occurrant  Axi  tranfverjo  ab  parallclm  ux,  HK.  in  punciu  £ (S  ?;  & de  pundto  z 
demittatur  ad  Axem  At»B  normalis  znj  ac  fiat  no  media  proportionalis  inter 
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piicatx,  line  ak,  i a,  bm.  L)ico  ak  minorem  elle 
quam  ta,  aer  A minorem  quam  «M. 

De  pundis  b,  r demittantur  ad  Axem  normales 
BA,r£;  & reda  ra  (per  quintam  hujus ) aqualis 
erit  ipli  A k una  cum  quadruplo  ipfius  a f.  Pari- 
ter bm  squalis  erit  ipli  ak  cum  quadruplo  ipfius 
a a.  Quare  a k minor  eft  quam  r a,  ac  r a quam 
b M.  Q^  E.  D. 

PROPOSITIO  XXXIII. 


IN  Hyperbo!atfi  latus tranfverfum  figura  fefliotiis  fuper  Axem 
fafla  non  fit  minus  latere  ejus  reflo ; erit  latus  illud  r ellum  fi- 
gura fuper  Axem  minus  latere  reflo  cujttfvis  alterius  figura  fu- 
per aliam  quamvis  diametrum  feflionis  fafla : & latus  reflum 
figura  fuper  diametrum  Axi  propiorem  fafla  minus  erit  latere 
reflo  figura  fuper  remotiorem  ab  Axe  fafla. 

Sit  Hypcrbolx  Axis  at  & centrum  ©;  diametri  autem  alix  fmt  k»,t£.  Dico 
latus  redum  figurx  fcdionis  fuper  at  fadx  minus  cfle  latere  redo  figurx  fu- 
per bk  fadx  i 3c  latus  redum  fuper  bk  fadx  minus  e fle  latere  redo  figurx 
fedionis  fuper  t?  fadx. 

Ponatur  imprimis  Axis  at  xqualis  la- 
teri redo  figurx  Icd  ion  is  fuper  a r fadxj 
& erit  bk  xqualis  lateri  redo  figurx  fuper 
illam  fadx,  per  aj""  hujus  & 16  ■*”  primi. 

Sed  Ar  minor  eft  quam  bk:  latus  igitur 
redimi  Axis  A r minus  eft  latere  redo  dia- 
metri b K.  Quoniam  etiam  diameter  T jj  x-  . 

qualis  eft  lateri  redo  figurx  fuper  eam  fadx  j ac  diameter  kb  minor  eft  diametro 
fT:  latus  redum  diametri  kb  minus  erit  latere  redo  ad  diametrum  £t. 
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quadrato  ex  a n j [quia  ratio  ipfarum  m N,  N a fimul /amplarum  ad  retiam  A N major  ejt 
ratione  ipjiut  an  ad  ai:]  redlangulum  igitur  /ub  M N,  N A fimul  & A m ad  redangu- 
lum  fub  m N,  N a fimul  Jt  ai,  hoc  etl  m a ad  ah,  eft  in  minore  ratione  quam  conten- 
tum  fub  M N,  n a fimul  & a m ad  quadratum  cx  a n : ac  componendo  ratio  M H ad  E a mi- 
nor erit  ratione  redlanguli  fub  m n,  n a fimul  & a m una  cum  quadrato  ex  a n ad  qua- 
dratum ex  an.  Eft  autem  redlangu-  a 
lum  fub  mn,  na  fimul  & am  una 
cum  quadrato  ex  A n squate  quadrato 
ex  M N,  per  6.  II.  Elem. : quare  ratio 
M - ad  ha  minor  eft  ratione  quadrati 
ex  mn  ad  quadratum  ex  an.  Cum  au- 
tem MS  eft  ad  ha  ut  redlangulum 
fub  r n,  m 2 ad  rcdtangulum  fub  r\, 
ah;  erit  ratio  redlanguli  fub r N, M h 
ad  redlangulum  fub  r n,  ah  minor 
ratione  quadrati  cx  m n ad  quadra- 
tum ex  AN;  ac  permutando  ratio 
redlanguli  fub  rs,  mh  ad  quadratum  cx  MN  minor  erit  ratione  redlanguli  fub 
r n,  ah  ad  quadratum  ex  an.  Sed  rcdtangulum  fub  rx,  mh  (per  iy1"’  hujus) 
eft  ad  quadratum  cxmn,  ut  quadratum  ex  ai  ad  quadratum  lateris  redii  diametri 
kb:  ac  rcdtangulum  fub  rx,AH  eft  ad  quadratum  ex  an  (per  jam  dcmonftrata) 
ficut  quadratum  Axis  at  ad  quadratum  lateris  redii  figurx  Axis;  ratio  igitur 
quadrati  cx  at  ad  quadratum  lateris  redti  diametri  kb  minor  eft  ratione  ejuldein 
quadrati  ex  Ar  ad  latus  redtum  figurs  Axis:  quare  latus  redtum  Axis  Ar  minus 
eft  latere  redto diametri  kb. 

Quinctiam  cum  an  non  fit  major  duplo  ipfius  ah,  erit  M n minor  duplo  redis 
mhj  ipfs  autem  en,  nm  fimul  (umptx  majores  funt  duplo  redis  MN;  quare 
redlangulum  fub  me  & en,nm  fimul  majus  ell  quadrato  ex  m n.  Hinc  ratio  redt- 
anguli  /ub  ne,  mn  fimul  & ME  ad  redlangulum  fub  ne,  mn  fimul  & me  minor 
eft  ratione  redlanguli  fub  ne,mn  fimul  (3  M e,  ad  quadratum  tx  MNj  adeoque  ra- 
tio m e ad  M H minor  ejl  ratione  reHanguli  Jub  n e,  m n fimul  (3  M E ad  quadratum  ex 
MN ; ac  componendo  ratio  eh  ad  M H minor  erit  ratione  nclanpuli  fub  en,  NM  fimtd  ‘J 
em  una  cum  quadrato  ex  mn,  hoc  rjf  ( per  6.  II . Ehm.)  quadrati  «en,  ad  qua- 
dratum ex  mn:  ratio  itaque  eh  ad  em  minor  eft  ratione  quadrati  cx  en  ad  qua- 
dratum ex  mn.  Sed  eh  clt  ad  hm  ut  redlangulum  /ub  in,  e e ad  redlangulum 
fub  r n,  mh;  quare  ratio  redlanguli  fubr.N,  ee  ad  redlangulum  fub  rx,  hm 
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oni  in  pundo  a;  & jungatur  r a,  ipfique  ta  parallela 
ducatur  diameter  kb:  erit  igitur  -M  ad  mn  (per  fextam 
hujus)  ficut  bk  ad  latus  redam  figurae fuper  eam  fa&a?. 
Inter  pun&a  a,  b ducantur  diametri  a k, 

T f j & per  punctum  r diametro  a r.  par- 
allela agatur  reda  rxj  diametroque  t £ 
parallela  fit  ro;  & dc  pun&is  x & o 
demittantur  ad  Axem  normales  xi,on. 


Quoniam  vero  M 2 aequalis  eft  ipfi  2N, 
erit  rcdangulunj  M 2 e minor  quadrato  ex 
2Nj  ac  adjc&o  utrinque  communi  red- 
angulo  fub  m,  sn  fimul  fumptis  & «2, 
erit  redangulum  fub  M N,  No  fimul  & is 
minus  quadrato  ex  Ne,  per  6.  II.  Hem.  Eli 
igitur  ratio  redanguh  fub  MN,  Ne  fimul 
& M e ad  redangulum  fub  mn,  No  fimul 
& 2«  major  ratione  redanguh  fub  m n,  n e fimul  dc  Me  ad  quadratum  ex  No.  Sed 
redangulum  fub  mn,  n«  fimul  & m e eft  ad  redangulum  fub  M n,  n « fimul  & z» 
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nor  eft  differendi  inter  a r & latus  redum  figurae  ejus. 

Pari  modo  cum  r a parallela  (it  diametro  k p,  ac  am  normalis  fit  (iiper  Axem, 
redangulum  fub  rN,XM  erit  ad  quadratum  differentiae  inter  mi,  mn  \Jive  ad  qua- 
dratum ex  z n ) (icut  quadratum  ex  a r ad  quadratum  differentis  inter  b k fle  latus 
redum  ejus,  per  iA-m  hujus.  Sed  ratio  rcdanguli  fub  rs,M-  ad  quadratum  ex  s n 
major  eft  ratione  redanguli  fub  r n,  2 n ad  idem  quadratum  cx  2 n ; quare  ratio 
quadrati  ex  A r ad  quadratum  differentiae  inter  k.b  fic  ejus  latus  redutn  major  eft 
ratione  quadrati  ex  at  ad  quadratum  differentis  tnter  ae  fle  latus  ejus  redum. 
Quapropter  diftcrcntia  inter  s k fle  latus  ejus  redum  minor  eft  differentii  tnter  a e d 
latus  e/us  retium  -,  (i  differentia  inter  A E (i  latui  ejus  retium  minor  ejl  differentia  inter 
A r fle  latus  ejus  redum.  E,  D. 


PROPOSITIO  XXXV11. 

IN  omni  Ellipft , fi  figura  feflionis  fiant  faner  diametros  lateri- 
bus fuis  redis  majores : erit  differentia  laterum  figura  fuper 
Axem  majorem  fada  major  differentia  laterum  figura  fuper  quam- 
vis aliam  ex  diametris  illis  fada ; ac  differentia  hac  in  diametris 
Axi  propioribus  major  erit  quam  in  remotioribus : differentia  au- 
tem laterum  figura t in  diametris  lateribus  fuis  redis  minoribus t 
maxima  fit  inter  Axem  minorem  & latus  ejus  redum  \ qtueque 
Axi  minori  propiores  funt  diametri  majorem  habent  hanc  diffe- 
rentiam quam  ab  eodem  remotiores  : differentia  etiam  inter  la- 
tera  figura  Axis  minoris  major  eft  quam  ‘inter  latera  figura  Axis 
majoris . 

Sit  Ellipfeos  Axis  major  at,  minor  vero  aes  ac  fint  diametri  alia;  kb,  zh,- 
quarum  utraque  major  fit  latere  fuo  redo.  Dico  differentiam  inter  at  fle  latus 
ejus  redum  majorem  effe  differentia  inter  B K.  fle  latus  ejus  reduin j differentiam 
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Axis  a £ majus  fit  quam  a r : erit  differentia  inter  A £ a latus  ejus  rectum  major  uu- 
ferentia  inter  A r & latus  ejus  redum.  [ Per  converfionem  enim  ratunu  lutat  redam 
Axii  Ari/?  ad  differentiam  inter  A E E#  latut  ejue  redam  ficut  AT  ad  differentiam  inter 
latera  /gura  Axu  A r,  ac  permutando.']  E.  D. 

PROPOSITIO  XXXVIII. 

Q I in  Hyperbold  latus  tranfverfum  figura  Axis  non  minus  fue- 
L i1  rit  tertia  parte  lateris  ejus  r effli:  Jumma  utriufque  lateris  fu 
gura  fefflionis , fuper  quamlibet  diametrum  prater  Axem  faffla, 
major  erit  Jumma  laterum  figura  Axis  fimul  Jumptorum\  aefum - 
ma  laterum  figura  fuper  diametrum  Axi  propiorem  faffla  minor 
erit  quam  latera  figura  diametri  remotioris  Jtmul  fumpta. 

Sit  at  Hyperbolx  Axis,  qui  non  fit  minor  tertia  parte  lateris  ejus  redii  } aefint 
kb,£t  diametri  dux  quxvis  alix.  Dico  quod  latera  duo  figurx  Axis  Ar  fimul 
fumpta  minora  funt  lateribus  figurx  diametri  K b fimul  fumptis,  quodque  latera 
figurx  ipfius  k b minora  funt  lateribus  figurx  diametri  £t. 

Primum  fit  at  non  minor  latere  ejus 
redo : & diameter  K b major  erit  Axe  a r, 

& diameter  ?t  major  diametro  kbj  latus 
etiam  redum  diametri  \ t (per  3 3""  hujus) 
majus  erit  latere  redo  diametri  kb;  fit 
latus  redhim  diametri  K B majus  erit  latere 
redo  Axis  Ar:  diameter  igitur  j;T  una 
cum  latere  ejus  redo  major  erit  diametro 
kb  uni  cum  latere  ejus  redo:  ac  diameter  kb  uni  cum  latere  ejus  redo  major 
erit  Axe  Ar  uni  cum  latere  ejus  redo.  Latera  igitur,  figuram  fuper  diame- 
trum £t  fadam  continentia,  fimul  fumpta  majora  funt  lateribus  figurx  diame- 
tri k.b  : atque  hxc  latera  majora  funt  utroque  latere  figurx  fuper  at  fad*  fimul 
fumpto.  D. 


PROPO- 
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£a*ae«A&«  f W Ulli  IWUA41^UiUin  1UO 

r n,  m s (per  1 7""  hujus)  eft  ad  qua-  _ 
dratum  cx  mn,mh  limu!,  ut  quadra- 
tum ex  at  ad  quadratum  diametri 
kb  una  cum  latere  ejus  redo  iimul 
fumptx;  ac  redangulum  fub  r n,  a 2 
clt  ad  quadratum  ex  na,  ai  Iimul,  ficut  quadratum  Axis  Ar  ad  quadratum  ex  Ar 
una  cuin  latere  ejus  redo  Iimul  fumpto:  ratio  igitur  quadrati  ex  Ar  ad  quadra- 
tum fummx  laterum  figura;  diametri  kr  minor  eft  ratione  ejufdem  quadrati  ex 
at  ad  quadratum  fummx  laterum  figurx  fuper  Axem  at  fadx;  ac  proinde  fumma 
laterum  figurx  diametri  kb  major  eft  fumma  laterum  figurx  Axis  at. 

Quinetiam  cum  m:  major  fit  quartA  parte  ipfarum  mn,ms  fimul  fumptarum, 
erit  quadruplum  redanguli  fub  mn,m-  fimul  (i  ms  majus  quadrato  ex  mn, m- 
Iimul  fumptis : unde  argumento  fupra  ufitato  probabitur,  rationem  redanguli 
fub  r n,  z e ad  quadratum  ex  Nf,  ez  fimul  minorem  efle  ratione  redanguli  fub 
rie,  ms  ad  quadratum  ipfaruin  mn,  mi  fimul.  Sed  rcdangulum  fub  rN,  se 
(per  17“*  hujus)  eft  ad  quadratum  cx  ne,ez  Iimul,  ut  quadratum  ex  Ar  ad  qua- 
dratum fummx  laterum  figurx  diametri  P t ; ac  redangulum  fub  rN, mz  eft  ad 
quadratum  ex  ipfis  mn,  ms  fimul,  fkut  quadratum  ex  a r ad  quadratum  fummx 
laterum  figurx  diametri  bk:  ratio  igitur  quadrati  ex  A r ad  quadratum  fummx 
laterum  figurx  diametri  Pt  minor  eft  ratione  ejufdem  ad  quaaratum  fummx  la- 
terum figurx  diametri  kb.  Quapropter  latera  figurx  fuper  diametrum  Pt  fadx 
fimul  fumpta  majora  funt  lateribus  figurx  fuper  diametrum  kb  fadx  Iimul; 
prout  latera  figurx  fuper  kb  majora  funt  lateribus  figurx  Axii  fimul  fumptis. 
Q^E.  D. 

PROPOSITIO  XL. 

C I vero  in  Hyperbola  Axii  tranfverfus  minor  fuerit  tertia  parte 
O hterii  ejus  refli  datur : ab  ptraque  Axii  parte  diameter  una 
tertia  parti  laterit  fui  refli  aqualis  ^ cujui  latera  figura  fimul 
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quater  Se  ficut  Me  ad  es:  quare  ratio  Mo 
ad  es  major  eft  ratione  redanguli  fub 
nm,  2 e & quater  m e ad  quadratum  ex  N e, 
«s  fimul : igitur  componendo  erit  ratio 
Ms  ad  Se  major  ratione  rcdanguli  fub 
mn,e«  fimul  & quater  Me,  uni  cum  qua- 
drato ex  n o,  'o  2 fimul,  ad  quadratum  ejufi 
dem  Ne, ez.  Re&angulum  autem  fub  mn, 
Se  fimul  & quater  Me  una  cum  quadrato  ex  Ne,  »3  fimul  ( per  Lemma  1.  Abdel.) 
aequale  eft  quadrato  cx  nm,  m s fimul;  quare  ratio  M2ad  Se  major cft  ratione 
quadrati  cx  nm, m 2 fimul  ad  quadratum  cx  No,  cs  Gmul.  Verum  M2  eft  ad  Se  ficut 
re&angulum  fub  tn,mz  ad  re£tangu!um  fub  tn,  2o;  quare  ratio  reAanguli  fub 
r N,  m s ad  reftangulum  fub  r n,  2 e major  eft  ratione  quadrati  ex  M n,  m 2 fimul 
ad  quadratum  cx  Ne, «s:  ac  permutando  ratio rcdtanguli  fub  r n,m 2 ad  quadra- 
tum ex  m n,  M 2 fimul  major  eft  ratione  re&anguli  fub  r n,  2 e ad  quadratum  cx 
Ne, e 2 fimul.  Eft  autem  re&angulum  fub  rN,  m=  ad  quadratum  ex  mn,m:  fi- 
mul (per  I7,m hujus)  ficut  quadratum  cx  at  ad  quadratum  fummae  laterum  fi- 
gurx  diametri  k b : ac  ( per  eandem  t r"” ) redfangulum  fubrN,He  eft  ad  quadra- 
tum ex  n o,  e 2 fimul  ficut  quadratum  <fx  a r ad  quadratum  fumm*  laterum  fi- 
gura diametri  fe&ionis  a E.  Ratio  igitur  quadrati  ex  a r ad  quadratum  fummae 
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fimul  /iimpta  majora  ftint  lateribus  figuue  fuper  quamlibet  aliam 
diametrum  faci  te. 

Sit  at  Axis  major  Lllipfcos,  minor  vero  ae;  diametri  autemalix  fint  kb,  zir, 
quibus  parallelx  ducantur  r a,  ru  &ad  Axem  demittantur  normales  am,  io;  ac 
fiat  r N’  ad  n a,  ut&AS  adzr,  ficut  Axis  Ai'  ad  latus  redum  figurx  Axis:  £c  cric 
quadratum  ex  at  ad  quadratum  redtx  ipfi  at  una  cum  latere  ejus  redto  fimul 
aqualis,  ficut  quadratum  ex  xr,  fiveredangulum  fubxr,  a z,  ad  quadratum  ex  n-. 
Sed  quadratum  ex  at  clt  ad  quadratum  ex  ah  ficut sr  ad  rr,  quia  (per  if"  pri- 
mi) demonftratutn  dt  quadratum  ex  Ar  elTe  ad  quadratum  ex  a e ficut  at  ad  la- 
tus ejus  redum  j n r autem  eft  ad  rz  ficut  rcdangulum  (ub  n r,  r s ad  quadra- 
tum ex  rr:  quadratum  etiam  ex  ae  dt  ad  quadratum  redtx xqualis  utrifquc  ae 
& lateri  redto  ejuldem  fimul,  ut  quadratum  exis  eft  ad  quadratum  ex  ne,  per 
eandem  ij*"1  primi:  ex  sequo 
igitur  quadratum  ex  A r eft  ad 
quadratum  ex  utr.lquc  A E ik  la- 
tere redto  ejufdcin,  licut  redan- 
gulum  lub  xr,  rs  ad  quadra- 
tum ex  Ni.  Sed  rcdlangulum 
lub  xr,  A2  elt  ad  quadratum  ex 
N z ut  quadratum  ex  A r ad  qua- 
dratum compofitx  ex  at  fc  la- 
tere ejus  redto : ratio  igitur 
Axis  at  ad  Ar  una  cum  latere  ejus  redo  fimul  major  ell  ratione  ipfius  Ar  ad 
a e una  cum  latere  redto  ejufdem  a e fimul.  Latera  igitur  figurae  Axis  majoris 
at  minora  funt  lateribus  figura:  Axis  minoris  a e fimul  lumptis. 

Jani  redtangulum  lub  n r,  m z clt  ad  quadratum  ex  n z (per  17*'"  hujus)  ficut 
quadratum  ex  a r ad  quadratum  diametri  k b una  cum  latere  ejus  redto  s quare 
ratio  ipfius  at  ad  at  una  cum  latere  ejus  redo  major  eft  ratione  ejuldem  Ar  ad 
kb  cuin  latere  ejus  redto  fimul:  ac  proinde  latera  figura:  fuper  a r fadtxminora 
funt  lateribus  figura:  diametri  kb.  Quinetiam  cum  rcdangulum  fub  Nr,MS  eft 

I i ad 


figuras  quam  qua;  ab  eodem  remotiores  funt. 

Sit  Hyperbolae  Axii  at,  diametri  autem  quivis  ali*  kb,£t.  Dico  figuram  fu- 
per  a r fadlam  minorem  cire  fadli  fuper  quamlibet  aliam  diametrum  pratter  Axem : 
ac  figuram  diametri  k b minorem  etfc  figura  diametri  £t. 

Ducantur  redi*  ta,  ra  diametris 
K ?,  \ T parallel*  ■,  ac  demittantur  nor- 
males ad  Axem  a m,  a e ; ac  fiat  r n ad 
N a ficut  a r ad  latus  rcdlum  figur* 
fuper  at  fadls : erit  igitur  r n ad  n a 
ut  quadratum  ex  a r ad  figuram  (cdli- 
onis  fuper  Axem  fadlam  i ac  tn  eft 
ad  nm  (per  ij’'*'"  hujus)  ficut  quadra- 
tum cx  And  figuram  diametri  k.b. 

Ratio  autem  tn  ad  NA  major  eft  ra- 
tione cjufdcm  ad  nm;  quare  ratio 
quadrati  ex  at  ad  figuram  fuper  at 
fadlam  major  eft  ratione  ejuldem  ad  figuram  fuper  kb  fadlam:  adeoque  figura 
Axis  at  minor  eft  figura  diametri  kb.  Porro  (per  itT“"  hujus)  rs  eft  ad  NE 
ficut  quadratum  ex  at  ad  figuram  fuper  £t  fadlam , ac  TN  eft  ad  nm  ficut  qua- 
dratum ex  Ar  ad  figuram  diametri  kb;  ratio  autem  tn  ad  nm  major  eft  ratione 
cjufdcm  ad  ne:  erit  igitur  ratio  quadrati  ex  Ar  ad  figuram  diametri  kb  major  ra- 
tione ejufdcm  ad  figuram  diametri  ?T}  ac  proinde  figura  fuper  KBfadla  major  eft 
fadti  luper  fr.  E.  D. 


r ROPOSITIO  XL11I. 

Figura  sfxis  majoris  inEUipfi  minor  eft  figura  cujuflibet  alterius 
diametri ; maxima  autem  figura  ea  eft  qu<e  fit  fuperjjxem 
minorem : figura  quoque  diametri  slxi  majori  propioris  minor  eft 
fatta  fuper  remotiorem  ab  eodem.  Vide  figuram  Prop.  XLI. 

Sit  Ellipfcos  Axis  major  Ar,  minor  a E,  ac  ali*  quivis  diametri  kb,zh.  Dico 
figuram  AxisAr  minorem eile  figurl  diametri  kb»  ac  figuram  ipfius  kb  minorem 
eficfadll  fuper  diametrum  zh:  denique  figuram  ipfius  zh  minorem efie  figurl 
fuper  Axem  rouiorcm  A E fadU- 
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mun  n o uuiut  twiu  w- 

terumfigurx  fuper  kb  fadx  fimul  minora 
die  quadratis  laterum  figura:  diametri  Ft. 

Imprimis  autem  fit  A r non  minor  latere 
ejus  rcftoj  ac  (per  j 3"” hujus)  erit  latus 
redum  diametri  kb  majus  latere  redo  Axis 
a r i (per  eandem)  latus  redum  diametri  F r majus  erit  latere  redo  diametri 
K b v at  autem  rnmor  elt  quam  kb,  ac  kb  quam  Ft  : proinde  quadrata  laterum 
figurae  Axis  a r minora  funt  quadratis  laterum  fiourx  diametri  K b ; ac  quadrata 
laterum  figurx  diametri  kb  minora  funt  quadratis  laterum  figurae  Ft  fimul 
fumptis.  Qt  E.  D. 

PROPOSITIO  XLV. 

SI  vero  jfxis  minor  fuerit  quam  latus  ejus  retium,  quadratum 
autem  ejus  non  minus  dimidio  quadrati  different  ite  inter  Slxem 
& latus  ejus  retium.  Dico  eadem  etiam  confequi  qua  in  proxima 
'Propofitione  demon flravimtis. 

Maneat  figura  Propofitionis  XL1I.  prarcedentis ; acfiatr.Nad  na  ut& Asad  r r 
in  ratione  lpiius  at  ad  latus  ejus  redum : duplum  igitur  quadrati  ex  a z non  minus 
erit  quadrato  ex  nz  (quia  A 3 ipfi  rN  squalis  cit,  ac  at  elt  ad  latus  ejus  redum 
ficut  AS  ad  zrj  ac  quadratum  ex  at  non  minus  elt  dimidio  quadrati  differentias 
inter  at  & latus  ejus  redum.)  Dudts autem  fedionis  diametris  k b,  Ft,  parallela 
agantur  reda  r u,  r a ; 6c  demittantur  ad  Axem  normales  a E,  A M. 

Quoniam  vero  A r elt  ad  latus  ejus  redum  ficut  tn  ad  na,  atque  etiam  ut 
as  ad  sr  j ac  duplum  quadrati  ex  as  non  minus  e(t  quadrato  ei  IN:  duplum 
rcdangulum  fub  mz,az  majus  erit  quadrato  ex  in.  Adjiciatur  utrinque  duplum 
rcdangulum  fub  N A,  a 3 j & duplum  rcdangulum  fub  m n,  a s fimul  & a 3 majus 
erit  duplo  redangulo  fub  n a,  a 3 una  cum  quadrato  ex  s n fimul : hoc  elt,  majus  erit 
quadratis  ex  NA,  a s iimul,/w  7.IL  EI.  Quocirca  ratio  dupli  rcdanguli  fub  nm,  a 2 


limul,  ut  quadratum  cx  at  ao  uuaarata  laterum  ngurae  diametri  K.B  limuli  ac 
rcdtangulum  fub  r x,  i A,  fioe  quadratum  tx  i a,  eft  ad  quadrata  cx  x a a a z limul» 
ficut  quadratum  cxat  ad  quadrata  laterum  figurs  Axis  at  i ut  nianifeftum  eft 
ex  piamnffis:  ratio  igitur  quadrati  ex  at  ad  fummam  quadratorum  laterum  fi- 
gura: diametri  K r.  minor  eft  ratione  ejus  ad  fummam  quadratorum  laterum  figura: 
Axis  at:  quadrata  igitur  laterum  figura:  fupcrKB  fadtac  limul  majora  lunt  qua- 
dratis laterum  figura:  Axis  limul  lumptis.  Quoniam  vero  duplum  quadrati  ex 
mz  majus  eft  quadrato  ex  zx,  ac  duplum  rcdtangulum  lub  ez,zm  majus  eft  qua- 
drato cx  N z » modo  in  praxedcntibus  ulurpato,  probabitur  quadrata  laterum 
figurae  diametri  r r majora  efie  quadratis  laterum  figurx  diametri  kb.  E.  D. 

PROPOSITIO  XLVI. 

SI  vero  quadratum  slxis  tranfverfi  minus  fuerit  dimidio  qua- 
drati differentia  inter  SJxem  & latus  ejus  reclum : ab  utro- 
que parte  yJxis  re  perietur  diameter  cujus  quadratum  aquatur  di- 
midio quadrati  differentia  inter  i p fiam  & latus  ejus  reclum  \ ac 
ftonma  quadratorum  laterum  figura  ejus  minor  erit  quadratis  la- 
terum figura  cujujcitnqtie  alterius  diametri  ab  utroque  ejus  parte 
[umenda : fumma  quoque  quadratorum  laterum  figura  Juper  dia- 
metrum huic  propiorem  jacta  minor  erit  fumma  quadratorum  la- 
terum figura  diametri  remotioris  ab  eadem. 

Sint  r N ad  x A,  ficut  az  ad  zr,  in  eadem  ratione  quam  habet  A r ad  latus  ejus 
rcdtum;  ac  (it  duplum  quadrati  ex  az  minus  quadrato  cx  NZ.  piat  duplum 
quadrati  ex  mz  aequale  quadrato  ex  nz,  & ad  pundtuni  M erigatur  Axi  normalis 
MA,  acjundta  ta  eidem  parallela  ducatur  diameter  kob:  erit  igitur  mz  ad  MN 
(per  6,m  hujus)  ficut  K f ad  latus  rcdtum  e j utilem,  adeoque  quadratum  ex  KBxquale 
erit  dimidio  quadrati  differentia:  inter  eam  & latus  ejus  redtum. 

Ducantur  jam  inter  pundta  a,  f alia:  quxvis diametri  ut  ae,  rT,  iililcmquc  par- 
allela: rx,  roj  & Axi  normales  fint  x«,  on.  Quoniam  autem  duplum  quadrati 
cx  mz  aequale  elt  quadrato  ex  z N,  erit  duplum  rcdtangulum  lub  mz,  z«  minus 
quadrato  ex  zxs  ac,  fadto  duplo  rcdtangulo  fub  o x,  z«  communi,  erit  duplum 
i cdbnguli  fub  M N,  z e Gmul  & z e minus  duplo  rrdangtdo  /uh  s x,  z e (3  quadrato  ex  z x 
Jimul ; hoc  eft  {ter  7. 1 1-  EI.)  quadratis  cx  e x,  z e.  Unde  eodem  omnino  argumentandi 
modo,  quo  uu  fumus  in  Propofuionc  praecedente,  manifeftum  erit  quadrata  laterum 
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mittantur  ad  Axem  normales  sp,  <r.  Quo- 
niam enim  dupium  rc&angulum  fub  PSM 
majus  eft  quadrato  cxsn,  pari  procedit 
patebit  quadrata  laterum  figura:  diametri 
zh  ede  majora  quadratis  laterum  figura: 
Denique  cum  duplum  redtangulum  <rz?  majus  eft  quadrato  ex  zn, 
eodem  modo  demonfirabitur  quadrata  laterum  figurx  diametri  r y majora  ede  qua- 
dratis laterum  figura:  diametri  z H.  Qj_  E.  D. 


PROPOSITIO  XLVII. 

IN  EUipfi,  fi  quadratum  lateris  tranfoerfi  figura  sfxis  majoris 
non  majus  fuerit  dimidio  quadrati  fttmma  laterum  figura  ejus: 
erunt  quadrata  laterum  figura  sJxts  majoris  frnul  fumpta  minora 
quadratis  laterum  figura  cujufcunque  alterius  diametri\  ac  qua- 
drata laterum  figura  diametri  sfxi  propioris  frnul  fumpta  minora 
erunt  quadratis  laterum  figura  diametri  remotioris  ab  eo  dem  \ 
maxima  autem  quadratorum  fumrna  Jiet  ex  lateribus  figura 
yixis  minoris. 

Sit  Ellipleos  Axis  major  Ar,  minor  vero  ae;  fitque  quadratum  Axis  at  non 
majus  dimidio  quadrati  lumina:  laterum  figura:  ejus:  (int  etiam  alia:  fedtionis 
diametri  kb,!;t,  quibus  ducantur  parallela:  r a,  rij  ac  demittantur  ad  Axem  nor- 
males a M,  i o. 

Fiat  rNadNA&Azadrrin  ratione  Axis  Ar  ad  latus  ejus  re  dium  ac  redt- 
angulum  fub  N r,  a s,  Jfat  quadratum  ex  AS,  erit  ad  quadrata  ex  n r,  rs  fimul  ut 
quadratum  ex  a r ad  quadrata  laterum  figura:  fuper  Ar  fadlx.  Latus  autem 
re&urn  figura:  Axis  minoris  ae  ell  ad  ae  ficut  r N ad  rs:  quia  rx  eft  ad  rs, 
ficut  Ar  ad  latus  ejus  reditum,  ac  a r eft  ad  latus  ejus  redtum  (per  ij,m  primi)  ut 

K k latus 


ratione  quadratorum 
ex  xr  & rs  ad  qua-  k 

, , . drata  ex  N M,  M 2 fi- 

inuli  adeoque  ratio 
redtanguli  fub  xr, 
a 2 ad  redtangulum 
fub  x r,  z m major  c- 

rit  ratione  qnadratorum  — , „ — 

ratio  redtanguli  fub  xr,  a r ad  quadrata  ex  n r,  r 2 fimul  major  erit  ratione  rc<2- 
anguli  fub  xr,  m - ad  quadrata  ex  nm,mh  iimul : atque  fupra  demonftratutn  cft 
icitangulum  fub  xr,  A 2 efle  ad  quadrata  ex  x r,  r 2 fimul  fieut  quadratum  ex  Ar 
ad  flimmam  quadratorum  laterum  figura  ejus.  Sedit  (per  1 9""  hujus)  rcitangulum 
fub  rx,M2cit  ad  fummam  quadratorum  ex  X M,  M ",  ficut  quadratum  ex  Ar  ad 
fummam  quadratorum  laterum  figura:  diametri  kb:  ratio  igitur  quadrati  ex  At’ 
ad  quadrata  laterum  figurae  ejus  fimul  major  cft  ratione  ejufdem  ad  quadrata  la- 
terum figura  diametri  kb;  adeoque  quadrata  laterum  figura  Axis  majoris  a r mi- 
nora funt  quadratis  laterum  figurx-  diametri  kb  fimul  fumptis. 

Jam  vero  m x vel  minor  erit  quam  o 2,  vel  non  minor  erit  ei.  Imprimis  autem 
fit  minor  ei.  Unde  quadrata  cx  mx,  mi  fimul  majora  erunt  quadratis  ex  xo,02 
. fimul;  ac  quadrata  ex  no,  02  fimul  majora  fimt  rc&angulo  fub  02  it  dupla 

di  fierent  ia  ipfaium  oh,  mx;  quare  ratio  rc&anguli  fub  mo  & dupla  diffe- 
rentia inter  02  it  mx  ad  rc&angulum  fub  02  it  dupla  differentia  inter  02 
it  mx  major  clt  ratione  ejufdem  ad  fiimmam  quadratorum  ex  no, 02;  ac  pro- 
inde ratio  mo  ad  05  major  erit  ratione  rcdtanguli  fub  mo  & dupla  differentia 
ipfarutn  02,  mx  ad  quadrata  cx  xo,  02  fimul.  s>cd  redtangulum  fub  mo  5t  du- 
pla differentia  ipfarum  02,  mn  una  cum  quadratis  ex  xo,  02  fimul  (per  Lemma 
IV. Abdolm.)  aequale  cft  quadratis  ex  mn,  mi  fimul;  quia  differentia  inter  qua- 
drata ex  MN,  Mi  it  quadrata  ex  xo,os  fimul  xqualis  cft  duplae  differentiae  inter 
quadrata  ex  m©,  «o:  componendo  igitur  ratio  MH  ad  20  maior  erit  ratione 
quadratorum  cx  Mx  & mi  fimul  ad  quadrata  ex  xo  it  02  fimul.  Sed  ut  Miad 
io  ita  rc&angulum  fub  rs,  mi  ad  re&angulum  fub  rs,  20 ; quare  ratio  redtan- 
guli  fub  r x,  mi  ad  redtangulum  rx,  20  major  clt  ratione  fummx  quadratorum 
- ex  mx,  m 2 ad  fummam  quadratorum  cx  xo,  02:  ac  permutando  ratio  rcit an- 

guli fub Nr,  mh  ad  fummam  quadratorum  ex  mn, m:  major  cft  ratione  redtan- 
. guli 
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Slxis  parte  diameter > cujus  quadratum  te  quale  e (1  dimidio  quadrati 
fumma ? laterum  figura  ejus : ac  ftimma  quadratorum  laterum  fi- 
gura hujus  diametriminor  erit  jumma  quadratorum  later  tini  figura 
atjufcunque  alterius  diametri  ad  eundem  fetlionis  quadrantem  du- 
cenda : quadrata  etiam  laterum  figura  diametri  huic  utrinque 
propioris  minora  funt  quadratis  laterum  figura  ftiper  diametrum 
remotiorem  fal\a. 

Defcribatur  Schema  praecedenti  fimile : ac  eodem  modo  conftabit  duplum  qua- 
dratum ex  A s majus  elTc  quadrato  ex  NS.  Fiat  duplum  quadrati  ex  M-  aequale 
quadrato  cx  ni,  & ad  punctum  M erigatur  Axi  normalis  A M occurrens  fc<ftioni 
in  a i & jungatur  r a, eidemque parallela  ducatur  ledtionis diameter  kb:  erit  igitur 
Msad-N  (per  hujus)  ficut  diameter  k b ad  latera  figura:  ejus  fimulfumptas  ac 
proinde  quadratum  ex  m - ad  quadratum  ex  zs  ficut  quadratum  ipfius  k b ad  qua- 
dratum fumma:  laterum  figurx  ejus.  Sed  quadratum  ex  M i dimidium  eft  qua- 
drati ex  s N j quare  quadratum  cx  kb  dimidium  clt  quadrati  fumma:  laterum 
figura:  ejus. 

'Ducantur jam  diametri  ae,£t  inter  a&  Bi  {c  per  punitum  r iildem  parallela: 
i fint  ro,  rr;  ac  demittantur  ad  Axem  normales  0«,  rn.  Quoniam  vero  quadratum 

• ex  dimidium  clt  quadrati  cx  S N,  ac  rcitangulum  lub  NS.se  etiam  dimidium 

1 elt  quadrati  cx  s s j erit  rc&angulum  fub  N 2,  s © arquale  quadrato  cx  M 2 : unde 

ns  erit  ad  M2  ficut  M2  ad  s©;  ac  auferendo  antecedentes  4 conlcqucntibus,  erit 
refiduum  M S ad  refiduum  Me  ficut  ns  ad  MS.  Hinc  rcitangulum  lub  ns,  mb 
xqualc  erit  rectangulo  lub  mx,  m-,  Elt  igitur  reitanguluin  fub  ns,  m©  majus 
rectangulo  fub  n»,  msj  ac  duplum  reitanguli  fub  ns,  m e majus  reitangulo  du- 

• pio  lub  Nc, ms:  rcitangulum  igitur  fub  Me,  es  quater  majus  clt  duplo  reitan- 

1 gulo  fub  n 9,  m s : Adjiciatur  commune  duplum  rcdtangulum  liib  M «,  M s » & qua- 

. druplum  reitangulum  fub  Me,  es  uni  cum  duplo  redtangnlo  liibMs,  ms  majus 

erit  duplo  rectangulo  fub  MK,  ms.  Addatur  infuper  quater  quadratum  cx  «m 
i . Kk  2 utrinque 
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unum  cx  rv  a cv  a a uniui  au  ijuauraia  cx  mj3ii-  jkiiui  luiupia:  uuoc  paxt  ia- 
tiocinio  conflabit  quadrata  laterum  figunc  £t  minora  efle  quadratis  latcnun  fi- 
gura: Axis  at. 


Ducantur  jam,  in  iildem  Ellipleos  quadrantibus,  diametri  alix  remotiores  ab 
Axe  majore  quam  kb,  ut  zh,  ry;  & per  punitum  r his  diametris  parallele  fint 
rx.rJ:  ac  demittantur  ad  Axem  nonnales  xp,<fir.  Et,  argumento  prxdi&is  con- 
fimili,  manifeflum  fiet  quadrata  laterum  figurx  diametri  kh  minora  efle  quadratis 
laterum  figurx  diametri  z h : atque  hxc  quoque  minora  efle  quadratis  laterum 
figurx  diametri  r y ; live  pun&a  r,  r ceciderint  utraque  inter  0 & m,  five  eorum 
unum  fuerit  in  centro  & alterum  inter  © & m vel  intere  &r;  vel  denique  fi 
utrumque  fuerit  inter  e & r.  Quadrata  igitur  laterum  figurx  diametri  K b,  cujus 

Suadratum  dimidium  cft  quadrati  fummx  laterum  figurx  ejus,  minora  funt  qua- 
ratis  laterum  figurx  cujulcunquc  alterius  diametri  in  Ellipfeos  quadrantibus  as, 
r 6 duccndx  s ac  quadrata  laterum  figurx  diametri  huic  utrinque  propioris, in  iifdem 
quadrantibus  dudtx,  minora  funt  quadratis  laterum  figurx  diametri  ab  eadem  re- 
motioris. Confcquitur  etiam  quadrata  laterum  figurx  Axis  minoris  xfl  majora 
efle  quadratis  e lateribus  figurx  cujufcunque  alterius  diametri  fc&ionis  limei 
fumpiis.  Q^  E.  D. 

PROPOSITIO  XL1X. 

SI  in  Hyperbola  latus  tranfverfum figura  Axis  majus  fuerit  fa- 
tere ejus  redo  : erit  diff  erentia  quadratorum  laterum  figura 
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ad  na;  adeoquc  ratio  ms  ad  2 A minor  cft  ratione  ipfarum  M2,mn  fimul  ad  ipfas 
£A,an  fimul:  ac  proinde  minor  eft  ratione  re&anguli  fub  -M,  MN  fimul  & zn 
ad  rc&angulum  fub  2 a,  an  fimul  fit  js.  Verum  rcdangulum  fub  3M,mn  fimul 
fit  2N  (per  6.  II.  EI  em.)  differentia  cft  inter  quadrata  ex  zm  fit  mn,  ac  redangu- 
lum  fub  2 a,  an  fimul  & 2 N differentia  cft  inter  quadrata  ex  2 A,  an:  quare  ratio 
redanguli  fub  rN,  ms  ad  rcdangulum  fub  i n,  2 a minor  cft  ratione  differentia: 
quadratorum  ex  2 M & M N ad  differentiam  quadratorum  ex  2 a fit  an:  ac  per- 
mutando ratio  re&anguli  fub  r n,  m 2 ad  differentiam  quadratorum  ex  ZMfit  mn 
minor  erit  ratione  redanguli  fub  rx,2A  ad  differentiam  quadratorum  ex  2A,an. 
Sed  re&angulum  fub  i*n,  mz  cft  ad  differentiam  quadratorum  ex  2K,  mn  (per 
io""" hujus)  ficut quadratum  ex  at  ad  differentiam  quadratorum  t lateribus  fia 
gura:  diametri  kb;  ac  redangulum  fub  i n,  a - eft  ad  differentum  quadratorum 
ex  2 A fit  an  ut  quadratum  ex  at  ad  differentiam  quadratorum  ex  Axe  ai*  fit  ex 
latere  ejus  redo : ratio  igitur  quadrati  ex  At'  ad  differentiam  quadratorum  6 la- 
teribus figura:  diametri  kb  minor  eft  ratione  ejufdem  ad  differentiam  quadrato- 
rum laterum  figura:  Axis  Ar.  Quocirca  differentia  quadratorum  lacerum  figurae 
diametri  kb  major  eft  differentia  quadratorum  laterum  figurae  Axis. 

Similiter,  quoniam  ratio  £2  ad  2M  minor  cft  ratione  e N ad  nm,  erit  ratio  E2  ad 
2 M minor  ratione  ipfarum  e 2,  ne  fimul  ad  2 M,  M N fimul;  unde  modo  nuper 
adhibito  probabitur  differentiam  quadratorum  laterum  figurae  diametri  £t  ma- 
jorem efle  differenti^  quadratorum  laterum  figura:  diametri  kb.  Quinetiam  fi  fiat 
uo  xqualis  lateri  redo  figura:  diametri  kb;  erit  differentia  inter  quadrata  ex 
bk  fit  bo  aequalis  duplo  rectanguto  fub  bo,  ok  una  cum  quadrato  cxok;  quae 
proinde  major  erit  rtdangulo  fub  bk,  ko,  minor  vero  duplo  ejufdem.  Verum 
redangulum  fubuK,  ko  xqualc  eft  differentiae  inter  quadratum  ex  bk  & figuram 
fuperBK  fadam;  qux quidem  differentia  (per  29*“  hujus)  aequalis  cft  differentix 
inter  quadratum  Axis  at  & figuram  ejufdem:  differentia  igitur  inter  quadratum 
diametri  BKfic  quadratum  lateris  ejus  redi  major  eft  differentia  inter  quadratum 
Axis  at  fit  figuram  ejufdem  ; minor  vero  eft  duplo  illius  differentix.  E.  D. 

t!  PROPO- 
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eft ratione  re&anguli fub mi,mn fimul  at  N 2 ad  rcdtangulum  fub  2 a,  a n limul & 
N 2.  Sed  reSangulum  fub  M 2,  M N fimul  (3  N 2 aquate  eft  differentia  quadratarum  ex  M X, 
M Si  ac  rcH  angulum  Jub  2 A,  A N fimul  (3  N 2 aquale  tfl  differentia  quadratorum  ex  2 A (3  A X: 
quare,  eodem  modo  quo  praecedentia,  dc- 
monftrabitur  differentiam  quadratorum 
diametri  k.  b latcrifquc  redii  cjufdcm  mi- 
norem efle  diftercntil  quadrati  Axis  at  & 
lateris  ejus  redii : pariterque  differentiam 
quadratorum  diametri  ?t  & lateris  ejus 
redii  minorem  efle  differentia  quadrato- 
rum laterum  figura:  diametri  K b.  “e 

Fiat  autem  bo  squalis  lateri  redlo  dia- 
metri kb,  ac  rcdtangulum  fub  bk,  ko 
(per  29”"  hujus)  squale  erit  differentis 
inter  quadratum  Axis  a r & figuram  fuper  Axem  fadlam.  Duplum  autem  rcdlan- 
guli  fub  bk,  ko  una  cum  quadrato  ex  Ko,  hoc  eft  differentia  quadratarum  ex  bk  & 
ko,  maius  c(l  duplo  redlangulo  fub  bk,  ko:  differentia  igitur  quadratorum  la- 
terum figura:  cujulcunquc  diametri  kb  major  erit  dupli  differenti!  inter  quadratum 
Axir  A r ejufiemque  figuram.  E.  D. 

PROPOSITIO  LI. 

Differentia  quadratorum  laterum  fignne  Axis  major  ii,  in  El- 
hpfi,  major  efl  differentia  quadratorum  laterum  figurce  ctt - 
1 jujhbet  alterius  diametri,  qtue  major  efl  latere  fuo  reflo:  ac  dif- 

ferentia quadratorum  laterum  ffgune  f a fice  fuper  diametrum  Axi 
majori  propiorem  major  efl  differentia  quadratorum  laterum  fi- 
gune  diametri  remotioris  ab  eodem : differentia  autem  quadrato- 
rum laterum  figttne  Axis  minoris  major  efl  differentia  quadrato- 
rum laterum  fignne  cujufvis  alterius  diametri , qiue  minor  eft  latere 
fuo  reflo : ac  differentia  quadratorum  laterum  figune  diametri 
(lAxi  minori  propioris  major  erit  differentia  quadratorum  laterum 
fignne  Juper  remotiorem fafhe . Sit 
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ejuiucm  quaarau  cx  ai  aa  amerentiam  quadratorum  diametri  kb  cc  jaceris  ejus 


redi : quapropter  differentia  quadratorum  laterum  figura;  Axis  Ar  major  eft  dif- 
ferentia quadratorum  laterum  figura:  diametri  kb.  Eodemque  modo  demonftra- 
bitur  rationem  redfcmguli  fiib  r N’,  ly  ad  rcdangulum  fub  r n,  2 « minorem  ede 
ratione  differentia:  quadratorum  ex  2y,  y N ad  differentiam  quadratorum  cx  2 », 
«N:  ac  permutando  rationem  redanguli  fub  r n,  zy  ad  differentiam  quadrato- 
rum cx  iy,  y n minorem  efle  ratione  re&anguli  fubrN,2»  ad  differentiam  qua- 
dratorum ex  2 in.  Unde  manifeffum  fiet  differentiam  quadratorum  laterum 
figura:  diametri  kb  majorem  efle  differenti^  quadratorum  laterum  figura:  dia- 
metri A M. 

Ducantur  jam  alia:  diametri  inter  f Sc  a,  ficut  <r  r p j ac  per  punftum  r a- 
gantur  parallelae  illis  rc£he  rit,  ro;  & demittantur  ad  Axem  normales  ht,  os. 
Dico  differentiam  quadratorum  laterum  figurx  Axis  minoris  a e majorem  efle 
differentia  inter  quadratum  diametri  <r<f  Sc  quadratum  lateris  re&i  ejus  i atque 
hanc  differentiam  majorem  clle  differentia  quadratorum  laterum  figurx  dia- 
metri rP. 

Quoniam  enim  ratio  rcdtanguli  fub  rts’,  2r  ad  rc&angulum  fub  m,  2S  ma- 
jor eft  ratione  tw  ad  os,  (quia2T  major  eft  quam  2 i aciu  minor  quam  ©s) 
ac  t © eft  ad  «xut  duplum  rcdtangulum  fub  N2  & t©  ad  duplum  rcdangulum 
fub  n 2)  © s 5 duplum  autem  redtangulum  fub  2 N,  T « xquale  eft  differencix  qua- 
dratorum ex  n r,  r 2,  uti  duplum  re&angulum  fub  2 n,  © 2 xquale  eft  differencix 

L I 2 quadra- 
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Denique  cum  ratio  szad  rr  major  eft  ratione  se  ad  er  (quia  sz  major  eft 
quam  zr&se  minor  quam  er)  erit  ratio  re&anguli  fub  rs,  sz  ad  re&angu- 
lumrN,  zr  major  ratione  dupli  re&anguli  fub  n z,  se  ad  duplum  rc&angulum 
fub  n z,  e r : quocirca,  modo  in  praxedentibus  ufurpato,  demonftrabitur  difleren- 
tiam  quadratorum  laterum  figura;  Axis  minoris  a E majorem  eflc  differentia  inter 
quadratum  diametri  e-  i & quadratum  lateris  redii  figurae  ejuldem.  Q^E.  D. 
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nos  angebat,  quod  in  Codicibus  etiam  Arabicis  ultimus  Coni- 
corum liber  defider aretur.  Tu  tamen , qua  es  ingenii  feli- 

citate, flatim  Jenfifli , pro  re  deplorata  non  habendum  effe,  fed 
forte  quadant  entis  re  (litui  poffc,  indicio  ex  eo  facio  quod  in  Pappi 
Colledtionibus  Mathematicis  eadem  ipfa  tradantur  Lemmata  Coni- 
corum Oclavo  pariter  ac  Septimo  demon flr  an  do  infercientia  \ qiue 
tamen  in  cceteros  libros  diverfos  diverfa  referiuntur.  Hinc  Tibi  pro 
comperto  fuit,  utriufque  libri  argumenta  conjtinttiffima  fuiffe ; ac 
'Problemata  061  avi  a Theorematis  Septimi  ifcewxois  fuas  for t iri  de- 
terminationes. Illud  quidem  mihi , re  probe  perpenfa,  cum  con- 
jellura  probabile  tum  ve  figi  is  quibufdam  indicari  videbatur-,  quo 
factum  ut.  Te  viam  monftrante,  jallura  ifli,  quantum  in  me  efl, 
re  farcienda:  memet  accingerem.  Qu<e(o  igitur  hoc,  quicquid  efl  co- 
naminis, benigne  accipias.  Vale. 

PROPOSITIO  I.  1’ROBL. 

Dsito  in  Parabola  data  cujujlibet  diametri  latere  re6lo\  exhi- 
bere latus  r ellum  cujufcnnque  alterius  diametri. 

Qyoniam  (per  VII'”' ) demonftratum  eft,  latus  redhim  cujuflibet  atterius  dia- 
metri Parabola;  excedere  latus  redlum  Axis,  quadrupla  intercepta;  inter  norma- 
lem ad  Axem  dem  i (Iam  fit  verticem  principalem  lectionis : mamfdtum  dt  quod,  fi 
fupra  verticem  Axis  capiatur  pundlum  quod  quarta  parte  lateris  ejus  redii  dillet  i 
vertice,  portio  Axis,  inter  pundlum  illud  & normalem  a vertice  cujufvis  alterius 
diametri  detnifiam,  erit  quarca  pars  lateris  redii  illius  diametri. 

Mm 
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km  xqualis  quarta:  parti  alicu jus  alterius  lateris  redi  i & per  M ipfi  m norma- 
lis erigatur  a m,  occurrens  fcdioni  in  a j per  a vero  ipfi  r h parallela  ducatur 
a n.  Dico  a N die  diametrum  lectionis  qua:fitam,  qua;  producatur  ad  o. 

Vel  fi  per  k ducatur  diametro  normalis  f.k.o,  & intervallo  oa  quartje  parti 
lateris  redi  dati  asquali  ducatur  m a ipfi  E k o parallela  s occurret  fedioni  in  pundo 
quarfito  a.  Ltenim  cum  r k fit  quarta  pars  lateris  redi  diametri  ni,  km  fit 
quarta  pars  lateris  redi  dati,  cui  aequalis  cltio;  fit  autem  ao  (per  demonfrrata 
in  quinto  VU“")  quarta  par»  lateris  redi  diametri  an:  erit  igitur  an  diameter 
illa  quam  quarimus. 

Latus  autem  redum  datum  (per  ji.vn™1)  non  minus  clTe  poteft  latere  redo 
Axis. 


PROPOSITIO  III.  PROBL  • 

Dslto  in  data  Hyperbola  dat  te  cujitf libet  diametri  latere  refto ; 
alterius  cnjtijvis  diametri  latus  rechtm  invenire. 

Sit  inHyperbola  be,  cujus  centrum  A,  data  aliqua  diameter  r»,  ac  femiffi  la- 
teris ejus  redi  fiat  z b squalis : proponitur  latus  redum  diametri  cujufcunquc  al- 
terius A f.  inveftigandtim. 

Per  data  tria  pun- 


da  b,  e,  z (per  f.  4. 

EI.)  dclcribatur  cir- 
culus e b z 11  occur- 
rens diametro  propo- 
li ta;  a £ in  pundo  u. 

Dico  £ H dimidium 
clTc  lateris  redi  ejua:- 
fiti.  Nam  (per  19*'". 

VUm‘)  differentia  in- 
ter quadratum  diametri  cujufcunquc  Hyperbol®  & figuram  ejufdem  ubique  cadena 
cftt  adcoquC  rcdangula  lub  diametris  & differentiis  inter  eafdcm  {<  latera  fua 
reda  funt  lemper  aequalia,  uti  & redangula  contenta  fub  eanindem  dimidiis  $ 
quare  rcdangulum  baz  squale  ell  contento  lub  ae  8t  differentia  inter  a e & 
lemiffcm  lateris  redi  diametri  a e.  Sed,  ob  circulum  (per  jy.  vel  34.  III.  Elem.) 
redangulum  fub  ea,  ah  ivqualc  cll  redangulo  baz:  elt  igitur  ah  differentia 
inter  (emidiametrum  ae  dc  iemilatus  redum  ejufdem  diametri,  ac  proinde  e 11 
dimidium  cft  latens  redi  quxfiti.  P R O- 
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m * ustn  uiumcuu  magnitudine  : po/uionem  aiamein  istius  t» 
[ettione  determinare , atque  jitum  & magnitudinem  diametri  cum 
eadem  conjugata ?,  latufque  ejus  recltim. 

Sit  Hyperbolae  ab  Axis  tranfVerfus  at,  £c  latus  rcdtum  a As  quod  ponatur  in 
diredto  Axis  ad  A & <T;  ac  fiat  TN  ad  na  ut  & A 2 ad  sr  ficut  r a ad  a a ; erunt 
itaque  puncta  N, s (per  a11""  VII"")  termini  redtarum  quas  Homologas  diximus: 
Componendo  autem  ta  erit  ad  an  ficut  Axis  tranfverfus  tt  latus  ejus  rcdtum 
fimul  ad  latus  rcdtum,  fiveut  TAad  aaj  per  converfionem  vero  rationis  an  erit 
ad  N-  ficut  a a ad  r S differentiam  Axis 
hc.  lateris  redti : cx  aequo  igitur  r a erit 
ad  Ni  ficut  r a ad  2 rj  ac  proinde  redt- 
angulum  fub  n s & r a tequale  erit  con- 
tento fub  Ar&r/,  five  lub  Axe  & dif- 
ferendi Axis  lateri fque  redii.  Redtan- 
gulum  autem  fub  a r & differendi  ejuf- 
dem  8c  laceris  ejus  redii  axjualc  eft  dif- 
ferendas quadrati  Axis  ft  figurx  ejus,  quse 
quidem  (per  ijiraSc  29“"  VII"")  differen- 
tia eft  quadratorum  e quibufvis  fedtionis  diametris  conjugatis  : adeoque  redtan- 
gulum  fub  N3,  ra  squale  eft  differenda:  quadratorum  ex  quibuilibet  fediionis 
diametris  conjugatis.  Pone  jam  b r ede  diametrum  quam  quatimus,  ac  repetito  Sche- 
mate Prop.  6 VII""  (per  eandem  6am)  quadratum  ex  hk  erit  ad  quadratum  cx  1 h 
ut  2Mad  M N,  ac  per  converfionem  rationis  quadratum  ex  BKerit  ad  differendam 
quadratorum  ex  b k,  z h,  five  ad  redtangulum  fub  n 2 & r a,  ficut  2 M ad  n 2 : quo- 
circa quod  fit  lub  N2  & quadrato  cx  bk  a:quale  erit  contento  fub  ss  Jt  redtan- 
gulo  lubrA  fit  3 M s adeoque  quadratum  cx  bk  xqualc  erit  redlangulo  fub  2M  & 
r a,  five  fub  2M  & fumrni  Axis  & lateris  ejus  redti:  eft  igitur  bk  media  propor- 
tionalis inter  ra  & M 2.  Dantur  autem  bk  & i'A;  data  eft  igitur  ms,  ac  dato 
puncto  2 pundtum  m datur. 

Compoficio  autem  mamfefta  eft:  manentibus  enim  deferiptis,  fiat  ut  ta  ad  bk 
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conjugatis.  Sit  ca  nui  & eredla  ad  on  nor- 
mali np,  Hat  op  xqualis  diametro  datx,  & cnc 
n p xqualis  diametro  conjugatx  cum  po:  fi  nempe 
latus  redtum  minus  luerit  Axe.  Si  vero  majus 
luerit  eo, fiat  np  diametro  propofitx  xqualis,  & 
jundta  o p erit  ejufdcm  diametro  conjugatx  xqua- 
lis ; & eredla fiiper  op  normalior,  erit t z latus 
rcdlum  diametri  nr.  In  priori  vero  cafu,  demifil 
normali  m erit  Pt  latus  rcdlum  diametri  op  : conjugata  enim  media  cft  propor- 
tionalis inter  diametrum  fc  latus  fuum  rcdlum.  Cxtera  patent  ex  ij*  & 19*  Vllmi. 

Ac  manifeftuin  ell  diametrum  propolitam  non  minorem  efle  debere  Hyperbolx 
Axe  dato. 

PROPOSITIO  VI-  PROBL. 

1^.  sitis  EUipfeos  zslxe  & latere  rcclo,  & data  quavis  ejufdem 
Jt  diametro  magnitudine : diametri  ijlius  pofitiotiem  defignare. 
Jit um que  & magnitudinem  diametri  cum  data  conjugat#  Jmtdqne 
latus  re8um  ejufdem. 

Sit  Elliplcos  Aur  Axis  tianfveifus  at,  qui  producatur utrinque,  ac  fiat  utraque 
A A,  A S xqualis  lateri  redi  o,  & (per  3'"'  Vlln")  habeantur  rcdlx  Homologa:  an, 
rt  i capiendo  Icilicet  rx  ad  na  & az  ad  zr  ficut  at  ad  A A.  Hinc  dividendo 
r a erit  ad  A N ficut  dif- 
ferentia Axis  & lateris 
cius  redii  ad  latus  re- 
ditum, five  ut  r $ ad  A A ; 
componendo  vero  A n 
erit  ad  nz  licut  latus 
redtum  ad  fummam  Axis 
later  i (que  ejus  redii, five 
ut  AA  ad  Ar:  ex  xquo 
igitur  r A erit  ad  ns  ficut  r S ad  Ar,  five  ut  differentia  Axis  fic  lateris  ejus  redii 
ad  fummam  eorundem:  rcdtangulum  igitur  fubAxe  & fumni.l  Axis  & lateris  ejus 
redi  xquale  ell  rectangulo  fub  n z & eorundem  differcntii.  Sed  redtanguium  lub 
Axe  6c  utroque  Axe  & latere  redto  fimul  xquale  ell  quadrato  ex  Axe  & figurx 
ejufdem  limuli  quorum  quidem  funima  (per  3o,a*  VHn“)  xqualis  eft  lum- 
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at  & ra,  poterit  rn  fummam  quadratorum  ex  bk,zh, 
live  quadruplum  1'umma:  quadratorum  lemiaxium  a e, 

©o,  hoccft  quadrati  ex  ao.  Quapropter  fi  diametro 
rn  vel  radio  a o delcribatur  femi-circulus  a a b,  in  quo 
inferibatur  reda  a b datae  diametro  b k aequalis,  ac  jun- 
gatur b A:  erit  b A aequalis  conjugatxzir;  credaque  r a 
normali  fuper  a a ulque  dum  occurrat  ipfi  a b produdx 
in  r,  erit  bt  tertia  proportionalis  ipfis  af,  ba,  hoc  eft  ipGs  b k,  z h ; ac  proinde 
b r atqualis  erit  lateri  redo  quaefito. 

Manifeftum  autem  eft  oportere  diametrum  b k non  majorem  cfle  Axe  majore, 
nec  minorem  Axe  minore,  uve  medii  proportionali  inter  latus  redum  Axis  ipfutn- 
que  Axem. 

PROPOSITIO  VII.  PROBL. 

Dyjlfw  <iAxe  & latere  retto  sfxis  Hyperbolae,  ac  data  ratione 
diametrorum  fe Bionis  conjugatarum : invenire  diametros  il- 
las conjugatas  tam  magnitudine  quam  pofitione. 


Habeantur  punda  s, N Homologarum  termini,  ut  in  quinta  hujus  docetur: 
& quoniam  fieri  poteft  ut  Axis  maior  fit  latere  ejus  redo,  vel  xqualis,  vel  minor 
eo  j primum  fit  major  eo,  ac  (per  demonftrata 
in  aim*  VII1"1)  ratio  Axis  ad  fuam  conjugatam 
major  dTc  debet  ratione  cujufcunque  alterius 
diametri  ad  Tuam  conjugatam.  Sit  igitur  ratio 
data  ficut  ps  ad  s t fi  ve  majoris  ad  minorem, 
led  minor  ratione  Axium  inter  fc;  ac  fiat  ut 
PS  ad  ST  ita  st  ad  st:  datis  igitur  ps, st 
datur  quoque  sr,  & ratio  rs  ad  sr  quoque 
datur,  nempe  ratio  quadratorum  ex  p s,  s T , 

hoc  eft  ratio  quadratorum  diametrorum  quas  ^ p 2 T T 

quierimus.  Puta  jam  fadum,  & fit  b k diameter  quxfita,  ejufque  conjugata  z h, 

N n ducatur 
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de  centro  & ad  b & k,  quae  proinde  contingent  feftionem ; ac  fiat  ut  rx  ad  xr 
ita  0 b ad  0 n vel  0 z : ac  redta  z h erit  diameter  conjugaU  cum  diametro  b k. 

Cum  autem  differentia  quadratorum  ex  diametris  conjugatis  lit  femper  aequalis 
differentiae  quadratorum  Axium,  poiTumus  modo  fatis  expedito  problema  hoc  re- 
folutum  dare,  fed  abfque  diametrorum  pofitionc.  Radio  z p deferibatur  arcus 
circuli ; ac,  dudU  de  centro  rc&a  z p,  fiat  zt  aequalis  mi- 
nori rationis  termino ; & erigatur  normalis  t x occur- 
rens circulo  in  x j & per  X ducatur  x x,  fi  opus  cft,  pro- 
ducenda. Dein  capiatur  t\J/,  qua:  poterit  differentiam 
quadratorum  ex  Axibus  fe&ionis,  & ad  diftantiam  t \J/ 
ipfi  it  parallela  ducatur  occurrens  ipfi  XX  in  ♦, 

& i pii  t x parallela  ducatur  «t:  dicox*,  xt  efTe  dia- 
metros quaefitas.  Nec  alii  demonftratione  opus  cfl,  - 
nifi  quod  xr  Gt  ad  z*  Gcut  xr  ad  xx,  hoc  eft  ad 
xr,  live  in  ratione  propoGtas  quodque  ♦ r poflit  differentiam  quadratorum  ex 
utroque  Axe,  Gve  rcfitangulum  fub  Axe  & differentia  Axis  laterifque  ejus  re&i. 
Hoc  autem  fieri  debet  juxta  1 3“"  & 29*"  VlLmi. 

Quod  fi  Axis  minor  fuerit  latere  ejus  redo,  eadem  prorfus  erit  tam  analyfisquam 
compofitio : oportebit  autem  rationem  propofitam  majorem  efle  ratione  Axis 
ad  Axem  ejus  conjugatam,  minorem  vero  ratione  xqualis  ad  atqualem,  prout 
demonffratur  in  22“  VH"'.  At  vero  fi  Axes  fuerint  squales,  erunt  quoque  omnes 
diametri  conjugatae  (per  23*m  VII*')  aquales  inter  fe  refpe&ive;  ac  proinde  in 
Hypcrbola  quam  vocant,  aequilatera,  nulla  alia  repcrictur  inter  conjugatas  ratio 
nifi  aequalitatis : in  caetcris  vero  omnibus,  ad  rationem  xqualitatis  propius  acce- 
dunt diametri,  quo  propiores  afymptotis  funt. 

PROPOSITIO  VIII.  PROBL. 

PAriter  in  EUipfi , datis  Axe  & latere  reflo  ejufdem,  oporteat 
invenire  conjugatas  diametros , tam  magnitudine  quam  pofi- 
iione , qua  inter  fejint  in  dat  a ratione. 

Manentibus  deferiptis  in  Prop.  VI",  fit  ratio  data  ficut  rx  adxT,  & fit  inveni- 
enda diameter  bk  quae  eandem  habeat  rationem  ad  conjugatam  fuam  z h ac  rx  ad 
st..  Fiat  ut  is  ad  st  iu  st  ad  xr,  ac  rx  erit  ad  st  ficut  quadratum  ex 
bk  ad  quadratum  ex  zh.  Quoniam  vero  (per  7**  Vll"')  quadratum  ex  bk  cft 
ad  quadratum  ex  z h ficut  m 2 ad  m n,  erit  quoque  rz  ad  x r ficut  Mi  ad  M n,  ac 
* compo- 
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Axis  Cc  tigurx  ejus  fimul,  hoc  ett  (per 
jcBlin  Vll"1')  fummae  quadratorum  Axium,  five 
quadruplo  quadrati  ex  A o : fi  termini  rationis 
p x,  £ t ponantur  ad  angulos  redos,  & in  jundi 
r t capiatur  r*  ipfi  a o aequalis;  ac  centro  ^ra- 
dio ♦ p,  deferibatur  femicirculus  occurrens  ipfi 
pz  in  puncto  x,  & diametro  pt  in  pundo 
\J/,  & jungatur  X \|* : dico  redas  rx,  X\f»  aequa- 
les effe  diametris  quaefitis.  poflunt  enim  fimul 
quadruplum  quadrati  ex  A o,ob  angulum  redum, 

& funt  in  ratione  pz  ad  zt  ; ac  proinde  xqua- 
ies  funt  ipfis  b k,  z h,  quas  quaerimus. 

PROPOSITIO  IX.  PROBL. 

Hyperbole  cyfxe  & latere  redo ; invenire  diametros 
ejus  conjugatas , tam  pojittone  quam  magnitudine , quarum 
ia  aqualis  fit  redee  dat  re. 

Repetatur  Schema  Propofiuonis  quintae  hujus,  ac  habeantur  punda  h,n  ter- 
mini redarum  Homologarum.  Quo- 
niam vero  na  cft  ad  rs  ficut  latus 
redum  ad  Axem  tranfverfum;  erit 
componendo  at  ad  rs  ficut  Axis  tranf- 
verfus  ac  latus  redum  fimul  ad  ipfum 
Axem  AT;  ac  proinde  quadratum  ex 
a r aequale  erit  redangulo  NrA,five 
fub  N r & ei  qua:  xqualis  eft  utrique 
. Axi  & lateri  cedo  fimul  fumpto.  Jam 
(per  VI  I“‘)  quadratum  ex  A r,  hoc 
eft  rcdangulum  fub  sr,  rn,  eft  ad  redangulum  fub  nr,  ms  ficut  quadratum 
fummx  diametrorum  conjugatarum  ad  quadratum  ex  utraque  m;  & ci  qu*  po- 
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gatarum  ad  ©o,qux  a centro  0 in  Axe 
Hypcrbolx  proaudo  ponatur:  dein 
fiat  ut  dupla  ipfiusso  ad  os  ita  os 
adsMj  ac  invento  jam  pundoM  eri- 
gatur normalis  ma,  ac  fiant  extera, 
prout  in  Prop.  quinta  & feptima  praecedentibus  oftenfmn  cft. 

Coeuntibus  autem  pundis  ©,n*,  S,  ut  fit  in  Hyperbola  xquilatera,  erunt  00, 
20  xqualesi  ac  proinde,  fi  fiat  ut  Axis  ad  femi-fummam  conjugatarum  datam  ita 
eadem  fcmi-fummaad  ©o:  & fi  capiatur  ©M  ipfius  © o dimidium  j erit  pundum  y. 
quod  quxrimus.  Id  quod  aliunde,  nempe  ex  quinti»  hujus,  manifeftum  eft. 

Aliter  autem,  nec  inconcinne,  problema  hoc  refolvi  poteft.  Etenim  cum  dif- 
ferentia quadratorum  t quibufvis  conjugatis  (per  1 3“”  fic  a^Vll™)  araualis  fit 
redangulo  fub  Axe  & differentia  Axis  laterifque  ejus  redi  i ac  rcdangulum  fub 
fumrn.i  & differentia  diametrorum  conjugatarum  fit  (jier  6.  11.  EL ) aequale  diffc- 
rentix  quadratorum  ex  iifdem ; erit  recbngulum  fub  fomma  & differentia  con- 
jugatarum xquaie  redangulo  fub  Axe  & differentia  Axis&  lateris  ejus  redi : qua- 
propter fumrna  conjugatarum  erit  ad  Axem  ficut  differentia  Axis  & lauris  redi 
ad  differentiam  conjugatarum.  Datis  autem  exteris,  data  quoque  cft  differentia 
conjugatarum  ; ac  proinde  ipfx  conjugatae,  ob  datas  tam  fummam  quam  differen- 
tiam carundem. 

Fiat  igitur  ut  fumrna  propofita  n p ad  Axem  at  ita  r<?  ad  quartam  proportio- 
nalem, qux  fit  r t ■,  ac,  dtvifa  n t bifariam  in  i,  erit  p £ major  e diametris,  n 1 vero 
minor. 

Inventis  auten»  diametris  (per  quintam  hujus)  earundem  pofitionem  obtinebi- 
mus, capiendo  Mi  tertiam  proportionalem  ipfisrA,  bk,  vel  N M tertiam  propor- 
tionalem ipfis  r a,  z h.  Sed  hoc  inverfl  (ut  ita  dicam)  compofitionc  fit,  nec  ad  men- 
tem yfpol/onii,  quem  in  lingulis  problematis  ante  omnia  pundum  m,  unde  ex- 
tera confequuntur,  quxfivifie  verifimile  elf. 

Oportebit  autem  fummam  propofitam  non  minorem  elTc  fumrna  Axium  con- 
jugatarum, per  ea  qux  dcmonftraca  funt  ad  Prop.  2f.  Lib.  VII"’. 

I 

PROPOSITIO  X.  PROBL. 

D sitis  Ellipfeos  <islxe  & latere  refto,  invenire  diametros  ejus  ' 
conjugatas , tam  pof itione  quam  magnitudine , quarum  Jum- 
ma  rethe  datet  aqualis  fit. 
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Componetur  itaque  hoc  modo : fiat  ut  femi-differentia  Axis  & laceris  redi  ad 
femi-fummam  conjugatarum  (qua:  fit  np)  ita  eadem  femi-fumma  ad  quartam  pro- 
portionalem ©Ks  qua:  ponatur  in  Axe  ultra  pundum  z:  dem  in  produdo  Axe 
altero  ponatur  © x ipfi  k 2 aequalis,  ac  centro  X radio  2 0 deferibatur  arcus  cir- 
culi occurrens  Axi,  li  problema  poflibile  fit,  in  pundo  M 5 & ordinatim  dudi 
redi  M a,  jungantur  ra,  A a,  quibus  parallelae  erunt  diametri  quas  quxrimus  &c. 
Eft  enim  quadratum  ex  ©m  aequale cxcefTui  quo  quadratum  ex  20  fuperat  quadra- 
tum ex  ©x  five  quadratum  ex  kz,  prout  ex  prsroifla  Analyfi  fieri  oportuit. 

Invenientur  autem  diametri  ipfas  ex  data  earum  liimma,  methodo  omnino  di- 
verfa.  Cum  enim  fumma  quadratorum  diametrorum  quarumvis  conjugatarum  fit 
(per  30'”  Vllcr")  squalis  data:  fumma:  quadrati  Axis  & figurae  ejuidem ; atque 
(per4  m IlJ'  El.)  quadratum  fumma:  fit  aequale  fummx  quadratorum  partium  una 
cum  duplo  redangulo  carundem,  & hoc  quoque  quadratum  datum  fit:  dabitur  etiam 
duplum  rcdangulum  fub  diametris  conjugatis.  Hoc  autem  duplo  redangulo  6 
dati  quadratorum  fumma  fublato,  erit  reliquum  (per  7*™.  II.  El.)  aequale  dato  qua- 
drato differentia:  conjugatarum : adeoque  & ipfa  differentia  data  eft.  Datis  autem 
tam  fumma  quam  differendi  habentur  quoque  ipfx  diametri  quas  quaerimus. 

Oportebit  autem  datam  fummam  diametrorum  conjugatarum  non  minorem  effe 
fumma  Axium,  nec  majorem  furnmi  conjugatarum  squalium,  five  ei  quaepoteft 
duplum  quadratorum  ex  utroque  Axe  fimul  fumptorum ; ut  ex  iis  quae  in  a <w 
feptimi  dcmonftrata  funt. 

PROPOSITIO  XI.  PROBL. 

D sitis  Hjperbolte  sixe  & latere  redo , invenire  diametros  con- 
jugat as , quarum  differentia  te  qualis  fit  reda  dat  te. 
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ad  p i ita  P2  ad  sm,  ac  invento  puncto  m 
erigatur  normalis  m a j fiantque  extera  prout 
fupra. 

Quoniam  vero  in  noni  hujus  oftenfum  eft 
redt  angulum  fub  Cummi  & differentii  qua- 
rumvis Hvperbolx  diametrorum  conjugatarum  xquale  effe  reftangulo  fub  Axe 
& differentii  Axis  & lateris  ejus  redii  s erit  ««iA <yn  ut  differentia  conjugatarum  ad 
Axem  fedtionis  ita  differentia  Axis  & lateris  redi  ad  diametrorum  conjugatarum 
fummam  i ac  datis  exteris  data  quoque  erit  fumma  conjugatarum : fit  ob  datam 
fuinmam  St  differentiam  dabuntur  etiam  ipfx  conjugatx. 

Hinc  modo  fatis  expedito  tam  nonum  quam  hoc  undecimum  problema  con- 
ltnixcris.  Eredia  enim  normali  tt  fuper  redam  aliquam  np,  fiat  tt  aqualis 
medix  proportionali  inter  Axem  & differentiam  Axis  & lateris  redi,  five  quxpof- 
fit  differentiam  quadratorum  Axium,  ac  capiatur  tp  xqualis  differentis  quarum- 
vis conjugatarum,  vel  iit  xqualis  fummx  carundem  ; jundaque  ptvcI  rn  bifa- 
riam fccctur  in  *,x ; ac  ducatur  ipfi  tp  norma- 
lis *s,  vel  sx  ipfi  nr,  qux  occurrat  redxnp 
in  pundo  s:  Dico  redas  sf,st  xquales  efle 
diametris  conjugatis  quxfitis,  fi  rp  fuerit  data 
differentia;  vel  ns,ST,  fi  m data  fuerit  con- 
jugatarum fumma.  Namque  ob  xquales  ri>.  ♦t, 
erunt  s p,  st  xquales  inter  fc,  ac  quadratum  ex 
ST,  hoc  eff  z p,  fuperabit  quadratum  ex  st  qua- 
drato ex  tt  five  differentii  inter  quadratum 
Axis  St  figuram  fcdionis : adeoque  (per  i j*m  fit 

19“"  Vll*"*)  ps,  st  funt  diametris  quxfitis  xquales.  Pari  modo,  fi  nT  ftierit 
data  fumma,  ns,sr  erunt  xquales,  ob  nT  in  x bifedam  fit  angulum  nxs  re- 
ctum; ac  quadratum  ex  tt  xquale  erit  differentis  quadratorum  ex  ns,  st,  qux 
proinde  erunt  diametri  quxfitx.  Oportebit  autem,  per  ea  qux*  in  17“  feptimi 
dcmonftrata  funt,  differentiam  conjugatarum  datam  minorem  efle  differentia  inter 
Axes  Hyperbols  conjugatas. 

CoroU.  Hinc  mamfcltum  eft  quod , fi  in  diverfiffimis  Hyperbolis  differentix 
inter  quadrata  Axium  & figuras  fedionum  xquales  fuerint,  quafcunque  fiunpfc- 
ris  diametros  magnitudine  datas,  xquales  quoque  erunt  diametri  cum  squalibus 
conjugatx. 

PRO- 
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Componetur  ita-  N 
que  problema , fi 
fiat  ut  differentia 
Axis  & lateris  redi 

ad  differentiam  conjugatarum  datam,  ita  femifiis  datx  differentis  ad  00 s qux& 
centro»  in  Axe  verfus  z ponatur:  deinde  in  produdoAxc  minore  fiat  ex  ipfi 
o z squalis,  ac  centro  x radio  e 2 dclcribatur  arcus  circuli  occurrens  Axi  in  pun- 
dis  m,  ^ squali  ter  it  centro  e diffantibusi  & credis  normalibus  ut  ma,  inveni- 
entur diametri  qusfits  modo  fuperius  delcripto.  Cujus  compofitionis  ratio  ex 
Analyfi  & ex  47“*  I.  EI.  roanifcfta  cft. 

Differentia  autem  propofita  non  major  efle  debet  different  id  Axium  Ellipfeos, 
nam  (per  17'®  Vllrai)  fi  ponatur  major  ed,  problema  impoflible  erit,  pundumque 
M extra  Axem  cadet. 

Aliter  autem , ac  rfiodo  lane  non  inele- 
ganti, invenire  polfiimus  diametros  Ellipfeos 
conjugatas,  datd  carundem  vel  fumma  vel 
differentia.  Quoniam  enim  A F (five  ea  qus 
poteft  (emiaxium  quadrata  fimul)  poterit 
quoque  (per  duodecimam  VII""*)  quarumvis 
lemidiametrorum  conjugatarum  quadrata  i 
radio  ap  dclcribatur  circulus  atb a,  & fu- 
per  diametrum  a b ad  centrum  f erigatur  nor- 
malis r pa,  occurrens  circulo  in  r,  a:  dcin 
centro  a radio  a a circinetur  arcus  azb,  qui 
ob  squales  AP,  fa  erit  circuli  quadrans,  ac 
proinde  angulus  quem  capit  erit  (pn-ao*®.  III. 

Et.)  fefquialter  anguli  redi.  Huic  arcui  in- 
(cribatur  z b squalis  differentis  diametrorum 
conjugatarum,  qus  producatur  ad  occurfum 
lenu-circuli  atb  in  puncto  h:  Dico  redas 
bu,  11 1 squales  elfe  diametris  conjugatis  quas  quxriinus. 

Oo  a fungantur 
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five  quadratis  Axiuin  fimul:  quare  redae  © h, 
h Bj  quarum  fumma  cft  e B,  aequales  funt  diametris  conjugatis  quas  invenire 
oportuit. 

Coro/I.  Ac  manifeftum  cft  quod,  fi  in  quibufvis  F.llipfibus  fpecie  diverfis,  fummx 
quadratorum  Axium  squales  fuerint  inter  (e,  quafcunquc  fiimpleris  diametros 
magnitudine  datas,  aquales  quoque  erunt  diametri  cum  aqualibus  conjugatae. 

Hic  obiter  notandum  quod,  quemadmodum  quadrato  radii  ap  aqualis  cft 
Lunula  Hippocrati*  a a er;  ita,  fi  ducatur  diameter  etk  ipfv  ah  parallela,  critfpa- 
tium  aek.ha  squale  quadrato  ex  Er,  ac  proinde  duplum  Lunulae  a abt:  unde 
fpatium  p;r ha  ictni-lunulx  ahta  fit  squale.  Cujus  rei  demonftratio  mani- 
lefta  cft. 


PROPOSITIO  XIII.  PROBL. 

DSjtis  oslxe  & latere  re&o  Hyperbole,  invenire  diametros 
eius  conjugatas,  tam  magnitudine  quam  poftione , qiue  con- 
tineant rellangulum  reclangnlo  dato  cequale. 

Manentibus  Schematis  Hyperbolae  prius  defcriptis,  ponatur  bk, zh  diametros 
cfTc  qusficas.  Quoniam  autem  (per  io'm  VII"1')  quadratum  ex  a r cft  ad  red- 
anguluni  fub  diametris  conjugatis  Hvperbolx  fient  nt  ad  eam  quae  poteft  redan- 
gulum  N M2,  ac  (per  dcmonltrata  in  7n,J  Vllln ) rcdangulum  fub  Nr  & fumml 
Axis  & lateris  redi  squale  eft quadrato  ex  Ai  i fublato  utrinque  Nr,erit  redan- 
gulum  fub  r a ( Axe  & latere  ejus  redo  fi- 
mul)  & ea  qux  poteft  rcdangulum  nm- 
squale  redangulo  dato  fub  diametris  qux- 
fitis  h k,  /.  n.  Si  igitur  applicetur  rcdangu- 
lum propofitum  ad  r a fummarn  Axis  & 
latens  ejus  redi,  data  erit  latitudo,  nempe 
ea  qux  poteft  rcdangulum  n me,  hoc  eft 
(per  6‘".  II.  EI.)  ea  qux  poteft  differen- 
tiam quadratorum  ex  ©M,  ©s.  Sit  lati- 
tudo caoo,  ac  quadratum  cx  ©o  xquale 
erit  differentis  quadratorum  ex  ©M,  ©2:  utrinque  adjiciatur  quadratum  ex  ©2» 
& quadrata  ex  «o, ©s  xqualia  erunt  quadrato  ex  ©M.  Dantur  autem  60,02: 


adeoque  & ©m  dauir,  unde  & pundum  m datum. 


Componetur 
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datur,  pundumquc  M datum. 

Compofitio  au-  II 

tem  manifefta  eft. 

Nam  (i  applicetur 
redangulum  da- 
tum aa  rJ  diffe- 
rentiam Axis  & la- 
teris ejus  redii;  hoc 
eft,  fi  habeatur  la- 
titudo en,  ita  ut 
redangulum  fub 
©n,  r 7 fit  xquale 
redangulo  dato, ac 
ponatur  ©n  in  axe 

minore  produdo;  dein  centro  fi  radio  ©2  deferibatur  arcus  circuli  occurrens 
Axi  in  pundiisM,  ft;  eredis  normalibus,  ut  m a,  habebuntur,  modo  toties  dido, 
diametri  conjugatae,  quarum  redangulum  xquale  erit  dato. 

Oportebit  autem  redangulum  datum  (per  a8,m  VII"*')  non  minus  efle  redan- 
gulo  fub  utroque  Axe  comprchenfb ; nec  majus  eflc  quadrato  fub  «qualibus  dia- 
metris contento,  hoc  eft  (per  n,mVllmi)  femi-fumm^ quadratorum  ex  utroque 
Axe,  live  redangulo  fub  ©r,  r a,  quod  aequale  eft  femi-fummae  quadrati  Axis  Cc 
figurae  ejufdem. 

Obtinebimus  autem  eaftlcm  diametros  modo  prorfus  diverfb.  Quoniam  enim 
(per  ta*“  VII”' ) fumma  quadratorum  ex  bk,  zh  fitaxjualis  fummaeaata:  quadra- 
torum Axium  Ellipfeos;  fi  eidem  fummae  adjiciatur  duplum  redangulum  lub  bk, 
zh,  fiet  ( per  V"  II.  EUm ) quadratum  ex  b k, z h fituul  fumptis,  adeoque  bk,zh 
fimul  dantur.  Si  vero  ab  eadem  quadratorum  fumml  auferatur  duplum  illud 
redangulum,  remanebit  (per  7*m  II.  Eiem. ) quadratum  differentue  ipfarum  bk, 
z h : adeoque  & ipfa  differentia  data  eft.  Datis  autem  fumml  ac  differentia  dua- 
rum redarum,  ipfs  redae  quoque  dantur. 

P p Compo 


data  furrnna  ad  r a fummam  Axis  it  latens 
ejus  redii,  data  erit  latitudo  duplae  ipfius 
e «aequalis:  data  eft  igitur  ©m,  ac  ob da- 
tum & pundlum  M quoque  datur. 

Componetur  itaque  problema,  fi  appli- 
cetur femi-fumma  quadratonim  e diametris 
conjugatis  ad  r a five  ad  fummam  Axis  & 
lateris  ejus  redii,  ac  ponatur  latitudo  ex  applicatione  orta  de  centro  o ad  pundtuin 
M in  Axe  fitum : inventoque  pundto  m habebuntur  diametri  ipfie,  prout  fupra. 
Demonfiratio  autem  ex  Analyh  manifeftiffima  eft. 

Manifeftum  etiam  eft  quod  fumma  quadratorum  propofita  non  minor  efle  po- 
tcft  fumma  quadratorum  Axium,  hoc  elt  fumma  quadrati  Axis  & figurae  cjufdem, 
five  redtangulo  a i a. 

PROPOSITIO  XVI.  PROBL. 

D sitis  Ellipfeos  zsfxe  & latere  redo,  oporteat  invenire  dia- 
metros ejus  conjugatas,  tam  magnitudine  quam  pofttione,  qua 
datam  habeant  quadratorum  differentiam. 

Manentibus  lillipfeos  figuris  prius  deferiptis,  fint  diametri  bk,  zh  conjugatae, 
quarum  quadrata  datam  habeant  differentiam:  ipfarumqiie  fitum  ac  magnitudinem 
hoc  modo  inveftigabimus.  Quoniam  (per  i*1”  VII'"')  quadratum  ex  at  eft  ad 
differentiam  quadratorum  i diametris  conjugatis  ficut  Nr  ad  duplam  ipfius  ®M; 
argumento  toties  ufurpato,  erit  redt  angulum  fub  r/  (differentia  Axis  & lateris 
ejus  redti)  Sc  dupli  ipfius  & M squale  differentis  quadratorum  e diametris  conju- 
gatis: applicati  itaque  dati  quadratorum  differentii  ad  r<f  (datam  Axis  & lateris 
redii  differentiam)  emerget  latitudo  data,  nempe  dupla  ipfius  ©M:  eft  igitur  0M 
data,  pundlumque  m datum. 

Mamfefta  autem  eft  Compofitio:  nam  fi  applicetur  femi-differentia  quadra- 
torum c diametris  conjugatis  ad  vi  differentiam  Axis  & lateris  redii,  orietur  ex 
applicatione  latitudo  quxfiue  e m aequalis,  unde  caetera  confequuntur. 

Oportebit 
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nem  autem  jim,m  feptimi  inter  Theoremata  diorijlua  infcruifle  videtur,  ut  viam 
fternerct  ad  folutioncm  eorundem  problematum,  ipfis  Curvis  nondum  deferibi 
liippofitis,  ut  in  pra:  ini  dis  ditium  eft. 

Quoniam  enim  (per  31*"* feptimi)  redangulum  fub  Axibus  contentum  fit  ae- 
quale parallelogrammo  obliquangulo  fub  quibufeunque  duabus  conjugatis  diame- 
tris comprehenioi  fi  ab  extremitate  diametri  alicujus  ad  conjugium  ejus  demittatur 
normalis,  erit  duplum  redanguli  fub  normali  & diametro  ii  Id  conjugati  con- 
tenti xquale  redangulo  fub  Axibus  fcdionis  : quod  proinde  re&angulum  erit  ad 
redangulum  fub  ipfis  conjugatis  contentum  ficut  normalis  ipfa  atl  feroi-diame- 
trum,  I cuius  extremitate  acmifla  eft  normalis.  Dato  autem  angulo,  data  eft  ra- 
tio hxc,  adeoque,  ob  datum  Axium  redangulum,  datum  eft  redangulum  fub  dia- 
metris conjugatis. 

Pone  jam  fadum  cflfe  quod  quxricur,  ac 
ilnt  bk,  zh  diametri  conjugatx, continentes 
angulum  B 0 z xqualem  angulo  dato : de- 
mittaturq;  normalis  B T ad  diametrum  z H ; 
ac,  ob  datum  angulum  tez,  dabitur  ra- 
tio bt  adB©.  Sed,  perjamdida,  ficut  bt 
ad  b 0 ita  redangulum  fub  Axibus  ad  red- 
angulum fub  bk,  zh  contentum:  £r,  ob 
datos  Axes,  datum  quoque  erit  redanga- 
lum  fub  b k,  z h.  Dato  autem  redangulo 
fub  diametris  conjugatis  dantur  quoque 
ip(x  diametri,  tam  magnitudine  quam  po- 
litione, per  ea  qux  demonftravimus  in  13' 

Hinc  talis  conficitur  problematis  compofitio.  Fiat  angulus  A ©n  aqualis  angulo 
dato, in  qua  capiatur  0 p ad  Axem  A r ficut  Axis  conjugatus  ad  r a fi  ve  (ummam  Axis 
& lateris  ejus  redi,  & fuper  e p ad  angulos  redos  erigatur  p x occurrens  Axi  con- 
jugato produdo  in  X:  Dico  x-  jundam  vel  jungi  fuppofitam  ipfi  @M  Xqualem  e fla. 
Invento  autem  pundoM,  erigatur  normalis  am,  ac  habebuntur  extera  ficut  prius. 

P p a Fccimul 
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ii  t,  erit  duplum  redangulum  fub  b k,  h t xquale  redangulo  fub  Axibus  contento  » 
quod  quidem  datum  eft,  adeoque  rectangulum  fub  bk,ht  datur.  Eft  autem  red- 
angulum  fub  bk,  ht  ad  redi  angulum  (ub  b k,  hq  ficut  ht  ad  h©;  ratio  autem 
ht  ad  ii  e datur,  ob  angulum  bom  datum;  ac  proinde  datum  eft  redangulum 
fub  b K,  h ©,  ejufque  duplum  fub  b k,  h z,  (ive  redangulum  fub  diametris  quaefitis. 
Dato  iutem  conjugatarum  redangulo  dabitur  quoque  (per  i Vm  Vili*')  reda 
6M;  unde  pundum  m datum. 

Componetur  iuque  problema  hoc  modo.  Fial  angulus  a©p  sequalis  angulo 
dato  fub  conjugatis 
contento,  ac  capiatur 
© p,  ita  ut  redangu- 
lum  fub  e p & r $ (dif- 
ferenti;! Axis  & late- 
ris ejus  redi)  squale 
fit  redangulo  fub 
Axibus  fcdionis;  & 
erigatur  normalis  pn 
occurrens  Axi  minori 
produdo  in  n : dein 
centro  n,  radio  ipfi 
er  squali,  delcriba- 
tur  arcus  circuli  occurrens  Axi  majori  in  pundis  m,  ^ ; & erigantur  normales  ut 
m a,  unde  extera  conlequentur  modo  toties  dido. 

Redangulum  enim  fub  r <?,  e p xquale  eft  parallelogrammo  Ellipfi  circumfcripto  i 
quod  quidem  eft  ad  redangulum  lub  conjugatis  b k,  z h ficut  H T ad  h e,  hoc  eft 
ut  e P ad  en,  quia  angulus  enp  angulo  bwh  fadus  eftxqualis:  proinde  redan- 
gulum fub  r/, en  erit  aequale  redangulo  fub  bk, zh:  quare  (pereaqux  in  14.“ 
hujus  invenimus)  circulus  centro  n,  radio  es  delcriptus,  per  pundum  queficum 
Mneceflario  tranfibit. 

Oportebit  autem  angulum  acutum  A diametris  conjugatis  contentum  non  mino- 
rem efle  angulo  deinceps  ei  qui  lub  redis  A o,  or  ad  mediam  fcdionem  inclinatis 
continetur;  uti  dcmonftravit  Jpcllomus  in  penultima  Tropofitione  librili.  Ac  fi 
minor  luerit  eo,  reda  en  major  evadet  ipfa  ez,  ac  proinde  circulus  pracfcriptus 
ad  occurlum  Axis  Ar  pertingere  non  poteft. 

Ipfas  autem  diametros  obtinebimus,  fi  datae  furnmac  quadratorum  ex  utroque 
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tum  pr  amittere. 

Oporteat  igitur  primo , applicare  datum  quadratum  ad  redam  datam  excedens  quadrato : 
boc  ejl , mvenire  putida  r,  z in  data  reati  ab  produda,  ita  ut  redangula  A r B,  a Z B 
aqualia  Jmt  quadrato  e reda  data  A E.  Btfecetur  A B in  A,  (3  erigatur  normali t a e,  qua 
fiat  aqualis  lateri  quadrati  applicandi  : ac  jund a reda  A E vel  jungi  Juppofita  aquales 
fiant  A r,  A Z : Duo  r,  z ejfe  putida  quaflta. 

Efl  enim  quadratum  ex  A E,  boc  efl  quadratum  ex  r A,  aquale  quadratis  ex  A A,  A E 
fimul.  Qupdratum  autem  ex  T a ( per  6'm  II.  Elem.)  aquale  e fi  quadrato  ex  A a una  cum 
red angulo  A r B : quadrata  igitur  ex  A A,  A E aqua- 
lia Junt  quadrato  ex  AS  (3  rcdangulo  A r B ; quare 
fublato  communi  quadrato  ex  A i,  erit  quadra- 
tum ex  A E aquale  redangulo  A r B quod  fieri 
oportuit.  Ac  eodem  modo  probabitur  redangulum 
A z B eidem  quadrato  ex  A E aquale : unde  tnanife- 
fium  ejl  redas  A r,  B z aquales  effe.  r 

2Jo  Oporteat  applicare  datum  quadratum  ad  re- 
dam datam  deficiens  quadrato,  five  invenire  in  reda  datd  A B,  inter  A (3  B,  punda  r,  z, 
ita  ut  redangula  A r B,  A Z B aqualia  fint  quadrato  data  alicujus  a e.  Bijecttur  fimtlitir 
A b in  A,  ac  fit  normalis  a e latus  quadrati  dati ; (3  centro  e,  radio  A a dtjcribatur  ar- 
cus circuli  occurrens  reda  A, B in  pundis  r, Z:  Dico  r,Z  punda  ejjfe  qua  quarimus. 

Quadratum  etenim  ex  Er  aquate  ejl  quadratis  ex  AE,TA  fimul,  ac  idem  quadratum 
ex  Er  five  A A ( per  f‘m  II.  Elem. ) aquale  rjl  redan- 
gulo A r b una  cum  quadrato  ex  t'  A : fublato  itaque 
communi  quadrato  ex  TA,  reflabit  quadratum  ex  AS 
aquale  redangulo  A r B ; parique  argumento  etiam 
redangulo  A z B : unde  A r tpfi  z b (3  a z ipfi  r B fiunt 

aquales.  Ac  manifeflum  efl  quod  A E latus  quadrati  , 

applicandi  non  majus  ejfe  debet  dimidio  recla  data  A T 
A B 5 nam  fi  aliter  fuerit,  circulus  centro  E radio  A A 
defer tptus  nec  Jecabit  neque  continget  ipfam  A B ; adeo- 
que  problema  impojfibilc  efl. 

i"  Applicandum  fit  redangulum  fuit  datis  lateribus  contentum  ad  redam  datam  exet- 
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Iu,  ut  (i  a a tpfi  BE:  proinde  rccl  angulum  a AT,  boc  tjl  redangulum  fub  A r,  be,  aquale 
erit  {per  j6'ro  II J.  Elem. ) redangulo  ha  e,  boc  efi  tpfi 
AHB  w/  A © B r e & angulo,  adtoqu:  patula  u,  e rem  pra- 
fiant.  Oportebit  autem  rtSangulum  fub  A r,  b E non 
majus  efit  quadrato  ex  A a,  quia  (per  j,ra  II.  EI)  qua- 
dratum ex  A A majus  ejl  redangulo  AHB  quadrato  ex 
H A i adeoque  reti  angulum  AHB , hoc  tjl  r A A,five  quod 
fit  fub  A r,  b E,  non  majus  erit  quadrato  ex  A A vel  A B. 

Sin  aliter  fuerit,  circuitu  r A E reda  ab  non  occurret : 
unde  conflabit  applicationem  propofitam  tmpoffibilem 
tfie. 

PROPOSITIO  XIX.  PROBL. 
sitis  in  Hjperbola  Sxe  & latere  ejus  redo,  invenire  diame- 
trum qua  habeat  latus  Juum  retium  refilce  dat  ce  ce  quale. 

Manentibus  Schematis  Hyperbolae  prsccdentibus,  fit  rc£ta  data  ?,  & erit  (per 
t VII™' ) ut  quadratum  cx  Axe  A r,  five  redtangulum  lub  N r & r a (lumma  Aiis 
& lateris  redii)  ad  redtangulum  fub  Nr  & Mi,  hoc  eft  ut  fumma  illa  Axis  & la- 
teris redti  ad  me,  ita  quadratum  lateris  redii  dati  £ ad  quadratum  ex  mnj  adeo- 
que fi  fiat,  ut  fumma  Axis  & lateris  ejus  redti  ad  latus  redtum  £ ita  idcin  \ ad  aliam, 
puta  ad  ♦,  data  erit  recta  * ; ac  redtangulum  fub  m s & ♦ aequale  erit  quadrato  ex 
mn:  unde  MI  erit  ad  mn  ficut  mn  ad  4>.  Jam  fi  Axis  fedlionis  major  fuerit  la- 
tere ejus  redo,  m e major  erit  quam  M N,  ac  proinde  m n major  quam  ♦ : quare  per 
convcrfioncin  rationis  me  erit  ad  en  ficut  mn  ad  cxcefliim  quo  mn  iuperat  +, 
ac  permutando  me  erit  ad  mn  ficut  en  ad  \ . 
differentiam  inter  mn&<b:  rurfufque  per 
converfionem  rationis  m e erit  ad  e n ficut 
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ceffus  quo  M e fuperat  E n j igitur  exceffus 
quo  en  fuperat  differentiam  ipfarum  mn  & 

<j>  squalis  eft  exceflui  quo  dupla  ipfius  ne 
& tf  fimul  fuperant  me:  erit  igitur  ut  me 
ad  ne  ita  n s ad  cxcefliim  quo  dupla  ipfius  ns&  ♦ fimul  fuperant  MSjunderedfc- 
angulum  fub  me  & exccfiu  quo  dupla  ipfius  ne  5c  ♦ limul  fuperant  me  squale 

eft 
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ita  i dem  femi-Iatus  retiam  ad  tertiam  propor- 
tionalem, cui  squalis  ponatur  ne;  & eredi 
ad  Axem  normali  e x,  fiat  e x ipfi  N z squa-  K 
lis  j & centro  x radio  s E deferibatur  arcus  i 
circuli  occurrens  Axi  in  pundo  M qusfito,  vel  in  pundis  M,  quoties  fieri  poflit: 
e (i  enim  ne  squalis  dimidio^  ipflus  *j  adeoque  se  squalis  dimidio  ejus  cui  ad- 
jacet redangulum  aquale  quadrato  ex  n x deficiens  quadrato,  nempe  dimidio  ex- 
cefsAs  quo  ♦ fuperat  duplam  iplius  N z. 

In  primo  quidem  cafu,  ubi  Axis  major  cft  latere  ejus  redo,  manife- 
ftum  cft  (ex  quod  latus  redum  Axis  minus  erit  latere  redo  cujufvis 

alterius  diametri ; adeoque  propolicum  latus  redum  ? debet  efle  majus  latere  redo 
Axis  i ac  quo  majus  eft  £ eo  remotior  erit  diameter  quxlita  ab  Axe  fedionis. 
Atque  etiam  in  altero  cafu,  li  Axis  minor  fuerit  latere  ejus  redo,  non  tamen  mi- 
nor dimidio  ejus,  eodem  modo  (per  34*"  VIlmi)  feres  habebit.  At  vero  li  latus 
redum  majus  fuerit  duplo  Axis,  erit  n z major  quam  EA:  ac  fi  fiat  SMipfi  nj 
squalis,  & erigatur  normalis  mx  live  EX  ipfi  N z squalis,  habebitur  ( per  3 f*ra 
Vll™’)  diameter  illa  fedionis  bk,  cujus  latus 
redum,  ex  omnibus  lateribus  redis  "Minimum , du- 
plum erit  diametri ; coincidentibus  fcilicet  pun- 
dis  m,  e,  & circulo,  cujus  centrum  x & radius 
MS,  Axem  contingente  in  pundo  M,  propter  ze 
ipfi  ex  squalem.  Diameter  autem  bk,  pcreaqus 
in  fexti  hujus  dcmonftravimus,  media  cft  pro- 
portionalis inter  ms  five  ne  & fummam  Axis 
ejufque  lateris  redi  ; adeoque  redangulum  fub 
N z & lumina  Axis  fit  lateris  redi  squale  cft  qua-  K 
drato  cx  11  k.  Sed  fumma  Axis  & btcris  redi  cft 
ad  differentiam  earundem  ficut  Axis  at  ad  ne;  quare  redangulum  fub  ne  & 
fumma  Axis  laterifque  redi  ejus  squale  eft  redangulo  fub  Axe  fit  cxcdTu  lateris 
redi  fupra  Axem:  quadratum  igitur  ex  bk  squale  eft  redangulo  fub  Axe  & dif- 
ferentia Axis  & lateris  redi,  hoc  cft  differentis  inter  figuram  Axis  ejufdemque 

Q„q  a Axis 
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& differendi  inter  Axem  & latus  redtum  ejus : 
redtangulum  igitur  fub  z H & exceflii  quo  latus 
reditum  ejus  fuperat  iplam  z h datum  eft.  Ad- 
jacet autem  redtx  datae,  nempe  lateri  redto  propofito,  deficiens  quadrato : proinde 
latus  redtum  xquale  erit  utrique  & z h & alteri  diametro  que  idem  habeat  latus 
redtum  ac  z H. 

CoroU.  Hinc  manifeftum  eft  alteram  diametrum,  que  latus  redtum  idem  habet  ac 
Axis  at,  squalem  effe  cxceflui  quo  latus  illud  redtum  fuperat  Axem. 


PROPOSITIO  XX.  PROBL. 

DAtis  in  EUipfi  Axe  & latere  ejus  redo : invenire  diametrum , 
qiue  habeat  latui  fuum  redum  reda  datae  aquale. 

lifdem  manentibus  qux  in  Schematis  Ellipfeos  prioribus.  Sit  redta  data  f,  & 
oporteat  invenire  diametrum  illam  Ellipfeos  qux  habeat  latus  ejus  redtum  ipfi  ? 
xquale.  Per  i y*m  VII'”',  dcmonftratum  eft  quadratum  ex  at,  live  redtangulum 
fub  nt  & r i (differentid  Axis  & lateris  ejus  redti)  efie  ad  redtangulum  fub  n i,  m 2, 
ficut  quadratum  lateris  redti  ? ad  quadratum  ex  M N : eft  igitur  ut  differentia  Axis 
& lateris  redti  ad  M z ita  quadratum  ex  £ ad  quadratum  ex  m n : quapropter  fi 
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fiat  ut  differentia  Axis  & lateris  ejus  redti  ad  £ ita  £ ad  aliam,  qux  fit  ♦}  data  erit 
redta  ac  redtangulum  fub  m z & $ xquale  erit  quadrato  ex  m n : <ua.hi.ym  itaque 
m z erit  ad  m n ficut  M n ad  ♦,  ac  componendo  z n erit  ad  m n ficuc  m n & ♦ fi- 
mul  ad  * ; unde  redtangulum  lub  z N & <■  xquale  erit  quadrato  cx  m n una  cum 
redtangulo  fub  m s Sc  *.  Datum  autem  eft  redtangulum  fub  z N,*;  datum  igitur  eft 
redtangulum  fub  m n & m n & <t  fimul : adjacet  igitur  redtangulum  datum  fub  2 n 
& * datx  redtx  * excedens  quadrato  > quare  data  eft  redta  mnj  ac  ob  pundtum 
n datum,  datur  quoque  pundtum  m. 

Compo- 
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Hinc  talis  conficitur  conftructio.  Fiat  ut  differentia  Axis  laterifquc  ejus  redi 
ad  £ ita  dimidium  ipfius  ? ad  dimidium  ipfius  ♦,  cui  fiat  ipfa  n t aequalis  i fic 
eredi  normali  ex,  fiat  Exipfi  n e aequalis,  ac  centro  x radio  ze  delcribatur  cir- 
culi particula  occurrens  Axi  in  pundo  M : quo  invento,  extera  peragantur  ut  prius. 

Ac  manifeftus  cft  hujus  problematis  Nam  fi  latus  redum  propofitum 

minus  fuerit  latere  redo  Axis  majoris,  vel  majus  latere  redo  Axis  minoris,  impof- 
fibilc  erit  problema;  cadente  pundo  M,  in  priori  cafu,  inter  e fit  A;  in  polteri- 
ore,  ultra  verticem  r. 

PROPOSITIO  XXI.  PROBL. 

DAtis  Hyperbolae  zAxe  latere  refto  Axts\  invenire  diame- 
trum ejus,  qua  ad  latus  futim  redum  datam  habeat  rationem. 

Manentibus  prius  deferiptis,  fit  ratio  data  ficut  £ ad  t,  ac  ponatur  bk  dia- 
meter quxfita  j fit, demifsl  normali  am,  erit  (per  6im  VIP0')  ut  £ ad  t,  five  ut  bk 
ad  latus  ejus  redum,  ita  mz  ad  mn:  da- 
tur igitur  ratio  mz  ad  mn:  ac  dividendo 
ratio  sz  ad  zm  data  cft,  qux  nempe  ea- 
dem ett  ac  ratio  differentis  terminorum  £ 

& t ad  terminum  £ diametro  analogum  : 
ac  ob  datam  n z data  quoque  cft  z m,  unde 
fit  pundum  m datum. 

Si  igitur  fiat  ut  differentia  terminorum 
ad  terminum  diametro  analogum,  ita  nz 
adzM;  habebitur  pundum  quxfitum  m, 
unde  extera  confequuntur. 

Ratio  autem  propofita  non  major  e fle  poteft  ratione  Axis  ad  latus  ejus  redum, 
fi  Axis  major  fuerit  latere  redo;  nec  minor  ratione  eorundem,  fi  Axis  minor 
fuerit. 
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Si  igitnr  fiat  ut  fumma  terminorum  z,  T ad  terminum  s ita  nz  ad  zm,  habe- 
bimus pandam  M,  fit  ejus  ope  diametrum  quxfitam,  tam  magnitudine  quam  pofi- 
tione,  per  ea  qux  in  fexta  hujus  oftendimus. 

Ratio  autem  propofita  non  major  efle  poteft  ratione  Axis  majoris  ad  latus  ejus 
redum ; nec  minor  ratione  Axis  minoris  ad  latus  ejus  redum } hoc  eft  non  minor 
ratione  lateris  redi  Axis  majoris  ad  Axem  ipfum. 

PROPOSITIO  XX11I.  PROBL. 

DAtit  Hyperbola  Axe  latere  redo ; oporteat  invenire  dia- 
metri  /itum  & magnitudinem , qua  data  differentia  dtffe- 
’ rat  a latere  ftio  redo. 

Manentibus  Hyperbolo:  figuris,  puta  fadum  } fitque  diameter  quxfita  b k,  ei- 
demque  parallela  r a,  ac  demittatur  normalis  aM.  Erit  itaque  (per  ifi'“ Vll™') 
ut  quadratum  ex  Ar,  five  redangulum  fub  Nr,rn,  ad  redangulum  fub  xr,  mz 
(hoc  eft  ut  r A ad  M z)  ita  quadratum  differentis  diametri  kk  latcrilquc  ejus  redi  ad 
quadratum  cx  z n.  Data  autem  eft  ratio  quadrati  differentix  illius  ad  quadratum 
ex  zx,  ob  datas  ipfas : quare  datur  ratio  ra  ad  mz;  &,  ob  datam  r a,  reda  Mi 
quoque  datur,  adeoque  fit  pundum  m. 

Componetur  autem  problema  hoc 
modo.  Fiat  ut  quadratum  differentia: 
datx  ad  quadratum  ex  z N,  ita  fumma 
Axis  latcrilquc  ejus  redi  ad  mz:  invento 
autem  pundo  m peragantur  extera  ad 
modum  fuperius  didum. 

Ac  conuabit  differentiam  datam  mi- 
norem efle  debere  differenti^  inter  Axem 
ejufque  latus  redum,  ex  iis  qux  in  6 ‘ 

VI1“"  demonftrata  funt,  uti  fit  ex  ipsi 
conftrudior.c : funt  enim  redx  omnes  mz  reciproci  ut  quadrata  differentiarum 
inter  diametros  lateraque  earundem  reda : adeoque  perpetuo  augentur  dum  dif- 
ferentix  illx  decrefcunt,  qux  proinde  ad  Minimam  nunquam  devenire  poliunt. 

Diametrorum  autem  magnitudines  aliunde  obtinebimus:  cum  enim  differentia 
inter  cujufvis  diametri  quadratum  fic  figuram  ejufdem  (per  29“"  Vir1')  fit  ubique 
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©M:  ac  proinde 
m 3 erit  ad  ©M  (icat  ©M 
ad  \J/j  ac  dividendo  vel  componendo  £©  erit  ad  ©m  ficut  differentia  vel  fumma 
ipfarum  wm  & ad  iplani  4>;  adeoque  datum  re&angulum  fub  z«  & %|/  aequale  eric 
rcdtangulo  fub  ©m  & fummi  vel  differenti^  ipfarum  ©m  & ; quod  rediangulum 

proinde  datum  eft : adjacet  igitur  re&angulum  aequale  redfangulo  fub  E©  & \J/ 
datae  redi x \J/,  excedens  quadrato  i quia  4/  data  eft  differentia  laterum : datur  igi- 
tur (per  Ltm.  3.  Scbol.  nojtrt ) retfta  ©M  5 ac,  ob  datum  ©,  datur  quoque  pundum  M. 

Unde  talis  oritur  Compofitio.  Fiat  ut  differentia  Axis  & lateris  ejus  redii  ad 
(emi-differentiam  diametri  laterifque  redii  propofitam,  ita  eadem  fcmi-differcntia 
ad  quartam,  nempe  ad  ipfam  \p ; cui  aequalis  ponatur  in  Axe  redia  0 e : & pro- 
dudio  Axe  minore  ad  n ita  ut  ©□  fit  aequalis  ipfi  ©e,  eidem  parallela  ducatur  pe 
ipfi  e©  aequalis;  ac  jungatur  np,  qua:  bilecetur  ino:  ac  arcus  circuli  m Pp  centro 
o radio  po  deferiptus,  li  problema  poffibilc  fit,  occurret  Axi  in  pundtis  m ,p,  vel  in 
lolo  ; uti  in  lequentibus  patebit. 

Ali  ter  autem  & paulo  fim- 
plicior  habetur  problematis 
iolutio.  Nam  cum  m e fit 
ad  ©m  ficut  0 M adierit 
per  converfionem  rationis 
M E ad  e e ficut  © m ad  ex- 
ceflum quo  © m fuperat  4/, 
ac  permutando  M e erit  ad 
ad  ©M  ficut  Eeaddidium 
exceflum : quare  rurfus,per 
converfionem  rationis,  m s 
erit  ad  s©  ficut  se  ad  ex- 
ceflum quo  se  Jt  vj/  fimul 
fumpta:  fuperant  ©M,  hoc 
eft  ad  exceflum  quo  ne  6c 
%}/  fimul  luperant  me:  quadratum  igitur  ex  E©  aequale  eft  redlangulo  fub  M z & ex- 

R r a ceflii 


Digitized  by  Google 


I 


V 


\ 


ac  fi  major  fuerit  differcn- 
tii  qua:  eft  inter  Axem 

minorem  & lacus  ejus  redum,  cadet  quoque  pundum  p ultra  verticem  r : unde 
omnino  impoffibile  erit  problema.  Hac  vero  fi  minor  fuerit,  led  major  ei  quse 
inter  Axem  majorem  & latus  ejus  redum  intercedit,  duabus  diametris  utrinque 
Axi  minori  adjacentibus  fatisfadum  erit  problemati.  Si  vero  differentia  propo- 
(ita  minor  fuerit  differentia  inter  Axem  majorem  & latus  ejus  redum,  cadet  utrum- 

3u c M&  ft  in  Axe  Ar,  & omnino  habebuntur  quatuor  diverfx  diametri  quarum 
lfferentix  a lateribus  fuis  redis  xquales  erunt  inter  fc  & eidem  datae.  Minima 
aucem  non  datur  differentia,  led  in  diametris  conjugatis  aqualibus  evanclcit,  pun- 
dts  m & p in  centro  e coeuntibus. 

Corof/.  Ac  nullo  negotio  demonftrabitur,  duarum  diverfarum  diametrorum  rem 
propofitam  prxftancium  differentiam  aequalem  efle  dimidio  datx  differentiae  inter 
diametros  illas  & latera  fua  reda : adeoque  fi  data  fuerit  altera  harum  diametro- 
rum una  cum  latere  ejus  redo,  alteram  facile  invenies.  Etenim  datarum  (diame- 
tri & lenii- differenti*)  fumma  ac  differentia  xquales  funt, altera  quidem  diametro, 
altera  lateri  ejus  redo,  quxfitis. 

Coroll.  2.  Quare  duplum  diametri  alicujus  xquale  erit  alteri  diametro  ejufque 
lateri  redo  fimul  fumptis,  quarum  differentia  aqualis  fit  differenti*  inter  datam 
diametrum  & latus  redum  ejufdcm. 

Coroll.  j.  Eodemquc  argumento  patebit.  Ellipfeos  diametrum,  cujus  conjugata 
ipfi  aequalis  cft,  mediam  proportionalem  efle  inter  duas  quafvis  diametros  ledio- 
nis,  quarum  altera  exceflerit  latus  Tuum  redum  eodem  exceflu  quo  latus  redum 
alterius  fuperat  diametrum. 


PROPOSITIO  XXV.  PROBL 

DAtis  in  H/perbola  oAxe  & latere  ejus  retto ; oporteat  in- 
venire pofitionem  diametri  illius,  qua;  una  cum  latere  fuo 
retto  datam  conficit  fummam. 

lifdcm  politis  ac  in  prxcedentibus  Hyperbol*  Schematis,  puta  fadum  quod 
quxritur:  ac  fit  ik  diameter  illa  qu*  cum  latere  fuo  redo  propofitam  facit  «im- 
mani. Per  17""  VII“'  quadratum  ex  a r,  live  rcdangulum  n r a,  id  eft,  quod  fub  NT 
& utroque  Axe  & latere  ejus  redo  fimul,  cft  ad  redangulum  fub  Nr&  m •,  ficut 
quadratum  fummx  diametri  alicujus  e k & lateris  ejus  redi  ad  quadratum  redx 
compofit*  ex  nm,  ms  fimul  fumptis:  erit  igitur  ut  fumma  Axis  & latens  ejus 
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redangulum  igitur  fubMS  & didum  excefltim  xquale  erit  quadrato  ex  se.  Dati 
autem  3 e,  datum  cft  redangulum  illud,  adjacens  redx  datae,  aequali  nempe  ipfi  4» 
audx  vel  minuta:  duplo  ipfius  se,  & deficiens  quadrato:  unde  (per  Lemma  a*"" 
SeM.)  data  erit  reda  m 2,  pundaraque  m datum. 

Componetur  itaque  hoc  modo.  Fiat  ut  dupla  fumma  Axis  & lateris  eius  redii, 
livere  bis,  ad  datam  femi-fummam  diametri  Cc  lateris  ejus  redi,  ita  eadem  fcrai- 
furama  ad  tertiam  proportionalem,  qux  ideo  xqualis  erit  dimidio  redae  quam  4« 
diximus  i ac  fiat  e e (verius  a ponenda)  eidem  dimidio  redae  4>  xqualis:  unde 
s E squalis  erit  dimidio  ejus  cui  applicandum  efi  redangulum  xquale  quadrato  cx 
2©,  idque  in  utroque  Calu.  Erigatur  igitur  (per  Lemma  2iJI“ ) normalis  ex  ipfi 
3 e aequalis,  ac  centro  x radio  z E delcribatur  arcus  circuli  occurrens  Axi  in  p un- 
do m,  vel  etiam  in  pundis  problema  dupliciter  conftrui  poffit  $ uti  proxi- 

me docebitur. 

Determinatur  autem  problema  hoc  ex  pro  politionibus  3I”,  39°*  fit  40'  Septimi. 
Nam  fi  Axis  ledionis  major  fuerit  latere  ejus  redo,  per  38”"  erit  fumma  Axis 
& lateris  ejus  redi  minor  quavis  alii  diametro  una  cum  latere  ejus  redo  fimul 
fumpto ; oportebit  igitur  lummam  propofitam  majorem  elTe  Axe  & latere  ejus 
redo  fimul.  Nec  aliter  fi  Axis  minor  fuerit  latere  ejus  redo,  fed  non  minor  ter- 
tia parte  ejufdem  ; nam,  per  39““  Septimi,  confiat  quoque  fuimnam  Axis  later ifque 
ejus  redi  minorem  cfie  I amnia  diametri  alterius  cujo! vis  & lateris  ejus  redi  t ei 
igitur  major  cfie  debet  fumma  propofita ; aliter  problema  erit  impolfibile. 

Quod  fi  Axis  Hyperbolx  minor  fuerit  tertia  parte  lateris  ejus  redi,  erit  20 
major  quarta  parte  Axis;  ac  fi  fiat  se  ipfi  se 
xqualis,  cadet  pundum  e in  Axe  ultra  verticem 
A;  eredique  normali  e x ipfi  s © aquali,  circu- 
lus centro  x radio  2 e,  hoc  ci  se,  continget 
Axem  in  pundo  e ■,  ac  proinde  diameter  b k,  cu- 
jus politio  hoc  in  cafu  determinatur  per  pundum 
e couicidcns  cum  pundo  M,  A ftntmam  omnium 
habebit  fummam  fui  laterifquc  fui  redi.  Et  quo- 
niam n f.  tripla  eft  ipfius  2 e,  erit  (per  6*“  Vll“‘) 
latus redum  diametri  bk  triplum  ipfius  BK,quou 
quidem  plenius  in  40™  Vll'“‘  demonfiratum  invenietur.  Diameter  autem  illa  bk 
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quadrato  fummx  Axis  & lateris  ejus  redi,  fola  reda  bk  rem  prxftat  ad  idem 
latus  Axis.  Hac  vero  fi  major  fuerit  fumina  propofita,  minor  vero  fumma  Axis 
& lateris  ejus  redi,  occurret  circulus  radio  se  centro  x deferiptus  Axi  in  pundis 
m & «,  ultra  verticem  A;  unde  obtinebuntur  dux  diametri  ab  utraque  parte 
iplius  bk&  ad  idem  Axis  latus,  qua:  habeant  eandem  ipfarum  it  laterum  fuorutn 
redorum  fummam : ut  omnino  quatuor  diametri  rem  prxftent.  Si  vero  fumma 
illa  squalis  fuerit  fumma:  Axis  & lateris  ejus  redi,  dux  tantum  prxter  Axem 
diametri,  (ab  utroque  ejus  latere  una)  fatisfaciunt  problemati, coincidente  pondo 
/*  cum  vertice  a.  Quod  fi  fumma  propofita  major  fuerit  ea  fummi,  una  tantum 
diameter  ab  utraque  parte  Axis,  ultra  bk,  folutionem  praebet;  cadente  pundo  (* 
citra  verticem  a.  Maxima  autem  non  datur. 

Coroll.  i.  Hinc  facillime  conftabit,  quod  quemadmodum  diameter  bk  quarta 
pars  elt  fummx  iplius  bk  & lateris  ejus  redi,  ita  fumma  duarum  quarumvis  dia- 
metrorum, communem  una  cum  lateribus  fuis  redis  fummam  conficientium,  famf 
fis  elt  communis  illius  fummx. 

Coroll.  a.  Hinc  diameter  illa  qux  eandem  habet  fummam  fui  laterifque  fui  redi, 
quam  habet  alia  quxvis  data  diameter, xqualis  erit  fe milii  cxccfsds  quo  latus  re- 
dum diametri  datx  fuperat  ipfam  diametrum : ac  latus  redum  alterius  illius  dia- 
metri xquale  erit  femi-fummx  latens  redi  diametri  datx  ac  triplx  iplius  diametri. 

Coroll.  3.  Diameter  autem  illa  qux  eandem  habet  lummam  fui  latcnfque  fui  redi, 
quam  habet  Axis,  xqualis  erit  femilli  exceilus  quo  latus  redum  Axis  fuperat  Axem : 
ac  larus  ejus  redum  xquale  erit  femi-liimmx  lateris  redi  Axis  £c  Axis  tripli ; ac 
proinde  minus  elt  latere  redo  Axis  fcmilTc  cxccfstis  quo  latus  redum  Axis  luperat 
Axis  triplum. 

PROPOSITIO  XXVI-  PROBL. 

EUipfeos  dAxe  & latere  reclo  datu,  oporteat  invenire  dia- 
metrum , qu<e  una  cum  latere  fuo  retto  datam  conficiat 
fummam. 

Manentibus  iis  qux  in  Ellipfi  fuppofuimus,  puta  fadum ; ac  fit  bk  diameter 
quam  quxrimus.  Ac  (per  i7*m Septimi)  erit  quadratum  Axis  ad  redangulum  fub 
N r,  m z ficut  quadratum  fummx  diametri  St  Lateris  redi  datx  ad  quadratum  fummx 
iplarum  mn,mz,  hoc  eft, ad  quadratum  ex  N2;  erit  igitur,  per  toties dida, diffe- 
rentia Axis  & lateris  ejus  redi  ad  m z ficut  quadratum  fiimrtix  propoli  cx  ad  qua- 
dratum 
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& lateris  ejus  redii  ad  fummam  Axis  latenfque  redii  Axis,  ita  ipfe  Axis  l.llipfeos 
ad  diametrum  quaefitam  : unde  manifeftum  eft,  ob  datum  Axem  ejulque  latus  re- 
dlum,  fummam  diametri  cujufvis  & lateris  ejus  redii  reciproce  proportionalem 
etle  ipfi  diametro  Ellipfeos. 

PROPOSITIO  XXVII.  PROBL. 

D sitit  lateribus  figura  Axis  Hyperbolo. ?,  oporteat  'invenire  po- 
rtionem diametri  quee  habeat  figuram  ejus,  five  reClangu. 
Ium  fub  diametro  & latere  ejus  retto,propoftto  rettangulo  aquale. 

lifdem  manentibus  qua:  in  figuris  Hyperbolae  praemittis,  erit  (per  i 8"™  VII™') 
quadratum  ex  at  ad  redlangulum  fub  diametro  pk  & latere  ejus  redo,  ficut  nt 
ad  m n i fed  quadratum  ex  A r oftenfum  eft  xquale  redlangulo  fub  n r & fumma 
Axis  & lateris  ejus  redii : quare,  ob  utrinque  inventum  N r,  erit  redlangulum 
fub  M n & fumma  Axis  & lateris  ejus  redii 
atquale  redlangulo  five  figura:  propofitae : fi 
igitur  redlangulum  illud  datum  applicetur 
redlae  datae,  nempe  ipfi  ta,  lummae  Axis  & la- 
teris ejusrcdlii  latitudo  ex  applicatione  orta 
aequalis  erit  quxfitae  m n,  quae  proinde  data 
eft : ac  ob  datum  pundlum  n pundlum  m 
quoque  datur. 

Applicetur  igitur  figura  propofita  ad  fum- 
mam Axis  fit  lateris  ejus  redii,  ac  ponatur 
inventa  latitudo  £ pundlo  N verfiis  a,  ut 
m M i ac  fi  major  fuerit  n m quam  N a,  poffibile  erit  problema : invento  autem 
pundlo  M,  peragantur  extera  ut  in  praecedentibus.  autem  habet  ex  4ad* 

Vir"',  qua  dcmonftratur  figuram  propofitam  minorem  efle  non  poflefiguri  Axis: 
*\.aximam  autem  figuram  non  habet  Hyperbola. 
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normalis  ma,  cujus 
quadratum  fit  ad  red- 
angulum  amt  ut  la- 
tus rcdtum  Axis  ad 
ipfum  Axem  i jundtxque  r a parallela  ducatur  bk,  qux,  per  demonftrata  in  prx- 
miflis,  diameter  erit  quam  quaerimus. 

Limites  autem  habet  problema  hoc  ex  43*  Septimi,  qua  confiat  figuram  propofitam 
non  minorem  efife  figura  Axis  majoris  r aliis  enim  caderet  punitum  m citra  a,  extra 
fedionem:  nec  poteftefle  major  figuri  Axis  minoris:  hoc  enim  fi  fuerit,  caderet 
M extra  fedionem,  ultra  verticem  r.  Nec  opus  cft  ut  toties  repetamus,  repenri 
aliam  diametrum  ipfi  s k.  aequalem,  parique  intervallo  alteri  Axis  lateri  adjacentem, 
quae  quoque  rem  propofitam  efficiat. 

In  hac  autem,  uti  & in  praecedente,  diametrum  quxfiram  habebimus,  ope  29« 
& 30™*  VIlm‘.  Nam  cum  in  Ellipfi  (per  30'"*“)  fumma quadrati  A figure  Axis  lit 
femper  aequalis  fummx  quadrati  diametri  cujufcunque  & figurx  ejuldem;  fi  de 
data  fumroi  quadrati  & figurae  Axis  auferatur  data  figura  diametri  quaefitae,  re- 
flabit quadratum  ipfius  diametri.  In  Hyperbola  autem  differentia  quadrati  & fi. 
gurae  Axis  (per  29“”  VII*”)  squalis  eft  differentis  quadrati  f<  figurae  cujufvis  dia- 
metri : erit  igitur  exceffus,  quo  quadratum  Axis  & propofita  figura  liraul  fuperant 
figuram  Axis,  squalis  quadrato  diametri  quaefitx. 

PROPOSITIO  XXIX.  PROBL. 

D sitis  lateribus  figtirtf  csfxis  H/perbohe,  proponatur  diame- 
trum fedionis  invenire , cujus  quadrat tmt  una  cum  quadrato 
lateris  redi  ejufdem  datam  conficiat  Jttmmam. 

lifdem  politis,  qux  in  prioribus  Hyperbolx  Schematis  delcripta  funt,  puta 
fadum  ; & fit  bk  diameter  illa  quam  quxnmus:  erit  igitur  (per  1 Vlln,i ) 
quadratum  ex  Ar,  live  redangulum  fub  Nr  & fumml  Axis  & lateris  ejus  redi, 
ad  redangulum  fub  Nr  & ms»  lioc  eft,  ut  fumma  Axis  & lateris  redi  ad  mz, 
ita  propofita  fumma  quadratorum  ex  bk  & latere  ejus  redo  ad  (ummam  quadra- 
torum ex  N M &M3:  ac  applicati  quadratorum  fumml  illi  dad  ad  fiimimtn  Axis 
& lateris  ejus  redi,  erit  redangulum  fub  ms£c  latitudine  ex  applicatione  orti, 
qux  fit  \|/,  aequale  fummx  quadratorum  ex  M N & MZ. 

Jam  Axis  fcdionis  vel  major  erit  latere  ejus  redo,  ve!  minor,  vel  eidem  aqualis; 

ac 
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portio,  quae  occurrat  Axi  in  pundlo  m,  ad  quod  erigatur  Aii  normalis  m a j catte* 
raque  fiant  que  in  praecedentibus.  Dcmonftratio  autem  Analyfi  reciproca  fatis 
manifcfta  cft,  cum  fcilicet  fadla  lit  ex  aequalis  ei  que  potcfl  duplum  quadrati  ex 
re,  five  femiffi  quadrati  ex  N2. 

Neque  alium  habet  limitem,  praeterquam  quod  in  44"  VII1"' demonftratum  fic 
fummam  quadratorum  Axis  laterifque  ejus  redii  minorem  efle  fumma  quadrato* 
rum  laterum  figure  cujuflibet  alterius  diametri.  Hac  igitur  fi  fiimma  propofita 
minor  fuerit,  cadet  pundium  m citra  verticem,  five  extra  fedlionem;  vel  circulas 
Axem  non  attinget : ac  proinde  problema  impoflibile  erit. 

PROPOSITIO  XXX.  TROBL. 

Ilfdem  pqfitis,  fit  jam  sixis  Hyperbola  minor  latere  ejus  redo ; 

ac  oporteat  invenire  diametrum  [etliotm,  qua:  habeat  quadrata 
laterum  figura  ejus  ftmul [umpa  aqualia  dato  re  ft angulo. 

Terea  quae  in  praecedente  demonflravimus,  ex  19"1  VII"1  erit  ut  fiimma  Axis 
fic  lateris  ejus  redii  ad  m e,  ita  propofita  quadratorum  fumma  ad  fummam  qua- 
dratorum ex  nm  & m • : quare  applicati  fummi  illi 
dati  ad  fummam  Axis  fit  lateris  ejus  redii,  erit  redi- 
angulum  fub  m - & dati  latitudine  ex  applicatione 
orti,  qux  lit  redla  squale  fumma;  quadratorum 
cx  M n,  m z.  Quoniam  vero  Axis  A r minor  eft  quam 
latus  ejus  redlum,  erit  mz  minor  quam  mn.  Ve- 
rum (per  7*"“  IT*'  EUm.)  quadrata  ex  m n,  M 2 fimul 
atqualia  erunt  duplo  redlangulo  fub  nm  2 una  cum 
quadrato  ex  n z,  hoc  efl,  duplo  redlangulo  fub  M z ; 
fic  M I,  NI  fimul  una  cum  quadrato  ex  ns:  quapro- 
pter rediangulum  fub  mi  fic  •vj/  aequale  erit  duplo 
redlangulo  lub  m i,  n s fimul  fic  M 1 una  cum  quadrato 
ex  n s : fit  utrinque  fublato  communi,  duplo  nempe 

fic  mz,  erit  cxccftus,  quo  rediangulum  fub  \J<  fic  mi  fuperat  duplum  rediangulum 
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erit  quadratis  laterum  hgurz  cujulvis  alterius  lectionis  diametri  uniui  lumptis : ac 
proinde  oportebit  propofitam  fummam  majorem  efle  quadratis  laterum  figurae 
Axis  i ac  quo  major  luerit  fumma  illa,  tanto  longius  aberit  ab  Axe  diameter  quam 
quzrimus. 

Si  vero  quadratum  Axis  minus  fuerit  dimidio  quadrati  differentiae  inter  Axem 
6c  latus  ejus  redum,  demonftratur,  in  46'*  Vll®',  quod  ab  utraque  Axis  parte  re- 
periatur  diameter,  cujus  quadratum,  una  cum  quadrato  Uteris  ejus  redi  fimul,  mi- 
nus erit  fumma  quadratorum  laterum  figurz  cujufcunque  alterius  diametri,  ab  ea- 
dem Axis  parte  (umenda:;  quodque  huic  utrinque  propiores  diametri  minorem 
habent  fummam  quadratorum  Uterum  figurz  quam  ab  eadem  remotiores:  hoc 
cnimincafu  pun&um  e cadet  in  Axe  Hyperbolz  ultra  verticem  produdo;  ac  ex, 
live  ea  quae  poterit  dimidium  quadrati  ex  k z,xqualis  erit  ipfi  2 E,  ac  circulus  cen- 
tro x delcriptus  continget  Axem  in  pundo  e,  hoc  in  cafu  cum  pundo  m coinci- 
dente:  adeoque  quarta  pars  ipfius  y,  live  e e,  aqua- 
lis erit  ei  quz  poterit  duplum  quadrati  ex  20 
una  cum  ipsi  20;  ac  proinde  e e erit  ad  20  ficut 
diagomum  quadrati  & latus  ejus  fimul  ad  latus  qua- 
drati, five  ut  V 2 -)-  1 ad  1.  Rcdangulum  autem  fub 
e e,  hoccft  {\}/,  & fummdAxis  & Uteris  ejus  redi, 
zqualc  cft  (per  conftrud. ) quartz  parti  minimz 
quadratorum  fummz;  ac  proinde  redangulum  fub 
fub  V a -|- 1 x n 2 & fumma  Axis  & lateris  ejus  redi 
zqualc  erit  dimidio  minimz  illius  fummz.  Cum  au- 
tem fumma  Axis  & Uteris  ejus  redi  fit  ad  differentiam  carundem  ficut  Axis  ad 
n 2 ; erit  redangulum  fub  nz  & fummd  Axis  & Uteris  ejus  redi  xquale  exceflui 
quo  figura  Axis  fuperat  Axis  quadratum ; adeoque  Mtmma  fumma  quadratorum 
e lateribus  figurz  erit  ad  cxceflum  quo  figura  Axis  fuperat  Axis  quadratum  ficut 
V 8 + a ad  unitatem,  five  ut  dupla  fumma  diagonii  quadrati  & laceris  ejus  ad 
ipfiim  latus. 

Hac  igitur  Minimti  fumma  fi  minor  fuerit  propofita,  impoflibile  erit  problema; 
circulo,  cujus  radius  ett  2 e.  Axem  non  attingente.  Si  vero  major  fuerit  cd,  minor 
vero  fummd  quadratorum  <:  lateribus  figurz  Axis ; occurret  circulus  Axi  in  duobus 
pundis  ultra  verticem,  ut  ad  M &/*;  quorum  ope,  modo  toties  dido,  invenientur 
duz  diametri  ab  utroque  Axis  latere,  hoc  eft  omnino  quatuor,  uuz  habeant  ean- 
dem propofitam  quadratorum  laterum  figurz  fummam.  Quod  fi  data  fumma  x- 
qualis  fuerit  fummz  quadratorum  c lateribus  figurz  Axis,  comcidet  pundum  « 
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,„***  /-fnfjn/y  yropojiram  conficiat Jummam. 

Manentibus  iis  qux  in  praecedentibus  Ellipfcos  Schematis  deferipta  funt,  pnta 
fadum , fitque  bk  diameter  illa  quam  quaerimus.  Erit  igitur  (per  i/01  VIlm')  uc 
quadratum  ex  Ar,  five  redangulum  fubNr  & differentia  Axis  & lateris  ejus  redi, 
ad  redangulum  fub  nt  &M-,  hoc  eft  ut  rS  differentia  Axis  fle  lateris  ejus  redi 
adMS,  ita  fumma  illa  propofita  ad  1'ummam  quadratorum  ex  mk,  M = i adeoque 
applicato  redangulo  fumma;  propofita;  xquali  ad  differentiam  Axis  fle  lateris 
redi,  dicatur  latitudo  inde  orta  qux  proinde  data  eft.  Ac  manifeftum  eft 
redangulum  fub  m s fit  xquale  cfTe  quadratis  cx  mn,  mi  fimul.  Verum  (per 
4t,m  l\a’  Iltm.)  quadratum  ex 
NS  xquale  eft  quadratis  ex 
M N,  m 2 fimul  una  cum  duplo 
redangulo  fub  N m e , hoc 
eft  quadratum  ex  N3  xquale 
eft  redangulo  lub  m 2 flt  \p 
una  cum  duplo  redangulo 
fub  nmz;  redangulum  au- 
tem fub  N m 3 xquale  eft  red- 
angulo fub  n 3 M dempto 
quadrato  cx  M 3 : quapropter 
redangulum  fub  m 3 fle  utra- 
que n s flt } \|/  fimul,  dempto 

3uadrato  cx  M 2,  axjuale  eft 
tmidio  quadrati  ex  n 3.  Sed 
datur  quadratum  cx  n 2:  da- 
tum eft  igitur  redangulum 
fub  m 3 flt  utrique  n h 6t  5 fimul,  dempto  quadrato  ex  M s.  Adjacet  autem 
redx  datae,  ipfis  nempe  J \j/  flt  n 2 fimul  fumptis  aequali,  deficiens  quadrato : data 
eft  igitur  reda  m 2,  datumque  pundum  M. 

Componetur  itaque  problema  ad  hunc  modum.  Applicetur  quarta  pars  datx 
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minima  illa  fumma,  eodem  ar- 
gumento quo  in  Hy perbola  ufi 
fumus,  ftatim  patebit.  Quo- 
niam enim  pundum  m,  in  hoc 
Jumma  minima  cafu,  comcidit 
cum  pundo  t j erit  xe,  qua: 
femper  aequalis  eft  ei  qux  po- 
terit duplum  quadrati  ex  no, 
redae  ■ i squalis ; adeoque  e e 
squalis  erit  exceiTui  quo  po- 
tens duplum  quadrati  ex  no 
fuperat  N o : quare  © E erit  ad 
n o ficut  excellus  quo  diago- 
nium  quadrati  fuperat  latus 
ejus  ad  ipfum  latus,  five  ut  Va—  i ad  i. 

Per  conftrudioncm  autem,  redangulum  fub  oe  & differenti!  Axis  fit  lateris 
ejus  redi  squale  cft  quarts  parti  fummx  quadratorum  laterum  figurs ; adeoque 
redangulum  fub  y a — i*N2  & differenti!  Axis  fit  lateris  ejus  redi  squale  erit 
dimidio  fumms  minims  quadratorum  laterum  figurae,  quam  qusrimus.  Cum  au- 
tem differentia  Axis  & lateris  ejus  redi  fit  ad  carundem  fummam  ficut  ipfe  Axis 
ad  NE}  erit  redangulum  fub  n s fic  differentia  Axis  fit  lateris  ejus  redi  aquale 
redangulo  fub  Axe  fit  fummi  Axis  fit  lateris  ejus  redi  i hoc  eft,  quadrato  Axis  fit 
figurs  ejuldem  fimul,  five  iiimms  quadratorum  ex  utroque  Axe:  Minima  igitur 
fumma  quadratorum  c lateribus  figurs  erit  ad  fummam  quadratorum  Axium  El- 
lipfeos  ficut  v”  fi  — s ad  unitatem,  five  ut  duplus  excefliis  quo  diagonram  quadrati 
fuperat  latus  ejufdcm  ad  ipfum  latus. 

Quapropter,  fi  in  Fllipfi  proponeretur  inquirere  diametrum, quz  habeat  fummam 
quadratorum  laterum  figurs  minorem  jam  oftenft,  impoflibile  erit  problema,  ac 
circulus  juxta  leges  compofitionis  deferiptos  non  attinget  Axem.  Si  vero  major 
fuerit  didi  Minima,  minor  vero  quam  fumma  quadratorum  laterum  figurs  Axis, 
conveniet  circulus  cum  Axe  in  duobus  pundis  m,  /*  intra  fcdioncm ; ac  proinde 
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CaroU.  6.  Ac  manifcfturn  cft,  ex  determinationibus  jam  didis,  quod,  fi  Axis  ma- 
jor majorem  habeat  rationem  ad  Axem  conjugatam  quam  habet  Unitas  ad  yVi^T, 
fivc  quam  i ad  o,  6\i6 1 duci  pofiunt  quatuor  diametri,  qua:  eandem  habeant  qua- 
dratorum fui  & lateris  fui  redi  fummam  : aliter  vero  non  item. 

PROPOSITIO  XXXII.  PROBL. 

DAtis  Hyperbolte  Axe  & latere  retto ; invenire  diametrum 
ejus,  cujus  quadratum  'a  quadrato  lateris  retli  ejus  data  dif- 
ferentia differat. 

Manentibus  Hyperboke  figuris  in  praecedentibus  deferiptis,  puta  fadum : fitque 
bk.  diameter  qtuenta,  cujus  quadratum  differat  4 quadrato  lateris  fui  redi  dati 
differentia.  Per  ao",,m  VII""  erit  quadratum  Axis  fedionis,  Gve  rcdangulum  fub 
n r,  r a,  ad  redangulum  fub  n r,  m z,  hoc 
cft  a r ad  m z,  ficut  differentia  quadrato- 
rum propofita  ad  differentiam  quadrato- 
rum cx  n m,  m 2.  Lft  autem  differentia 
quadratorum  cx  n m,  m z (per  <S*m  11^  Ei.) 
aequalis  quadruplo  rcdanguli  fub  »m,oz  j 
adeoque  fi  fiat  redangulum  fub  r a & alii 
quadam  -i/  aequale  quartx  parti  differen- 
tia: quadratorum  propoGtae , data  erit 
reda  \J/ : ac,  argumento  toties  ufurpato, 
redangulum  fubMZ  & 4.  aquale  erit  redangulo  fub  ©M,ez  j erit  igitur 

ut  0;  ad  iu  m - id  0M,  ic  dividendo  erit  differentia  ipfarum  a;  & \f 
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PROPOSITIO  XXXIII.  PROBL. 

Dj4t'ts EUtpfeos  cjfxe  & latere  redo ; invenire  diametros  ejus, 
quarum  quadrata  data  differentia  fuperent  quadrata  late- 
rum fiiorum  r edorum,  ac  ab  ii/ dem  dejiciant. 

Manentibus  iis  qua:  in  Ellipfi hadenus  deferipta  funt ; erit  quadratum  et  Ar 
fjve  redangulum  mb  Nr,rf  ad  redangulum  fub  Nr,M2  (per  ao"""  VII"')  ficut 
differentia  data  quadratorum  ex  ik  & lateris  ejus  redi  ad  differentiam  quadra* 
torum  et  nm,  ms:  adeoque,  per  toties  dida,  erit  r i ad  m s ficut  differentia  pro- 
pofita  ad  differentiam  quadratorum  cx  nm,  mh;  hoc  eft,  ( per  f‘"  Ildl Eltm  ) ad 
quadruplum  redanguli  fub  es,  mm:  proinde  fi  applicetur  quarta  pars  data: 
quadratorum  differentia:  ad  redam  r i,  & habeatur  latitudo,  quam  dicamus  \J/, 
hoc  eft,  ii  fiat  ut  redangulum  fub  r S St  \j/  aequale  fit  quarta:  parti  datae  quadra- 
torum differentiae;  erit  redangulum  fub  ms  & xquale  redangulo  fub  e?  & Me: 

itaque  erit  ut  4.  ad  © s ita  ©m  ad  ms:  componendo  autem  ac  dividendo, 
e z auda  & minuta  redi  \J> 
ent  ad  e r ficut  e 2 ad  s m. 

Verum  dantur  e s & -vj^deo- 
que  & reda  e m datur ; unde, 
ob  datum  @,pundum  m quo- 
que datur. 

Componetur  itaque  pro- 
blema,fi  fiatredangulum  fub 
differentia  Axis  & lateris  ejus 
redi  St  alii  quadam  4*  xquale  quarta:  parti  date  differentiae  quadratorum ; St  ab 
utroque  centri  latere  ponantur  reda:  0£,e<  ipfi  aequales;  deinde  fiat  ut  Esad 
z © ita  e 2 ad  ZM,ut  diameter  major  fit  latere  luo  redo ; ac  ut  «3  ad  se  ita  es  ad 
2p,  ut  latus  redum  majus  fuerit  diametro : & inventis  pundis  M,  u,  utramque  dia- 
metrum obtinebimus  ut  prius.  Nec  opus  eft  ut  demonftratione  regreffivi  res,  ex 
Analyii  quantum  fieri  poteft  mamfefta,  ftabiliatur. 

Per 


juajum  babeo.  Speramus  autem , fi  tta  contigerit  ut  ipfias  Apollonii  Analyfies  fif  Compofi. 
/tones  rmmu  afiecuti  fimus , nos  illud  faltem  prafilitiffe,  ut  quacunque  in  earum  locum  fub- 
fittuimus  aquo  LeSort  haud  inconcinna  videantur.  Etiamfi  vero  mmtmera  fere  fint  Pro. 
hiemata  Cornea  determnata,  quorum  Anafyfes  ex  his  Elementis  non  multo  fhdio  peti  pe  fi 
fiunt ; in  prafientia  tamen,  id  folum  nobis  propefitum  fiat,  ut  Apollonii  vefitgia,  quoad  eju * 
fieri  pofiet,  premeremus.  i$uod  fi  forte  fortuna  integrum  Audent  opus  pofihat  lucem  cen- 
fpexent , nobis  leve  damnum  erit,  ea  conditione  oleum  0 operam  perdsaifie. 
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LIBER. 


nOAAOT2ip3»,i^X«  K 

yv»iur tau  ita^p*pap3ptn,  o «cf&Vs 
TV  xu\a fft  *\a.yictt  -nfilcu  rrvjm 
«foq  TV  xuti  •mfu « 1W  lytAV^^K  iM«- 
ilvcafmru  fu i 2£p*»af  'tfettpa»  iytWiat 
auris  TI  na)  tV«  irr’  atrior  Vr»  po»£»  i»a- 
Tnrrtur^iiv;*  iyq  tm  Si£uti  dt  mrn  !\oy> *"«T), 
ysufu-TFU  yt  cmxs  n fei  yw^tiTfoiS  af^A^ta- 
T9*  artu  sW^tnij  i^i^rb^uy  7»  $ mVl»- 
?j7«r  aTtyyus,  it^ircjn  yvtfirT&Ai  -K&yfUL 
TTwrm*.  ifusus  /’  vr  ivtrnp  4-m  tnretAwpa.- 
tm,  *|Kw  Jli  vr  avfupt&ui)*,  <plp  yvtfun^pZs 
cm  fxlsu  £ ibo  ojutLu  %jlt’  tJbs 
itxyt*  >tr»«3^  ir  ifiiprn&f  rois  ypfuun  Topai», 
xorw  uj  xvA/r  JJpm,  TtwsA  f&p t*, 

aM’  V^a-aAa*  TtyowfiVc*.  «rorp  Jli « ra  *o- 
rny!  lyay/^ttTttwBiiuViM  r naAcqu»  vk.  AfxtaSv- 
«ur  tS  xary  nwiot  W xJttf,  '<m  «r&ryaiV  <a&a- 
fty^ttTOf  <w hjoito,  ‘ofetonrreyr  «Tli  ^ 


CU  M viderem,  Amice  Cyrt,  pluri- 
mos eorum  qui  in  Geometria  ver- 
fantur,  in  ca  efle  opinione,  tranP- 
verlam  Cylindri  fc&ionem  plane  diver- 
faiu  efle  ab  ifta  Coni  fc&ionc  quae  Ellipfis 
vocatur»  non  committendum  putavi,  ut 
ab  errore  non  liberarem  tum  eos  ipfos, 
tum  & illos  quibus  perfuaferunt  ita  fe 
rem  habere : quod  abfurdum  omnino  vi- 
deatur, Geometras  de  problemate  Geo- 
metrico abfque  demonftratione  quic- 
quam  affirmare,  argumentis  It  probabili 
inicite  adhibitis ; quod  a Geometria  quam 
maxime  alienum  elt.  Itaque  quoniam  hi 
ita  fentiunt,  nos  vero  illis  non  aflenti- 
mur,  libeat  Geometrice  demonftrare  u- 
nam  eandemque  fpecie  (c&ioncm  necef- 
fano  fieri  in  ucraque  figura,  in  Cono  in- 

En  & Cylindro ; fi  modo  ratione  qua- 
flt  non  fimpliciter  fecentur.  Quem- 
admodum autem  Veteres  qui  Conica  tra- 
narunt, non  contenti  communi  notitiH 
Coni , nempe  quod  circumdu&u  trian- 
guli redanguli  deferibatur  j uberius  & 


* Pro  Armnw  juxta  feribendi  mod.im  fequioris  aevi  Grxut  familiarem. 

[]  A univerlalius 
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Frxmittendx  autem  nobis  funt  iftx  ad 
reni  propoli  tam  {pedantes  definitiones. 

DEFINITIONES. 

«.  £^I  igitur  duorum  circulorum  «qua- 

^ lium  & xquidiftantium  diame- 

^ tri  fcmper  inter  fefe  parallelx, 
St  ipfx  in  circulorum  planis  circa  ma- 
nens centrum  circumferantur:  & unk 
circumferatur  reda  linea  diametrorum 
terminos  ex  eadem  parte  conjungens, 
quoufque  rurfus  in  eum  locum  reltitua- 
tur  a quo  moveri  coepit  : fupcrficics , 
qua:  i circumlata  reda  deferibitur,  cy- 
lindrica liiperEcies  vocetur  ; qux  qui- 
dem St  in  infinitum  augeri  poteft,  redi 
ipfam  defcnbente  in  infinitum  produda. 

2.  Cylindrus  autem  figura, qux  arcu- 
lis xquidiftantibus  St  cylindrica  liiper- 
ficie  inter  ipfos  interjedi  continetur. 

3.  Cylindri  vero  bafes,  circuli  ipfi. 

4.  Axis  autem , reda  linea  qux  per 
circulorum  centra  ducitur. 

7.  Latus  vero  cylindri , linea  qux , 
cum  reda  fit  Si  in  fuperficie  ipfius  cy- 
lindri bafes  utrafque  contingit;  quam- 
que circumlatam  cylindri  fiiperficicm  de- 
fcribcrc  antea  diximus. 

6.  E Cylindris  autem  redi  quidem 
dicantur,  qui  axem  habent  ad  redos  an- 
gulos exiftentem  ipfis  bafibus. 

7.  Scaleni  vero  , qui  non  ad  redos 
angulos  exiftentem  ipfis  bafibus  axem 
habent. 


■jviSi. 

O P O I. 

*'•  | f AN  $ $1  ¥ xuxAa 1 i 'cui  71  19  ata,- 

Py  h\tti  a)  ^cLfAm^i 

ua 1 earaq  Ti  -deutt- 

ySuszf  it  Tuf  t xuxAm  'ftwvfix;  ■ofei  (unt 
•n  xsn?ot,  t)  ovtd&a» lyxistti  r to  TOgjtra  au- 
•nwi  78  <um  fut&f  iu3mr,  t is 

^puro  *aA»  iJneJUtiK^itnr  i ^cufiun 

^kwtyPuam  «v5el*<  'ChpLtm. , wiAii^ocJ 

%%ipxtu%  t&Atvdw  ktk  x,  W a. Tuy*  a*’(- 
cfr q SvtcQ,  •?  y&tysm  mtAm  iu5tia<  ixSa V.i- 

$.  KuAll/pif  <fi  78  TTSU^V-»  cyxu*  1 /7* 

t»  r <©-^tAA>iAav  xyx-Aa 1 t)  •?  cvtj* 

iaCtitoHI&n  XuArt  J]«iw  'thfatixaJr 
y.  B xattf  /Ts  v xvAnJfV  a xjuxAm. 
t1.  A^en  Si  it  2}<x-  ¥ w»7f*»  aurut  ijp- 
fS/!n  ri5t*x. 

riA^  «fi  5"  juia/i^v  ypwk  ns»  *»* 

itjSeix  3<ra  19  "0j  •?  7 KuXitSfi 

¥ Bxavci  04j.^rn-<fi  xdty  **  W 

i*  «,An,4'!:^M'  'fmp* 

«■'.  Ta*  Si  xv A iiSfUt,  cf9cl  ft « ? <*£o« 

<y)a«  e^cr7K  T*if  Bxcvtu 

SnjtAwoi  <f«  « fxii  Tjy;  ijfiiK 
TtUf  &WWI  ¥ t. 

Oym» 
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t>  Ml«(0  • 

to>uW<  x.a.niyfittm  cereum  K)  •sipaTtytti') 
iw»  •?  Sao-n^y.  x.aAe«3af 

}5  tutos  ms  ajp^dj  ci  t»  rcfty 
(O^jt  tiu)  a^atiaTfo»  S)%t  TifiiVfftc. 

».  En  xxlxmih  'O^SlsO^tf  en  afratq 
cMe«4«;  «ut»,  St  eq  cu£/y«tj  S^SUt- 

•Jytu  'O^jf  aMitAa*  •?  eum»  Aejp»,  ^ tjpJ* 

ITO*  34H<a<  ivtiVaj»  iMnAuj. 


tranfit,  parallela  ei  qua:  ordinatitn  ap- 
plicata eft,  fic  terminatur  ab  ipfa  linea 
curva , fecunda  diameter  dicatur  : de- 
monftrabitur  enim  redtas  omnes  in  fe- 
dtionc  dudtas,  qua:  pnori  diametro  pa- 
rallelae funt,  bifariam  fecare. 

if.  Illud  etiam  definiendam  eftt.fi- 
miles  ellipfes  efie  , quarum  conjugatae 
diametri,  fefe  ad  angulos  aequales  lecan- 
tes,  eandem  habent  rationem  inter  fe. 


nPOTA2I2  <t. 

Eat  Zn  Sio  tuJeieq  uirlj^Wt  «M !i\erf  Sio 

«/9mo<  a-zljjrffitt;  oMZAoh,  5 i«W<KJf7l£jH 
tHjmfa.'  oq  m Tit^tra 

S «2f«q  i«q  n $ «w^jtVvnAot  einv. 


P * o p.  I.  Theor. 

Si  dua  reda  linea:  conveniant,  ac  dua- 
bus redis  lineis  etiam  convenientibus 
parallela:  fint,  & fint  utraque  utrifi- 
que  aequales : reda:  qua  terminos  ea- 
rum conjungunt  & ipfa  aquales  3c 
parallela  erunt. 


17 ET  OSAN  Sic  intlopfyai  iAAtfAn»  w 

oq  AB,  BT,  Grty  Sii  tiidrtBC  ora?»/a.V<*<  ^ 

iMifAw  -ms  AE,E  Z, 
tyo)  (<rt*  i\  (Ap  AB 
T*|  A E,  i Sc  BTrij 
EZ,  £ imSvj%$co- 
oataj  A r,  A Z'  Aa- 
ytfTOcqAr.AZiraq 
n k 1 itm. 

E <*4 


,,w'»  u%  - « i,,  (14- 

rallclx  fint ; ficqac 
A B «qualis  A E,  & 
Br  ipfi  E Z ; Sejun- 
gantur A r,  a Z ; di. 
co  redas  Ar,  a z & 
squales  efle  & pa- 
rallelas. 


A A,B  E,r  Z.  ir«  «j  ABrrAE«nj7*Jj 

As'f  KV  £ ij  BE  ctfijL  nAA  ubjti  jj«r£yM>)A3f 


Jundis  enim  A A, 
B E,  r Z ; quoniam  A B ipfi  A E eft  xquaJis  & pa- 
rallela; erit  [per  35.  I.]  B 1 & «qualis  & pa- 
rallela 


E A conveniant  ad  punda 
E,r ; atque  eft  EHT  in  fuper- 
ficic  cylindri : ipfa  E 0 r in 
cylindri  fupcrficic  non  erit.  & 
quoniam  circuli  A,  B xquales 
Ium  & aequidiftantcs.lecantur- 
que  i plano  Ea;  communes 
ipforum  fcdioncs  (per  nJ.n.J 
parallelas  erunt,  atque  etiam 
aequales , cum  diametri  fint  ae- 
qualium citculotum.  itaque  (i, 
manentibus  A,  B pundis,  dia- 
metros A r,  B e intelligamus  circumferri,  & una 
cum  ipfis  redam  lineam  E 0 r circa  circulos 
A,  fi,  quoufquc  rurfiis  in  eundem  locum  refti- 
tuantur,  i'  quo  moveri  coeperunt : reda  E © r 
cylindri  fuperficiem  deferibet , & erit  e pun- 
ftum  in  lupcrficic  ipfa.  atqui  erat  extra  fu- 
perficiem, quod  fieri  non  poteft:  reda  igitur 
linea  cft  E H r ; fimiliter  & reda  eft  ipfa  Z A. 
& conjungunt  aequales  & parallelas  redas  E z, 
r A : parallelogtanimum  igitur  [per  x 3. 1.]  erit 


planum  EA.  quod  erat  demonllrandiim. 


tfkirnSu  liei,  suuti-Mxnq  nant 
vi»  E,  r ojuiia,  yjy  «w  n EH T 

ejici  f 3Jtt- 

tpcWW  ij  E 0T  wShO,  W tfOf 
Sin  -f  5" k v\itfyx 
«rei ei  A,  B xvftAei  uti  ti 
•sr^AjjAei  tim,  5 
5"  E A Shmiv  «i  <*€?  wwi 
cujum  VpfyJtoshti  ttm. 
tici  5 tmf,  t*f"n 

iruv  jtiitAwv’  t<tv  a^je,  fMtarUM  t A,  B nififwr, 
■ntf  A r,  B E J\cL}HT{Xf  tcrjUfM»  sfirt rtyxuMS  T 
E0 T i vSiicu  «S  T*f  A,  B «hkAjw.  5 «f  vwri 
«■Alt  >iV»IUu9l<W/U^Ar.  n E 9 r «iCTii*  * 
T f kuAw«V  5 ® fthn- 

(pitiHttf-  ij»  ijceervr»  eerf^  ufui&W  n/ffut  Afet  ftv 
«j  E H r , a^Ciur  5 W 1 z w 
e»  mbv  71  *tf9  «r^ytJAiAxr  wf^E  f ” £ 4 
ct^e  *W.  ««  tfti»af. 


Prop.  UI. 

Si  cylindrus  plano  lecetur  xquidiftante 
parallclogramtno  quod  6t  per  axem : 
fedio  parallelogrammum  erit, angulos 
habens  xquales  angulis  parallelogram- 


mi  per  axem 


nPOTASlS 

Exi  xuXttipH  Gwnfu  Tfu&i  ^ 

f cu^otes  ^ 

njr^MnAc^a/vxv»  ««1  «a*  ymo*  qg*  ^ 
3/i  ? «£««  «^tAA»Ae^W 


SIT  cylindrus,  cujus  bafes  circuli  circa  cen- 
rra  A,  B ; & axis  reda  linea  A B , paralie- 
loerammum  autem  per  axem  r a ; & fcce- 
iur  cylindrus  alio  plano  EZH0  parallelo  ipfi 
r a rarallelogrammo , quod  faciat  lectiones,  in 
bafibus  quidem  redas  lineas  E Z,  H 0 , » m- 
netficie  autem  cylindri  ipfasEH,  ze:  dico  fi- 
guram EH Z 0 parallelogrammum  efle  sequian- 
gulum  ipfi  t A. 


Esto  i &***<  m *; 

B «rtf*  xdxAoi,  ah"  j j A B ro  «I 

Jtk  5 * aPmn{ T»_r A, ^Ttr/or 
c&a  i xuArwVr  ir*»"  tw  Aj#  t E,  2, 

H.0,  •zAatZAijAarf  srn  rui  T ii  «S^^iAo 
X sr  ? Pagnn  wc  E Z,  H 0 10- 

e*  j r5  ci3nC!At«<e  it  XvAiwlw  r«  Eil, 
Z 0 y&pfuU'  A»y»  «i  ri  E H Z 0 **■' 

CJiZAnA»J{<«^aer  KW  iwyw»:»  r»  T A. 
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7*  v HUMtifU  X»l»q  JrA djyt  «I 

rarn  Jli  5 ttPoKf  «^MqAsp^a fifut  3 * E H Z O 
obruam-  liSd*  3 i^fCCju  q irhdjty.  iF  24&  * 
Sroycf  • q Z 0 i/nt  14»  if  &*«<», 

iftiiuf  3 aj  q EH.  jj  3m£<£syrix<n>  toas  n i 2*- 
p*MqA*r  7«f  E Z,  H ©•  7»  E 0 api  ®^jtZAqA«- 
y^etfifuy  «1. 

Myu  f 't\  'im  k utyurict  tu  r A.  e x«  7S  <Jo8 
o)  A B,  B Z Juoj  T M A, A 0 «^tAqAei  Wi,  xoty 
fio»  oy  liosafiS  ttiS-ftay iony  1 ja)z4,M0 
«oh/  ti  3 «^iMqAe/  301, 2lJp  71  XfU7W  frupijiA’ 
<£  o/  Z ©,  A M *£$«  JJ  «trrcq  «ay  ti  «j  O^jsAAqAof 
«fW.  Kij^qAeryAM  ’ ij  a^t 

\jzn  A © Z ya*<*  «■  £ 0 ®%3tMqAcj^ayiy«<  Tq 
vjars  AMA  yai*i«  f r A 'E^pXfoitoftafifiX  io» 
ira'  i«ya»(»v  a^jt  jj  E 0 ri  1'  A. 

n P O T A 2 I 2 /'. 

Ea»  i&uTPjtduu  ytywAu,  '\jznrtm  tu^uai,  a) 

ii  ^rt  f ypa^uif t 07rer«iVoa*  xyfhvu 

iiw  SxluwQ  ”Rj$  '\LznS  T T^MfULTUI  7*  't^OT- 

twww  i y&HH*  *wtA V cenpq**  «tcy. 

"P ITC  jcayttwAif  wtW-'l 
q A B r A,  ’Jzrara»i<«» 

3 ovtLu  r<  A A ff-Jrtct,  dtca- 
Jrrti  q^itoar  <Jiri  -riw  A A ay 
B E,  T Z,  >i  oj»x«a$-<a  7»  gfyi 
icm  t5  B E «i/  r*i  \jasv  T A E, 

E A,  75  j >£70  T5  r Z («7  7*1 
™AZi'  Asysu  07J  q A B r A xJxAat  ©£r£*p{*  ist 


fc.UA  IJLU)  CII  LV  J*-*  — — " 

ficuri  E H Z «.  fcd  fpcr  2.  huj.]  dcmonltratum 
cft  latus  parallctogrammi  per  axem  efle  redam 
lineam:  quare  reda  linea  eft  Z©,  funditer 
& reda  erit  ipfa  E H.  conjungunt  autem  *- 
quales  & parallelas  redas  EZ,U6  : ergo  [ per 
33.1.]  planum  E © parallelogrammum  erit. 

Dico  infuper  & xquiangulum  ciTc  parajler 
logrammo  r a.  quoniam  enim  dux  redx  A B, 
BZ  duabus  redis  MA,  Aw  paralleli  funt , 
funtque  quatuor  reda:  aquales  ; & ip(ie  ZA, 
Me  inter  le  aequales  erunt  & paralleli,  per 
primum  theorema  : ergo  & iqualcs  & paralle- 
li funt  ipll  Z ©,A  M.  elt  autem  & A 0 jpfi  A M 
parallela  : angulus  igitur  A © Z parailelogrammi 
E©  aequalis  c(l  angulo  AMA  parailelogrammi 
r a : quare  paralldogrammum  E©  parallcl» 
grammo  r a xquiangulum  erit. 

P R o P.  IV.  Thear. 

Si  curva:  linea:  reda  (ubtendatur ; & qua:  & 
linea  ad  fubtcnfain  perpendiculares  du- 
cuntur, poflint  /patium  xquale  ei,  quod 
ipfius  lubtenGe  partibus  continetur: 
di&a  linea  circuli  circumferentia  erit. 

SI  T curva  linea  A B r A,  & 
qux  ei  fulttenditur  re- 
da A A;  ducantur  autem  B E, 
r Z perpendiculares  ad  iplam 
A A,  ponaturque  quadratum 
cx  B E xquale  rcdangulo 
A E,  e a,  & quadrarum  cx  r z 
xquale  ipfi  A Z A : dico  li- 
circuli  circumferentiam  efle. 

[ ] B Secetur 


B 


neam  abta 


yu  'ern  >)  r Z A N yeyyiur  kukKH  K1  wttyp**. 
Hz&aw  i»  r«  A mias/  2}&fi*Tfu  eu  EZ, 
& ptt  mt«i»q«c  iplatntn  Ic  ara  Itencm  „9|  5 ;,  aw,,  f ez,'h  e i Ti?»»  e»- 

- - ■ ai|  wf 


Dcfcribantur  in  circulo  A diametri  E Z,  H e ; 
& per  utramque  ipfarttm  & axem  ducamur 


& fit  parailclogrammi  EK 
& piant  rn  an  communis 
feftio  r A , parallelogrammi 
autem  H A & cjufdcm  pla- 
ni communis  fcdio  N s.  quo- 
niam igitur  planum  r s A N 
squidiiuc  circulo  A , & fe- 
catur  i plano  E K , reda 
r A ipfi  EZ  dl  parallela ; 

& eadem  ratione  reda  ne 
parallela  eft  ipfi  H ©.  itaque 
quoniam  B A utrique  r E,  a Z 
parallela  eft,  & eft  E A squa- 
lis ipfi  A z : erit  r M ipfi  M a 
squalis,  fi  militer  quoque  cum 
fit  H A aequalis  ipfi  A8,  M N 
aequalis  erit  ipfi  M 3.  funt  au- 
tem A E,  AH  squales;  ergo 
& M r,  M N squales  erunt : 
quare  omnes  M r,  At  A,  M N,  ME  inter  fe  ae- 
quales. & fimili  ratione  alis  squales  often- 
dentur,  quaxunquei  pundo  M ad  lineam  r e A N 
pertingunt : circulus  igitur  eft  fcdio  r E A N. 
quod  autem  ccntnim  babeat  in  reda  A B mani- 


■nfuif.  ie  u lf, tfip  E K •sfyfX- 
' Ai)A oy^afAfm  KSH  ri  T S A N 

imeu»  u pf  i T A,  iFj 

HA  >t  ? 

T S A N i&ei t nu»  «j 

NS.  ia-ei  w lirZANi^* 

mfcv  in  tu  A 

ItuxAii,  5 npT)  tjw»  f EK 

3bnhr  i ta  i&i 

rj  EZ  W. 

7*  eum  (JijiMuiiNSTxH© 
id.  Wti  w ii 
BA  ixaveet  rrE.AZa»- 
in,  ^ <Vir  ij  EA  n 
A Z’  ia)  a£ji  »t  ij  T M rij  M A. 
Lfuiuf  trti  Isi)  iri»  t H A t>| 
A 0,  1«)  a^ft  i ij  M N tj  M Z • irei  p eu  A E, 
A H uBf  fici*  iaiMT.MN  «b/ ari»  oMif- 

Aaaf*  aracn/  apa  «i  M T,  M A,  M N,  M E untf  «i- 

ffiir.  ifitiut  XA¥  Ct/Azzy  OTWKf  ai  >or» 

? M cfti  -rii  r S A N ^xuutw  «OiamftlcB)  umf 


fefto  paret : nam  cum  pundum  M fit  in  tribus  , . „ - v • . , „ A 

planis;  & in  ipfa  AB  communi  planorum  fc-  ftffjwj1  leuxAof  op*  K*  fl  TE  A Nuput-  en  5 
dione  necefTario  erit,  boc  eft  m ipfd  axe.  *n  lUrtf»  ci?ri  A B f%/e>  ® rs 

M,  cc  7iif  tfifit  SmmSnt  er,  ixi  ■f  A B winff  itfuit  r ®^tAAi)Aa^a1u^i4n'  > fu/,  txikv  a&i  b*  a£«W. 


Pkop.  VI.  7i^f®r. 

Si  cylindrus  fcalenus  per  axem  fecetur 
plano  ad  redos  angulos  ipfi  bafi;  le- 
cetur  autem  & alio  plano  redo  ad 
parallclogrammum  per  axem,  quod 
faciat  communem  fedionem  in  pa- 


li POTA2I2  f. 

Ea»  xuhseJp*  mtaAmw  'Qwntet  3^  v •$** 

Tfxt&i  1 9&(  of^us  *ry  Paeti,  A «)  m- 

cy^wTt  «C>si»  %{&  * »£*** 
(©^jtMUa^qufW»,  xaj  m£r n ilw  *m1u> 

T«pt I 

A 
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'8&C  efyacf  if  M N,  £ #W 
t Z ©,  K A nxfla  cJSwf- 
$o»  miii  itui  K Z a w 
pW.  ITM  JTMf  M N **- 
$n*  hw  <&i  r A B *»i- 
ftuj  nfJw  f Sknnim, 


que  ipfj  AB  ad  redo* 
angulos  M N,  & per  Z b, 
K A ducatur  planum  fa- 
ciem (edioocm  k z A. 
quoniam  igiatr  M N,  in 
bafis  plano  exiftens,  per- 
pendicularis cft  ad  AI 


‘otui^  (idatetf  JJmrifa  Hau'  aut Jmr  upu  Kv  i)  communem  planonim  ledionem ; erit  ipfa  M At 

quare  [ per  6. 


M n'A  t'.  A A £KmJw*  eU»A«  'upu  im,  perpendicularis  ad  planum  A A : 
au'  Z e,  M N.  5 <*»  K A,  A B’  H.  vi  H"J  Z ®’  ” N Par4'lel*  futtt- 

< 4 A ‘p  >A:ere° [pc- If- ”* 

/ijAi-r  'ki  rtf  (ida-er  KuxAar  KiijKZA  nfti- 
O^/mfor  ^ f wwAb  ij  K a,  «j  rjj  K a «esc  «p- 
%f  i)  Z ©'  Tw  ifu  ri  vzm  r K.  0,0  A t«  ><are  •? 

© Z.  iM*  7«  U3BU  T K e,  0 A r»  Oaw  T E ©. 

0 H Tn»  if»,  yi  >j  fA/j  E0n|0K,  *;)Her>i 
© A,  2J&  t»  «V  «c?r  fEK.AH  (idem  ytatloi 
Mtf  maf  jj  r«  ejar»  r E ©,  © H T»  ior 1 15 

Z © a»  KF,  ^ KW  iflij  i z 0 r E H- 
jj,  xat*  *»J5r  «^»y?r  -sr^^AijAr»  t?  Z © crm  t&ii 
E H,  lava  fui/ifay)  tu  vjsv  r ‘ym/u&jrtN  rpuifaurur  fi  ad  E H alia  ducatur  parallela  ipfi  10,  po- 

-f  E H-  uwcAar  iU  in>  <j  E Z H wi  9fcy«mr  rerit  fPatium  *qual.e  «.  «T**1  «*  P"*?»  if*® 
<i  £ 3 H riK*  E.H  ««tinetur:  igtmr  [per  4;M  fedbo  B Z H 

circulus  cft,  cujus  dumeter  cft  recu  E0H. 


fed  & parallelae 
] parallela  quo- 
que qua  per  illas  tranfeunt  plana  : le&io  igi- 
tur K Z A parallela  cft  bifi ; ideoque  [per  prae.] 
circulus  cft,  & ejus  diameter  K A,  cui  ipla  Z 0 
ad  re&os  angulos  infiftit : quare  [per  carr.  i j.d.] 
rcdbngulum  K e,  © A cft  aequale  quadrato  ex  © Z. 
ac  re&ingulum  K e,  © a aequale  eft  ipfi  B e,  0H 
re&anguio,  cum  fic  [per<5.i.]  E e aqualis  ipfi 
©K,  & HS  ipfi  ©A,  propterea  quod  ad  bales 
E K,  A H anguli  aqualrt  funt : ergo  quadratum 
ex  Z © aquale  eft  refitangulo  B ©,e  H ; atque  eft 
Z©  ad  EH  perpendicularis,  fimiliter  autem. 


npOTASlS  Prop.  VII.  Probi. 

AoJotos  xuAiWyv  5 myaiw  7t»s  'Gjci  ^'Ckvpa.-  Cylindro  dato  & pando  in  fuperfr- 
>ux4«  iytyia  2J&  tv  c*u<v  F cie  ejus;  per  didum  punOum  latas 

* cylindr‘ duccrc- 

"C  Z T n h (iucif  u<r  oi  A,  B xwAa.  C 1 T cylindros,  cujus  bales  circuli  A,B,  axis  Tero 

a^wftiiABii&cw,  tefauyJmMi  O k&*  liaca  A B , datum  autem  pundum  in  ejus 

fttperficie 
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SIT  cylindrus,  cujus  hales  circuli  A,  B;  fu- 
manturquc  in  fuperticic  ejus  duo  nunda  1', 
A,  que  non  fmt  in  uno  latere  par.illrlogram- 
mi  per  axem  ; & jungatur  r A : dico  iplam 
r 4 intra  cylindri  fupcrficietn  cadere. 

Si  enim  fieri  potcil,  vel  in 
fiifu  rficie  ejus , vel  extra  fu- 
pcrficiem  cadat ; & quoniam 
punda  r,  A non  furit  in  latere 
cylindri , ducatur  per  r quidem 
latus  Erz,  per  a vero  ipfum 
II A © ; & jungantur  EH,I0: 
ergo  f per  a. ).  ] EH,79  intra 
circulos  cadent,  fumatur  ali- 
quod pundum  in  reda  r A,  quod 
fit  K : igitur  K vel  erit  in  fu- 
perficic  cylindri,  vel  extra,  fit 
primum  in  fuperficie  ; & per 
K ducatur  latus  cylindri  reda 
linea  AKM,  quae  quidem  ca- 
dens in  circumferentias  EH,Z9, 
li  producatur,  neutram  redarum 
E !>,  Z e /ccabii : quare  A M non  erit  in  plano 
Z E H 0.  fed  pundum  K cft  in  reda  A M ; igi- 
tur K non  erit  in  plano  Z E H O.  quoniam  au- 
tem r A cft  in  ipfo  Z E H 9 plano , & in  r A 
cft  pundum  K ; erit  K in  eodem  Z E H 0 pla- 
no : quare  K in  dido  plano  erit  & non  erit ; 
quod  heri  non  poteft.  igitur  r A non  eft  in  lu- 
perficie  cylindri. 

Sed  fit  extra ; fumaturqttc  in  circomferentii 
E H aliquod  pundum  A,  & jungatur  K A : ergo 
K A ex  utraque  parte  produ&a  neutram  reda- 
rum E H,  Z 9 (ecanit : quare  K A non  erit  in  pla- 
no Z E H h.  cartera  reanifcfta  funt. 


E ET  a xuAirJpoc.tr  deurtv  firir  ei  A,  E xwOe», 
<£  «AijipS-a  'Jh  f oTTTptotuK  airt/jt*  nr 
fuvt  -ai  r.  A,  foi  em  <&>  fi>*f  Tthdjfjis  tr  m?- 
(p»j>K!>xap+i*  ? Jiet  X o£im  i W/AiV)w,  KM 
m&jxfroi  ijrA  ev5wf  Myu  dn  ijrA  brnt 
1?  ? twAii ttfjnr  3hpcutuit- 

Ei  y>  iuiMin,  •JVnfjirw  !j  <2ii 
Jfatpcu* ton,  fi  OK1K  aiivK'  <i 
ith  ut  r,  A styusva.  m.  kw  5in  f 
airnx  * huAji^w, 

dia  /tcV  Er  r i)  ETZ «-AdC^i, «ut 
jj  iT  A ^ H A ©,  ^ 
a<  E H,  Z 0 su&May'  brat  utjt 
nrxiirvi  r mixAav  aj  E H,  Z&,  • r 
A^^0«  vi  «fuit*  ^ r A «K’ 
t»  Jy  Kyrw  oiit  •?  cis h>2w»fu«  iri 
iF  *t>Ai»Jj«,  *1  in  ne.  nc/n- 

(Jsrr f <cJU5k 
rfci*  wKivfii  XxuXiifa  <j  A K M 
*$«*,  Timens  im  a'f£H,  Z« 
«£fpI|JrtW  txSuAAc/uVv  *©«  y 
AKM  tueret  itTlTiiyrr  7iuri  f E H,  Z © ri^ieir 
ix  y A M e»  tw  ZEH6  Snnia.  *jy 

fTauwjf  to  K'  iJt  7S  Kif*  trircv  ri  ZEH© 
e TSmnSai.  iv«  Jt  ij  T A «w » ree  Z E H © ojmi- 
Ja,  £ »v’  «riw  ri  K’  re  K if«  e»  ri  2 E M ©' 
Ki»  afjt  K,  ix  isi*  o ru  omnia  r»  K.,  'mf  *- 
«Juwtrrr.  wt  ctf<t  im  f cimpMfM  fri»  y r A. 

AAAri  Jit  *V»  exrW,  K «!/*«»  tiwc 

iri  -l5  EH  ziSt^HM  m A m^fuy&ee  i KA' 
okCAu^mot  Jy  «D  tminfji  y K A M?rn^Mir/M 
r E H.Z  0 «/trtiv*  <i<V  Jrx  'ifuf  y K A i»  tu  Z E H 0 
c^imJeit.  ^ i»  At<m*  JijAt*» 


Prop.  IX.  Theor.  II  POTA  212  9'. 

Si  cylindrus  plano  fecetur , neque  ba-  £i,  xtiAriJj»^  'Ch-viSa  f&n  **&.  vtt 
fibus  atquidiftantc , neque  fubcontra-  ^ ^ {rmtxrrm,  %m, 

ne  pofito,  neque  per  axem,  neque  se-  / 
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do*  TUTU  A tcuiCAM  kTmndoj  j 

i*  it i O^tMijAc»,  c*C*A-  j J 

XtfAft*  “ imati?»  nfui 

iMjiX*.  TtfmTti, ^‘uru  w j N 

»ij  ra^uj  amZ*  ij  ZH,<j  2jji  | 

ri  A xaiTfit  Xiijtnr  c ; — r— 

i?n  tiuj  ZH«0AI|,  j.  ' |5 

<#  0 A * tS*£/»c{  e*o«£Ay- 
«9-«  iimniv,  miir  c*  fAp  r$  Tifdw  ro 

© K c»  J >7  T E A wpiy  t&« 

rAli^iiw  «t,  1*  r A /%»  Tf/jfl&ait  xam  n A, 
5-&9»sb»  tJ|  Z H ra^aMiiAM»  Ai  f*i>  ri  A ij 
EAM,  Ai  ^ ri  A ii  N AZ1  a}a& iME,  N-«t- 
gjtZAnAri  hcw  <tMj)A«<f.  ^6«  Tiiituj  Ai  ^ EM 
ixon^c»  ®^9tA'(JiA£v  rif  (lucst  t£  KU?JrJ)n/,  miir 
ir  t«  xuAotfji©  nulw  i io  O E n M*  ij  O E n M 
«t£jt  xvxAer  iri,  tr  Aiut7f:f  is»  ij  O n,  A- 
^ TtrpvifJfa  xxtb  t#  A.  I5n  $ r A O T,  A II A 
Hfiyairtf»,  'ofAUwr  ItTUt,  Jai  iri  <j  T A n)  A A-  i^r 
Ofjt  5 O A rj  A n-  Ai^itJfor  ij  y E A M 
ri  O En  xt/xA*.  ivti  5>  tAAi»AbV  irw  i ,«9*/ 
O A tt  © A,  3 A M tti  AZ*  y ipt  vis»  T O A, 
A M -/«wi  tj  visi  r © A,  A Z S n)  iri-  5 i 
visi  0Ai'  w 1 vizn  T O A,  A M’  4 

EA  dp»  xi5*roV  kjf  i»J  r O n iidfWtfM  T»  Xu- 
xAx'  ri  afijL  Acri  ■?  EA  i»»  iri  t«  vis»  O A,  A n. 
rrri  j ix  irw  i 71  fri)  iriFctv-ri,  i a,»  vis»  A O IJ 
ymna  ix  iri»  Sn»  rf  ii»a  O T A"  wi  i|OA  if»  H/- 
^«a  rji  r A irv  it»-  iit  7 » Acri  ■fojl  i^a,  tktmi 
t»  vias»  f O A,  A n,  rai  Acri  ^ TA,  nrrin  r«  da* 
? r A,  A A,  iair  en».  ttAAa  T«  da»  r O A,  A n 7» 
Aeri  f e A i»»'  re  if*  Acri  •£  E A xx  «i  r£  vis» 


j v planum  plano  circuli  A non 

[\  \\  / eft  xquidiftans  : fi  plana 
>,  \ \ / Z producantur , ipla  fe  invi- 
\VyA  ccm  fecabunt.  fecent  ergo 

\ /N.  fefe,  & fit  ipfurum  com- 

^"N\  / \ muni»  fedio  ZH;  pcrqtte 

~7 ’,  W a centmrn  ducatur  ©ah 

! N ad  Z H perpendiculari» ; & 
per  ©A  pertine  axem  du- 
catur planum , faciens  in  cylindro  fcdionem 
parallelogtammum  e K,  in  ledione  autem  TEA 
redam  lineam  r A ; &,  fe&i  r A bifariam  in 
puo&o  A , ducantur  ipfi  l H parallelx , per  A 
quidem  reda  E A M,  per  A ycro  ipfa  N A s : 
quare  [per  9. 1 1. 3 M K,  ns  inter  fele  parallelx 
erunt,  ducatur  deinde  planum  per  EM  bafi 
cylindri  xquidiftans,  quod  faciat  in  cylindro  fe- 
dionem  o E n M ; & erit  [per  y.huj.l  fedio 
oe n M circulus,  cujus  diameter  Otl  bifariam 
fecatur  in  A.  nam,  cum  triangula  A O r,  A H a 
fimilia  fint,  & fit  r A zqualis  ipfi  A A ; erit  & 
O A ipfi  A n aequalis : quare  EAM  circuli  O Bn 
diameter  erit.  & quoniam  reda  O A ipfi  © A 
parallela  eft,  ut  & A M ipfi  A S ; angulus  O A M 
[per  10.1 1.]  angulo  © A s eft  aequalis : redas  au- 
tem clt  angulus  0A3;  redus  igitur  eftO  AM, 
& E A perpendicularis  eft  ad  O n circuli  diame- 
trum : unde  fcquitur  quadratum  cx  E A .-equule 
efle  redangulo  O A n.  quoniam  autem  fedio  non 
eft  fubcontraria,  angulus  A O r angulo  o r A x- 
qualis  non  erit : & idcirco  latera  O A,  r A inz- 
qjalia  • igitur  quadratum  ex  OA,  hoc  eft  re- 
dangulum  OAfl,  non  eft  xqualc  quadrato  ex 
r A,  hoc  eft  redangulo  r A A.  fed  redangulo 
O A n xqualc  eft  quadratum  ex  E A : quare 
quadrarum  ex  E A non  eft  xquale  redangulo 
[]  C r aa 


Digitized  by  Google 


panem*  udi]uc  u,  ^ 

culis  manentibus,  ipla  0N  cir 
cumfctatur  uni  cum  diametris, 
quoulque  redeat  in  cum  locum 
i quo  moveri  coepit;  cylindri 
fupcrficies  fecundum  altitudi- 
nem augebitur : &,  produfto  plano  Z E,  auge- 
bitur etiam  feftio  ulquc  in  pur.dum  N.  illud 
idem  continget  6c  cx  parte  r A : erit  itaque 
NHEP  cylindri  ledio  , qualis  in  praxedenti 
theoremate : unde  conftat  NHEP  neque  circu- 
lum eile,  neque  rcftilincum : quare  ledio  r E H Z 
neque  redilineum  eft , neque  circulus  , neque 
f*ortio  circuli  ; led  erit  ejufinodi  ledio  jiortio 
fcdionis  cylindri. 

Prop.  X.  Tbior. 


£A> iaS-»  kp’  ixaTi^x  ij  0N.  ta»  <t- 
/xt  fiinfa  5 afenf  3 rxuxAxr, 

rvp  furnus 

■duj  ri  if  xeAit^w  i*i- 

Qctutcu  Kcem  TsiApev,  x,  thZZ 

'nrnnSit,  atpjfcet*)  3 rtpi  pt%g/  ri  N.  re  S' 

eurra  U&f  £ t tu  T A pat/nf  ij  N H E P if * ttfuf 

«i  xufivfyg,  cui  Xj  e*  TU  «©  TttTH  If 

NHEP  xpt  repti  trn  xuxAsv  ,#7*  uiJtrftUjifto*  »■ 
K i)  r Eli  Z ie*  rept*f  #71  i\J)vytappm,  rn  *S- 
xAoff,  #7i  rptipu  xiixAx,  a)k  Ktt  if  rucum  repti 
XuAiWjw  TSjuiff  rpnpau 

flPOT A2I2  «' 


Si  cylindrus  plano  per  axem  fecetur; 
fumatur  autem  aliquod  pun&um  in 
ejus  fupcrficic,  quod  non  fit  in  la- 
tere parallelogrammi  per  axem  ; & 
ab  ipfo  ducatur  re&a  linea  parallela 
reda:  cuipiam  in  eodem  plano  exi- 
ftenti  in  quo  cylindri  bafis,  quseque 
ad  reftos  angulos  incidit  bafi  paral- 
lelogrammi  per  axem : cadet  ea  in- 
tra parallelograminum , & produdta 
ufque  ad  alteram  partem  fuperficiei 
ab  iplo  parallelogrammo  bifariam  fe- 
cabitur. 


Ea»  lulAiiJyos  'Qmnfet  t p»$i  Stx  n dl|» w, 
Anpifii  St  7t  oxpZn  ’£Vi  f xt/AitJl* 
reu*,  opor  mt'Qja  xtovgpf  f flx?  a^vtos 
«XfaMisA  ey^/ippV,  x,  ix’  cuitt  m 
tinua.  <x«Lp&M*AM  it/Selqt.  7tH,rnspt  t& 
'thxttv  VJU  T t)  Hici  TV  xtiAit/pV,  -oys  ep- 
’6§t  T«  &Xau  7 fu  f *;:•«  vta^MnAa- 
yfapptf"  onis  mot?)  ? TafaAAxAcjja^uV, 
$ «FooixCaMtyufflliK  f rnjW  fuftt  t rnpa- 
»eio<  fi^t  T#*«wn0  wre  ? sapaAAnAc^jqiftV. 


SIT  cylindrus,  cujus  bales  A,  B circuli,  & 
parallclogramtnum  per  axem  r A ; fumatur 
autem  aliquod  pundum  E in  fupcrficic  cylin- 
dri, & ab  ipfo  ducatur  reda  linea  E t paral- 
lela redae  cuipiam,  quae  perpendicularis  fu  ad 
r A bafim  parallelogrammi  per  axem : dico  re- 
dam Ei  intra  r A parallclogrammum  cadere; 
&,  fi  ulterius  producatur  ulquc  ad  alteram  par- 
tem fuperficiei , ab  ipfo  parallelogrammo  bi- 
fariam lecari. 


pXTn  xuA nitet,  n QclrtK  /£//  ei  A,  B xu- 
■*“ ' xAcr,  75  ij  Sia  ri  u^evef  mfaX^/Jyutppy 
re  T A,  Kj  uKiQ&etv  e*u£l:»  im  •?  tmlpMtut;  ri 
xuA ivfyv  70  E,  Arva  ri  E cj^yrMrjAof 
%x  71,1  KdJtTU  itn  tLu  r A jScwiv  r#  mto*M)iAfl- 
yejtpprt.i.  W*  i EZ'  Aiyaetti}  EZ  crrifstt- 
etrny  r#  r A ‘Sr^ftjfXaygpppii,  k arCytntGa^.- 
AoaVi  r#  tTtoa  pt  s>xt  -f  'm patux;  aty* 

Tprjiw?)  t#  TOoa/AnAcy^tM#. 
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E»*  KvAttf&t  'finKtfv  rn «3y  foi  V <x£oios,  Tftn- 
Sh)  <T«  xj  mfct  'bhnif  a -n^rorn  /2  to  •£  0*- 
okk  'finTrvfb»  t>t7W  ? w/xAV,  i «Tti  xwra  Ttyt»» 
r 'Virili»  «fos  op^at  * Ty  ficunj  tTXvi  Va%3- 
tx  ^«q^M*Ar/f<x^V,  i Tw  wr  «J- 
Ty'  «i  «u3tuq  imi  r to^w  -r  ci  ry 

'Ijbpctawf  (T  «/Aiir/ps»  >iv5pAuns  'iasra  5"  ti- 

(iiams  'fh-XtJv,  TreqaAAxA»  Ty 
Ty  ? Svx  i? o£s»oj  9ra^>A  r A sypop^  a> 

J rii  i»'  «u9ittf  cu/ry,  ’6ti  -i1  w»»!o/  to^JoI 
T^lTtJin  7 19  ©f:<7Tx£iMc*<V*f  'w* 
? rnfV  /«fV*  •?  Ttycw  tp<>Giwb0  rviara' 
w xcttv  T»fj.ni  tw»  ’^iT*/a»‘  *»(  i oj*5f 
cp5«f  Ty  tS  Jut  TV  abstat  o^tA- 

AnA^pa^tpiV,  « ry  «V  «u&eiu  at/ry,  cp3ir 
Htnrroi  ri  xuArr/pV,  irps*  op9<is  «f«j  x*i 
r»  xc«»y  ro/i»  tVh  fta  tv  a£orof  ira^A- 
AxAsvpi^w  xj  v Tifitcme  'Ghrxtfos.  2**- 
Awv  A oiTotf  VK(tv  ttAit»  ora»  70  Ju  tv 
a^3»sf  'OriTnStn  -ofU  tp&w  y ry  /3a’jw  tv 
JUiAn/pV. 


Si  cylindrus  fecetur  plano  per  axem, 
fecetur  etiam  alio  plano  bafis  pla- 
num extra  circulum  fecantc;  com- 
munis autem  planorum  fedio  per- 
pendicularis fit  ad  bafun  parallclo- 
grammi per  axem,  vel  ad  eam  qua: 
in  diredum  ipfi  confti tuitur:  redx 
lines  qus  i (edione  in  fuperficie  cy- 
lindri i fecantc  plano  fad.i  ducun- 
tur, parallels  ei  aux  perpendicularis 
efl  ad  bafim  parallclogrammi  per  axem, 
vel  ad  eam  qus  in  diredum  ipfi  con- 
ftituitur,  communi  planorum  fed  io- 
ni  occurrent,  & produds  ufquc  ad 
alteram  fedioms  partem,  i commu- 
ni planorum  fedione  bifariam  divi- 
dentur i qus  vero  perpendicularis  efl 
ad  bafim  parallclogrammi  per  axem, 
vel  ad  eam  qus  in  diredum  ipfi  con- 
ftituitur,  cylindro  redo  exiflente, 
etiam  ad  communem  planorum  fedio- 
nem,  parallclogrammi  fcilicct  {>er  a- 
xem  & fetantis  plani,  perpendicularis 
erit.  Scaleno  autem  exiflente  cylindro, 
non  item ; prsterquam  cum  parallclo- 
grammum  per  axem  ad  ipfam  bafim 
cylindri  redum  fuerit. 


TH  nuAiroWf , a Siurif  ^Ofj  iiA,l *v*Aci,  ^IT  cylindrus,  cujus  bales  quidem  circuli 
7»  Jia  t£  r»  O A,  B,  paralie  logr  animum  aurem  per  jxem 

r A,  i nrftr.&i)  » xv/ rifotf,  uf  'vnmftu  r A ; & fecetur  piant»,  ut  di&um  efl,  quod  fa- 
ciat 
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clt  ut  oitcncumus,  it  cyun-  

drus  redas  (it,  vel  pla- 
num ra  redum  1'uper  ba- 
fim  cylindri,  redam  K A ad 
ipfam  EH  a perpendicularem  effe.  quoniam 
enim  planum  r a ad  planum  bafis  redum  eft, 
& K A in  bafis  plano  exiftens  perpendicularis 
eft  ad  r A A communem  planorum  Icdionem ; 
Sc  ad  reliquam  ipfius  r A parallclogrammi  pla- 
num [per  4.  defin.  1 1.]  perpendicularis  erit. 

Quod  fi  planum  rA  non  Gt  redum  ad  ba- 
fim,  Tcaleno  exiftente  cylindro,  E A ad  A E per- 
pendicularis non  erit,  fi  enim  fieri  poteft,  fit 
K A perpendicularis  ad  AB;  eft  autem  & ad 
Af  perpendicularis:  quare  fper4.11.]  & ad 
pjanum  quod  per  ipfits  tranfit,  hoc  eft  ad  pla- 
num r A : planum  igitur  per  K A,  hoc  eft  planum 
bafis  A,  ad  planum  r A [per  18.  11.]  redum 
erit,  contra  hypothefin : ergo  K A ad  A E non 
eft  perpendicularis. 

Ex  jam  dcmonftratis  itaque  conftat,  redam 
E H (cdionis  E Z 11  e diametrum  ede ; omnes 
enim,  qua:  ad  ipfam  ducuntur  parallelas  ipfi 
K A,  bifariam  dividit,  quemadmodum  Z a. 

Pior.  XII.  Tbeor. 

Si  dux  reCtx  linex  fimiliter  ferentur  i 
erit  ut  quadratum  primx  ad  quadra- 
tum fecundae,  ita  quod  fit  fub  primx 
partibus  re&angulum  ad  rc&angulum 
fub  partibus  fecundx. 

RE c t k namque  lineas  AB,  ra  fimiliter 
fccentur  in  pundis  E,  l ; dico  ut  qua- 
dratum ex  AB  ad  qua- 
drarum ex  r A , ita  efle 
redangulum  A E B ad  re-  ^ , 
dangulum  r Z a. 

Quoniam  enim  ut  A E 
ad  EBitarZ  ad  ZA; 
erit  componendo  & permutando  ut  AB  ad 
r A ita  E B ad  Z A.  & rurfus  quoniam  ut  A E 


r 

»— 


^ a|  t«  Awmv  itt  atf 

I fa.b rijKA.  ifii  fUYtfmt 

ri  xuA ttifn,  iri  r A a©r 
i/Qtif  imt  r?  /3*r«  ri  Kv^JrSfH,  if)*e 
in  r?  eha.  *vii  fi  UfJSp  r A ivmSuaof 
ofotf  Ki rui (icLnuf  imxiSu,  ry  /i  wri  cuna* 
7»fsy  rii  T A A *Cjr  Of 9w  K A,  it  tu -nir 

(itunor  ixrxiSu  5<w  3 r«  Aei  xu  <*ft % ruri  r A 
weyAtfoiXeypW*#  ixnri iu  w©r  cpfcf  iet». 

Ei  rirAixJri  «6r  cAis  lyJZant,  na- 
A«i»i  inhJtS')  Irm  ri  tuiriiip*.  i*  «cvr  ip 
%f  ij  K A T>i  A E.  fi  yS  Simam,  «CW  o#9*C 
ij  K A r?  A E'  H-i^jrijAr  «©f  C tu 
Si  ainuv  ct&t  txrxiSu,  rtenVi  tu  T A,«£tv  i{S*c 
iltq  ij  K A*  £ r»  Si‘  avrrr  ita  imxifct.Tinuri  ri 
-t  A /3«raf,«oV  r«r  b.cxtp  i%vn- 

*«£)•  XKa+u.  ij  K A utif  opM(  if!  ry  A E. 

Ex  /ij  r SiS^y/uHtHH  Qanitv,  w»  i E H iteifu- 
T/if  ici  i5  E Z H t)  rcfuif  visat  fi  sar  mfaiir 
KA  Kesmytfj^at  W curriw  Srxjx  ti/mh,  uartf 
flui  Z©. 

n POTA2I2  iC. 

Ea»  Sto  n/Sicq  ofioiuf  T/twJwnr  efw  ui  to 

•?  •QgyrTK  -jrpW  ro  'Sai  -?  Svsn&t,  $10*  r i 
7 TfOlflXTUt  r1  TpOJ  70  ’\*3» 

t Tfpifuirut  r JWngp#. 

ET 0 E I A I yjflf  AB,rA  ipuluf -arpiiQ-u- 
ew,  *ai m mt.Z  aif^a'  M-yant  «ri 
ievo^  AB  WCK  riicri  ^ 
£ B r A.  irae  ri  lis»  r A E. 

— 1 — 1 EB«W  riv»  tTZ,Z  A. 

2 A Eir«i  fi  ut  i)  A E «CPT 

' ' ' E B itruf  ij  T Z VW  Z A, 

em%m  af es  ij  uri  AB  «t»r  r A ir*K 

i EB  «OC  z A.  w txti  uf  i A£  «Cft  E® 

iftut 
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*.  ui  v •■<  o fK%  o7nm4  U)  (TU^ITJ  J.T^OJTl 

tu  i5  (idciut  crtrrxiou  na. r'  ft&vMr  «CfV 

ilu  r A (ixCAijS-fisar,  ry/  «v*  ij  J^vouV’’»  rtf*n  i 
E Z H,  »i«r  j ^K^aufU/  K TH  71- 

fvctrti  oiwiiii  i EH,  2}slfmg9e  tua  4 

itt  Xi[<p?tyur  Ji 

i»»f  $n  t5  7»/*>ir  w — — g 

Z,  <tir  eoirx  clii 

r ouLjAtTfcv  i£$hx,  -zr^tX- 
AnA«  r*;  xsoji  rc^t>;  r cJaj- 
TriSuv  ij  Z 0’  mafc  iipa,  ij 
Z0(^nr  EH,  i<  ‘^V 
Arya  StjSn  ro  Osni  t E8, 

© H -a ©V  re  Aira  i5  Z © Aff- 
jec  i^j.  w r«  Xiu  'f  E H <fw- 

ftiTfX  TZfSi  T«  >OT»  7*  Sijgt- 

f*(TfH  4 (i<taiuf. 

UZ&u  «ut  f © ®^aX- 
ArAff  r«i  r A if  K 0 A,  rji 
Sia.  T Z 0,  K A nx$u  (Bruttia,  to fJu>  *ii 5» 

itui  K Z .V.  wr«  a»  i fj&ii  K A ttI  T A 
i}  ^ Z © rji  ><5J>r  r«/*ji  f Brrniut,  ht*i  c * tu  4 
fiaetut  tmiriiu’  k Tei  Si  CU/T09  {tPfe.  E /i  vn  I S O.  'AB&~ 
{«ft>|Ai»  «n»‘  4 K Z A «m  reft^  xwcAsc  ivi.  «rae- 
Ai»  er«i  cir^cMitAof  in»  ij  /taV  KA  tt)  TA,  i)  «fi 
ze  r?  usu©  rtyo;  r Bmriien  «©e  «ffcf  Uiri) 
«©f  ii*  r A-  x,  »i  Z © a.pa.  irfif  c^5*f  in  rji  K a. 
5 in  xtixXtf  i K Z A*  i»  o£#«  >«n  s?  Z © in»  in 
tu  ‘izn  rue  K 0,  0 A.  lyy  <*'«  >i  K E ri  AH 
■O^JAi-Aaf  «r<V  if  ctfut  i?  K 0 •3>©r  n»0A 
irruf  i E0  w©r  7 ii  0 H'  ri  <*££  vias®  tw» 


1U>  aUM.111  WTUIIUItU  J'MIIU  ©ULIUIVIIH  ^WliU  u« 

fis  fecundum  redam  lineam,  quae  ad  iplara 
r A produdam  fit  |>cr|>endicularis  ; fitque  fc- 
dio  fada  EZH;  & communis  fcdio  p.uallc- 
logrammi  r A & fucantis  plani  fit  reda  E H, 
qua:  diameter  elt  fedioilis , ut  oftenfum  cft ; 

fumpta  deinile  in  fcdionc 
— quovis  putido  Z , ab  co 

— A ad  diametrum  ducatur  rc- 

da  linea  Z 0 , parallela 
communi  planorum  fcdio- 
ni  : cadet  igitur  Z 0,  cx 
iis  qua:  [per  tt.  buj.J  de- 
monftrata  funi , in  ipfam 
E H : dico  itaque  redan- 
gulum  E0H  ad  quadratum 
cx  Z (■>  eam  rationem  ha- 
bere quam  diametri  E H 

Juadratum  ad  quadrarum 
iametri  Isafis. 

Ducatur  enim  per  e re- 
da K e A parallela  ipfi  r A; 
& per  Z ©,  K A redas  planum  ducatur,  quod  fa- 
ciat (edionem  K Z A.  itaque  quoniam  reda 
K A parallela  e(l  ipfi  r a , & Z e parallela 
communi  planorum  fcdioni  quae  in  bafis  plano 
cxiflit ; igitur  [per  ry.ti.]  quae  per  ipfas  tranf- 
eunt  plana  inter  (e  xquidiftantia  erunt : quare 
[pcry.huj.  ] circulus  cft  fcdio  K Z A.  rurfus 
quoniam  K A ipfi  r A cft  parallela ; & Z 0 pa- 
rallela communi  fedioni  planorum  , quae  per- 
pendicularis cft  ad  r A : erit  & Z e ad  K A per- 
pendicularis. eft  autem  circulus  K Z A ; ergo  [per 
+.huj.]  quadratum  ex  Z © rcdangulo  Ke  A ae- 
quale crir.  & cum  parallela  fit  K E ipfi  A H,  erit 
ut  K 0 ad  0 A ita  E 0 ad  0 H : quare  redangu- 
[ ] L>  Ium 
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[per  prxccd.13.huj.]  quadra- 
tum ex  N n ad  rcft.ingulum 
EtlH  eandem  habet  ratio- 
nem, quam  habet  quadrarum 
diametri  bafis  cylindri  ad  qua- 
dratum diametri  ic&tonts,  & 
habet  quadratum  ex  2 P ad 
re&angulum  BPH  hanc  ean- 
dem rationem ; erit  ut  qua- 
dratum ex  N n ad  rc&angulutn  E n H ita  qua- 
dratum ex  s P ad  re&angulum  E P H,  & permu- 
tando. cft  autem  quadratum  ex  NM  xqualc 
quadrato  ex  s P ; parallclogrammum  enim  cft 
N n P 2 : ergo  & redtangulum  E n H xqualc  eft 
rc&angulo  EPH.  quibus  fublatis  ab  xqualibus 
quadratis  ex  E e,  & e H,  erit  [per  y.  2.]  reli- 
quum quadratum  ex  ne  reliquo  quadrato  ex 
© P xquale : xqualis  igitur  cft  n 0 ipfi  0 P,  hoc 
eft  N O ipfi  02.  Eadem  ratione  & ali*  omni  s 
ipfi  n H paralleli  4 Z M bifariam  fecabuntur : er- 
go [ex  definit.]  Z M fecunda  diameter  cft  ie&ionts. 


iiyutxft.  to  ion  vk  J\u- 
fUtfH  iw  ^uimt  ri  xvAw- 
, tf*  «Or  ra  >er»  r?r  Jlctfu- 
‘TfK  Ttjf  Ttpif,  rxfi  /t 
to  ion  iv  SP  «e 9f  ro  u»* 
EPH  fi*  cunn  iiyor  ut 
aut  ri  ion  v>j{  NI1  «Oe 
to  \jai  E n H iiru f to  ion  3 P «tPf  r'o  L2W 
EPH,  ciaMat.  •«»  <Ti  to  ioti  N n ri 
ion  3 P,  jeif  K‘T0  NU  P2- 

Ion  af*  Kaf  to  ijzra  E II H tu  vjts*  EPH.  5 
aor'  iruf  ctQr.fi jtbj  rir  ion  E0,  0H'  imm 
a?jt  t 0 ion  n 0 huxu  tu  ion  0P  uw  iflr 
Ini  *fA  n 110  ni  0 P,  n nit‘>  i NO  ryOS. 
ifttluf  <J»  imnq  «f  rlw  EH  cKC*  tiper- 

■Jttf  \jsn  Z M'  SdLmty  otojujftt  i-fj.  i fip 
n ZVL 


ProP.  XV.  Theor. 

Si  cylindrus  plano  fecetur  bafis  planam 
fccante ; communis  autem  fe&to  pla- 
ni bafis  & fecantis  plani  perpendi- 
cularis fit  ad  bafim  parallclogrammi 
per  axem,  vel  ad  eam  quae  in  dire- 
dum  ipfi  conftituitur : quas  i fe&io- 
ne  ad  diametrum  ducitur,  parallela 
communi  planorum  (e&ioni  jam  di- 
&x , poterit  fpatium  quoddam  , ad 
quod  redlangulum  fub  diametri  par- 
tibus contentum  eam  rationem  ha- 
bet , quam  habet  diametri  fe&ionis 

auadratum  ad  quadratum  fecunda: 
iametri ; qua:  vero  i fccfcione  ad 
fecundam  diametrum  ducitur  paral- 
lela diametro  , poterit  fpatium  , ad 


IIPOTA2I2  «. 

Eoi» x/uinfytGfaini'» T#tn3y -nfiwn  w ■? &t- 
ciui  'QionSbt,  i Jli  xotni  Topi  tvt»  •?  9xL 
owf  t,  f Tyaerroi  'GnxtJv  'tays  Sftu  y ry 

Ty  nr'  iu5wa<  «urrr  i f io»  $ rqrw'®!  V 

Tyiipytiy 

xorry  Tt/jn  T 'GhoiiStn,  huonn^)  ‘O&t 

4 TD  AJ®#  T T/Oyusltn  £ 

ti  ^oii  •?  a^urrev  $ V*  ‘OC5*  ™ 

3*2»  •?  Jivnsf-f  a/^U2TfV'  H /i 

’6n  ]•'  a/jtftnfo»  a%-W»  *- 
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ri  ^TJ  TKf  E H ZifyUT/HS  'f 
»wr.  wj9-«#  'f  mu  i 
Sirmim  •sr^a> AijAc»  ri  r A 

lO^M^Xc^aupcu  nu-tcv  f 

xuAhJ)kii-  JoojsVJijiia^tMjtAsJ^itftue*  rnpii. 
utirtru  rt  P i.STueo»  j H9(my  n^uty  <u/r»  pitv  *.  r 
jnuoM^Au/  xukAcj»  ay  £ T,2  O.n  P,  wv  •}  k t5 

— v \ , » ^ f 

E Z H w>tnf  WO’1 ny*>! «$■*> i|MM,  tTK »11  «^A- 
MAa  cftmdant  r A,  P X Wpt^)  Jas»  T»  K Z A 
cJ*7^K>»,  ay  wooy  auram  Tt/xaj  ‘erfeftAKir?M  fin' 
ctffi  q0K  ri  N S-  ?»  ;)  £ n © E n| 
M N c^jiMjiA cr  * ij  a.<yc  uti  K © E yuviu  rij  vjrzm 
H N M i»)  i-n.  tr«  ri  P £ 
ur/Mie»  ki  ruT  A w^cMijAsp^ayiMi.',  ir  i j«- 
^3>)  c#  tu  y.  Jtupyyxun'  n a^jt  w r £ n P yuita 
r>i  i/»»  T E T Aisoj  in, rsnsw  ij  \j®* S2Ntj  Oot 
EK6'  i/icut  iffft  aAAifAsif  w E K6|MzN  rg/t- 
yum'  «f  ayyi  ij  K 0 «t»F  © E tfrur  ij  Z N «C9f 
KH'  £if7»>«i^K0agji*Of  QE, 

tktkj  7i  ><ti  i5  i<£nity{  ttopirpH'}’  * Z «CPf  n 
ibi»  -i5  E H aJsyMrwr,  trruf  n ctm  -f  S N '=>®V  ro 
an  -j5  N M.  aM*  ro  an»  i5  N Z «n»  «fi  tu  xjxn  f 

♦ N,NZ(xuxAec  >xf  isvoKZA  ja^i  j©Z  <&» 
7»V  K 0,Z  N)  ui  apa  t»  iw»  •£  ♦ Z SdsripcK  </>*- 
furp»  'X&f  r»  an»  I5  E H tiafUTpx,  ttrui  re  im  t 

♦ N,  N Z w£if  ro  ^ MN.  d w£?ix<m  / «*;ay. 


metri  fc&ionis  E H.  ducator 
per  redam  M N planum  x- 
quidilhns  parallelogrammo 
r A,  quod  cylindrum  fecet : 
faciet  igitur  [ per  j.  huj.  ] 
fedionem  parallelogrammum.  faciat  P£;  fi£ 
communes  fe&ioncs  ipGus  & atquidifhntium 
circulorum  Gnt  £ T,  so,  (1P;  i piius  vero  Ac 
plani  fedionis  E Z H communis  (cdio  M N. 
itaque  quoniam  ax)uidiftantia  plana  r A,  P £ 
fccantur  i plano  K Z A,  communes  eorum  fe- 
diones  parallelae  erum : parallela  cft  igitur  e K 
ipG  NS.  erat  autem  & e E i pii  n m parallela  : 
creo  [per  io.ii.]  angulus  K © E zqualis  cft  an- 
gulo £MM.  & cum  parallciogrammum  PX 
parallelogrammo  r A acquiangulum  Gt,  id  quod 
dcmonftravimus  in  tertio  theoremate,  angulus 
sn  P angulo  BT  A zqualis  erit,  hoc  eftXSN 
ipfi  E K © : Gmilia  igitur  triangula  Gint  E K 0, 
MSN:  quare  ut  K e ad  © E ita  z N ad  N M, 
Ac  [per  22.  A.]  ut  quadratum  ex  K © ad  qua- 
dratum ex  © E , hoc  cft  ut  quadratum  cx  • Z 
fecunda  diametro  ad  quadratum  diametri  E H, 
ita  quadratum  cx  s N ad  quadratum  ex  N M.  fed 
quadratum  cx  N s squale  cft  redangulo  ♦ N Z( 
quia  K Z A circulus  eft  Ac  © Z perpendicularis 
ad  K ©,  s N ; ur  igitur  quadratum  cx  * Z fe- 
cundi diametro  ad  quadratum  diametri  E H ita 
rcdangulum  ♦ N Z ad  quadratum  ex  M N.  quod 
erat  dcmonftrandum. 


riPOTASlS  te. 

Ea»  xoAuifytt  ■np.ru  ntyyiit  O/^yterfoi  Sm,  Jf 
'swndy  oti  i flaytrTfix  •?  ro /in  W- 


Pio».  XVI.  Thtar. 

Si  in  cylindri  fc&ione  conjugatx  dia- 
metri finti  & fiat  ut  diameter  Pe- 
lionis 


A B ad  jpfam  AII,  hoc 
cft  BZ  ad  Z0;  ur  au- 
tem quadratum  c*AB  ad 
quadratum  cx  r A ira  re- 
aanglllum  fl  Z A ad  qua- 
dratum c x E Z,  & ur  B Z 
ad  Z (•>  ita  B Z a rcct.tn- 
guluin  ad  re&.ingulum 
w Z A,  hoc  cft  ad  A » oa- 
rallelogranunum : qu.ulr.i- 
rum  igitur  cx  E Z aquale  erit  roflangulo  A <-<>quod 
quidem  adjacet  terti*  proportionali  AH,  la- 
titudinem habens  A /.,& deficiens  figura HKO  ipii 
H A B fimili.  vocetur  autem  A B tranfvcrlum  fi- 
gura: lacus  & A H latus  rectum. 

Ex  quibus  manifefte  conflat,  cylindri  fectio- 
nem  A B r cllipiim  ede.  qujecunquc  enim  hoc 


B AB  'SGf  liu>  A H,  TSTKl 
B B Z Z ®-  cM.'  uk  fW> 
to  as»  t AB  Dtff  Tl  at J 
f r A *TiK  r«  \jm  z B, 
z A «tOf  TO  ATI  Z0,  Uf 
jj  B B Z «Cff  Z e ttruf  ri 
'sia*  B Z,  Z A <J*Of  r*  vni 
t)Z,ZA,  nina  n Aa 

n cto* 

am  E Z itfsr  isi  ra  A ©,  o rnqyt  rb 

A H TgiT&u  sbaAcj.tr,  dA.atK  ijjt»  rij*  A Z,  lAAtt- 
un  : ra-  iit  11  K.  0 syxact  toi  ibi  A H B.  x<*- 

ArioS'»  di  B «V  A B crAoja*  asiar  zj>jL^c,  b 
<Jl  A H e^9ist  ? «iWf  x-Adaeji. 

T#r«v  irttt  ijcbra»,  <p«rtJ5r  f«»  'er.  i A BT  X 


xvAiri/Va  ru/bj  eMftsicf  fsw.  «ns  $ b-rat#*  rj 
loco  demonftrata  funt  inefle  huic  foftioni,  omnia  titexfa  vTmoyjm*.  trana  ifuitw  Stp  tk 

fimiliter  & coni  ellipfi  infunr,  ut  detnonftratum  ^ xmnpr  « «««  xrWc  U- 

cft  in  clementis  conicis  thcoretmtte  quinto  de-  r*  Aiyrat* 

cimo  flibri  prinnl  ns  laltcm  qui  cius  theorema-  _ "»*  * “2T_  , ..  - . - • • 

tis  vim  rite  tiercepcrint : & nos  quoque  in  no-  <tx£/k>«ar  t*  Jta^cccref  x.^ij/ch< 
liris  in  idipfum  commentariis  geometrice  de-  ia»  canycrtyMMn'  •ytufjtTf/ws  amdnrzfiu. 
monflravimus  *. 


I’rop.  XVH.  Tbtor. 

Si  in  cylindri  fedtione  conjugata:  dia- 
metri finti  fit  fiat  ut  Iccunua  diame- 
ter ad  diametrum  ita  diameter  ad 
aliam  quampiam : qux  a fc&ionc  ad 
fecundam  diametrum  ordinarim  ap- 
plicatur poterit  fpatium  quod  ad- 
jacet tertia:  proportionali,  latitudi- 
nem habens  eam  qua:  inter  ordina- 
tim  applicatam  fit  (e&ionem  interji- 
citur , deficiens  vero  figura  fimili  ci 
qua:  fub  fecunda  diametro  fit  tertia 
proportionali  inventi  continetur. 


nPOTASIS  C 

Ea»  e*  ict/AiWjsVnycy  mtyyw  tyktTf»  an,  y 
■7»wit3ii  as  b Icimgy.  2f&(UTfQ(  'O&t  'i1  h*- 
V-ISK  i Zf&HTfX  '3£?<  aVow  vtia' 
Jrnj  a*  «io  r Tqu«’^7tr  ^ 

7^3»  a^Sx  Ttvty^ai,  Swjwn)  to  t 
Tgydw  iixAsyi,  tjAxt*  »)«» f v*  a^Tiif 
•nfstffjdpai  ^rsAa^Sa i -ffo ri  'QZff 

T*  ToftiS,  <Mu7W  eiit<  ofcci»  7t^  >a 
-v/r:  SvzfxiTfii  t,  iis  Wa5»*' 

ors  Tem$  iiaAo^p». 

est  n 


* Vuk  £K«i»  Commrnc.  ia  prop  XVI.  Iib  primi  Conicorum  slfol!*» 
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ab r a necelTirio  cllipfitn  cflc. 


npoTASis  ». 

Ka<  o wAihfyV  7tw  iuW| 

Hnfoi  ti fyyfdpmr  'tf oq  tbI  ix’  cwtvi  t»- 
T^iyanx  <u^j  £ »» ■cfea^W  ^ci*  uir» 
T a£a»A*^C<t*of^4i*  ux'  curi»  >ocyi  W **• 
fyxn  ■?  tAo.>m<  i?  tu/V«  7frdL(£t,  at  7il~ 
JVs  i oftyi*  xKtu^y.  ts&f  -rlui  x\ayicu’ 
'G£?i  icttit»  <Ki  K m'  T&uycfAva. 

'\Lwe  T,  m up)0,  >otAoL^Gittof^JiM  thdium. 


Prop.  XVIII. 

Si  in  (edione  cylindri  redae  linea:  ad 
diametrum  ordinatim  applicentur : e* 
runt  quadrata  earum  ad  fpatia  con- 
tenta  cis  qua:  inter  ipfas  & termi- 
nos tranfverfi  latens  figurae  interji- 
ciuntur, ut  redum  figura:  larus  ad 
tranfverlum ; inter  fele  vero  ut  fpa- 
tia,  quae  redis  modo  dido  interce- 
ptis continentur. 
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vertam. 


catam,  eadem  & circa  fedionem  cylindri  con-  * “**  ™ ,****&*' 

tingere,  er  iis  qui  hoc  loco  dcrnonftrata  funt,  jmam  5 ofc  ri</  y xutiifa  n/dui 

facile  inveniet,  quare  ab  his  abftinens,  cum  e*,  t 'ujaojtt  'KtsiiSny/Jtf.ur  fL^rn  ot^Gwim- 
lemmatia  nonnulla  arpofucro  , qui  fcdioncs  t».  fu* \p  t*t*  jur  >enixf,  oA/poe  p «t?»  Airu- 
fJ.i?_Cafdcm  C(li:  °“cndunt>  ad  aIil  rae  Con‘  M’**  HI»*,  <wrm  cnMw£)  xif  \ 

t rc/JMv  ramivK,  in;  «Ha  n 'r^s-^o^. 

Prop.  XIX.  Tbeor . IIPOTASIZ 

Itaque  dico  fieri  pofle,  ut  conum  fimul  A<>»  ■mwt  SnJWiw  '&1  cfiiijjaj  *Z<n  *) 
a,  •—  — J wJaikV*  ^ ^ etvnj  T^r^Vvs  iMu^. 

EK  K H 1 S 0 n r C/7UI ■»  ra*A*|w  ri  A B T tfjb' 
■f  BT  {iiinui  Jix*  Ttp«aVrf  >tira'  « i, 
(£  iy«  i A B -£  A T,  C nfec  rjirA  u$«* 

ij«ra  A inytfui 

ctvfsacru  y&va 
B u*s  T T A,  A E. 
ijfitijw  ij  iAar- 
raix^ABry»- 
WK&njUR&i- 
Tft)  ij  AE  TB  B T £ 
tfTiE.jf  BE, 
ET  ftiai  (oaA:- 
yt»  H-a  ij  £Z,  fi 
m^tugSaijAZ, 
jtrr  AE*k»*A- 
Aj»Ast  i»  ru  rg/- 
ywu  n 

H »!/*«»»  TJ  A Z 
•E^jcPAijAef  f- 


& cylindrum  una  eademque  cllipfi 
fectos  olten  damus. 

COssttbuatur  triangulum  icalemim  ABr 
lupcr  bafim  B r,  qui  bifariam  fccetur  in  A ; 
firque  AB  major  quam  AT;  & ad  redam 
lineam  r A ad 
A p Lindum  con- 
ftituatur  angulus 
r A E , qui  vel 
major  fit  angu- 
lo A B r,  vel  mi- 
nor; occurrat  au- 
tem  AEipli  BT  E 
in  puncto  E ; & 
inter  B E,E  r me- 
dia proportiona- 
lis iit  E l ; jun- 
dlque  A Z,  du- 
catur  in  triangu- 
lo reda  0 H ipfi 
A E parallela ; & B 
per  punda  0,  H 
ducantur  0 K , 

AH M paralleli 


ciit^i  diametrum  quidem  K A circulus  K N A.qui  r~  mV  t K A nVm  ir**,  j KttA  «v- 

cylindn  bafis  erit  cujus  paraltelogrammum  per  • „ ri  jj'  ri 

axem  cft  RM  ; circa  diametrum  vero  Er  deleri-  ~ , ' * , . r ~z  * .>  ’ 

►sr  t?r  n K M‘  ®w«  r BT 
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Srxynptla.  ■£  0 H «Ktxa  ri  2,  gj  cpjwr  i^\) 
ni  © H Scirri pa.  x tmXitScu  npjfi 

£.3ZTf^  £ij  PT‘  n PT  Sdirnpa,  StifUTpOf  in 
?7I  Jti>»  5 rij«  X XuAirifya  Tflrs-  OfOOttOf  j ij  0H 
SilgifUTfit  in  T^f  it  JtlTIf  S^kwA»»^»  • 

ro  P t*s<*  oift«ir  cJJi  ri|f  jtiwixijf  3Snpa.tfiac  i ini 
rijf  x KvtjvSpu  Jmpaututx,  io.  tbA;»  it«  c»  tF 
itptait  TU ti  xivX  (C  V UvXivSfU  ay  olu;iu  tun  2-J.a- 
ftiT^si,  ij7i0H£ijPT-  x,  ij  rgyuj  *p«  civaA^e» 
ij  aiirif,  TUtim  ii  0 X c^SU  5 <«JW  5rA<6<yr  i 
«p»  0X«  <3i>  ^ xuAotf  jceo  T»^f  e^54»  iri  ? «- 
JW  wAdCgjc  s-ret  uveat  >j0  II  ■arta  r0  X xrtat 
to  ini  t H *,  * © -aror  re  ini  nif  ♦ T*  iftixfa  p 

5Sm  rrf  x KvAhJ)mi  rcpttff,  ciic  ij  ir>j%yta.  ri  a- 
X!  wtdjyi  *oV  t e^9«M>  urat  to  vj ss*  r ryen- 
piaTOtt  Tr,t  Sutpir^rjnpof  to  ini  rrf  Kcvnjy f*Hlf 
it’  airdut  Tnwyt&liaf  J muroiff  ra  ricrpiara'  £ 
Jtii  rif  X Xut.ivSpcv  ip t Toptif  at  ij  0H  xAee- 
>*x  ri  evf  ThdjfKt  «oV  r 0 X ef&*»  Urcat  to 
\jzsi  r H ♦,  * 0 «CfV  r»  ini  r}f  Mqf  T?  T ♦ n& 
«oV  waj  yuvietf  iyopun 1 3Sr  t 0 H.  i».'  i)  ia/ 
tk  T <P  ti  •zetst  i cur  ycatisoi  07r  t!w  clotLu  iytpiin\ 
uaiu  7 i * UX  «ri/ia  i<ri  Tr,f  T *•  y io*  * T £ O ni 
X w/Ao/^eo  ivi  70^"  ro  ipa  T e^H»,  o&  ttc  v 
Kunev  umQeuHai  er,  3 cJ«j  iF  xtiA» JVoo  tf»  ckri- 
pa.vnc tt.  ificlur  3 S etxrtf)  , xir  ioun iv  ipmiut  u- 
ntyuifaoti  aya.yuu.lv'  ij  © F H aya.  yp&uur  iv  iit 
o7r.pa.Hia.it  is»  ifopanpan  r putreat'  ij  © P H 

ao*  rcur  uiu  K cu/rr  |>  iptptnf.if  in  7rif  c%r,puL- 
<n.  v.  «th  x*7iirx<s6ac.9’i)  ij  Ozjj  r A,  A E yeiri*, 
revTinr  ^ liro  A H,  H 0,  ^7«  fteifvt  ij  Oiivcat  usa. 


tu  l^U  * * iVbuilua,  ivvuuiih  VUIIJ» 

dividicurquc  0 H bifirum  in  putvSo  S,  & ipfi 
ad  rc&u»  angulos  ducitur  k-cunda  diameter 
fc&ionis  cylindri,  quemadmodum  & ipfa  PT : 
ergo  PT  lecunda  diameter  efl  Ixionis  tum 
coni  rum  cylindri,  fimiliter  & 0 H ell  diame- 
ter fedionis  coni  & cylindri : & propterea 
punctum  P & in  coni  & in  cylindri  iupetH- 
cie  erir.  rutius  quoniam  in  lectionibus  coni 
& cylindri  eaedem  diametri  funt  0 H,  P T , ter- 
tia etiam  proportionalis  eadem  erit ; hoc  cit 
ex  rcitum  latus  hgurx  lectionis  coni  : quare 
©X  & in  cylindri  (cdione  rc&um  cit  h guras 
latus,  quoniam  igitur  ut  0 H ad  ex  ita  rc- 
dangulum  H*e  ad  quadratum  cx  «T;  at- 
que oftcnfum  eit  in  cylindri  ieitionc,  ut  erant 
verlum  tigurz  latus  ad  reftum  ita  redangu- 
lum  fub  diametri  panibus  contentum  ad  qua- 
dratum ejus  qua:  ad  iplam  ordinaturi  appli- 
cata partes  emeit : erit  & in  cylindri  (edio- 
nc  ut  o H tranfverium  tigurz  latus  ad  ex 
redum  ita  redangulum  H«e  ad  quadratum 
redz  i pii  T ♦ xqualis  & fub  angulis  aqua- 
libus ad  ipiam  e H dudz.  (cd  reda,  arqualis 
ipfi  T • & iub  aequalibus  angulis  cum  ipia 
OH  ad  pandum  ♦ occurrens,  non  alia  eft 
quam  ipfa  T*;  ergo  *T  & in  cylindri  (e- 
aionc  erit : ac  propterea  pundum  T,  in  coni 
fupetficic  exiftens,  in  cylindri  edam  erit  fu- 
perfidc.  fimili  modo  demonftrario  fiet  & in 
aliis,  quz  ad  ipfam  ordinarim  applicabuntur; 
linea  igitur  © P H in  fuperfidebus  utriuique 
figurx  continetur:  quare  ePH  una  cadcmque 
icdio  eft  in  utraque  figura,  prxtcrca  quoniam 
angulus  r A E,  hoc  eft , angulus  A H 0 , fadus 
cft  vel  major  vel  minor  angulo  qui  ad  B,  fe- 


* Hoc  eft  ad  quadratum  ex  ez,  per  conftrudtoncm 


dio 


/ 
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fi  concipiamus  cylindrum,  cujus  bafis  qui- 
dem fit  circulus  circa  diametrum  0t,  pa- 
rallelogrammum  vero  per  axem  0 A : erit  & 
in  ipfo  cylindro  fedtio,  cujus  diameter  1-  E. 
& fimili  modo,  atque  in  antecedenti  theore- 
mate , demonftrabimus  fecundam  diametrum 
eandem  eflc.eafdemq;  omnes  qux  ad  diametrum 
ordinarim  applicantur  : inventus  icitur  cft  cy- 
lindrus, qux  fccatur  eadem  ellipfi  qua  conus 
datus,  quod  erat  faciendum. 

P i o p.  XXI.  Probi. 

Cylindro  dato  & in  eo  ellipfi;  inve- 
nire conum  eadem  ellipfi  fedtum  qua 
cylindros  fe&us  eft, 

EXponatux  feorfum  re«5ta  linea  AB,  & 
in  ea  fumatur  quodvis  pun&urn  a,  fiat- 
que  ut  AB  ad  ia  ita  BA  ad  Bl*,  ut  autem 


TOrXiifcicS-w  TO  0 A S* 

vnj cufU»  xuAi tSlpet,  it  &acv J*o  i Jutiurpop 
tIuu  &K  xuxAof,  t» 3 lia  i afore < 
ya fcpuc  re  0 A,  HSH  iv  tu  xuAjW)m<  n pi;  ijf 

JiafUTfif  ici»  ij  Z E.  Spetur  ^ tu  otP  rtmi  fctt- 

f/rfiosn  i.  i ) S dsriitl  Sutptrftf  r ourij 

gaa,  k Tnum\  cp  tratyiApJUt  ayifyat'  wpfYoipa 

, '«  ni  S o&w-y  T tf  »• 

Jiv7K  xutg.  'vmp  ii»  mrntf. 

riPOTASlZ  xa!. 

KuA/i jy«  X,  eMeej/WK  oi  ai/rcf  tiftii 

xJrav  Ty  atlrx  «Miivj*  g xuhafyl, 

PKKEISenrfaJtvii^Maw  ^8,37*2«» 
Pifoiiov  W curris  iii,  It  'of  A 
A B irpos  flu)  B A Srots  ij  B A «O*  T B T,  uc  ii 


wi 


» • • • •••f*  v J " * 7 “**,*  ** 

\|/«  ri  J* cjrrnf  Jtt/Air  J)»¥.  owf  p iS et  m^cuf. 


MUUU  UU^/u 

erat  faciendum. 


n P O T A 2 I 2 *C. 

Ka>V  Jt^Vnu  tuyeai  xoAirJyoi,  Tifata  afipnifils 
«w  •?  Tti/xw  Tiwifrn  « tnjrnp<u 

ofmm  eMei-itef. 


r ro  p.  XXII.  /Vo4/. 

Cono  dato  invenire  cylindrum  , & u- 
trumque  eodem  plano  fecare,  ita  ut 
fe<2tionC3  faciat  in  utrilque  cllipfcs 
fundes. 

A Eiosen  nuter,  u Bdaif  f&jj  o «fi  7»  A O IT  cotula  danis,  cujus  bafis  quidem  car- 
«rtfvv  xtixAev,  *$pu£>i)  j to  B atijucat,  it  ^ culus  circa  centrum  A,  vertex  punchrm  B, 
Jitt  'Sanent  Tg/ytntr  t»  r B A,  «Of  ifjus  o»  ii  triangulum  vero  |>cr  axem  r B A ad  b.ilim  co- 

f * ' 1 ni  • nrrw 


Barn  tu  xum’ 
K&  6tCiS*ji)&-U 

tp  tKXTIiyt  ij 

AT  E,  A A Z,  igy 
tt  Kyi 

HtSi  TU  (y  <a»ry 
mtjj.Hu  tu  B evn- 
(Uru  ivxtT  A B, 
BZ  yuvut,  'Tii 
ueifuv  neu  -t  iiii 

9 ” A • / 

B T A >|  tAoaraiy' 
£ TVZ.Z  A fii- 
rr  ani aAsyvv  HAif- 
Q3-u  iZH,  iy) 


ni  rcoium ; pro- 
ducaturque  in  u- 
rramque  partem 
Arii,  AAZ;  ac 
ad  redam  lineam 
AB&  adpun&um 
B condiuntur  an- 
gulus A B Z Vel 
major  vel  minor 
ipfo  B r a ; at- 
que inter  r z,z  a 
media  proportio- 
nalis fumatur  Z H, 
& jungatur  BH; 
cylindri  autem 
quxfiti  bafis  fit 


vel  circulus  A,  vel  alius  aliquis  in  eodem  pla- 
no quo  circulus  A exiftens;  nihil  enim  differt,  ita- 
que fic  is  circulus  circa  diametrum  E © ; & per 


tTrt^tvx&u  ij  B H,  X 3 fyTHfSfX  KvKiifpx  Bam( 
fTW  rm  o A x^kA«(,> f aj  a Aer  tc  t>  tu  cami  cfkt- 
uiSu  tu  A xuxAu,  *2tv  yH  fieiTtt.  uru  i mSi 
liu  E © tcdfUTfci,  £ eia.  r E,  © enafi^v  «j^yiA-  pun&a  E>  ® 'P'1  ® 11  parallelos  ducantur  E K,  © A : 
A-jAsaif  BHi^fM^w»«<<(EK,©A'  c*  tu  coJcm  'S‘tur  Plano  ,nnt  in  <luo  «Angulum 
• Hec  U<e  Jejuni  nonnulla  m hnnt  fenlum : Et  per  jam  oflenfa , r K diameter  erit  clliplcos,  communis  nempe 
fedtiom,  tam  coni  cujui  bafu  ell  circulus  diametro  A r ac  vertex  H q.um  cylindri  cujus  balas  cft  r E & planum 
per  axem  itra;  (ive  cylindrus  redias  luent,  iirc  fub  quolibet  angulo  fcafeuus . 

r d f 


r»A. 


I 

I 


I 

i 
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D n,  CC  I CU,I  n «• 
communiter  om- 
nes fccat ; etit 
ut  Mo  ad  ME, 
hoc  cft  ut  OS 
ad  ©E,  ita  B Z 
ad  ZH  : quare 
ut  quadratum  cx 
OS  ad  quadra-  £ 
tum  ex  © E,  ita 
quadratum  cx  B Z 
ad  quadratum  cx  Z H , hoc  cft  ad  recftangu- 
lum  r z A [per  conftru&ionem.  ] fed  ut  qua- 
dratum cx  os  ad  quadratum  cx  6 E ita 
quadratum  diametri  Os  ad  quadratum  conju- 
gat* diametri,  videlicet  ipfius  *x.  ut  autem 
quadratum  ex  BZ  ad  reoangulum  rza  ita 
[per  i j.  I.  conic.]  quadratum  diametri  N T ad 
quadratum  conjugat®  diametri  Srx:  ergo  ut 
quadratum  cx  02  ad  quadratum  ex  *x  ita 
quadramm  cx  NT  ad  quadratum  ex  Sft;  ac 
pruptcrca  ut  02  ad  conjugatam  *X  ita  NT 
ad  diametrum  conjugatam  £ n.  at  vero  dia- 
metrum o 2 locare  * x ad  rctfos  angulos,  item- 
que  NT  fimiiiter  Iccarc  manifefte  appa- 
ret; quia  ipfas  «X,  tl£,  & inter  fefe  & ipfi 
M P parallelas  , reda  linea  M o ad  reiftos  an- 
gulos fccat:  fe&io  igitur  0*2  limilis  cft  fe- 
ftioni  NST.  neutra  autem  carum  cft  circu- 
lus, quippe  quia  fctftio  fubcontraria  non  (it; 
angulus  enim  A B Z,  videlicet  B T N,  non  cft  ®- 
qualis  angulo  BTa:  quocirca  utraque  fciftio 
num  0*2, N£T  ellipus  cft,  funtque  Cmilcs 
inter  fefe.  quod  erat  faciendum. 

Prop.  XXIII.  Probi. 

Cylindro  dato  invenire  conum,  & u- 
trofque  eodem  plano  fecare,  ita  ut 
fe&ioncs  faciat  in  utrifquc  ellipfes 
fimiles. 


cOb^keut, 

S\  i e z 7t- 

ftutr  Kttaycus 
ij  MO  1 3CJV  tiu 
M E,  mrni»  L) f i 
O E «Of  njv  © E, 
iruf  i B Z ffltff 
ibo  ZH’  xajtif 
afet  7»  ieri  s5  0 3 
'&£(<  t»  ion  tt,(  © E isruf  fi  ion  t5  BZ  ri 
ion  z H,  t*tki  «cir  ri  cisn  r rz,  z A.  «A 

itf  7i  ion  f 0 3 ®e>r  riibri^eExraifri 
ion  1*02  JtefUTpit  'O&f  ri  ion f mfyyii  Jta- 
♦ X.  Ui  ^ ri  ibn  i5  B Z «CK  ro 
\jlft  rut  T Z,  Z A irruf  ri  ior»  'b  NT  ijsipirptt 
«O r ri  ion  ■£  Xgjurpx,  tytpi  f Z O’ 

Lt  kfcL  7J  ion  T5  O 3 irfti  ri  ion  i5  * X trr«r  ri 
ion  i5  N T «©r  t»  ion  ^ Etl’  re  i*  q 03  a» 
xrCrf  T ♦ X m{yyr  fktfUlf*  iruf  i q N T «6>r 
ibo  E H aJCvytf  ^kjsqttnfcr.  «©  ( isaf  yth 
tiau,  -ripuixav,  >jir  O 3 ibo  ♦ X,  q N T ibo  Sfl, 
<JqA«r  7«r  yS  * X,ft  E,  zfyiXslt/f  itu!  a&r- 
Aoic  n 5 r>[  M P,  >i  M o iifu*r  q kfjr  0*3  rniq 
r?N2T  77^  ifuict  ioi.  x wc  Ki x«ixA:f  i^t7t- 
fd. curru*,  ita  ri  py\  Cxiwtm  «ia/  T rtplw'  f 
\jzro  rut  A B Z rareo  •f  uzn  ra»  BTN, 

cutTU  iroifi  tk  \jz?v  r Br,  T A‘  tMrrJaf 
tXA-nfa  -ut  O ♦ 3.  N S T 7iya«r,  xo<  dm>  ifii j«/ 
aAA,i«A(qr.  exr{  f<?« 

nPOTASIS  *v'. 

KuAn</)»«  tof2»  xato»,  ^ n/ottt  a/tpo7ifVs 
tr!  ‘fami fu,  •xowrt  T Ttptf  « «ATtpw 

CfXAMf 

« AEAO- 
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on  J|  v,  U.wX«f  04  nfxcui,  ij  i/Xf  oukAai,  i^Xa' 
a»  yb  >otb  # MH  B*»i  Ka-ncnt&cuQyi  n lX- 
Xx-rhi t£  Xm  -fi  H 0. tktki  S\jsir  EH.HZ, 

nPOTA2l2  x/7. 

Ea*  tu^wi  y^myjn  TH^Sbf  <ft>a  arpM,  -n  /i 
'Q&i  «t  7n& ti-?  «u3*ta<  Tfiifia.  fui  /*£- 
(x  ? ? T»  Xuxu  TrtgjtTi  Tnh/uiTH,  t$> 

Si  CUiMfVpmfV  TWT»  {*<<*¥  T^IATDf  jj  ?Am- 
■TrV  Trj^ayara'  iaw  «©^Sjt  n fui  fi.t4?ot  Tfoi- 

fut  lofaGxndy  wnf^aMo»  il/uTt- 
•t^vyxw  x ? \jo£&\Wt<#  p«- 

$**  £ fcfa)  ff"  (uav  T#tV4aros,  tAa-f)**  A'  ov*- 
' cqtiprnptf  tvt«  ftwW  -n^  Aoari  tti- 

gJtTI  TliXllAH*. 

ITU  «#k*  i A B,  HTfUf&vn  xans  ni 
A,  li^Ar^AB/ti*  iya*  fAM^tor'  X\yu  Jij 
«•n  ia*  t«>ctj  *£  r B 7ir^ayij»a)  uro  xu£/Kf 
viti  A T ‘E^yCA*|fti,w»l(CaMf»  7Tr«ctyMtu,i| 
TtXdjfjt  X v7npohq(*ttn{  fui^m  /uSp  ifO/  i5  r A, 
fAafla*  ^ I5  T B- 

Ei  y$  OUKITO,  -lf&«  , , 

-Ttirw  * TA  xXdjt*y.  n-  A J~ 

va*  r«  jmftoArptctTK-  fxti 
ii  ro  «r^a  r A r ri 

><ttb  •£  r A ■nrfO.yuiu,  izanw  ia  r&i  i/ro  r A A r* 
Hi  q r«  ©y  r A r ©%jiCa^«'uV«/,  wriaCaM^» 


tue;  quaararum  eram  e*  mn  iiuum  at  vei 
majus  vel  minus  quadrato  ex  U e,  hoc  cft  re- 
dangulo  E U Z. 


P*OP.  XXIV.  Utor. 

Si  reda  linea  fecetur  in  duobas  pun- 
dis,  tegmentum  vero  quod  ad  unum 
redx  extremum  non  majus  iit  eo 
quod  ad  alterum;  applicetur  autem 
ad  non  majus  tegmentum  /patium 
«quale  quadrato  ex  tegmento  medio 
& non  minore  iimul  tempto,  exce- 
dens figurd  quadrata:  latus  exceflus 
majus  quidem  erit  medio,  minus  ve- 
ro quam  medium  & quod  ad  alte- 
rum reda;  terminum  adjacet  tegmen- 
tum iimul  fumptum. 

SI  T reda  linea  A B,  qux  fecetur  in  pun&is 
r,  A;  & fit  A r non  major  quam  ab; 
dico  fi  ad  A r applicetur  fpatium  atqualc  qua- 
drato cx  r B excedens  figuti  quadrati . latus 
excelsus  majus  quidem  cuc  quam  ra,  minus 
vero  quam  r B. 

Si  enim  fieri  poteft  , 

i primum  porutur  ta  la- 

A B tus  dic  cxcclTus.  quo- 

niam igitur  id  quod  ad 
A r applicatur,  excedens  quadrato  ex  r A,  idem 
cft  ac  rc&angulum  A A r , quod  quidem  »- 
quale  eft  quadrato  eft  r B ; erit  rcdanguluro 

a a r 


II  0 


SI  T datus  cylindrus,  cujus  balis  quidem  ctr-  »H  a.  i it  » *m«>  Kv/urapv» , o mu».?  w • -e 
culus  circa  centrum  A ; parallelogram-  ■*—'  ra  A «Wjw  xwcAer,  « A /ia.  i afawc  mu- 
nium vero  per  axem  E r ; & in  eo  diameter  r»  BI\c»  u /uiftirftf  djc  <Wrr- 

dati  ellipfcos  fit  EA,  qua:  produda  occurrat  njf  ^ E A,  i|iiy  wfiXiiSfidc»  ffvpTOrirra 

ipii  BA  in  Z : perque  r ducatur  ni  ipliAZ.  tj  B A xamsra  l,  rS  A z Jict?r  '«r^<i>AitAK 
parallela  occurrens  redx  BA  in  H;  &,  pro-  r$u  >j  r H,  toptmxliiim  r>i  B A icam  n ll,  xay  cw 
trada  reda  linea  Z A ad  (*,  compleatur  paralie-  CxidfW  wZi  S^n  ts  0,  nfonT^pae^m  r» 
logrammum  H0. 

Quoniam  igitur  pa- 
nllciogtammi  H © , 
latus  Z H lateri  0 r 
cft  squale , latus  au- 
tem ©r  non  ell  mi- 
nus ipfa  n K ; neque 
igitur  Z H ipfa  B K 
minor  erit,  ii  igitur 
ad  redam  BK  appli- 
cetur fpatiiim  squale 
quadraio  ex  K H ex- 
cedens figitri  quadra- 
ti, latus  exccffts  ma- 
jus erit  quam  K Z,  & 
ininus  quam  K H,  per 
ea  qux  proxime  dc- 


Enn  in  t»  H O ax- 
cz>ArXcypauux  ij  Z K 
x-X^ary0r«nEri, 
fii  0T  r?  BK  ikiw 
1**$**’  jjilZ  likfel 
$ B K isx  i -iv  (Aa-fur. 
uu  <t{Ht  tu  AVn  f K H 

7TTfa-/.Vl  -iJ  ‘ow 

GctMaun  'tx  r BK 
inifisMaf  nW 
ywu>,  ij  ■xhdjfa.  a l/- 
mfhfafutnf  utXar 
ftiiifttf?  KZ,  cAxr- 
r*r  ^ K H,  ri 


monftrata  funr.  itaque  lit  latus  excelsus  K A,  « ir»  W;tw  i K A ffX^pi  ii  t/trtp- 

O A i l!  tl  r 1—1  < A \l  • inn.  ' A nt  ' !T  . ^ ' S\  ..  V . . . J?  I • n 


lumque  per  axem  BKM.  fi  igitur  imelliga-  *v*  - • * , 

mus  conum  (edum  eodem  plano  i quo  fada  **™*0 U*  a^tr  T?.y«r:v  ^Xr.tTt  ^ B K M. 
cft  E a diameter  fedionis  cylindri ; erit  etiam  5 r wm 

in  cono  fedio  cujus  diameter  NS.  & quo-  ou,  ikp  h y>yM  ij  r.  A c\ijU!t&tT  H xvXivAk 

niam  ad  redam  r A r -*1 ' r 

lc  quadrato  ex  I 
dangulum  B A I 

funt  A B,K  r inter  Ic  paralleli,  itemuue  paralleli  •—  , »-  . , „ 

funt  a z,M  A;  r h : ui  igitur  az  ad  z b ita  m ad  J'  » T,  V'  * K 1**a  £ * H 

• nTf«tya»4i  ww  fja'.  s>  ctf  A B,  KT  CrgjiX- 

A^Asi  etAAi-Aaif  ft(nr,(iPA.a  <c. cq  A Z ,M  A ,T  H saca^XtXt*  «cw  c*Mr  Aowf  aM  i AZ  wJfrT  Z B urar 

B TH 


w^tCtSXijj,  vsif&tAA: 
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Kl»  "Xn»  v rnpW  f«pvs  im i&%lf  Ti/mi  lu- 
oi»  fttWhw,  joi  ^ 

•3TOVJJ  <fi 


poflumus  cx  eadem  parte  infinite  fo- 
care duobus  planis,  non  squidiftan- 
ter  politis , qua:  cllipfos  fimiles  effi- 
ciant. 


pt  T Q x(um  o ioStdf  xufijtfycf  <nut\wer,  £ 
■L'  r«  24f  t*  r» 

A B «e?f  cpS*W  o»  r»j  0cirH  71C  «uA/rjjw  > mtf 
UOTlCHcS-M  1}  XfW  T«  A 

yavia.  o?«*,  *,  2.,'a  J"  r 
K«5»7ir  o%  r A A 
q T A*  ihajjp) 
io»  ij  r A siarait'  r V 
A A,  r B ■a^tAAqAcif  i/a- 
wnrWwr.  «Aq^awa»  fp' 
uuingfi  yAtimef  ft&tMf 
«tyEA.AZ,  j «xi£*u^*- 
«#  «i  E r,  r Z‘ 

ET rq  Z T.  io»  ir,  nani 
T *fypflf*/rfl/l*  TfCTM, 

*?dyau*i'24&  r T E,  T Z 
Stmnfa,  ■nya*  f xuAi»- 
J^n.Tffurrm  £ mti tu  r «V 
eh r,  zer 

A iyu  i » rn  «ytudj  fr»w. 

Ejtm  78  if  t»  «a»  «ir  ET  «f«f  T«  a’;»»  T5  TA, 
«ra*  ro  ari  tk  2 T xfof  ri  axi  f T A’  abbri  ri 

* t > t • V S » q * _ . M • > * 1 f 

ErwfH  re  «r»  T T A K»  aif  ra  ocri  T 
ET  24&pnf*  f itftjf  Wfti  riam^iairri  m£u- 
y*f  24&fttr&,  ri  fi  ari  rir  zr  *fif  J*  «T»  $ 
A r io»  «r  T»  ><»»  i*  Z r h*fiA  Tf*  f Ttfuit  vdf  ri 
•mriewZvyif  ion-j  JtufMrpr  x,uti(*  i £T 


SIT  primum  datus  cylindrus  fcalenus , cu- 
jus per  axem  parallclogt  amnium  AB  re- 
&um  fit  ad  bafim  cylindri ; ponaturque  an- 
gulus ad  A acutus,  & 
per  r ducatur  r a ad 
latus  A a perpendicula- 
ris : minima  igttur  cft 
r a omnium  quae  inter 
parallelas  A A,  r B ca- 
dunt. fumantur  cx  u- 
traque  parte  punfti  A 
rea»  x quales  EA,  AZ, 
& jungantur  B r,  ri: 
erit  igitur  Br  ipfi  rz 
«qualis,  fi  igitur  per  r E, 
r Z , juxta  pradidum 
modum , plana  ducan- 
tur, kcabunt  cylindrum, 
locent  itaque  & faciant 
cliipts  E M r , zer; 
dico  cas  inter  fe  fimi- 
les cfle. 

Quoniam  enim  ut  quadratum  ex  E r ad  quv 
dratum  ex  r A,  ita  quadratum  ex  Zr  ad  quadra- 
tum cx  r A ; ratio  autem  quadrati  cx  E r ad 
quadratum  cx  TA  ratio  cft  quadrati  ex  ET 
diametri  (cdionis  ad  quadratum  conjugat»  dia- 
metri ; Sc  ratio  quadrati  ex  Z r ad  quadratum  ex 
AT  rado  eft  quadrati  diametri  fcaionisZr  ad 
quadratum  conjugat»  ipfi  diametri:  erit  ut  ET 
[ ) O diameter 


occurrat  Z A quidem  redx  B r in  © , HA  Te- 
ro eidem  in  K;  adeoque  ut  AK  ad  KH  ita 
A e ad  e Z.  fcd  ut  A K ad  K H ita  quadratum 
ex  A K ad  rcdangulum  HKA;  & ut  A 9 ad 
©Z  ita  quadratum  ex  A © ad  rcdangulum  A9Z : 
ut  igitur  quadratum  ex  A K ad  rcdangulum 
IIKA,  hoc  eft  [per  ad  redangulum  B K r , 

ita  quadratum  ci  Ad  ad  rcdangulum  Z © A , 


rXef  ni  A A «r  Z II,  * iWfvx&evu  q /jS/i 
Z A <7T  L47T7774  TU*  TT  B T KATtt  78  0,  q St  H A tULTU 
t»K‘  Uf  dgjoq  AKbOtt  KHtrrufiA6*fir 
T0Z.  dM.  u(  /ufy/i  AKT/»r  TKHxraf  rodn» 
I5  A K wfof  7*  L2B * r H K,  K A,  dr  /i  q A 8 rtfif 
t 9 Z arra*  ro  dai  A © *f«f  7»  in  f A 0,8  Z • 
us  a.fnt  ro  ~}xx i f A K *{oc  r'a  wnr  HK..K  A.rmtsi 


hoc  cfl  ad  rcdangulum  B 8 r.  itaque  fi  ducan- 
tur red*  line*  parallelae,  A M quidem  ipfi  AK, 
A N Tero  ipfi  A 8 , & per  ipfas  plana  conum 
locantia ; limita  habebuntur  cllipfcs.  Quoniam 
enim  ut  quadratum  ex  A K ad  rcdangulum  B K r 
ita  cft  quadratum  cx  A 8 ad  rcdangulum  B 8 r ; 
efl  autem  quadratum  cx  AK  ad  rcdangulum 
B KT  ficut  quadratum  ex  A M diametro  cllipleos 
ad  quadratum  conjugat*  diametri  ejus  ; & ut 
quadratum  cx  A 8 ad  rcdangulum  B © r ita 
quadratum  cx  A N diametro  cllipleos  ad  qua- 
draram diametri  ipfi  conjugat* : erit  igitur 
ut  diameter  A M ad  conjugatam  ei  diametrum 
ita  diameter  an  ad  diametrum  ipfi  conjuga- 
ram : & idcirco  A M,  AN  (imilium  clliplium 
diametri  funt.  quod  dcmnnlfrandum  erat.  At 
fi  alias  redas  ipfi  Z H parallelas  ducamus , ut 
»0;  & i pundis  3,0  tedas  jundas  produca- 


xpW  ro  ua»  t B K,  K r,  iruf  r»  an  T5  A8  *?W 
rot 'rn  t Z 0,0  A,  rtfrKJ  «fDCTOUOTT  B8,©r. 
lar  Zv  iiayufut  lignar;  ri?  itV  A K 

t A M,ri) di  A9t  AN.tli  atiravt 
mSa  7i /i.*,  r xd» er,  epulat  iAmJ-ow  ■mvrti.  trti 
yS  de  t»  an  A K «for  ri  via»  f BK.K  T Xrmf 
roda»  -f  Ae  xpef  ro  va»B0, 8rd&  dcpiiro 
da»  AK  xpef  ro ua»  t BK.lt ritrar rodiori* 
A M thafUTpi  f i xfit  ro  da»  i5  rt^uyic 
t atrii  di  apurpt,  uf  ii  t»  da»  f A 8 TfW  rstiai  r 
B 0,8  r ifr ut  ro  da»  i5  A N Jiaiur^x  r 
ar(df  ro  dai  i*  durii  JtofMTfM"  Kutapa 

q A M di ofitrpof  Trfif  r wZyyri  iiapmpai  irtttf  n 
N A Jidfurpef  nfes  r OT^uyq  2jjyarpr  «ap* 
A M,A  N ijuluv  Ohtr^AH»  «m  did^atrpoi.  onj*  U{ 
nur  tripas  $ Tq  Z H «r^MqAirf  apxys*- 
ftir,  u%  liw  Z O,  v&!  ani  rup  2*0  Sin  7*  A J&*- 

• 9 /Y 
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ri  dxi  $ avCjjyit  iaurr  Sia-furpu,  dreof  ra  ui  ■$ 
K T oio/jUt/m  W irpif  to  a»  i^AT, 

TXTtTW  *{or  to  oai  ^ ovfjrydf  aj^cftf  rpa  • aj  o^t 
K r,  A 9 hdfUTfOi  «oi»  o/ioii'»  OiKtdptuv. 

nPOTA2I2  k5'. 

TT”  Eisea  miAi»  ^tutlx^xj^  x >«*»#,  j,  eae- 
Cxi|3-«0irf  *?  r B cJ^lJso»**,  Stet  t<ru  *t' 
aiifflonaos»  tu*  luput  dpcyii*  dTrrmSx  miirm 

Anjtf™  uf  w r 
xuicAo»  tv3-«ct  /ra- 
rr  BT  ij 
IIP,  £<53t£<s6^m- 
ntj  aj  A n,  A P oae- 
GiGa^cS-uob»  cfoi 
X,T  cxtidufuf  d/> x 
iASxpk  t zn, 
irvrn  ATxpf  r 

TP-  KXI  Uf  dp*  TO 

«t*»  r A £ Tpar  to 

tj»p  f ai,  sn, 

TJfTKJ  ■we#s’  TO  <l*l' 
r T X,  X B,  Urus  to  dod  t5  A T irpet  rtiwrA  T, 
TP,  WW  *oV  tovIott BT, TI\  (ioagjry 
X A,  A T ei)d«*T  dpxyupur  Ct  tu 

Tf/ydtot,  df  rdc  B T,  T ♦,  «ft  clutuv  cformix 
mirnt  t AA.«\J/W  tow£),  **  »®“»f  eiptifU- 

tx,  ct)  B r,r<?  tu&niLj  ifuiut  ifaer^tut  Stdpurpci. 


hoc  eft  ad  quadratum  conjugata;  diametri,  ita 
quadratum  ex  K r diametro  cllipfeos  ad  quadra- 
tum ex  AT,  hoc  eft  ad  quadratum  diametri 
Ipfi  conjugat*:  ergo  KT,  A e eUipfium  fimi- 
lium  diametri  funt. 

Prop.  XXIX.  Probi. 

SIT  deinde  conus , ut  fupra;  &,  produdi 
r B,  oporteat  ab  utraque  pane  ducere  pla- 
na quas  ellipfes  fimiles  faciant. 

Ducatur  in  cir- 
culo reda  qiuedam 
linea  np,  ipfi  bt 
parallela  ; & jun- 
d*  An,  AP  ad 
punda  X,  T pro- 
ducantur: ut  igi- 
tur AS  ad  SIT, 
ita  AT  ad  TP, 
& ut  quadratum 
cx  AS  ad  redan- 
gulum  AXn,  boc 
T eft  ad  redangu- 
lutnrSB,  ita  qua- 
dratum ex  A T ad 
rcdangulum  A T P,  hoc  eft  ad  redangulura  B T r. 
quare  fi  redas  lineas  in  triangulo  duxerimus 
ipfis  S A,  A T parallelas,  ut  BT,  r * ; & per  eas 
plana  ellipfes  facientia  : erunt  B T,  r • funilium 
cltipfium  diametri,  per  ea  qius  fuperius  dc- 
monftrata  funt. 

Pxor. 


Digitized  by  Google 


UIJUI^IU  at  11  IV  VU4IWJU1  *iaLULUUwi,  iut  * >uj 

conjugationis  fecundi  diameter  ad  diametrum 
ipfius  tranfverium. 

In  cooo  autem,  fi  rurfus  fiat  ut  H A ad  A K 
ita  An  ad  ns:  erit  ut  AK  ad  KH  ita  ni 
ad  2 A ; hoc  efl  ut  quadratum  cx  A K ad  rc- 
&angulum  H K A ita  tc&angulum  n Z A ad  qua* 
dramm  ex  A Z.  fed  ut  quadratum  cx  A X ad 
rc&angulum  H K A , hoc  cft  ad  rc&angulum 
B K r,  ita  quadratum  diametri  duarum  (imilium 
cUipfium  qua;  cx  eadem  parte  fiunt,  nempe 


OiafUTM  7Tf«  r oasn^yu  »o^Ufw«.*o  • nr 

ftK  wgvjicK  i tTum^a  Jidfujptf  r /idfulftr. 

Em  3 ? **»*,  **»  aaAi»  Ka.mm&irujAB  ut 
T H A ir^ot  A K.irraf  t A H r^i r t II 1'  tpq  ut 
if  AK  rf'ot  tKH,  2rc*f  e Kr/if  t 1 A.Ttfrta 
citream  "f  AKt pcf  ro  \saz  r H K,  K A x-us  rl 
u»»r  IIZ,SA»fif  rorwi^  AX.  a)k  ut  pa 
t»  elui  AK  t fit  r*  Oa n t H K,  K A,  rmtirp f 
t»  v*  t B K,  KT,  irrfcf  ri  au  f saptTfa  r ari 
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«5^>ji»jjAs»»‘  fi^n  r eeirpif  o^AA jj-  fimitis  conftimicur  prxtcr  xquidiftjntes : ncqttc 

Ai»  Hraf  7t|  2j^i  t EjA  ityt/uSfm  ii$e at,  c » r?  ip^a'  diametrum  parallelam  cllc  ei  qrtx  per 
xantuxiti  5*»W  $ K mi,  2J51'  iir  E & A ducitur  in  %llra  coni  i h*c  enim  folitaria 

e?>5ma  reda  per  E dufta  ipr,  A a parallela 
/ , ,,  a • < »1  • ~ „ * circulum  contingit,  & cadit  extra:  nec  cft  ahud 

"?*  £ .™  K7K  /■»  ^ ^ E *“»  pandam  compar  pundo  E,  quemadmodum  eft 

tXvy»,0K  wEriO^wZnH.  ^ O ipfi  3 & z ipfi  H.  * 

ns&t  /aV  »rv  V ifiit  ■at&XrpA-ns  De  propofito  igitur  nobis  problemate  haec  di- 

ien  a- A taray  adunat  j m cipx  S at  da  fufficianr.  Tempus  eft  ut  ad  ea  aggrediar, 

(fi)  funhS-»t  ip  omp  ctfT&f  kn^feifioftu'  xp of-  qu*  modo  pollicitus  fum:  mihi  vero  futur* 
atq  St  fut  vk fiOiJietii  nutjjutf  ixaxcufcf,  cnntCTOpladonis  occafio  non  intempeftiva  foitj 


c axcufcf , ki  3 
iSi.  n«5-fli»  i i»  tauri 

■wV  •arfepXkj hxs  dnryifApK,  etr  pfa  luxhHdrc 
rtnu  «x  i/aciSr],  mpvnfcv  /i  <rV  inaiayunm 
au tus  ieutpinei-  pifai  yS  -atf  xu^aJhihj/f  tuflf loti 
rivaf  7 ttauncf  eati  i»  itis  ni%oif  ij  ru  ii dp{  ttif  ? 
xjcVm»  crxiaf  ipufMt  rr Aa.uWf  .tr»!  aai  ha.fj.ra. a :c 
7i»if  «tx’  xrmtfi>  >uue,i$/j>rf  t)  hv^n.  rin  $ h£ 
troei  arArifi»  mprxjfi  Mittythiv,  tthha.  >ju7»  i x*- 


nempe  haec.  Titbo  geometra , in  adrcrlariis 
ejus  redas  parallelas  explicans,  non  contentus 
iis  quae  fcripfcrar  EocliJesfa tius  duxit  eas  exem- 
plo declarare  : dixit  enim  lineas  parallelas  e(Te, 
quales  in  parietibus  vel  pavimento  columnarum 
umbras , i lampade  i regione  ardente  vel  lu- 
centi fadas,  videmus,  quod  tametfi  omnibus 
non  parvum  rifum  moverit,  mihi  tamen  ridicu- 
lum non  videtur,  propter  meam  in  audorem. 


, •»'~r-  - /•  ■ • x qui  amicus  nofter  eft,  obfcrvantiatn.  led  vi- 

twyihOfir,  atoo  x yp^xpbTK'  puto  y)  »K£.  deamus  quomodo  hoc  mathematice  k habeat; 
«AA<*  axexket  'arui  to  -ma-nt  «jp<  ftafyfufmuf’  talis  enim  contemplatio  hujus  loci  propria  eft  : 
eixtt*  Jiijvws^if  7»7c  crraet<3*  *CVn5»w^lj«Ve'f.  quippe  qubd  per  ea  aux  prorime  demonftrata 
«JY  tunw  $ XxtjHxfany  ii  w&uiffa »-  'unt  propofitum  oftendi  poflit. 

* Sedio  haec,  cujus  diameter  ipfi  a e parallela  eft,  rationem  habet  omnium  minimam  diametri  ad  latus 
ejus  redum  : ac  proinde,  fi  proponatur  duplis,  cunis  diameter  ad  latus  ejus  redum  minorem  habet  rationem ; 
dux  tantum  duci  poliunt  redae,  fecundum  quas  defignata  plana  fedionesdarxfimUcs  producant. 

UH 


Paor. 


planum  ducatur  faciens  in  cylindro  parallelo- 
graminum  H o ; ipfi  vero  Z r ad  rectos  an- 
gulos ducatur  r K in 
plano  circuli  Z,  & 
per  rx  & utram- 
que iplarura  r A,r  E 
plana  ducantur  cy- 
lindrum (ircantia  , 
quae  faciant  in  fu- 
pcrficic  quidem  cy- 
lindri curvas  A o M, 

NES;  in  plano  ve- 
ro parallclogrammi 
reCtas  lineas  A M r, 

N 2 r : diametri  igi- 
tur feCtionum  iunt 
AM,NS.  ad  eas  igitur 
ordinatim  applicen- 
tur A O,  E n,  & ad 
alteram  partem  fu- 
pcrficiei  ad  puruSa 
P,  2 producantur, 
itaque  quoniam  rc- 
tta  r a contingit  fe- 
Ctionem  A A M P in 
punifto  A ; fle  hu- 
jufmodi  cylindri  (eftio  ollenfa  cft  cllipfis,  non 
circulus  ; ordinatimque  applicata  cft  A O : erit 
ut  A r ad  r M ita  A O ad  O M,  id  quod  demon- 
ftratum  cft  ab  /IpcUmia  in  j<$'*  primi  libri 
Conicorum  : Se  eadem  ratione  ut  Nr  ad  r s 
ita  Nfl  ad  n«.  eft  autem  NH  ipfi  9M  pa- 
rallela ; quare  ut  A r ad  r M ita  N r ad  r 2, 
& proptcrca  ut  AO  ad  OM  ita  Nfl  ad  tls  : 
reifta  igitur  pun&a  n,  O conncCtcns  eft  in  pla- 
no H 0,  fle  utrique  ipfarum  BA.6M  parallela. 


dTMeL,  K mta  «,  un.- 

mSat,  e»  ruxuAttffu  t>  2 afm f ntt- 

gjtft.rJjyqa.Ufva  7t 
H0  ^ ry  TZ  ®CK 
c/fruc  r%$u >1  rKc* 
tu  5 Kurft.a  JZnri- 

Sa  ia st,  vjf  fi*  Ttf 

TK.  Kj  vta-nojtK  rur 

r a,  r e 

c&«  SJmttSx  lifmr- 
■m  rtr  KvfuvSjtn,  j 
murru  Jl'x  'f 

at  fAfrn\  Sfatyattm 
ri  xuAiri^t , mf 
A A M,  N E 5 vau- 

\ . .1,  -V  ‘ 

/tat,  ea  •)  tu  it  m- 

fxOArA'y>afifiX  itn- 
tt itu,  ntf  AMT  . 
NZrt&Mf  JuL- 

fti-ll fW  if»T  TtftSt 

<w»  a}  A M,  N Z tu- 
&eiaf.  Kavx^ueat 
ninui  Sin  ntf  A M, 
N " iuLfurqxf  at  A O,  E H irmyJfluf,  x,  «Otr- 
vcoeClriS-ueor  S?n  %nftt  ftitcf  qr  yrn^oafiae 

ttattt  7*  P £ £.  ernei'  St  •f  A A MT  y^ttft- 

ftrs  ij  r A icant  ra  A,£  dtft,Kj  i matrix  2 noAir- 
Stx  -nf4.il  ifttfrjuf  iaa  aft.  i xvxAtf,  K ta-tx* i*| 
TmtyiA/juf  r AO'  i-r  agjt  i A r «Cx  t r M »- 
rair  i A O r OM,  «r  An  fturiu 

ea  tui  et  .t  K»i kuv  -tquti&ru  vtru  ^tufir fiati-  Xj 
Jio.  7B  curti, us  i)  N T «©r  T T 2 irrair  n N II  Itfif 


© 


rns.  »T«5  1}  N H TyOMC^wi^lAX  K»'  St 
ctgjt  I»  ATistW  TTM  itrut  X NT  «ex  rTZ’  C ut  acet  o AO  V&e  OM  SrUf  X Nn  «©T  a 3‘ 
tj  agjt  ia  0,0  at-fteta  dJn^dbywtsau  tbSteix  ea  tui  H & bltrrtiiu  ivi,  tyy  ocarr^a  f B A, 


• H*c  demonftratio  cylindrum  fupponit  reCtum;  (ed  propofuio  non  minus  ver»  cft  de  liaJcno,  ubicunque 
fitum  fuerit  punctum  r : nec  modo  diverfo  probabitur,  nili  quod  angulus  b Z r,  jira  non  fir  necef&rio 
rectus : oportebit  autem  planum  arcuii,  cujus  cemrutn  z,  tranGre  per  datum  punctura  r,  ita  ut  briis  a pUno 
aquiJite. 

OM. 
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*•  ***  VWKtV^Srf-  ■«  pvuivvis  n,  m,  ru,  »,  oc  jungantur  AN,Ma  ! 

mo>  «y  A X,  M S‘  A*y«  rit  ij  M S r?  A N dico  redam  M s ipfi  A N parallelam  cflc 

AijAcc  iri. 

Ta  75  ai*  r KA.EZ  Planum  enim  per  re- 

»i6«air  6xSci^.iuSfK»  3m*  I A r T I das  K A,  E Z dudum  fc- 

mfev  Ttfxti  itriAMNi  jm  L, I - °kit  etiam  planum  A M- 

clrtnrs^or,  JtwtiiVrt  e»auJ-  l\  / \ NE,J?l.*n  00  _commu' 


cJTtma 0»,  Xj  ajuis-fi  e»  ap- 
ra» xaitlw  rtftiiv  A M m- 
Cri^-T Ae»  *«*»  r?EZ‘  a- 
piar  /f  k r«  2jgi  f EN, 
H © tu 5«a»  oOT»»<fey  N19- 
ora  cra^iMjiAa»  r N S ri} 
H 0.  «ni *y roAKN Tai. 
y«»«»  Tiptnty  vase  ra- 
gjtWjfAu»  'iitrinS 0»  TM 
ABI' A,  A MSN,  cu<tf>jl  *s‘- 
r«y  aiiTuv  arpty  aay^tMij- 
Aei  tiow  aMrjAaar,  rarnVw 


A 

r 

\ 

/ 

Mi 

y ° 

E 

<z.  z 

/ 

A 

'b 

Planum  enim  per  re- 
das k A,  E Z dudum  lo- 
cabit etiam  planum  A M- 
Nr,  & in  eo  commu- 
nem fedionem  faciet  re- 
dam lineam  A M ipfi  E Z 
parallelam  : fimiliter  & 
planum  per  KN.He  du- 
dum  faciet  N 3 paral- 
lelam ipfi  H 0,  quoniam 
igitur  A K N triangulum 
ab  Jtquidiftantibus  planis 
A B r a,  a M z N fccatur> 
communes  iplorum  fedio- 
nesNA,  HE[per  16.11.] 
inter  fe  parallela:  funr. 


Aai  fiaw  aMijAaar , rrrrisTr  & eadem  ratione  paral- 

flNAriiHE.  ajsi  *»  ocri»  j 3 * 2M  r?  0 Z lelx  funt  red*  SM,0Z  : quare  ut  EK  ad  K A 

mt^jrAA^Aof  • Uf  ia*  i E K r K.  A ira*  >j  ita  H K ad  E X,  de  ut  H K ad  K N ita  H 0 ad 

1-  S.  v vr  jZ,  - . , ..  . " „ " NS.  led  ut  E K ad  K A ita  E Z ad  A M ; ut 

*****  , KN,  J av  »1  H K *?0f  r Is  N jrr»r  1»  igitur  EZ  ad  AM  ita  He  ad  NS,  & permu- 

He^^NZ-  ^/t^EK^lCA^,  tando.  cft  autem  EZ  aqualis  ipfi  H0;  ergo 
E Z T(ct  A M’  x,  uf  aq*  i E Z «tyf  T ai  M HTUf  & A M ipfi  N *.  & funt  inter  Ic  parallela: ; 

i H © -sr&f  rNi,»  tntAAaf.  (£  sci»  l«t  ij  E Z rii  reda  igitur  M2  [ per  33.  i.  ] ipfi  AN  paral- 
H ©'  Toij  ctp*  £ ij  A M r?  N 2.  tiri ;}  jj  kl*  eft. 

Aer  afet  k,  i M 2 tti%*  t5  a N. 

E**  Jij  rifttr  K annuti  Jray  Ta  Si  igitur  ponamus  pundum  K efle  ccirpus 

^aait^en.T»  'j  A r irafji^Ks^afLfiet  to  cJxjxfar-  illuminans,  & A r parallclogrammum  quod  ejus 
6 iri  ¥ axTwn,  tari  x*6'  ama  tot.  trii  c»  xvAlvfpw  radiis  opponatur  , fire  per  fc  live  in  cylin- 
wyto*9T7Bf  txs  ien  ? K (puii^arnf  ox-motf  ctt-  dro : accidet  ut  radii , qui  ab  iplo  K produ- 
C aTAspnxc  i^teEj  TflTiNA^rfMS  tu^uri,^  “"'“r » terminentur  redis  lineis  N A,  M 3 ; & 
Ti  r N A,  M H ,ftt9j^A^Auv  Knuajyaris*  'nrra  parallelas  N A,  M H continetur  umbro- 

fum 
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parti  exteriori  adjacentem:  quaslibet 
redta  linea/quas  ex  eodem  pundio  du- 
triangulum  fecat,  ab  ea  quae  k ver- 
tice ad  bafun  ducitur  in  eadem  pro- 
portione fccatur.  quod  fi  redta:  ab  eo 
pundio  ad  triangulum  dudhe  fecen- 
turin  eadem  proportione ; redta  linea, 
qux  intra  triangulum  ipfas  fecat,  per 
trianguli  verticem  necefiario  tranfibit. 

C U m a t u r enim  aliquod  punctum  a extra 
triangulum  ABT , 1 quo  ducatur  redta  li- 
nea A EZ  triangulum  fccaro;  & k verace  A 
ad  bafim  ducatur  A H e , quae  ita  fecct  14, 
ttt  Z A ad  A E eandem  rationem  habeat  quam 
Z H ad  H E ; deinde  ducatur  alia  redta  4KAM: 
dico  ut  M4  ad  4K  ita  efle  MA  ad  AK. 


d»  XT»  V Aorfinvf  CYfuH  t&ui 

TO  Tttyotot,  iiaLkoy*  r£zn'ritf 

iryi^K  ZxofopK’®!  I /Soum 
*a?»  aractq  Vi«f  xyfdjai  5>bn!  w t wit  m- 
fiuv  iiaA cyn  Tfuijusn,  >i  lintiim.  eu mt  i u- 
3i*, « -aj  Tftysud  x^opts  Jt 

Tg/yMtAdhny. 

TTpirrtNor  ■SS' a bt «^^71«^» 

CXTK  to  A,  i ? A f»rx$u  e/5<i»  w- 

fMUM  ro  rfiyoim  i A E Z,Xt»  3 ^ A >vpu$f  JH 
t @<tm  ccxfytru  i AUGri/uxoa  t Z A,  Jf»  *»o/ 
4>f7)tv  Z A «OfT  A E itTUf  vji  ZHB&tvioH  E, 
x,  w iiif*  tv&utqAKAM’  Atywwt  «c 

i M A *©r  W A K irrMf  * M A «Cff  tiiv  A K. 


Per  punftj  enim  E,  X ducantur  redta:  E N, 
KS  ipfi  AB  parallela;;  & per  E,  Z ducantur 
EO,  znp  parallela:  ipfi  MA.  quoniam  igitur 
in  triangulo  AMK  dudla  eft  EN  ipfi  AM  pa- 
rallela , erit  ut  N E ad  B x ita  MA  ad  AI, 
hoc  elt  Z A ad  A P.  rurfui  quoniam  Z A pa- 


Ji*  ? e,K  eyMW  r?  A B mfik- 

AajAe;  aj  E N,  K 2,  Jio.  j t E,Z  rji  M A 5t«j#Ai|- 
Aei  aj  EO.zn  P.  *r«  w?AMK  t (/yunx  **- 
CJt  7vr  A M wA&yiv  ffluj  E N-  «f  iep  i N E 
®Of  «j»  EK  itruf  ij  M A v&f  njr  AK,  rvn?» 
iT»f  i Z A ®Of  jTj»  A r,  mAir  ir«  >j  z a rij 
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imfqpmjTtptonimh  mn 

o)  ibr»  i A a kx^wra^  cuietAaytv  Zm  iflfuf- 
ffroi,  V < Z A *yhr  ri»  A E Sratf  i z H 

w^of  TMI  H E,  M M A fl-fW  rivAK  iV»f  q 
M A T^r  T&o  A K."  if  tk{  c»  r»  T(/yuvu  aret 

* •“$*•*»  «i»  W Ze'mK,  ayaAaj*» 

71/««««  w n?« 

Tto  t c/ryvvx. 

Ei  yi  <fuu<tr'c»,  ipu- 
7*  MW  xa.774  TO  * 
aiifuvv,  K&  Jbjyfru  ij 
Atri'  luSfitet.  iret  xir, 
nani  ro  ff&Set^iy , 
w ibr»  i5  w^u- 
<P®c  >!  A * <t>owV>)  W- 
A*i'«  T Z A tc&ttv,«fl 
*»«#  if  tZA  ?r^<f  r 
A E «Tfuy  r Z H *?«f 
W H E*  yrM&ap* 
m mAaym  7 »/*«•  «■  a^t 
xMAjrperripAK#- 
r«f  i M 'k  x^hc  t*»  * K,  imtf  irntum 

$uf  ?MA  irpot  t A K itrMf  <j  M A arpet  r A K' 
*f  a^ct  A H ix  <a?t  A’  ttA*Of  eyutut 

tAIw  ti  A . imp  t<f«  Se^aq. 

nPOTAZlS  A/'. 

Ai  ^or®  7 «Jrv  cnfiuv  tMitxxf  '£h$o.iim  vpt-x Ij. 
kVo)  uftucq  vt’  «ftipvTlfa  m ftip,  ra- 


Quod  fi  i pando  a dudx  line*  in  eadem 
proportione  fccentur,  ita  ut  quam  rationem 
habet  Z A ad  A E eandem  habeat  Z H ad  H E ; 
Sc  rurfus  quam  habet  M A ad  A K eandem  ha- 
beat M A ad  A K : reda  linea,  proporrionaliter 
(ccans  eas  qux  intra  triangulum  continentur, 
nempe  redas  Z E,  M K , per  verticem  trianguli 
nccdTario  rranfibir. 

Si  enim  fieri  poceft, 
tranicat  extra  verti- 
ticcm  per  pundum  ®; 
& ducatur  reda  li- 
nea ah*,  quoniam 
igitur , ex  iis  que 
proxime  demoultrau 
(unt,  reda  quasdam 
A * i vertice  duda 
(ecat  ZA,  ita  ut  quam 
rationem  habet  Z A ad 
A E eandem  habeat 
ZH  ad  HE;  etiam 
iplarn  M A in  eadem 
proportione  lecabit  : critque  ut  M a ad  a k ita 
M * ad  * K,  quod  elt  abfurdum ; potuimus  enim 
M A ad  a K ficut  M A ad  A K : quare  A i( 
produda  non  tranfibit  per  aliud  pundum  quam 
per  verticem  trianguli,  quod  erat  demonftrandum. 

Prop.  XXXIV.  7 Itor. 

Omnes  reda:  linea: , quae  ab  coderrt 
pundo  conicam  fuperfkiem  ex  ntra- 

C3  1 


K 


que 


nes  AAM,  NES, 
in  plano  autem 
trianguli  EHe 
redas  lineas  Ar, 

N r : diame- 

tri igitur  fedio- 
num  aam.NES  H 
funt  rcftx  A M, 

N 2.  itaque  ad 
diametros  A M, 

N 2 ordinatim 
applicentur  ao. 


ajfit  f npis,  ‘et 
ffo  r> \ cRntp*- 
vda  a xutx  t at 
A4M,  NE; 

e»  3 

tu  i BH0  Tft- 
yvtx  u&miu 
■ait  AlVNrio- 
3-httC  iidfU- 
-tfN 


H n ; quas  ad  alteram  panem  fupcrficici  ad  pun-  A A M,N  ES nft-ir  «r»  a}  A M,N  a ixAdtu-  Kxfr<*- 


3 6.  1.]  ut  Ar  ad  r M ita  AO  ad  O M.  eadem 
quoque  ratione  ut  N r ad  r 2 ita  erit  N n ad 
ns:  ergo,  per  proxime  demonftrata,  reda  li- 


fet  fttfit  T5  Sh^kmiaf  xrtra  t*  P 5 : 
r A ■f  A Abi  iQamJ  » A 

etifuict,  i.  xanfxntf  trmyfutut  i AOJ  ut  y 


ES  Ap“,T  P'fT  JUmr  r5aaS  8,10  * ^rsrx.  ^uitwionB.  *rrtrs*tu* 
ES, ap  dudum  fcdioncm  factet  m com  fu-  , - . _ f • » „ 

pcrficie  triangulum  : adeoque  punda  E,  A,  qua;  r E X,  A t nr  r K tf  A P* 

liint  in  fiipcrlicic  coni,  erunt  etiam  in  latere  E 2 tit  jwiMm- 

trianguli  locantis  triangulum  B H M fecundum  niSu.  re  *v  Jia  Bno  K r EX,  A T oltmfa 

redam  lineam  B n O.  fimil i modo  demonllra-  caCaJ^Z/uSpot  r Ttfiiit  tbitth  T(/yt*m  e»  rif  t* 

bituridem  evenire  in  quibufvis  aliis,  uti  & io  xav*  Sfotycuda-  ra  a**  E (e  A aituia,  ‘o  rii  irn- 

con  tingent  ibus  ad  punda  P,  S.  omnes  igitur  Srm  ? amu.fki  rrA^f  W Wmr? 

rede  linea;,  qu*  i pundo  r dud*  con.cam  g „ 0 rg/yttnt  nari  rjr  mo* 

S-ftor.  cfut  uf  $ deofj  JJn  r i^<t  Ajitirs*  «ttrar, 
W a^Vi  r totras  ri  P ryy  S tyctTrfcfttMW.re  tuna  mpCuocf  metoj  ctpt  oj  >er»  ri 

* Supponit  hic  conum  redur»  die,  fed  eadem  fere  demonfl  ratione  rea  in  cono  fcalcno  comprobari  poteft, 

■ Uti  diximus  in  nota  ad  vigelimajn  nurum  propofitiooem  de  Cylindro. 

n*lf 
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•W*  CKC*j)$-eiaq  a«4  oj 
K A,  M N nfotnrj  Kami  to  X.  'rru  *y  iCo  «J 
KS,  2 N Jun  ? A A,  A E ein-  «r, 

«*€?>  1 «0>r  ro  3 yom*  ry  «tPf  ro  A.  «kA»  hr« 
«t>o  a/  2 K,  K N /uci  ? A A, A E erm' 

*I  *»Cs*  Oasnix  £ K,  K N yuyiet  t?  vot  A A,  A E Ia>‘ 
m “€*  2 K N, A B r «fiyMW  «f««t  ecw  itfujAiwf. 

Ea»  OT  TOAir  t»  ji^  e aifjLHct  7» 

QumCc»  inaf , **  p A B r T(/yu*tt  to  tJh^oSSr 
¥"  axium,  em  xat)  auun  cy  to  Tgjcyunv  em  be  km- 
vu,  tn/ftZieif)  7 xrXxixe  Qtpo.JvaK  OKTtnuf.  «- 
■mrnixmt * A Br  r^ry»*,  *»<»  rj  KN2 
yiyuvsf  T5  <nu«c,  c^*cf  t»  ru  A B r.  rat/m  ei  £ 
i-niixr,(  Jtu£/xt  «3 3 Joci»  <A*  rim5  Trao»- 
«>rf  ^ayfixreutf  iMaTfi*  «Mf  ci».’  m ixwa' 
>*  yiynty,  on.  «rtv  t w€i  f & xuAiWW  £ 

**r*jy*<  crmo^t  Su^itTU),  f iX*tyuf 
Myu  Kf  t arAiS^ny  cwttu  io9-«sir.  aJutanv  i|r 

Karnt^r/mf  r;  Ttieerty  ZF^jZxvux.  aft  tm,  ctAoyo> f , 

irn^A?»  0 ®fi  tot-»  Ac>f. 


& cum  das  rcd*  K s,ss 
duabus  A A,  A E parallclx 
fmt ; erit  angulus  ad  * angulo  ad  A arqualis. 
runiis  cum  duae  s k,  k N duabus  A a,  a e pa- 
rallel*  funt , erit  angulus  s K N angulo  a a b 
«qualis ; triangula  igitur  S K N,  A B r inter  fe  fi- 
milia  erunt. 

» 

Quod  fi  pundum  0 fingamus  eflfe  corpus  il- 
luminans, & triangulum  A B r ejus  radiis  oppo- 
firum,  five  per  fe  five  in  cono,  eveniet  ut  ra- 
dii, qui  ab  ipfo  0 emittuntur  juxu  triangu- 
lum a B r,  faciant  triangulum  umbrx  K N s ipfi 
A B r fimile.  ctfi  enim  h*c  ad  Opticam  cootem- 
piationem  pertineant,  & ob  id  a propofita  tra- 
datione  aliena  videantur,  tamen  prrlpicuc  con- 
fiat, abique  iis  qux  hoc  loco  ile  coni  Hc  cy- 
lindri fcdiooc,  hoc  cft  de  cllipfi  Sc  redis  li- 
neis eam  contingentibus,  dcmonftrata  funi,  pro- 
blema hujufmodi  ablbltfi  non  pofle:  quare  non 
temere,  fcd  necefiario  de  his  fennonem  infti- 
tuitnus. 


2EPH- 


ANTISSENSIS  PHILOSOPHI 

DE 

SECTIONE  CONI 

LIBER. 


CU  M ca  fedio,  przftantiffimc  Cyre, 
quae  in  Conis  per  verticem  fit,  in 
eorum  quidem  fuperfioebus  tri- 
angula efficiat,  variamque  & perpulchram 
prxbeat  contemplationem ; a nullo  au- 
tem eorum  qui  nos  praeccflerunt,  quod 
fciam,  pertradata  fit : non  mali  me  fadu- 
rum  exiftimavi,  fi  locum  hunc  inexplica- 
tum  non  relinquerem,  fed  perferiberem 
de  his  quaxtmque  iple  cogitatione  com- 
plodebar. Fropemodum  quidem  haec 
omnia,  quaeque  profundiore  geometria 
indigere  videntur,  me  hoc  libro  com- 
prehendifle  arbitror:  neque  mirum  ali- 
oii  videri  debear,  fi  nonnulla  qua:  dici 
debuerant  prxtcrmifcrim , utpote  qui 
primus  ad  hanc  contemplationem  fim 
aggrdTus.  Quamobrem  par  eft,  ut  vel 
tu,  in  eorundem  ftudium  incumbens, 
vel  pollerioiuni  aliquis,  qui  in  ha:c  in- 
cident, noftro  exemplo  dudus,  i no- 
bis omifla  fupplcnda  curaret.  Qyx- 
dam  autem  fune  qua:  confulti»  praeterie- 
rim , vel  quod  manifefta  eflent,  vel 
quod  ab  aliis  tradata.  Siquidem  in  onu 


TH2  it  tws  tum»  -np*,  aOTl  Kup, 

ora»  a/ji  aJro»  >tnt- 

T<n,  T&YM-  tti  u&anti  » Ttli 
*a» o«,  wuAltu  <Ti  x*t  ytepJ&i  W» 
iyya*;,  x*}  futftti  TOt  mej  omy*iu 
ufim,  'ifbtji  /mi  fui 

iyta  iit£«p>«?*i  iw  twt»  tvtw,  uxZi 

fi  «SeX  euriw  Saa  y\us  «/*!*  vm- 
Aw-j*».  •ftfii  fi  $t  rxyi  tAmo,  $ Qafy/n&t  fb- 
xjrra  /t«j£  ytaurr&A s»  »W<W  7r7V£' 

JUWq  It?*’  lf/*2fc  Wt  i»  T»,  U 

KOJTt  tvt  ittiAenv*  ArvlSwH 

a.  71  -T2£~TW  *y^tf  Mttt  Tf  TVTTW  7Wfu<t.  a?» 

mmj  ii  01  xs-Jurm  ut  -Am  <uAa  m>>  3 
iw»  Sstpof  77** » oiJttA, 

10  fl/fit  '3£)t&w“+  «si  A i MJ 

txorru  >t  3/^  78  * 

To  «Mo* 

warii  l&y**  *'J  '”¥**’>  “ ^ ^ ’“'**P’* 

i cono  ledionem  triangulum  efle,  fi  per 
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B,  r «i  7»  vjara  A,  A E. 

n POTA 21  2 

Eo»  T&ryjtx  if% yjifo  ta^i  •?  rntyi  r Ywtw  'C)n 
(mi  ¥ -afei  ■i1  cp3n»  luSua*  i iyfttm 
'B&i  £ 5aaA*^£a.»o*&!>n  ocr’  bJtSj  'oejl 

t?  XS$T»  ftei^ew.  Aojpi  t^upiTiif  * «fjpf 
•>iassTttiVfftt  -riuJ  op5I«J  'o^jf  4*  T(iK$Hnti 
TThtupii  '\jai  4 i^3*i(jw. 

T"  P I T Q N O T yJ  op^rymtti  t5  b 
-*-  A B T,  og 9 'Itu  txtrnt  riuu  A \ 

ymiit»,  ieri  fuaf  tui  yuiiui  vk  \ 

T o&i T AB  rz&v ™ t&iicl  i)  r A*  N. 

Aty»  im  ij  r A <n©V  A A pui^cvct  \ 

Ae>«v  t£«  iWff  ij  r B wevr  B A. 

H^«  «S5^  -nf»  T B ij  A E.  ‘urii  m \ 

0f9»j  ir»  n uw  A A r,  api^Atia  apa.  \ 

ij  via»  A E T*  (ui£)ur  ifut  ij  A r tw  

A E'  n 1*5«  r A •sot  A A ^ifi^cua  A E 

f%n  *,-**(  i EA  «Of  A A,  Tirntn  tjmp  >} 
r B Btff  B A. 


fub  A & A 1. ; ergo  rcdangulum  lub  A & a E 
redangulo  fub  B & r majus  exit. 

P r o p.  II.  Tbtor. 

Si  ia  triangulo  orthogonio  ab  altero 
angulorum  ad  unum  latus  quod  eft 
circa  angulum  redum  reda  ducatur: 
duda  illa  habebit  ad  eam  qua:  inter 
ipfam  & perpendicularem  interjici- 
tur majorem  rationem,  quam  qua:  k 
principio  fubcenditur  redo  angulo  ad 
jam  didum  latus. 

SI  T triangulum  orthogonium 
A B r , rcchirn  habens  angu- 
lum ad  A ; & ab  uno  angulorum, 
videlicet  a r,  ad  A B ducatur  re- 
da r a : dico  r a ad  a a majo- 
\ rem  rationem  habere  quam  r B 

v ad  B A 

Ducatur  enim  reda  A E ip(i  r b 
parallela.  & quoniam  redus  cft 
^ — \ angulus  A A r,  angulus  A E r ob- 

-j.  culus  erit : major  igitur  eft  A r 

quam  a E ; & idcirco  r a ad  a a 
majorem  rationem  habet  quam  EA  ad  A A , 
hoc  dl  quam  r B ad  B A. 


ITPOTA2I2  y.  Prop.  III.  Tbeor. 

Ea»  xZnt  iftif  a/i  4 acpop*  Chiihii  T(uffr  Si  conus  redus  planis  per  verticem  fe- 

— « » . - - > i •> cetur:  triangula  ilia,  qua:  in  ledioni- 

TCfl».»»  «<  «,  jUM « 

‘&ii  im.  inter  fe  aquali»  erunt. 

n K . SIT 
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cflc.  quoniam  enim  ut  Ar  ad  r a ita  a e ad 
EZ;  erit  permutando  ut  r A ad  A E ita  r A 
ad  E Z.  & furit  r A,  A E xquales ; ergo  & *- 
quales  funt  r A,  E Z.  triangula  vero  x qualium 
Ixafium,  qua:  in  conis  redis  fiunt,  inter  fc  f per 
3.  huj.  ] lunt  xqualia  : ergo  & triangula  Ar  A, 
A E Z aqualia  erunt. 


( • 1 » » 

XjUMK*.  ix#i  jafiswut  j AT«£fr  TAJrraf 
i AE  rvCff  E Z,  5 xo/  «mr  i aq  a\ 

rA.  A E'  uaf  ci/ut  5 a/  r A,  E Z.  t»  Ji  iroflr 
Qxtat-Jt  r f/yuvx  eo  Ttif  c/fjiis  tuitus  U»  ».>• 
uu  a^jt  rai  AT  A,  A E Z 


Prop.  V.  7foor. 

Si  conus  re&us  planis  per  verticem  fece- 
tur,  & per  axem  & extra  axem ; lit- 
que  axis  non  minor  lemidiametro 
bafis:  eorum  qua;  fiunt  triangulorum 
maximum  eft  illud  quod  per  axem 
tranfit. 


FIPOTA2I2  «. 

E«l»  XA/J5  Cf%i  t/miSw  0^  $ wpupit t, 

jx  2^3-  5" a^oraj,  tos  /i  ix7K  5"  a£ii«,  a 

a£«» ? xaiV  (u!  lAa-fl»» Stoc  tTxmfV'? 
/Eiat^r  r >t«c^tav  («  7^  xami  TCqJnn  fu- 
«tq  Ta  S<  a^oiw. 


SIT  conus , cujus  verrex  A,  bafis  circelus 
circa  B centrum,  & axis  AB;  cono  ita- 
que per  verticem  ledo , fiant 
triangula,  per  axem  quidem 
ATA,  extra  axem  vero  AEZ; 
ponaturque  E l ipfi  r A paral- 
lela ; axis  aurem  A B non  mi- 
nor fit  ipfa  B r : dico  A r a 
triangulum  triangulo  AEZ  ma- 
jus efle. 

Jungatur  B E,  & ab  ipfo  B 
ad  EZ  perpendicularis  ducatur 
B H : ergo  [per  3. 3.]  E Z bifa- 
riam dividetur  in  H;  & jun- 
da  A H perpendicularis  erit  ad 
E Z ; triangulum  enim  E a Z x- 
quicrure  eft.  quoniam  igitur 
A B non  eft  minoe  femidiametro  B E , Se  eft 
E H minor  quam  B E ; erit  A B ipfa  E H ma- 
jor. iraque  ahlcindatur  Be  xqualis  ipfi  EH, 
Se  jungatur  H 0 : quoniam  igitur  E H ipfi  B 0 
eft  xqualis,  communis  autem  eft  B H ; ergo 


2 T £Z  Kum ,it  xsfvfit  ,t$i  to  A,  0aoi{  j 0 3» 
ai  B turtfat  Jio  AB1  Tftif%ms 

J" tuitu  -n,(  ttspoftf,  yrr 

WcS-U  ftv  5 iscrif 

ro  A T A,  C*rW  j Si  Ctfyrof  ri 
AEZ,  t xftt&a»  vfyl/lyhsf  ij 
EZ  tb  EA,  0 Ji(t?iar,  tutkv  b 
A B is-owT*  BI” 

teyu  'em  r'o  A r A t(S/m tu  fiu- 
£s»  K1  ? A EZ 

Emfyuzfki  i BE,  ^ ion  tJ  B 
x«3*a*v  <&i  T E Z B * H* 

itXfl,  if»  arr/q£)  <i  E Z xaw  ai 
H.  B AH-  B A H af» 

mtjfw  ifiv  cfSs  niv  E Z,  iowxs- 
Ate  t»  E A Z.  ir«  ii  b a b 
#x  in»  tAetaiaiv  e*  ? xoTf*f  15  B E,  iA*a?(»  Ji 
B EH  BE’  b ABjuM^awin^  EH.  J#wB- 
C&«  7101 1»  tb  E H lOB  B B 0,  J **•&<<&£*  B © *[• 
«JTH  it  Icb  tfw  B f**t  E H TB  B 0i  Ji  B Bft" 


1 
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A«v  aMijAsur  uni  ro  A *,  •£ 

Z A «j  r A,  «T?  2^s»  i/  K4rf^»  itu,  ern  yuij*  teyu 
en  ri  A r A ri  AZA  pefyt  wv. 

ir^9-«wii  3rn  nj  Z A,  r A 
JwJitt*  a)  A B,  A H,  c&i  T&t/  , 

A A n B©.  er*»  #»  ij  r A njy  yy 

Z A KI,  Xj  «i  iptTtta.  ctto,  / J 

i BA  7iff  AH  fx*i£fiiv’  r»  iixi  / j 

B A a?jt  ri  icn  A H fuQ*  isi*  / / _ 

Aw»jv  ct*t  Xsni  g a Ati-  J"'  i 

•xi  ri  A H iAxwJsi-  ip-  t«  '/  R 

<*£j*  A.T1  A !!  to  iOT  B A r t 'j 

f K*vu*  }#ytt  i%et  imp  tq  2ore  \ / 

AH  «Of  ri  >in  HA.  *»!  z - 

Ct{  T8  icTJ  A B «esV  70  >CTJ  B A 
Ztus  >j  A©  TOtit  ©A*  KOf  ij  A6  a^st  jt{W 
© A iAotflcv»  A oy*  iyj*  tfwif  ro  Aon  A H rplr 
t»  iit»  H A.  ?4tu&cJ  i*  tb  "ioti  A H or /iit  ts 
Ain»  H A irruf  ii  AK.  irpof  K A,  xay  s.Ti^tu^6« 
B H K‘  tutfrnf  op*  iti  x,  HK  tIw  A A, 
3fJe<xfc  t?). 

Ka/tjTH  uaroaoTjtf  i A » v>r  B A «x  i\<XT?«v, 
?7»i  «<w/  ij  A B n*f  B A,  i m*.  i<ru  xpi- 

■npn  fui^r  puZt^m  apet  vjy  g A0  rijr  © A.  7i- 
T/xr&u  i)  A A S\y/»  no.!*  t»  A.  i*-«  ir  tb  /j$P 
\jjri  A ©,  0 A ri  Airj  A A «Mt?cV  ir<  «J  Att» 
A ©,  ri  rfi  \jaff*  A K,  K A ri  Xxi  A A sAew?®» 
f<T<  tu  kni  AK,  nj/  f<-<  (xhCb*  tb  'Zm  A K ri 
iero  A ©•  piiZju  ctp*  70  vis?»  A 0,  © A,  rirriri 
ri  Jszr»  B »,  ri  >cn  A K,  K A,  tktt-3  ri  iev» 
HK*  i)  © B ut»  (xmCuv  mf  H K.  KOI  uov  af 


minum  a conveniant ; & (it  TA  major  infa 
ZA,  fi  ve  per  centrum  rr.mfc.it,  fivenon:  dico 
triangulum  A r A majus  efle  triangulo  AZA. 

Ducantur  enim  ad  7 A,  r A 

K perpendiculares  A B,  A H;  & ad 

A A ducatur  B9  perpendicula- 
ris. itaque  quoniam  r A major 
ell  ipfa  t a ; erit  ejus  dimidia 
j tA  B a major  quara  A H : ergo  qua- 

dramm  ex  BA  quadrato'  ex  A H 
majus  cric;  & propterea  reli- 
<lnum  q 'aJratum  ex  B A minus 
st  i — r^i-IA  fl^adrato  ex  AH:  quadratum 

' / igitur  ex  A B ad  quauutum  ex 

H y'  B A minorem  rationem  habet 
^ quam  quadratum  ex  A H ad  qua- 
dratum ex  H A.  fed  ut  quadra- 
tum ex  A B ad  quadratum  ex  B A ita  ell  A © ad 
© A : ergo  A © ad  © A minorem  habet  rationem 
quam  quadratum  ex  A H ad  quadrarum  ex  Ha. 
fiat  ut  quadratum  ex  A H ad  quadratura  ex  H a 
ita  A K ad  K a,  & jungatur  H K ; qux  ad  A A per- 
pendicularis erit,  uri  mox  demonftrahirur. 

Quoniam  igitur  ponimus  A b non  minorem 
ipsi  B A,  erit  A B vel  major  quam  B A,  vel  ipfi  ae- 
qualis. fit  primum  major ; ergo  A e major  cli 
quam  © a.  fecctur  A A bifariam  in  A,  & quo- 
niam [ per  j.  2.  ] rcdlangulum  A © A minus  cil 
quam  quadratum  cx  A A quadrato  cx  A © ; rcclan- 
gulum  vero  A ft  A minus  quam  quadrarum  cx  A A 
quadrato  cx  A K,  & majus  ell  quadratum  ex  A K 
quadrato  cx  A © ; erit  rc&angulum  A © A,  hoc 
eft  quadratum  cx  19,  majus  reCtingulo  A K a, 
hoc  dl  quadrato  cx  H K : reda  igitur  0 E major 
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eifc,  hoc  modo  oltcndctur.  • , , , . . . . » 

Sit  triangulum  orthogoniam  AHA  redam  ha-  T e/yuni  ytf  ofiiyunx  nr  AHA,  cplw  li- 

bens angulum  ad  H,  & i pundo  H adbafim  duca-  tk  tAb  «©r  r»  H ytoy ictv,  ivtfip&u  )j  A A px- 
tur  H K,  ita  ut  quam  rationem  habet  ouadratum  w BK,  u<%  eaaf  ur  r»  Jci»  AH  «0*  ri 

e*  AH  ad  quadratum  ex  HA  eandem  habeat  reda  ^ H A itruf  i A K «©s  K.  A'  Myuaniufit- 
AKadK  a:  dico  HK  ad  A A perpendicularem  cfle.  ^ ^ H K ^ ^ A 4. 

Si  enim  non  ira  (it,  fu  H A N £t«i|HA  tta^rw* 

perpendicularis  : ut  igitur  qua-  / ut  ri  isti  H A «Of  ro^b»» 

dratum  ex  H A ad  quadratum  ex  /j  H A Orat  i)  A A «©f  tLu  A A. 

HA  ita  A A ad  A A.  erat  autem  / 42  « ri  A H «e*  ri 

ut  quadratum  ex  AH  ad  quadra-  / \ aai  H A irra*  ij  AK  'stit  K A* 

tum  ex  H A ita  AX  ad  K A;  qua-  / ll — - \ - * . « . . . 

reut  AAadAAitaetitAKad  A **  A . «*,««*«  1 * A U 

X a,  quod  cft  abfurdum  : igitur 
H A non  cft  perpendicularis,  fimiliter  oftende- 


K A,  quod  cft  ablurdum:  igitur  ^ ...  1 ^ ®*V 

HA  non  cft  perpendicularis,  fimiliter  oftende-  anu»'  arx  afiji  xaJirK  K»  i HA.  cpriax  d» 
mus  neque  aliam  ullam  perpendicularem  efle  Smlvv*)  'cm  ift  a>Arj  nt  itlhii  -f  H K'  ij  afdMK 
pr«tT  ipfam  HK  : ergo  HK  ad  AA  perpendi-  a A. 


cularis  erit. 


P R O P.  VII-  Tbeor. 


nPOTASIS 


Si  in  cono  redto  triangulum  per  axem  Em  ci  x*ia  of$2  re 
majus  fit  quovis  triangulo  extra  axem  ^ y ijt7^  ? ^ ^ 

conftituto ; axis  coni  non  minor  erit  , , „K  r / • / « * 

(emidiametro.  • ««■»  * «*  » ^ * 

ex?  x*r7C«  •?  &wwk. 

SIT  conus  cujus  vertex  quidem  A pundum,  Pvxq  kuhx,  « re  A,  afu r fi  i 

axis  reda  AB;  bafis  autem  circulus  circa  JZ  ABii^fi*,  (itunt  j e ®S  r»  B xirrfer  «2- 
centrum  B ; & triangulum  per  ’ *Aer, re  o /1«  S afutt  Tgjryum 

axrm  ATA.ouod  mamsfltomm  t A V / ' ? t ••  • 


centrum  B ; & triangulum  per 
axem  A r A,  quod  majus  fit  omni 
triangulo  extra  axem  in  cono 
conftituto : dico  redam  A B lc- 
midiamerro  bafis  non  minorem 
cfie. 

Si  enim  fieri  poteft,  fit  mi- 
nor : & ducatur  »n  circulo  re- 
da B E ad  r A perpendicula- 
ris. quoniam  igitur  angulus 
A B E redus  cft,  reda  quxoun- 
da  A,  E conjungit,  major  eft  fc- 
mi diametro  B B : quare  fi  it 


t»  A r A,  fuytp* » narra*  r c* 
TU  Kuyu  <rem*uWr  TfiyuKM 
CKTct  Atyo»  en  i AB  tat 

«fn  «A» iUm  fouV  KUTfn. 

Ei  itw»rm  tfu  lA*7?sn, 
Wui*  TU  Kuxtu  1T/K f *(%t  rt| 

r A i BE.  i i**  «i  visi  abb 


: if  Wltjt» 


pundo  A in  angulo  ABE  aptetur  reda  linea  u*rij  ix  ri  xtirTftt  am  ri  A vi»e  1»  A B E yat- 
ipfi  femidiametro  xqualis,  inter  punda  B & E riiu  ct *$*«&*,,  fuern^j  ri#B  tyZ  fn- 

* fm» 
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— ■'  ’» 

'afu  curro  nfUKuxJucr. 

^ aut  5 B KcfitTK  ryfiu  ij  B F.,  £ 
uf  ij  K.  Tfcr  A trrwf  f?ai  qZE 
ITfOt  E B,  5 2J&  £ Z 
Aef  fzS«  ni  E A ij  Z H,  a{s» 
iF  H rjf  Z E Cr^jtAAijAor  if  H ©’ 

Sr*  axct  i)  Z E rij  H 9.  67tu  £ii  it 
^ K.  X()«f  A irraif  ij  Z E xfW  E B. 

TWTlVlV  ij  © H XOOf  B E,  it  /f  ij 
© H Xfof  B E irruf  to  rjaao  H ©, 

A A X^et  to  tino  B E,  A A,  it  5 
to  L5OT  H ©,  A A xoor  ro  vai  B E,  A A iruf 
m IfMTU,  Tjrnfi  to  AHA  Tg/yuvsv  -rfif  to 
A B A’  it  ip*  ij  K x^of  A trrat  to  A II A r^'- 
yoiron  xf  of  ri  A B A'  ro  A H A <t£<t  x^of  to  A B A 

co  r«  &9*vti  Aoyai  ifir.  ii»  w i»  tb  /3<w«  F 

XiK  CJHtftMTUfMt  inchlut  $ H A,  iAjt» 
(nM&Mait  Kj  xsju^ijf  ^ «i»»  c&ixi/ov  cxCetA- 
Aa-jUir,  5*»ii]V«  Tf/yunv  it  tu  mhu  ditaAaw»  i f 
AHA’  <yjrT*t  aco.  TO  nu/iftc, cd^ico  t fcyurcr  x^of 
to  A T A A iyot,  or  ri  AHA  txi  x^sf  t»  A B A, 
Tares-w  o»  «f  K.  orfot  A. 

nPOTA2I2  y. 

Eat  xirot  ep^st  •?  >xpi«p>»t'^J7rsiit  t (**&», 
i&  fi  i\a.V  amotos,  70«  <Tt  «nw  f «$Mf, 
T <fs  yoofj&poft  o«7W  V a£o*o<  <f  07jV» 

wdy  't<(Eo  JW  f ai^ons  re/yuia-  o V KtM 

a%cn  eAatIm  tfw  •?  oo  FxmfV  7 Qxavoi. 


AB  A redangulum  eft,  dclcri- 
bamr  circa  ipfum  fetnidrculus ; 
atque  i pundo  B ducatur  BE 
perpendicularis ; & quam  ra- 
tionem habet  K ad  A eandem 
habeat  Z E ad  EB;  deinde  per 
Z ducatur  Z H ip(j  E a paral- 
lela, & per  H ipfa  H © paral- 
lela ipfi  ZE  : & erit  Z E asqua- 
lis  ipli  It  9.  itaque  quoniam  ut 
K ad  A ita  Z E ad  EB,  hoc 
eft  9 H ad  B E ; ut  autem  9 H 
ad  B B ita  eft  redangulum  (ub 
H 9 & A A ad  redangulum  fub  B B & A A ; 
& ut  redangulum  fub  H e & A A ad  redangu- 
lum  fub  B E & A A ita  eorundem  dimidia,  vide- 
licet triangulum  AHa  ad  triangulum  AB  A; 
erit  itaque  ut  K ad  A ita  a H a triangulum  ad  trian- 
gulum A B A : quare  triangulam  A H a ad  ipfum 
A B a eft  in  data  ratione.  fi  igitur  in  bafi  coni 
aptabimus  redam  duplam  intius  HA,  pcrqoe 
iplam  & verticem  planum  ducemus ; faciet  id 
in  cono  triangulum  ipfius  AHA  duplum  : quod 
quidem  ad  triangulum  A r A eandem  radonem 
habebit  quam  AHa  triangulum  ad  triangulum 
A B A,  hoc  eft  quam  K habet  ad  A. 

Prop.  IX.  Thear. 

Si  conus  redbus  planis  per  verticem  fe- 
ectur,  & per  axem  & extra  axem; 
triangulorum  autem,  quas  fiunt  ex- 
tra axem,  ,unum  aliquod  xquale  fit 
triangulo  per  axem:  axis  coni  femi- 
diametro  bafis  minor  erit. 

U L 
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8 B ; ergo  A B coni  axis  femidiametro  minor  erit* 
quod  erat  demonftrandum. 

Corollarium. 

Quod  autem  dcnKmftrarum  eft  in  lindspa- 
rallelis  r A,  B l ; conilabit  edam  fi  non  fue- 
rint parallelae : quippe  cum  [per  j.troj.J  often- 
fum  fit  triangula  bales  xquales  habentia  inter 
(e  aequalia  clTc. 

P r o p.  X.  Tbtor. 

Iifdem  manentibus,  demonftrandum  eft, 
fi  rurfiis  planum  ducatur  conum  per 
verticem  fecans , facienfque  in  bali 
redam  lineam,  cujus  magnitudo  me- 
dia fit  inter  bafes  sequalium  triangu- 
lorum ; triangulum  illud  utrifque  tri- 
angulis aequalibus  majus  effe. 

SI T,  ut  in  antecedenti  figura , triangulum 
per  axem  AT  A aquale  triangulo  balim  ha- 
bena E l ; & ducatur  quaeli- 
bet reda  linea  KM,  cujus 
magnitudo  fit  inter  r A,  B l ; 
ponatur  autem  utrique  carum 
parallela,  & per  ipfam  & 
veracem  planum  ducatur : 
dico  triangulum  AKM  utro- 
que iplorum  AT A,  AEZ  ma- 
jus die. 

Sccctur  enim  rurfus  KM 
bifariam  in  A , & jungantur 
A A,  BK,  8 A.  itaque  quo- 
niam A r a triangulum  xqualc  eft  triangulo 
A E Z : erit  A B ipfi  EU,  hoc  eft  dimidix  ipfius 
EZ,  squalis,  ut  proxime  dcmonftratum  fuit, 
(ed  K A eft  major  quam  E H : ergo  Sc  K A ipfa 
A B major  erit,  ponatur  B N squalis  ipfi  K A, 


rx,  ici  rir  d*e  tx  «r-rfx.  » asm™ 

no g/rf*a. 

Ext*  7»1 nn  'tSfqfin  rtm  r A, 

E Z,  (pciKpov  at,  tuti  pn  uaw,  xJi» 

JWwr  'Jobfrl  yS  ut  « mtt  s*orw  (Zoant  r/i- 
0 • / 
yur»  a»  *«■»• 

n POTA  sis  /. 

Tif  eunw  orttm,  JteW  «n  «r  mA a 

'CMonS*  tifvoi  r xoki  -r  rugiit,  » 

Trtxw  oJ  t5  &£uju  su^Sai  (uy*5n  um$> 

t &JJV*  t iom  TZnuwr  ixiw  ii  i Ert«- 

nt/a£i^n  tftu  txsrtiptf  ? «mrtf/atm. 

EX  T n Ofuutt  ro  Aa 

V a%f» ot  rptyurt»  ii  AT  A ww  r»/3axw  ‘txpm 
T E Z,  W «O»*»  i 

K r T A, E Z, 

iiutiifoc  turri»  kmiQ-u  **- 
f^ifAiit,  £ r»  cSixt- 

Je»*  A*y«  Sn  r*  AKM 
t flymta  is»  ixanp* 

A T ArA,AEZ- 

Trr^ufo&a*  ?3  x«Ai»  AjU*  i 
K M ri  A,  5 oj 

A A,  BK.BA.  «■«  x»  mw  ifl 
ri  AI*  A Tfiyuw ru  AEZ  T(/ymu,  i ip*  AB 
tS  E H ni  ^ E Z I»)  «fi»,  at  ctrir /a 

rintovraxtiarj^t.  fuS^oa  /i  i K A ^ E H' 
AB«f»/a«^aiifffirijKA.  xne&s  wry  RAio?  u 
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Ux&*  ry  r A c»  r»  *wtAa» 

*?'«  f rii  xtytfou  i j 
E B Z.  «,«*•«  i AB  6Au»t?w  iri 
wc*  i<  xi»Tf»,  anifju&u  ij 
A II,  vj2Wrs®#jte  Tijv  tjas* 

A B Z yawac.ieJt  j Kmt  ry  c « ? *V- 
*4Vng»,  (riro  y paLfuv -ninny) 

7-5  T A Q 

«13^«  i ©HIC  li  0HK  cya 
»t*m  r»  H *V^»  * «dr  oo5»f  ry  EBZ. 

JuxCtC*^*  71  Aif  6K.HA  m*y 

5 A en  Tfi-yw  Myu  rn^nifiru  ArA. 

V / « t k « . 


uucanir  in  circuio  perccn- 
mim  reda  EBZ  ad  redas 
angulos  ipfi  ra,  & quo- 
niam AB  minor  cft  fcmidia- 
"rt\  metro  bafis,  aptetur  A H fub- 

_ o ^ tendens  angulum  A B Z , quas 

fcmidiamccro  fit  aequalis  (quod 
quidem  facile  effici  poteft) 
deinde  per  H ducatur  dllK 
ipfi  r a parallela  : ergo  [per 
j,  3.]  ©HK  ad  H bifariam  lecatur  & ad  EBZ 
cft  perpendicularis,  ducatur  juxta  redas  ©K, 
H a planum  triangulum  A © K efficiens : dico 
A © K triangulo  A r A zquale  elTc. 

Jungatur  enim  B©,  & quoniam  A H cft  squa- 
lis icfi  b©,  erit  ut  AH  ad  HB  ita  ©B  ad  bh  : 
quod  cum  duo  triangula  B « H,  H A B unum  an- 
gulum uni  angulo  «qualem  habeant  ( furit  enim 
0 H B,  A B H utrique  redi)  Sc  circa  alios  angulos 
latera  proportionalia  fint,  reliquorum  vero  utcr- 
quo  redo  minor;  erunt  B©H,hab  triangula 
inter  fe  fimilia:  quare  ut  BO  ad  ©H,  hoc  eft 
ta  ad  ©K,  ita  ha  ad  AB:  & idcirco  redan- 
gulum  quod  fit  fub  r A & B A squale  eft  rc- 
dangulo  fub  ©K  & HA;  ptoinde  cocum  di- 
midia, videlicet  triangulum  at  A «quale  erit 
triangulo  a©k.  quod  erat  faciendum. 


nPOTA2l2  ff. 

Eai  x2l«  ep9w  hi  •?  JtopupS*  'CbvUb u$  t/m 9y, 

T h yoo^/ett  TUiiu  t^ryotren  ntij  i^ara 

-r1  xepxpns 4"  ficum njt^rrM  Mmyijjj  ifu. 


Pro p.  XII.  Thetr. 

Si  conui  redus  planis  per  verticem  fe- 
cetur,  & in  uno  triangulorum  ledio- 
ne  fadoram  reda  & vertice  ad  ba- 
fim  perpendicularis  duda  aequalis  fit 

dimidiae 


n R 


o|  AA,  AZimfftn,  ngu  n $ 


Ju  ^u.iuidium  IA  M/.  IU 

ad  K Z : refta  iginir  A A in 
panes  aequales  dividitur,  AZ 
vero  in  partes  inaequales,  itaque  quoniam  id 
quod  fub  aequalibus  partibus  continetur  majus 
cft  contento  fub  partibus  inaequalibus ; erit  A a A 
rcdangulum  majus  redangulo  A K Z.  fed  rc- 
dangulo  A © a aequale  eft  quadratum  cx  Bw; 
& redangulo  A K Z aoqualc  quadrarum  ex  H It : 
quadratum  igitur  cx  B 0 quadrato  ex  H K majus 
erit ; idcircoquc  linea  B 0 major  quam  H K.  ut 
autem  B 0 ad  H K ita  rcdjngulum  fub  B 0 , 
A a ad  redangulum  fub  H K,  A Z ; & ita  dimi- 
dium ad  dimidium,  hoc  cft  triangulum  A B A ad 
triangulum  A H Z : majus  igitur  cft  A B a trian- 
gulum triangulo  A H Z,  & eorundem  dupla,  vi- 
delicet triangulum  A r A majus  triangulo  A E Z.  fi- 
militer  oftendetur  A r a majus  c(Tc  omnibus  trian- 
gulis  ipfi  diffimiiibus.  quod  erat  dcmonftrandum. 

Prop.  XIII.  Probi. 

Datum  conum  rc&um,  cujus  axis  iit 
minor  icmidiametro  bafis,  plano  per 
verticem  ita  iecare,  ut  faciat  trian- 
gulum majus  omnibus  triangulis  didi 
milibus  in  cono  conihtutis. 

SIT  datus  conus  teftus,  cujus  vertex  qui- 
dem A putidum  ; bafis  circulus  circa  cen- 
trum B , axis  vero  a b minor  femidiametro 
bafis : & oporteat  conum  juxta  praeferiptum 
fccarc. 

Ducatur  planum  per  axem  quod  faciat  trian- 
gulum A r A , & erit  AB  perpendicularis  Bc 
minor  quam  B A . deinde  in  plano  circuli  du- 
catur B E ad  redos  angulos  ipfi  r B ; & quo 
quadratum  ex  A B fuperat  quadratum  cx  B A, 
ejus  dimidium  fit  quadratum  ex  B H ; perque 


Hf  ioa  arrsfTvq,  ij  -}  «r  ioieu, 
to  \jai  riv  'urai  Tfanpi.ru»  r i \}ni  tui  «1- 
ruy  fiiZjt»  in*  to  «fji  uso  A 0 A ici  tS 
A K Z.  tu  ,uty \jai  A 0 A im  ccx 

r»  «1»  B0,  to  fi  \sai  A K Z Ij?»  tu  « HIC* 
afji  to  dvs  B0  rS  iit  H K-  /xitfev  xeet 
rjil  ij  B O -riff  H K.  uf  Sii  B 0 «tff  II K SrUt 
to  it  \sab  B 0,  A A soCSf  to  \jai  HK,  AZ,  jj 
to  ij fun  «csr  TO  riujv,  tUIKI  to  A B A Tf  i- 
y«»o»  to  AH  Z'  /ui^or  a*jt  to  A B A ri 
A II  Z , xaf  vt  lirhana.  ro  A r A r i A E Z- 
ifuiuf  i”,  dwiviof  em  mUTUt  tu»  ai )p»i  fut- 
*ii  fsi  ro  A T A.  OTtif  iSet  Sit^af. 

n POTA  21  2 ty. 
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ix  ? jurTfV  T-  &CLOUK,  T^uii 

'Qnrn^u,  «f*7B  jiYySiM  Ttyynai  ixtfytlfi) 

xdrmn  r arqu/ut  «wefii  -kS  xJhu  yuofiptH 
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TZ/yotrai. 

CtTO  1 icbnf  tudoof  b Hjlvpij  pbprt 
A,  Bcunf  it  i v§i  to  B KirrfM  KuKAsf,  «fu* 
3 0 A B,  f A»t?u»  ut  -f  6*  b «vrf*  'f  (b aetuf  6 
ita  U~u  Tt/xitt  r *m»j»  in  vi&niwf). 

H xfru  71  ri  afor&  SXmiet,  unit  r» 

A T A Tfiyuru'  ij  A B ttfjt  xa^rne  tAdl?*»  id  f 
B A.  citu  V xuxA*  iflmnSu  tx  TB  vfof 
epSwc  j EE1  t^ufiit^or  Ki  r»  am  -f  AB  ri  mo 
^BA,  TBTWH/WOvJv«TOaW7i<rS  H'  xtfjalflif 

H WKf<*A- 
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T^ZTn  VMtK,  A <r*- 

"*■“*  piOcr, (Ztiavf  j o ®Si  t>  B «tirrfw  xvxAof  ,cirw 
j}  i A B*  5 Sia  tV"  f kvkv  7 iu(tt  i •?  A B »<« 

«p5a«  r*i  0<w«. 

Ei  tsV  «v  cpfyf  Kw  o «toi- 
ref , frMv  "m  >j  n A B ®Of 

e»S«f  Ki  ri;  (3aen,  *,  jhwSi 

■ni  2^i  -f  A B cl*rffi?ct  £*- 
£rt».cu_V«  «C?f  ifotf  iti  / 

•ni  Biurtr  «f»To  A r A r^i-  ^ / 

yuye»,  2j&  •»*  A B «r,  w©r  /■'y' 
ip%l{  iv  ri)  (i*Ttu  f ' / 

fJka.  iii  sxaAijvW  it»  # T ^ ‘ J~ 

itavef  • i A!  i*  »<n  *f#f  'V 

eo5*W  tS  (icu^.  irvxltTU  tti-  — 

l’J»  r fin  I5  A xapt/prf  *<t- 
9mr  «IS»  ro  i5  (iuctuf  c&jWc»,  iat™  r*  E, 
iTit^tJp^a»  i5E,)c  /totCtSAifo&a  TO  f A B E rp- 
y«nr  c/sTm^M,  •musv  C¥  tu  kuvu  ii  A T A rgjtyu- 
w Atys*  en  to  AT  A «esc  cfas  hi  t»J  ri  uii» 
&U-".  (T«yJ  ij  AExa^Tth  Kwcl^T»’^  &**;»* 
c&«n<*  «v*  tosto  a^»  tx  dia  i5  A E SfamSa.  6k- 
«Of  <jp>sr  «iri  i5  (iacrar  JfmriJu' 
>t  tj  A T A ctf<t  Tplyavrr  «CSC  ip%(  Hi  tu  rfici- 
CT«f  S-kivifu.  mpiS»  mir,iuf. 


SI  T datus  conus,  cujus  vertex  A pundum, 
bafis  circulus  circa  centrum  B;  axis  vero 
A B : & oporteat  conum  fccare  fecundum  redam 
A B ad  redos  angulos  ipfi  hafi. 

Si  igitur  conus  fit  redus, 
* A perfpicuum  cft  redam  a b 
/V  ad  bafim  perpendicularem 

/ j efle;  & ol>  id  [per  18. 

/ / II.]  omnia  qux  per  ipfam 

/ I tranteunt  plana  ad  redos 
/ angulos  erunt:  quare  & 

/ triangulum  A r A per  Ii- 

\ / neam  A B dudum  ad  redos 

( angulos  erit  ipfi  hafi. 

;A  E Sed  fit  conus  fcatenus: 
ergo  A B non  eft  ad  bafim 
— perpendicularis,  cadat  & 
vertice  A perpendicularis  ad 
bafis  planum  in  pundo  E ; & jundl  B E,  pro- 
ducatur trianguli  AB  E planum,  quod  in  cono 
fedionem  faciat  triangulam  A r A : dico  A r A 
triangulum  ad  redos  angulos  e fle  bifi  coni,  quo- 
niam enim  A B perpendicularis  cft  ad  bafis  pla- 
num ; & omnia  que  per  ipfam  A E tranleunt 
plana  eidem  ad  redos  angulos  erunt : ergo  & 
triangulum  A r A ad  redos  angulos  erit  plano 
bafis.  quod  erat  faciendum. 


nPOTASlS  Prop.  XV.  Theor. 

E**x2»«  exoAltcot  fia  7 a|ovo*’6barfc/'«  T/«t-  Si  conus  fcalenus  plano  per  axem  fe- 
3h  <ajjs  if)us  tm  Hiaur  7o  yttoffovi  'TQ/yu-  cetur  ad  rc<3:os  angulos  ipfi  bafi : tri- 
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Dico  AT  maximam  dic  redarum  omnium 
qux  4 vertice  ad  bafis  circumferentiam  du- 
cuntur ; A A vero  minimam. 

Ducantur  enim  e E,o  Z.QH,  & jungantur  a f, 
AI/H.  itaque  quoniam  [per  7 & 8.  j.J  r e maxi- 
ma cft  cx  iis  qux  i 0 in  circumferentiam  cadunt ; 
erit  quadratum  cx  © r majus  quadratis  cx  e E, 
0 T,  © H,e  A.  commune  apponarur  quadratum  cx 
e A;  quadrata  igitur  ex  utri  (que  r e,  h A fada 
majora  (unt  eis  quz  fiunt  ex  E0,  «A;  Z0, 

0 A ; A 0,  0 A ; hoc  cft  quadratum  cx  A r ma- 
jus cft  quolibet  i quadratis  ex  A B,  A Z,  A Hf 
AA:  adeoque  reda  AT  major  eft  qualibet  re- 
darum A E,  A Z,  A H,  A A.  fimilitcr  demonftra- 
bitur  etiam  quavis  alia  majorem  efle  : igitur 
AT,  uti  diximus,  maxima  cft  omnium  reda- 
rum , qux  in  ipfo  cono  ducuntur,  eadem  ra- 
tione dcmonftrabirur  redam  A A minimam  efle. 

1 exteris  vero  A E major  eft  quam  A Z , & a Z 
major  quam  A H ; & qux  propinquior  eft  ipfi 
A r femper  major  eft  quam  qux  ab  eadem  ma- 
gis difbt.  quod  erat  demonftrandum. 


Atyu  <J  ij  on  >i  * r m uri»  <ur>Sx  Mym io f 
«OT  ■£  vmXprf  r ■xhtyifHcu  i (iaetuf  <t)f 
I C&ttuu,  i)  j A A lAdjynf. 

ai  © E.  © Z,  0 H.  k 

«cv A E,  A Z,  A H.  i* H i T 0 utyun io m- 
ru*  f au  it  0 em  r oSt^iffuu  Ttfamxixrc#-  £ 
T«  «»»  f 0 r atra  fiiyK ov  in  f ox  0 E,  0 Z,  & H, 

0 A.  x»«tw  ■B&extKj*  tq  « 0 A‘  mvtuQnr- 

pcv  a.ptt  to  <t*i  t T©,  0 A fuZjt  io»  (JMvtf  rot- 
etttyrnfX  ? am  t E 0, 0 A'  Z 0, 0 A'  A 0, 0 A, 
nmn  j»  *W  A r r an  A E,  A Z,  A H,A  A’ 
ii  Af  a^n  ou^ff f AE.AZ,  AH. 

A A.  «T m aMsr 

1 AT  mo-t»  t tir  «« j f er rw 

«wirAfc  m ovto  Jrtxrt/^  eo  ij  ij  fut  A A eA«- 
»W  T 5 It  A&i  A E a5  A Z , * 3 A Z 

-njf  AII,  a«  >i  iyte  rji  AT  njr  aafn^»  in 

tfa 


Prop.  XVI.  7Zwr.  IIPOTA2I2  *. 

Si  in  triangulo  reda  linea  ducatur  i E*i  -renuti  m xq>u?w  'fti  iit?  tyn- 
▼cruce  d punftum  quod  bafitn  bi-  ^ ^ ^ ^ ^ ^ 
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«w  ji  i xrm  «i  t a «o*  A 
r A'  “aj  it»  jj  q E A 17  A Z,  £ to tiat  A A,  A E 
Tfci  ua*  AA,  AZ.  ^7»^Sfj3W  AA,  AEt  £<AV 
vara  AA.AZ.  **■«  ro  /t&i  ^r»  fAt  f ieri 
A A,  A B fUi^a  tu  t&  J\f  ra  A 1,  A H,  TX7J5J  r« 
/lf  \ja»AA,AZ,  liifiibnArT  ^nAA,  AT 
«XarfoV  ffi  tu  awif  </lf  LOT  A A.  A Z*  rai  «M 
ior»  B A,  A T «w  isi  T»7f  iiri  B A,  A r 3 T«  Jif  iit» 
•f  AS.  omf  <fa  <T«fa/. 


E A ad  A r.  aequalis  amem  cft  E A ipli  r a : ergo 
& E A aequalis  eft  ipfi  A Z,  & rcilangulum  A A E 
rcttangulo  A A Z aequale ; & duplum  rcdanguli 
A A E duplo  rc&inguli  A a z.  itaque  quoniam 
[per  1 2. 2.]  quadratum  ex  A B majus  cft  quadra* 
tis  ex  A a,  a B duplo  re&anguli  A A E,  hoc  dl 
duplo  reftjnguli  a az;  quadratum  vero  ex  Ar 
[per  13. 2.]  minus  cft  quadratis  ex  A a,  at  du- 
plo re&ingult  A A Z : erunt  quadrata  ex  B A & 
A r fimul  aequalia  quadratis  ex  B a,  A r una  cum 
duplo  quadrari  ex  A A.  quod  erat  demouftrandum. 


npoTASis 

EATTlcoapan  tuW»  n tjgyni  /g&i  V timidi  Si 

fua^Hkt  Aoy»  r)Q  *rmf  0 tcxui  '»£?*  ^ ti- 
TOprtrr  $ 7B  ibo  •?  -ogym  'Ojj*  70  ibs  •? 
JWr^tf  fus^oKt  Aojj»  <£m  to  ib»  •? 
're/irt  'S£j<  io  ioro  ■?  Timp-nK.  net»  to 

ib»  •?  TjgyTW  <0£J<  70  *7ri  •?  JWr^yt</<M- 

£ow.  Aojp»  oarsp  7o  *t»b  r T£m<  srfos 

70  «Mt»  •?  TtTOpT»»*  i -0577«  t1  Atm- 

£51»  Aojp*  'r^H  irrtp  i tc/tt) 

-rfoo  wrapTW. 


Pro?.  XVII.  Theor. 

prima  quatuor  redarum  ad  fecun- 
dam majorem  rationem  habeat  quam 
tertia  ad  quartam  ; etiam  quadratum 
primae  ad  quadratum  fecunda:  majorem 
habebit  rationem  quam  tertis  quadra- 
tum ad  quadratum  quarta:.  qu6d  fi 
quadratum  primae  ad  quadratum  fe- 
cundae majorem  rationem  habeat  quam 
tertis  quadratum  ad  quadratum  quar- 
ts  j prima  quoque  aa  fecundam  ma- 
jorem rationem  habebit  quam  tertia 
ad  quartam. 


"C  ZTilSAN  oj  A,  B,  T,  A,  rjtfir»  j 0 

•*“'  A ‘BtSf  r B (td£cv*  Aaytt  0 r -ZJ^r  T 
A*  Myu  <m  Xji*  ii t»  -f  A *Q if  to  ibj  T5  B f*H- 
{cta  Aoyt i>  txft  %mf  to  ien  r«€K  to  iini^  A. 

Eww  yS  0 -t  A «ew  70»  B }Jiy*f  f*n?u<i  iii  5" $ 
r «e? f t A,  Xj  0 tr  foetet  if * horAieiot  (tti£ur 


SINT  quatuor  res&e  linex  A, B,r,  A;  & 
habeat  A ad  B majorem  rationem  quam 
r ad  A : dico  quadratum  ipftus  A ad  quadra- 
tum ex  B majorem  habere  ratiooem  quam  qua- 
dratum ex  r ad  quadratum  cx  A. 

Etenim  cum  ratio  A ad  B major  fit  quam  habet 
r ad  a ; erit  dupla  majoris  rationis  major  quam 


rem  naocat  quam  partium  alterius 
major  ad  minorem  , vel  aqualis  ad 
aqualem : prius  di&arum  partium  ma- 
jor omnium  maxima,  minor  vero 
omnium  minima  erit. 

SI  m t dux  magnitudines  «piales  A 1,  r A,  di- 
vidaturque  A B in  E & rA  in  t;  & fi, 
A E major  quam  E B ; & r /.  non  minor  quam 
Z-A,  ita  ut  A E ad  EB  majorem  rationem  ha- 
beat quam  r Z ad  Z A ; dico  magnitudinum  A F, 
E b,  r Z,  z a maximam  quidem  efle  a r,  mini- 
mam vero  E B. 

Quoniam  enim  A E ad 
EB  majorem  rationem  ha-  A 

bet  quam  r Z ad  Za  ; coni-  | 

ponendo  AB  ad  B E rrujo-  . 
rem  habebit  quam  r a ad  r 

A Z ; permutandoque  A B ad  | — — — 

r A majorem  quam  E B ad 
Z A.  cft  autem  A n ipfi  r a aequalis ; minor  igi- 
tur 1 11  EB  quam  Z A.  eftque  ZA  non  major 
qaarn  r Z ; quare  eft  E B quam  r Z minor, 
led  & erat  minor  quam  A E ; ergo  E B mini- 
ma erit,  rorfus  quoniam  a b cft  xqualis  ipfi 
r A,  quarum  pars  EB  minor  cft  parte  AZ;  erit 
reliqua  E A major  quam  reliqua  r Z.  & r Z non 
eft  minor  quam  Z a : quare  A E major  cft  quam 
Z A.  erat  autem  & major  quam  E B ; adeoque 
a E omnium  maxima  erit,  uri  E B minima. 

P R o p.  XIX.  Tbtor. 

Si  duo  triangula  bales  aequales  habeant, 
iteinque  redas  qux  a vertice  ad  pun- 


'i  re  uroi  xfos  7o  ceror  t 

m ■»  2 mw  Istu  tS, 
TfcMafo»»  rtMfMTen,  Ti/itAxoni  iAcl^w 
T rtMXft*. 

P S T n Imra  AlTi.i  Jiw&u 

rs  tgp  A B tu  E,  to  ii  r A 74»  Z,  (f«  ii  n 
aV  AE?EB  r«  3 r Z ti  Z A tA*  r- 

7».  *«»  70  A E /TOir  E B Zi}«y  i%to  r-jfi 

70  r Zx^cc  it  z A’  A»yw  ni  r A E.  Ea,  r z,z  a, 
fivytSw  juV  inrlAE,  tA**,-»»  5 " E *• 

£x«  n »BE  xp«  E B 
® Aojo»  itfi  *xie  to 

' ' rZXf«f  ZA,J  OtlJlVTIlXjK* 

^ A ro  A B xpW  B E Ao- 

-| . | jo»q^  exaror 4tj«  AZ. 

£ c*a*«r  ro  A B jroof  r A 
Ao^e»  E%«  o to  E B x/or  Z A.  ifcij  to» 
io»»  re  A B ri  T A'  tAoere»  a 4*  ro  E B f Z A-  to 
5 z A ri  r Z « pi(V  £ iFr  Z iA*»ra»  0?1 
78  E B.  n»  <T»  X.  5"  A E iAtt7?sv-  tAct^tJ  ofjt  ro 
E B.  xocAi»  ox«  70  A B tu  T A iw,  a»  to  E B ri 
A Z fAerre»-  Aera»»  ct^t  ro  E A A axi  7*  I'  Z ^o«- 
^8».  TeJirziFzAc»x«A*TO»(fi-  »a«j«zA 
cie*  fxii?lv  K1  re  A E.  *»  j 7«  E B fx*- 

je?»v  */*  ifiroAE,  to  /i  E B lAetfctft*. 

n P O T A 2 I 2 <$'■ 

Ea»  J>Js  ras  t»  fi i<r«s  luas  ^ 

$ tos  txr»  •£  xcppSs 1 ^ 

7W> 
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Ofttymfuluixi  .-/A 

r ea.az  (<w  iti,  ^^y  I 

(£iar«i)EAxfsf  y / 

A Z fuS^ey»  Ad-  y ! > 

**  * Z«  *»*f  >f  £ © 2 B 

II A «C?f  Ar  5 

i»  a n Tijf  £ A «Or  t»  axs  ref  A Z 
Ai>«*  t£'<  j|7fl^Ti>a7»  KA  *£pV  tb  ini  A T.  tjr« 
i*  S Ce  itu*  fUfittuv,  T<m  mvafi/peii^  am  tu» 
JA,Ar  myafi/p cWif*  arra  rav  E A,  A Z, 

to  fuifo*  Tfirua.  -at9f  tb  OjlH:»,  r>n iti  tb  ini 
E A «Cf  to  <»75  A Z,  fifi^ev*  haym  t%n  *bnp  to 
t£  ACOVtf  TfMfia.  «Of  *i  Ad»W  TUrjUt,  TUTftt 

ro  in  B A «Of  ra  <»»5  A P ro  ,ufy  <t£jr  «ora 
E A , fuyvpn  It , fui£i»  kw  ixa.npt  tu*  ini 
B A,  AT.  T»  Jt  in  AZ,  sAaysrv  w,  sA*t?5v 
KI5  UUtTT^V  TU*  ini  B A,  AT,  2J&  ri  ®C9  ra- 
ra %up>t(juiT(&-  *i  fJk i EA  <*£$<  iMTfjjif 
rw»  B A,  Ar  fi-eZ^a*  tfir.  *t  St  A Z «atrigjtf 
tu*  B A,  A T tAai ?av  a cqye  wvTfa,-  fu*  tu  B 
SfeifjjuetTt  St  tu  itu  rj  EA  j^aipa/sV®'  xv- 
*A©-  ijsrwsnj-rtuq  t&u  b A.  f*^i<pS-u  e K A, 
nJC  0 **>Tf  u fjfyj  tu  T jtC&fifia-n  St  tu  itu 
ijiZ x«icA(J^‘  7if««  twj  AT.  }*- 
%ijp$u  i MN'  rifirHm  Sii  eiXojAttf  ei  KA, 
M N kukAm,  if TtftifTuau*  aJhi- 
A ut  Ketri  tb  H,  K&  inZfCx^Btme  at  Z A,  2 B, 

S H.  Z P i A<v  <*€J(  Bi  tii  EA  *ri»  W9J, 

B Z T r?  A Z.  IJ5  <^S  i B r r5  E Z «a»*  jyt/ 
«Ao»  <t£$t  f»  B Z T T^Jcyenev  tu  E A Z !ov  iri»’ 
kiwiwi  iH  n A6,  r«TK»r*iAH*  e^ria 


✓ j \y^j\  y 02  una cum  ^u* 
/ I A/  pl°  quadrati  cx 

y'  /A  j / © A xqualia  funt 

j y \ I / quadrata  cx  E A, 

\l/  a £ : utraque  igi- 

H F tur  quadrata  ex 

BA, Ar  utrilquc 
quadratis  cx  E A,  A Z squalia  crutit.  & quoniam 
E a ad  a Z majorem  rationem  habet  quam  B A 
ad  A r ; habebit  quadratum  cx  ea  au  quadra- 
tum cx  A L [ per  i/,  huj.  1 majorem  rationem 
quam  quadratum  cx  B A ad  quadratum  ex  A r. 
igitur  cum  duarum  magnitudinum  aequalium,  vi- 
delicet ejus  quae  condat  quadratis  ex  B A,  A r & 
ejus  quae  quadratis  cx  E A,  A Z,  major  pars  ad 
minorem,  videlicet  quadratum  cx  E a ad  quadra- 
rum cx  A Z,  majorem  rationem  habeat  quam  re- 
liqua pars  ad  reliquam,  videlicet  quam  quadra- 
tum ex  B A ad  quadratum  cx  A r ; erit  quadratum 
cx  EA,  quod  [per  t8.huj.]  ed  maximum,  utroque 
quadraro  ex  b a vel  ex  A r majus,  quadratum  ve- 
ro cx  A Z minimum  erit,&  utroque  quadrato  cx 
B A vel  ex  A r minus,  per  antecedens  theorema : 
quare  reda  EA  major  cd  uttlque  ipfarum  BA, 
AI";  & a z utrique  minor  : circulus  igitur,  qui 
centro  B & intervallo  i pii  E A sequali  deferibitur, 
videlicet  K A,  traniibit  ultra  redam  B A ; & cir- 
culus centro  r intervalloque  aequali  ipfi  A Z de- 
feriprus,  hoc  ed  M N,  lecabtt  ipfam  AT:  qui 
quidem  duo  circuli  K A,  M N fele  invicem  feca- 
ount,  ut  mox  demondrabitur.  fecent  autem  lcle 
in  pundo  s ; & jungantur  2 A,  s B,  2 H,  s r : ed 
igitur  B s ipG  E a squalis,  & 2 r aequalis  ipfi  A Z. 
cratquc  B r aequalis  ipfi  E Z ; quare  torum  triao- 
gulam  B £ r tnangulo  E A Z cd  .equule ; ac  pro- 
ptcrca  2 liacqualis  ipfi  A o,  hoc  dt  ipfi  A H : unde 
t J N confcquitut 
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natur  r Z ipfi  a z arqualis, 
in  dirc<£him  ipli  B r : tota 
igitur  BS  «qualis  cft  utrif- 
que  E Z,  Z A.  & quoniam 
it,  Z H fimul  excedunt 
i piam  E A,  erit  & B 2 ipsi 
E a major : itaque  circu- 
lus centro  B Jc  intervallo  B P deferiptus  ipfam 
r 2 iccabit.  iccct  ad  T,  ac  intra  circulum  ducatur 
refti  quardam  r A major  quam  r S iive  A l ; ita- 
que circulus  centro  r & intervallo  r 2 deferiptus 
occurret  ipfi  A r.  occurrat  ad  O : circulus  igitur, 
per  puiufta  2,  O tranfiem,  per  circumferentiam 
PT  tranfibit  neccflario ; atque  adeo  circuli  K A, 
M N fefe  invicem  (ccabunt. 

Prop.  XX.  Tbeor. 


■trAOjpg,  TTitts^ijortr, 
rji^lAZie*  ijrs.  rirui- 
S-ridte  kck  r>i  b r-  'itoliyt 
1 BX  tat  i,-i  myaptyaiifa  rii 
E Z,  Z A.  rir«  t»  mtutfjpo-1 
■nftf  BEZ.ZA-fEAfari- 
{*»'•«*  5 EA 
fut£ut  tsv  o^xcrTfUTWBjMti^wiTi^riBf 
ycUpifjS/jtf  xwt/ar  7i(ii  iriri.  -nfuiru  tuent 
re  T,  rxfia  carir  * xwcA»  tobiitt  ne  ij  r A /*H- 
Zun  ^n,  Ttrric!  ■£  A V e tt(ji  rir  Jta- 
tptuant  j t«  T X ^goipifUHOf  xvxAss  Ti^tri  t A T. 
n/trirai  tam  re  O*  oi^t  e a|j  r 2,0  xwtAec 
£ TT  ‘XViQiputi’  rifutta»  a^a  aAjjAw 

ei  K.  A,  M N xwcAn. 

nPOTASIS  X. 


Si  duo  triangula,  quorum  latera  inx- 
qualia,  bales  xquales  habeant,  itetn- 

3ue  redas  qus  k vertice  ad  pun- 
tum  quo  bifccatur  bafts  ducuntur : mi- 
noris trianguli  majus  latus  ad  minus 
majorem  rationem  habebit  quam  ma- 
joris trianguli  majus  latus  ad  minus. 

SI  v t triangula  A B r,  E Z H,  bales  A r,  E H x- 
quales  habentia,  qux  bifariam  fcccntur  in 
puntHs  A,  0 ; & fint 
xquales  B A,  Z 0 ; lit 
autem  majus  triangu- 
lum E Z H ; & fit  AB 
major  quam  B r,  item- 
que  E Z quam  Z H ma- 
jor : dico  AB  ad  B r 
majorem  habere  ra- 
tionem quam  EZ  ad 
ZH. 

Si  enim  non  ita  fit,  vel  eandem  rationem  ha- 
bebit, vel  minorem,  fit  primum,  fi  fieri  poteft» 


Exi  ihla  7C >>W«.  irwwxtA»  to'<  n &xaus  Imt 
^ & T**  ^ ^ r % 

TofucLi  r Hiavtf  vy$><n  tuditat  IW  -ri 
eAutT i)waf  i nuljm  TtAdbfct  «ayj  I1  iXaTjxw. 
futtj»*  Aajp»  ‘vyu  Jrnp  i V fw^a 

TrAtqpa  'ZJC?S  ^ iAevrWW» 
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tnti-xw  a iruvm  « xom  Tfiywoi  tevnuMs. 


"C1  £ T Cl  ii o SW  *i»«  f ffxetAjjvW.  tr  «£«r  /cV  « 
A B,  (&ctcif  /i  « I'  F.  A tuxAx • £ <Jss* 
Tipn>  «u/riv  if  oI^mTaoc^).  7ir/tije3-<a  5rf<w7»>  2j$t 
S'  a?«rof  r«  AT  A o&wnj»,  aryer  o»7i  «3 
TEA  xyxAp,  £ rx&u  i A H JUtJtTJf,  ^Uf  7rrxirt 
tfk\  iLo  r A f3cunv  J ATA  Tg/yuv#,  >L  r*i  r A 
TTfK  ip%t  ftx&v  at  TU  ? xuxAtf  3hinSu  ij  EZ, 
5 2jje  •£  E Z <£  -f  A w^o- 
©ijf  CfcSiSAija^i»  J^rai- 


dV» miw rt  AEZ T(/yta- 
»0V  teyv  ion  n A E Z Tg>t- 
y«»w  ijwrxsAif  iw. 

Ex»£su;g3-«*w  E H, 

ZH.  i?TH  Jm}  r A ni»  EZ 
Xftf  if%t  TifitHtm  T 

<u/njy  npW  r«9<t^»^EH 
tt}  Z H.  x,  usic^  ij  A H,«j  if 
5>j  iMTtfct  t viari  A H E,  * 

A H Z yMiM  ■ ij  E A ij«e  t?  A Z “«s  stw-  (’■»- 
ffxiAif  af«  ri  AEZ  Tftxywyov.  wc /ij rvrx <pet«- 

pe»  Kw,  in  *»«*  ut  «m<s^w  T^yunt,  i ut  /3*- 

<THf  IJJOWK  XJCf  e^S**f  T»f  r A,  ICWXtAlf  KW. 

£71  i mutet  sn  utv  7»  ytrif/Spet  Tf/yutet  wV 
6<wr«f  ftij  e/>5*f  ^irii  r A>i»c  t<ix/  wkdkA*:. 

Tamuic&a $, <3^i T* ai/T^c xcnap^a^r,  jEZ 
/*i}  Trpof  op%r  t?  T A'  eu  E H,  Z H */xt  atttti 
do.  *9iv>i  it  ii  AH  *;  *yof  curntff  n&  tu 
«M  E A,  A Z itmt  mr  iiEA  L kf*  T(Jtyemt 
i*  ifir  (ocmAif. 


Ium  squicrure  fiat. 

SIT  datus  conus  fcalenus , cujus  axis  AB, 
& bafis  TEA  circulus : oportearcjuc  eum 
modo  jam  difto  fecarc.  Iccetur  primo  [per 
14-huj.J  per  axem  plano  AT  A ad  rodos  angu- 
los ipfi  circulo  r E A,  & ducatur  perpendicula- 
ris A H,  quae  cadet  in  redam  r A trianguli  A r A 
bafim  ; ipfi  vero  r A ad  redos  angulos  agatur 
E Z in  circuli  plano  ; perque  E Z & verticem  A 
A planum  ducatur,  quod  fa- 
ciat triangulum  AEZ:  di- 
co triangulum  AEZ  xquf- 
crurc  cue. 

Jungantur  enim  E H , 
Z H.  & quoniam  r A ipfam 
EZ  fccans  ad  redos  an- 
gulos [per  j.j.]  bifariam 
iccat  ; erit  EH  aqualis 
ipfi  H Z.  communis  au- 
rem eft  AH,  & uterque 
angulorum  AH  E,  A H Z 
redus : ergo  E A eft  aequalis  ipfi  A z , & idcirco 
triangulum  A E Z eft  acquieture.  unde  conflat 
omnia  triangula , qux  bafes  habent  ad  redos 
angulos  ipfi  r A,  aequicrura  cfTc. 

Demonftrandum  etiam  eft  ea  triangula  , qux 
bafes  habent  non  ad  redos  angulos  ipfi  r a,  non 
cfTc  xqui crura. 

Ponatur  enim  E Z,  in  eadem  figura , non  cfle 
ad  redos  angulos  ipfi  r a : & erunt  EH,  Z it  in- 
aequales. communis  autem  eft  AH  & ad /pfas 
perpendicularis  : ergo  E a,  A Z inaequales  funr, 
& triangulum  E A Z non  eft  xquierure. 

Pior, 
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major  eft  quam  AH,  & Z A mutor  quam  A e. 
itaque  cum  duo  triangula  A E Z,  A H Q bales 
E Z,  H«  squales  habeant , & eandem  redam 
A B qux  ii  vertice  ad  pundum  balim  bifariam 
fecatis  ducitur , habe  atque  E A ad  A Z majorem 
rationem  quam  HA  ad  A © : 
erit  [per  i9-huj.]  AEZ  tri- 
angulum minus  triangulo 
AH0.  firoili  modo  demon- 
ftrabitur  minus  ede  omnibus 
aliis  triangulis  per  axem  : er- 
go A n Z minimum  eft  om- 
nium triangulorum  qux  per 
axem  tranfeunt.  rurlus  in 
triangulis  AH©,  A r A,  & 
bales  xquales  funr,  & ea- 
dem eft  qux  ducitur  i ver- 
tice ad  putidum  balim  bifa- 
riam fucans ; habetque  h a 
ad  A Q majorem  rationem  quam  r a ad  A A, 
liint  enim  r A,  A A xquales:  ergo  triangulum 
HA©  [per  19.  huj.]  minus  eft  triangulo  r A a. 
fimiliter  demooftrabitur  omnia  triangula  per 
axem  duda  triangulo  r A A minora  efte  ; trian- 
gulum igitur  A r A maximum  eft  omnium  trian- 
gulorum qux  per  axem  franlcunt,  Itcut  AEZ 
minimum,  quod  erat  dcmonftrandum.  eodem 
modo  demonftrabirur  maximo  propinquius  majus 
ede  eo  quod  plus  dift.it. 

Prop.  XXIII.  Probi. 

In  dato  cono  fcaleno  i vertice  ad  cir- 
cumferentiam bafis  redam  ducere, 
ad  quam  maxima  rationem  datam 
habeat : oportet  autem  datam  ratio- 
nem efle  majoris  ad  minus,  & mino- 
rem eflfe  ea  quam  habet  maxima  re- 
darum in  cono  dudarum  ad  mini- 
num. 

SI  T conus  datus  balim  habens  B e r circulum, 
cujus  diameter  b r,  verticem  vero  pundum 


fetto  dyafipuv  ti/§cu*.  «Aajjict  3 ij  A Z'  ij  fjdp 
*£*  EA^  AH  uei^uv  ts»,  ij  Z A f A © ix«r- 

Ttn.  tTfi  iv  2<jo  T(/r/otxnt  AEZ,  AH©Hwr 
fX*  (iatrtif  nr  £ Z,  H 0,  5 r ieri  i5  iri 

TV  c't%c77ulxv  f/Zacius  tlo 
tuhi-u  rite  A B,k  A»- 

ym  ixp  1 EA  rfis  A Z ysttp 
>1  H A ■Btff  A ©■  iXavar  apa 
iri  to  A E Z 5*  A H ©.  ifiwuf 
2tf2tWWltq  077  Xj  5TKITMV  rtT» 

2Jsi'  it  at  nes  Tfiyatuy'  tXa- 
1 ra  AEZ  aa 'non  r 
24^  r»  atms  Tg/yensn.  snt- 
A<7  ht«  r A H ©,  AT  A ifi- 
yarav  cun  (iturus  latf,  i i 
irirj  -f  xgpfis  risri  ‘ritu  Jfyfi- 
Tfuav  i (Sdffiuf  ij  culnr„  j tj  H A «Or  A © 
fifi^na  Keym  ij  r A -aos  A A,  i «wj  yap  df 
r A,  A A*  TO  H A © apa.  Tgjr/atn  iA»T?w  isi  r* 
r A A rg/yuv a.  ifiuus  2>i  2 hx*ut;  an  (£  xki-7x  m 
24?  X atavos  rgjr/ava  ri  r A A iXadevatti"  fu- 
j4(vv  eu  a omvTuv  rav  X aZpos  rg/yavon  re 
AT  A,  iAaytfn  21  tb  AEZ.  omp  i2fi  iifa. 
ifulus  2 i)  2ti>wv^  «n  5 7»  ripuyictt  iyGe»  piH- 
fyv  isi  i idrrnp». 

nPOT  A2I2  xy. 

Ei  fbjlm  xmiu  vxaJonu  iero  •?  zofufrs  'th  i5 
ifeoipqttai  t &a.ows  tuS«a»  a^ryur,  'Sigjs 
Sjr  * fuysvx  Avyn  ![£<»  /«  2i  t Jb- 

9rrm  Aajp»  fiu^atos  1?)  W£J5  «AxtIoki, 
(ActiW  ^*t7)  ?*«  i-yu  i (uyl<r> f r ei 
xu  iii  -r^y;  -riui  iAx^i^irr- 

A EAOI02  xs»is .s- AxJff  0 B ® r *i«*At<  *• 

“ rS  kvkM  e er,  xfn^2i  n a 

flpurir. 
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B A «Cff  r»  icri  f A H,  fiijj * jj  « Aiw»  <f  A ri 
>cri  E*  at£$i  ri  >07»  7*  B A «i  «im  i5  A H, 

r*m?j  ra  «i»i t BZ.ZAt  <**» t A Z,  Z II.  m»i- 
»0»  eUp^rf^ai  to  am  A Z'  temv  afg t TtdnIZ 

?dmzii  /m^ov,  jj^bz^zh.  5 irz 
■f  Zll  iAtt-rluv  i Ctgp  ZH  -f  /Ap  zr  fu*£ut 
•si»  t?  <?i  Z B CmtIuv.  ivnpftit&u  ntniv  tu  kvkA&i 
Ttf  Z H i«r  1}  Z 0,  £ fn/itjxSa  i AB.  iret  ir 
li  © z T>[  Z H !s>r,  JiizA,  5 «CW- 
HOTM  «u/ro»'  lytj  0<*Jif  eit^t  ij  0 A rij  A H r<s>r 
iw.  w«  vir  «r  i A Wfk  E vr«y  j B A xpir  A H, 
rjrrw  i B A »^W  A ©,  1}  /i  A jrgW  E u r«  3o- 
%m  Xayu  tsi-  £ n B A <t£jt  irpof  A 0 0»  tu  $a- 
Jwtj  Aayar  isV  ij  A0  o^i  ahjxj,  xpif  Iw  >j  B A 
Aa>«v  «£«  f o^rrm^tvw.  oxt^  s/1 « mirm/. 

nPOTA2I2  */. 

Tcowrtf  Ji9»r78s  <na\lu£,  x,  2»bi»  -r  xqupV&i 
t fijgw/uiu  ■?  &xo\w  iry/Spv  w3ws«,  olMs 
/J«£m  r60«MT  ofcSBmuO^,  eyta  ^ 

fiian  xj  t ~&m>  -r  xop/pnf  ’&r  ^ ityc-nfua-t  r 
fiinui  tx  V tyirm  t^uiV,  Acjp*  Jii  r^efl 
<3r^f  70  &9if  7£>><rt»»  0»  «u3«a  7ij  ptnOxt 
fQ£Jf  Ji  ii  7ttS  TneurTOl  (lr5ua( 

Aoyn  «MirAas  (J*  ftu(<na.  TV 


Att,  quadratum  autem  ex  A majus  eft  quadra- 
to cx  E : quare  quadratum  ex  B A quadrato  ex  A H 
majus ; hoc  eft  quadrata  cx  B z,  Z A fimul  majora 
funt  quadratis  ex  A Z,  Z H (imul.  commone  au- 
feratur quadratum  cx  A Z ; ergo  reliquum  qua- 
dratum cx  B z majus  eft  quadrato  ex  Z H : Sc 
ideo  erit  B z ipGa.  Z H major,  erat  autem  r Z mi- 
nor quam  Z H : quare  ZH  major  eft  quam  Z r, 
& minor  quam  Z B.  coaptetur  igitur  in  circulo 
reda  Z Q ipfi  Z U aqualis ; Sc  jungatur  A 0 , ita- 
que quoniam  QZ  ipfi  ZH  eft  aequalis,  communis 
autem  l A,  8c  utrique  ipfarum  ad  redas  angu- 
los : erit  bafis  0 A «qualis  bafi  A H.  fed  ut  A ad 
E ita  eft  B A ad  A H,  boc  eft  B A ad  A e ; eftque 
A ad  E in  data  ratione  : ergo  & B A ad  A 0 in 
data  ratione  erit : duda  igitur  eft  A0,  ad  quam  ipfa 
B A rationem  habet  datam,  quod  erat  faciendum. 

* ' I * • • . • , j , • * r% 

Prop.  XXIV.  Probi.' 

Dato  triangulo  fcaleno,  dataque  ei  que 
d vertice  dudta  bafim  ejus  bifariam 
fecat;  fuper  eandem  bafim,  ac  ed- 
dem  i vertice  ad  bife&ioncm  bafis 
diftantid  , aliud  majus  triangulum 
conftruere,  quod  ad  datum  triangu- 
lum datam  habeat  rationem  majoris 
ad  minus:  oportet  autem  rationem 
illam  datam  non  majorem  efie  ed 
[]  O qaam 


cu  iu  £7  4u  n tui  o « du 

A Z,  & ut  B a ad  A Z ita 
re&angulum  fub  E a,B  r ad  re&angulum  fub  A 7., 
I»  r ; f ergo  ut  3 ad  H iu  rcftangulum  fub  E A, 
B r ad  redtingulum  fub  A tfi  r.]  rccbnguli  autem 
fub  EA,  Br  dimidium  eft  triangulum  EBr,  & 
rcebnguli  fub  A Z,  B r dimidium  cft  triangulum 
a B r : triangulum  igitur  BEr  ad  triangulum 
B A r eam  rationem  habet  quam  0 ad  H,  hoc  cft 
datam. 

Habeat  deinde  3 ad  H minorem  rationem 
quam  habet  EA  ad  A Z;  & fiat  ut  3 ad  H ita 
K A ad  A Z,  petque  K ducatur  IA  ipfi  r A pa- 
rallela, & jungantur  ab,  A r.  quoniam  itaque 
ut  3 cft  ad  H iu  K A ad  A Z ; ut  autem  K A 
ad  A Z ita  B A r triangulum  ad  triangulum  B A r : 
triangulum  igitur  B A r ad  triangulum  B A r da- 
tam habet  rationem,  videlicet  quam  habet  3 
ad  H ; eftquc  A A ipfi  A A squalis,  quod  erat 
faciendum. 


Prop.  XXV.  Probi. 

Datum  conum  fcalenum  fccare  per  axem 
plano  faciente  in  eo  triangulum,  ad 
minimum  triangulorum  per  axem  du* 
diorum  rationem  datam  habens : opor- 
tet autem  datam  rationem  cdc  majoris 
ad  minus,  neque  majorem  el  quam 
maximum  triangulorum  per  axem  ha- 
bet ad  minimum. 

• . i.  .•  t-  • ■ i 

SIT  dura»  conus  fcalenus,  cujus  axis  AB, 
bafis  circulus  circa  b centrum , minimum 
vero  triangulorum  per  axem  A r A : & o por- 
ri 


Zfvxjbuoa*  aj  E B,E  r.  »r« 
i»us  i 0 «isc  viii  H xtok  i E A «Of  A Z,  ut 
fi  i EA  «CSV  AZ  Xruf  Tetisri  E A,  BT 
rotis»  AZ,  BT,  «Afti  tx  ti ot  EA,  BT 

iri  E B T r(/ytanv,  X fi  'isoAZ.Br 
Tfucv  ki  rv  A B T TgjryeW  K$i  vo  B E r eii^c 
ro  BAT  A iy»  o»<i  OetOr  H,  rtmnf 

vkrmtfivm. 

AAAa  f i 1&TU  i 3 «Oc  t H tAatJtva  Aiyn 
«rxif  ij  E A «cir  A Z,  pmi 9-«  fi  in  q 3 «tK  H 
ifVftir  q K A A Z,  Kri  r Ac^jiA- 

AqAer  rx$u  «i  K.  A,  x,  aj  A B,  A T. 

tTfi  xv  u i q 3 CTOf  vio  H »t«<  q K.  A Tf>)<  A Z. 
ur  fi  i KA  irfa  AZ  xru(  to  BAT  t£/-/mk* 
•x-pif  r»  B A T rfjyuviv'  n etpj.  B AT  xptt  fb 
B A r r 3fma.x)ivTn  iyjn  Asjo»  r f 3 r pif  H, 
fJJK  j K T A A Ifljr  rq  A A.  c xsdjnq. 

n POTA  212 

Tai  «ffc^srnt  xZtu  axaAws»  7ifitir  2j&  x a^ws 
'fkmfci)  -jwrn  T£jyo/i&  clr  taw, « t fb- 
5s»m  Aajp»  Ta  iAa^si  t ? 

obaras  T£fyl>i<*r  JZ  fi  fijtim  Aajai,  fui- 
fytos  atra.  ©pas  tAcwfc»,  foi  X 'c* 

tyti  7o  fityiqnt  Ttiyowi  t %}&  X a£oi@-' 
©pa»  eAayror. 

P 2 T n o fo S«f  MOV:;  na. Aqubf ,K  o ifa»  s A B. 

Qeitnt  j a ®c<  m B jcirtft*  xu*A*,  rl  5 <*»■ 
^tft»  t ? i? eiec  n ATA’  ^ «««i 
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•?  0»nw  rji  KA,  £ hiyt»  typy  rpof  r«KH0« 
■i  E 7Tfi{  'i.  t»  St  muftc/^ier  Tpiyuv*  -Au  *»- 
futpLij  i?«  oRn  w?H  fitpi,  ut  tfU 

JTiMH e,  Uf%  t{uj  M H Trhdjtyi  'f  M®  ft«- 
mai-  iirn  tfv  q M A Tq  A K Jaq,  i®irq  5\ 
t,  AH, j ij  ™ K A H yun<t  <f  t/vs  M A H" 
H"£uv  ctyt  q K H T3  M H.  q K H Tq  T A uq’  £ 
*l  T A ctqx  ijf  HH  f ch£u>  ifi.  wstAan  ith  q K 0, 
TW7ifw  ?U,1«  M 0 iAafla»  is»,  q <Tt  M 0 
yw  MH ik&flur  q <t£$t  Aii^MH it» ‘tActHuv. 
*TM  Wl(  MH  ^ mV  /•Mpifttf  to*  c*  tu  xuvu 
•w  A r i/.«T?flqr  tt),  iqf  Ji  (Aa^W  *W  A A 
iuux  riv  a^a  tv$fiaj  unp  Tq  M H aa» 
■W  A xstutyit  -riw  ■s&tQtftuu  'f&unut  et)*- 
yfiv,  ut  qJq  r%$u  Sif  *aj  ifu 

j AN,  5 «n^orj^A.  q N B 2,  jj  q A 2.  Tjth  5t 
MjiA  ANt^MH,  q /i  N B rq  HA,  q $ B A 
Tq  A M-  «Aer  a^a  to  A N B Tftyum  ri  MHA 
W «T,  x«j  q oJot»  A B N y»i*  rq  i)?i  M A H wq' 
3 q w«  A B S kfct  M ™ M A fi.  sneAo  vrd  isq  q 
*&ABrqAM,  q Vi  B 3 r?  A 0,  <i»ia£  qom 
A B S iaq  ifi  r?iwMA0’  «a»  a^jt  q A 2 rq 
M©.  qrjJjjq  ANrjMH,^qN2(8«wrrqHe- 


fim  bifariam  fetans  ducitur  ipfi  K A xqualcm ; 
habcniquc  ad  triangulum  K H e rationem  eandem 
quam  B ad  Z.  erit  autem  codtni&i  trianguli 
vertex  ad  panes  H,  ut  mox  dcroonftrjbitur.  (it 
autem  illud  triangulum  M H 0,  ita  ut  latus  M H lit 
majus  ipfo  M 0.  quoniam  igitur  M A cft  squalis 
ipfi  A K,  & AH  communis,  angulus  autem  K AH 
major  angulo  M A H ; erit  K H major  ipfa  M H. 
& cft  K H xqualis  ipfi  r A : ergo  r A quam  M H 
major  erit,  rurfus  quoniam  K 0,  hoc  cft  A A,  mi- 
nor cft  quam  M©,itemquc  M 0 minor  quam  M H; 
erit  A A ipfa  M H minor,  itaque  cum  M H fit  minor 
quam  A r maxima  earum  qux  in  cono  ducuntur,& 
major  quam  a a carundem  minima  ; fieri  poteft 
ut  i vertice  A ad  bafis  circumferentiam  duca- 
tur retta  aequalis  ipfi  M H,  quemadmodum  antea 
[ad  2 j.  hujus]  didicimus,  ducatur  ergo  & fit 
AN,  jungantorque  NB2,  A 2.  & quoniam  aN 
eft  xqualis  ipfi  M H,  & N B ipfi  H A,  & B A ipfi 
AM;  erit  totum  ANI  triangulum  triangulo 
MHA  xqualc,  angulufquc  A BN  aequalis  angulo 
M A H : quare  & A B 2 angulus  ipfi  M A 0 xqua- 
lis. rurius  quoniam  a B eft  xqualis  ipfi  A M,  & 
B 2 ipfi  A e,  angulufque  A B 2 angulo  M A 6 : 
erit  & A s xqualis  ipfi  M 0.  (cd  A N xqualis  erat 
ipfi  M H,  & bafis  N s bafi  H e : triangulum  igi- 
tur 
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quam  M 9 ad  et,  permu- 
tandoque  H M ad  M © majorem  quam  H K ad 
KQ:  triangulum  igitur  H M © f per  19.hu;.] 
triangulo  HOelt  minos,  quod  neri  non  poteft  ; 
( fupponcharur  enim  majus  ) quare  triangulum 
H M 0 non  ad  partes  0,  fcd  ad  eas  ad  quas  cft 
H,  veracem  habebit. 


M 0 Tfif  0 K'  i C«»Atad;  af*i  HMirjW  M9 
A oyee  t%«*  itftp  B H K irps  K ©‘  lAai?» 
»f»  iri  ri  H M 0 rx  H K 0,  'omf  aJiwctm-  (vw- 
*tm  yi  fteS^ee)  ix  a«tt  cJJi  m 0 pipn  r wpt/$v 
'»£*  ri  Tfiyutn'  JJn  ri  sTh  a-fa. 


Prop.  XXVI.  Tbtor. 

Si  conus  fcalenus  plano  per  axem  fece- 
tur  ad  re£tos  angulos  ipfi  bafi,  & ea 
quae  k vertice  fa&i  trianguli  ad  ba- 
fim  perpendicularis  ducitur  non  mi- 
nor fit  bafis  lemidiametro : erit  trian- 
gulum , quod  ad  redlos  angulos  eft 
bafi,  majus  quolibet  alio  extra  axem 
in  cono  conftituto,  bafimque  habente 
bafi  di&i  trianguli  parallelam. 


riPOTASIS  xv. 

Eat  xutot  mtitAwas  ^5  7 Sj;°ioi'6hinJ'et  t(im- 

3$  etpi  7 Si  >ospVv  re^«w 

xopwpV^rt  t iSoji»  lyiJnwftiitAtt)- 
rm  frumat*  to  OfW  ijp^at 

T»  Qxtou  Ttrysvn  hn  nam»  t o*- 
tw  5"  <2£ot9*  ci  -n£  xum  trwifaf&tf»  Tg/yi- 
?<*,  5 fiiw  iyorwn  ri  7 it&i 

ofyif 


COkus  enim,  cujus  vettex  A,  bafis  au- 
tem circulus  citca  B centrum,  fecctur  pia- 


no  per  axem  quod  faciat 
A r A triangulum,  ad  re&os 
angulos  bau  coni;  ejuae  ve- 
ro i pundo  A ad  T A pet- 
pcndicularis  ducitur  non  fit 
minor  feroidiametro  bafis : 
dico  triangulum  ATA  ma- 
ximum eflc  i triangulis  in  co- 
no condituris  ac  bales  haben- 
tibus ipfi  r a parallelas. 


tt 


I/  J1N02  JO.XXS ftynw™ 

71  B xt»  Tf9» xt/xAcr,  nr/a^&n  2J&  * a%»V 
oTcrxiSu  miam  ri  A TA  rpi- 


Ducatut  enim  in  circulo 
refla  E Z parallela  ipfi  r A,fu- 
per  quam  triangulum  A E zdefetibatur ; in  plano 
autem  trianguli  A r A,  & ad  reCtos  angulos  ipfi 
T a , erigatur  B H,  & ducatur  A H eidem  r a 
parallela  : erit  igitur  B H aqualis  ci  qux  4 

punfto  A ad  TA  perpendicularis  cadit,  itaque  " ” , 

jundtis  Hr,  HA,  UE,  HZ,  concipiatur  conus  “<  HT,  H A,  H E,  H Z'  x*»^.  * 

cujus  vertex  H,  axis  H B,  & bafis  circulus  circa  nffvfi  ,uV  « H,  o.*im  3 i H B,  Sactf  Si  i «t  ra 

B iSUTfll 


«wtjr»  uf"1  * « ji  r**  *•  «* 

xwHf,  if  3 Xm  * A crhi  T r A 
xajt-nf  fjui  iAara»  »ra  t?ix 
V na??*  ‘f‘  /Sawrar  ■ h*yn  en 
ri  A r A r^r/av»  fuyvi m Kt 
awVrwy  T ea  tu  xaia  row$w- 
ffou a rfr/iVM,  (s4f«f  %or- 
r»y  rji  T A. 

y&  ce  ri  xJxAs» 
r?  T A ij  E Z, 

re  ri  A E Z r^iyoucy,  ex  ^ tu  U A T A t(iyuna 
cJjtTXt^w  ftejf  cfijtLS  aitisru  rjiTA  ^ BH,  rj 
r A i A H’  X BH  (tyt  wx  fri 

ien  ri  A 3ni  rijy  T A x*$*ra>. 
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— 1 — mt|WOT|  >J  »•  jtaVftf  «r 

to  H T A ri  H E Z , iKxvcr  ({sy 
« A T A ri  A E Z*  « Jt  ri  HTA  ri 

HEZ,  /tu*'®*  5 t»  AT  A?  AEZ*  ti  J timiuq 

«JT  OfUUHf, 

n P O T A 2 I 2 x«. 

E*i  ci  mtuAxwji  Kuia  Tfui9tm  a^gt  r xefopHf 
'6krmSl*,'(fri  o^M^Ao»*  &u7im  «wxiAS 

7^0®»»  ovn»,  o Jii  <5l^4H  f xai V yu»  lAu-ria» 
i*  ? xarjyv ■? &wwr  to  ? <££<»<# 
*nm\ ti  yirpm  tpu  xuVmn  t wwxtAcJ»  ¥ 
ovupifA)!i«ii  ip't>  jAyt  i afyn. 


quidem  uti  detnonuravimus, 
[ad  io.  huj.]  & eo  majora  triangula,  & minora, 
& aequalia  confticui  polTunr.  quod  fi  triangulum 
H r A minus  fit  triangulo  HSZ,  & AT  A trian- 
gulum triangulo  A E z minus  erit ; & fi  mjjus,nu- 
jus ; & fi  squale  fimiliter  aequale  erit. 

Prop.  XXVIU.  Thew. 

Si  in  cono  fcaleno  planis  per  verticem 
fedto,  fuperbafa  parallelas  triangula 
xquicrura  fiant,  fitque  axis  coni  non 
minor  femidiametro  bafis : triangu- 
lum acquicrure  per  axem  tranfiens  ma- 
jus erit  quovis  sequicruri  ad  eam  par- 
tem ad  quam  axis  inclinat  conftituci. 


g 1 T conus  cujus  axis  A B,  ha  fis  circulus  circa 


P - T rt  x^*cr,  x cum  yfa  i a b,  /3aw  i 

•*“'  w$t  ri  B turifer  KuxMf,  jf  /t  «qV  iSut  ^ B centrum,  hafis  vero  trianguli  per  axem 
ru  kukAu  t fiyan  2jfi  & ci£mr  fe**  cun®ituti  a<^  rc,aos  angulos  ipfi  circulo  fit  r B A ; 

Jr»  i|  r b a,  5 ij  0®«  A b a 

•UAJ.,.’-  a\  J-fL  — 1 A'  _ 


yuiiio.  iXar\ur  iru  i/fijf,  at(* 
r A B v7: ^ m A pupi  *fcwfv^r, 
^ ev»  s A B fuf  OM-fjut  f i» 
TkKfrrftr  >*yt»  in  re2i»  f 
A H incxOiif  pMytftn  tfi  r y*- 
umnuAu,  r&ymm, 
T piTuru  r B,  A <oj fitiuv  mf 

(Zoirftf  fzivrur. 


& angulus  aba  minor  fit 
angulo  redo,  ita  ut  A B ad 
partes  A inclinet ; fitque  A B 
non  minor  femidiametro  ba- 
fis:  dico  triangulum  xqui- 
crure  per  AB  tranfiens  ma- 
jus efle  xquicruribus  omni- 
bus inter  punda  B,  A bales 
habentibus. 


Sin  i*  B A TOjjir  «jpoW  ri  E,  x,  r?  Sumatur  enim  utcunque  in  reda  B A pundum 
T A oisr  rxfrumtv  in  tu  kvkKu  df  B Z,E  H,  <pf»  r A ad  redos  angulos  ducantur  in  circulo 
5 **»£* Cx$u  i A E*  ij  Jij  s a •£  A Eifyii  iA<*rV  B Z,  E H,  & jungatur  A E.  itaque  B A vel  minor 

[]P  cft 


f 


ipfiqac  E H fit  «qualis,  & jungantur  0E,  >H.  T*  * A.B  V*?"*  J?/’  * W *p« 

cum  igitur  angulus  ABE  angulo  A E B fit  major,  * Be.w,  *«  t>i  E H,  xa)  tnfyux^ttm  «<  0 E. 
«it  angulus  A E B minor  redo,  redus  autem  B H.  *«r*  * t»»  A B £ yuua.  -f  Os*  AE  B fta- 
ell  © B E : ergo  re&s  e B,  A E produ&r  inter  £**  *T«»  >i  0=*  A E B «A»rJ*»  Ko  cfipir. 
fe  convenient,  conveniant  ad  pun&um  K:  & e^i  3i  >j  uat  e B E'  ou  © B,  A E i<J)*uy  6k- 
per  e ducatur  ©A  ipfi  kb  * 

ii  « . 1 . 


parallela,  itaque  quoniam 
© b eft  aequalis  ipfi  e h,  com- 
munis autem  BE,  & angu- 
los xqu.iles  continent,  vide- 
licet rectos ; erit  BH  ipfi  e E 
«qualis,  rurfus  quoniam  re- 
dus  eft  angulus  © B A,  reda 
© B major  erit  quam  e A ; 
adeoque  B©  ad  ©E  mino- 
rem rationem  habebit  quam 
eadem  B e ad  © A.  ut  au- 
tem B©  ad  ©A  ita  BK 
ad  KE;  quare  B©  ad  ©E 
miriorem  habet  rationem 
quam  n K ad  K E.  fcd  B K 
ad  K E habet  minorem  quam  B A ad  A E,  ut  in 
2pw>  theoremate  ofteiidetur ; igitur  B © ad  © E 
multo  minorem  habebit  rationem  quam  B A ad 
A E : ergo  B A ad  A B majorem  rationem  habet 
quam  B © ad  © B , hoc  eft  quam  E H ad  H B 
five  ad  B l.  quoniam  vero  B A ad  A E majorem 
habet  rationem  quam  E H ad  B Z/rrit  redangulum 
A B Z majus  rectangulo  A E H.  led  redtangulo 
A b i.  aequale  eft  triangulum  xquicrure  per  axem, 
& rcdangulo  A E H tcqualc  eft  triangulum  *qui- 
crure  per  A E,  cujus  bafis  fit  dupla  ipfius  E H *. 
majus  igitur  eft  triangulum  srquicrure  per  axem 
triangulo  xquicruri  per  A E tranleunte.  eadem 
ratione  dcmonftrabitur  majus  aliis  omuibus,  quo- 
rum bafes  inter  punda  B,  a habentur,  quod  erat 
dcmonftrandum. 

Prop.  XXIX.  Theer. 

Si  in  triangulo  orthogonio  ab  angulo 
redo  ad  hypotenufatn  reda  quidam 


C* MsteVof  tv/t^S4l0k  «/*» 
wrfl» Tum»  x4tb  ri  K,  K nxfki 
f 9 rti  K.  E 

i©A-  *tm  5»  Te>>  i 0B  t? 

E H,  xjiri  3 B ® E»  5 »&«»<- 
oi»  Ixcf  ywutf  , i/fyq  paf 
it»)  iyt  hjh  i\  BH  rj  ©E.  (2 
«rei  i$a  li  Os*  © B A, 

ij  9 E«f  © A'  itieip* 
■aCsr  0 E t Mrtva  xly*  'ty* 
rmp  i b 0 ®or  © A.  ix' 
L*  <i  B 0 «Cfv  © A Srttf  i 
BK  «£K  KE'  jujie 
«e»v  © E iXtrltuA  h&yvt 
t)7nf  i)  B K *©C  K E.  i JtBK«®rKEtA*fltwt 
Xiytf  i yji  K Tttp  B B A tf&(  A E,  if  c»  tu  iSff  J«t- 
j ttvmf  mXui  ij  B 0 «Cff  6 E tAfcflawt  Aa» 
Jt»  i%n  rnXf  ij  B A '30  f A E-  i Ofyt  B A Ctse 
A E pui^cH*  rxf)  IpOf  ij  B © «CH  © E, 
Ttrno»  nscp  ij  E H &or  H B.  nraa  «r©V  B z. 
itrfii  k>  ij  BA  «or  A E /*«£«»<*  A»>«  jrxtj 
ij  E II  *©r  B Z,  TO  apjt  0 S*  A B.  B Z ift 
twOotAE.EH.  aXk  tu  v&)J  0»*  A B.BZ 
i-a»  ivi  t*  ajji  r»  a? CV&  ijwrxtAtf,  tu  3i  Os» 
A E,  E H Inv  iri  ri  •?  A E i.  ■?  Jrxb jyy  ■#  E H 

iuttnaXif  fuZjw  aptt  ti  eli  ? o?«mc  L-joxtAtr  ? 
iii^AE  in<rxtA«v.  ojxiiuf  3'i)  SwunT)  kixtm 
aj  furnyv  f B, A c7;pnuv.  « diigq- 

n POTA  21  2 x5'. 

E«t  i^9tO©*iV  Tt/yJrV  •?  epSSj  16^ 

tLu  ^ajtTeti«WB>  ut  *v5ii'  >i 
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muM  T&yxia.  <n/r> !,  ip'  o (u&  fo&mdt,  o 
«£«*>  T <fi  voo^aF  irMMAi*  «r  otjvti  wmi  ? 

V «4««  itfwxiAic  * ^5r  ■£  xefupv 
’^r  r S*<n»  ? 7e/)«W  h^Jttds  /utidjw  ’^j 


triangula  nabeantur,  ad  eam  partem 
ad  quam  axis  inclinat,  & di&orum 
triangulorum  unum  aliquod  squale 
iit  triangulo  xquicruri  per  axem: 
reda  linea , quae  & vertice  ad  balim 
trianguli  perpendicularis  ducitur,  ipio 
axe  major  erit. 


"C ITO  mOv i*W  kZv;<,  a r«  A,  {^1 T conus  fcalcnus  cujus  vertex  A , axis  A B 

-L'  j o AB  Titymum  <3n m?  & fup,  Qttnr  IJ  ad  partes  a inclinant , & baGs  circulus 
«T»  i afe  «BwyTfvr  xwcAw,  «rea  centrum  B;  baGs  au- 

ra p «c?f  iflms  ru  xJjcA&j 
2^  a ajjcwr  Tc/ytM*  /3a- 

«W  ts-4»  ij  r B A,  5 nzbuim* 

r»i  r a x-fW  5/i^tr  e»  j-S  xu- 

»tAca«i  BZ.EH.jtijnj^fia, 

V A B,  * v*»x«e?«  r»  Ai  ? 

A E,  E H tnmMf  im  ova/ 
tw  A*  f A B,  B Z,  rimsi  ri 

^ Aiya»  *jj  ij  A E ivi 

vijr  A B. 

^'T*‘  70  T A E,  £H  «snuAtr  mv  isi  ri 
Ai  T A B,  BZ,  j 71  usr»  f A E,  EH  mw>  ir*  ri 
visa  r«!  A B,  BZ’  «r  if>?  >j  b Z *?«•  E H arrav 
B E A xyar  A B.  fid^ut  it  f>  B Z £ H-  fttt^ur 
«&I>W  >1  EA  •f  AB. 


itm  trianguli  per  axem  ad 
redos  angulos  circulo  fit 
r B A , & ad  ipfam  r A per- 
pendiculares B Z,  E H in  cir- 
culo ducantur  , jungatur* 
que  AE;  & ponatur  trian- 
gulum aeqtiicrurc  per  A B, 
E H rranfiens  squale  efle  tri- 
angulo per  AB,  BZ,  hoC 
cft  triangulo  xquicruri  per  axem  : dico  A E ma- 
jorem clle  i pia  A B. 

Quoniam  enim  triangulum  xquicrurc  per  A B, 
E H iqualc  cft  triangulo  per  A B,  B Z ; erit  redan- 
gulum  A E H xqualc  redangulo  A B Z : ut  igi- 
tur [per  14.  fi.]  B Z ad  6 H ita  EA  ad  A 8.  fcd 
B Z cft  major  quam  E H ; ergo  & E A quam  A 1 
major  erit. 


riPOTASIZ  Aa'. 

Eav  er  koiu  crxaAx fu  rfudim  >?  xept ipis 

(ja-nfui  ■non,  ’$n  /Sinon  tn- 


Prop.  XXXI.  Tbeor. 

Si,  cono  fcaleno  per  verticem  plani» 
ledo,  fuper  bafes  parallelas  xqui- 

crur» 


ftratum  cft,  angulus  BEA  minor  erit  redo,  re- 
atus autem  cft  t->  B E : ergo  et,  EA  produdbe 
inter  fe  convenient,  conveniant  in  ©.  cum  igi- 
tur triangulum  aequi  crure  per  axem  fit  aequale 
jcdangulo  A B Z , triangu- 
lum vero  arquicrure  per  A E 
fc  duplam  lofitts  B H aequale 
fit rcaangttJo  AEH;  & fmr 
triangula  zquicrara  intet  fe 
aequalia  ; erit  rcd.tngulum 
A B z rcdangulo  AEH  *- 
quale : adeoque  ut  B A ad  A E 
ita  H E ad  Z B,  hoc  cft  ad 
H B.  fed  B A ad  A E majo- 
rem habet  rationem  quam 
t»ad6B,  per  vigcfimam 
nonam  hujus : ergo  ut  B A ad  AB  ita  B e ad 
minorem  quam  «E,  ad  majorem  vero  quam 
ea  fit  ut  ba  ad  ab  ita  Be  ad  et;  & 
coaptetur  © K fub  angulo  6BE;  & per  E du- 
catur E A panllcla  ipfi  K0,  convenicnfquc 
cum  B e in  A.  itaque  quoniam  BA  eft  ad 
AB  ficut  B © ad  ©K,  hoc  cft  BA  ad  A E;  ut 
autem  B A ad  A E ita  E H ad  H B ; erit  ut  B A 
ad  A E ita  EH  ad  HB.  quoniam  igitur  duo 
triangula  A B E,  H E B unum  angulum  uni  an- 
gulo xqualcm  habent , nempe  reftum ; circa 
alios  autem  angulos  qui  ad  A,  H latera  habent 
proportionalia ; & reliquorum  angulorum  uter- 
que eft  acutus : ergo  [ per  7.  6.  ] triangula 
A B E,  H B B inter  le  limilia  funt.  Se  erit  ut  A B 
ad  B B ita  H E ad  E 8 : quare  AB  ipfi  H E eft 
«qualis,  minor  autem  eft  EH  fetnidiametro 
tufis ; quare  & B A femidiametro  bafis  minor  erit. 
& quoniam  [per  21.  i.J  utrzquc  B A,  A B fimul 
majores  funt  utrifquc  E a,  a B fimul ; atque  cft 
ut  EA  ad  A B ita  EA  ad  AB  : componendo 
igitur  ut  utneque  EA,  AB  fimul  ad  B A ita 
utrxquc  E A,  A B fimul  ad  B A , permuta  ndoque. 
fi-d  majores  fimt  utraeque  B A,  A B umlqnc  fi  A, 
A B : quare  & A B major  erit  quim  B A.  oftcnfa 

. • !'a 


T»  1 B tn  ywrK»  iakiiio  «vr  Ofjrt' 

ifii  3 B \PB i 0 B E’  at  cift  Q B,  E A c«- 

ZsOhip&pai  t»punrit\  mfATtrAtTUattr  xam  ii 
©.  it  ri  f&/j  iia  a afpKf  lar  ici  tu  vri  A F, 
B Z,  it  ii  i ut  f A E i vt( 
ewAijf  -f  EU  inoxf Air  ‘nr 
«•1  tu  faci  A E,  E H,  (£  »0» 
I eo.  cOArteif  ni  wwxiAT 
r 9 \jat  A B,  B Z itat  Issn  iri 
riuanAE,  EH'  ut  a&t  t/ 
B A Tfcf  A E irrue  i H E 

Ttfof  ZB,  TJfTlVl  Tt(4(  HB- 

tTei  iri  B A «fef  A E pti- 
Zetx  Aoj«  1'Xf1  B"ty  ! 89 
rrfat  © E,  ii*  re  *$■’.  Jiupr 
pia ; u{  i{p  i B A fffif  A E trruf  i B © rpif 
tAatrjswt  /Jf/l  nw*  i5  © E,  ^ •f  0 B.  itu 

ii  ut  «i  B A nfit  A E Urat  B B0  vQt  0K, 
infyiit&u  i 0 K \jzri  r QBE  yaaiar,  5 Jia  f E 
jr  K © rx&u  i EA  wpixm>!m  rji  B © «itui 
Tfl  A.  (XH  irati  B A XfK  A E Urat  r,  B 0 *f»f 
Q K,  TKTtttv  i B A irpar  A E,  b>  ii  ‘at  i B A »fer 
A E irut  i E H *fOt  H B'  X.  ut  amt  i I A *(af 
A E i~uf  i E H Vftf  H B.  (Tfl  W iua  Tf/pn* 
■m  A B E,  H E B puor  yorieu  fui  yutl*  lar  ijjat, 
(tfpyuvut  yl)  wS  jj  m aJAaf  ymiai  mt  A,  H 
■mt  z A djfpt  cuateyn,  i,  r Auxur  yuru*  a*- 
lippita*’  cpiit*  Oxo.  i-ri  m A B E,  H E B rj/y&va' 
ut  apii  A B«?WBE*rr«f  HExyofEI' 

B A B ni  H E.  tAarlaw  ii  B E H -f  6*5  mrr fu' 

iA<w?*iv  ctf*  i a B ‘f  6*  5 xatfx-  5 ir»  m<uu 

<f>rnpt  b E A > A B mitctjityvnpu  'i  E A,  A B f*0?ur 
itb  K tfrr  ut  i E A Tpas  A B irruf  B E A T^ef  A 8’ 
£ nr%m  of*  mt  jr>xu$<mxt  <i  E A, A B xpt  B 4 
iru(  cvrajttpvnpt  q £ A,  A B irpot  B A,  £ »aA- 
A*f.  /jLf^ut  5 cvrttft&inper  b E A,  A B nrtut$t‘ 
n.wr  B8  E A,  A B'  pu^mopti  i A» -it A.  iiei- 
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, . y-  «w  ett  aequalis ; cii  igitur  h«  sequius  lcmima- 

rj-yj^uout  <Jij  TOAjy  anu  'S  xvxAtf  t/Sori J«  r5 

_ . . n > ' , a * f 


r A •a&i  opjssr  a}  K B,H  A,  £ 
ij  B A.  'vrti  it 
Jus  iffjvymut,  t»0HB,ABH 
»tov  «Jtyj  yutien  tu!  cfjui.m- 
fi  j y mitti  rea  irA su- 

gjtf  ayaAojsy,  5 ni  Amsto  i* 

•wCyjasMur  s/aon»  a^a,  iri  1» 
i^iyiH'  wc  o^a  in9  otif 
©B  ifTUf  *l  BA  •»©*  AH. 
trft  it  n II  « «Of  0B  pW- 
£»<*  Asjs»  tx&  bn?  H M irpof 
MI,  jjHM  «CW  M B ft «- 
£ota  Aeytt  typi  ixtf  i HA 
<®cs«  ab-  >i  <ip*  H 9 «£sr  © B \iytt 

tyfi  n-ntf  ij  H A vOi  A B.  aM."  «fi  H 0 raCW 
© B 4fT«f  i B A,  TjmVw  i B K,  TfCS!  A H'  <f  apa. 
B K «eif  A H putret*  A&yvt  xviif  i H A «£K 
AB'  ra  <*  Ozss  A B,  BK^tri£sVKir£u®s  AH, 
HA,  tktki  to  24s*  Ja^oref  ia*7X4Air  putyt  ki? 
ajs t ^ AH  iwxtAar,  i (ieunf  frriv  li  JtirXti  ■£  A H. 
ohe  <*g$t  to  24^  f ctro>«  isimctAif  eA tt£iot  *n 
ttatrut  t ut  /umru  t m B,  r aiptfim  ra i (Hvrti! 
VXfitT "»  imTMAat. 


metro  bafi'.  denique  in  circuli  plano  ducancnr 
K B,  HA  ad  redos  angulos 
ipfi  r a , & jungatur  B A. 
quoniam  igitur  duo  trian- 
gula orthogonia  9 H B,  A B H 
a: quales  habent  reftos  an- 
gulos, & circa  alios  angu- 
los latera  proportionalia,  & 
reliquorum  utetque  eft  acu- 
tus ; erunt  [per  7. 6. ] ea  tri- 
angula inter  le  fimilia  : & 
ideo  nt  H 9 ad  0 B iu  B A 
ad  A H.  habet  autem  H 9 
ad  e B [per  2.huj.)  majorem 
rationem  quam  H M ad  M B ; 
& H M ad  M B item  majo- 
rem quam  HA  ad  A B : ergo  H 0 ad  0 B majo- 
rem rationem  habebit  quam  HA  ad  A B.  Ikl  ut 
H 0 ad  0 B,  ita  B A Gve  B K ad  A H : quapropter 
B K ad  A H majorem  habet  rationem  quam  H A 
ad  A B : re&ingulum  igitur  A B k [per  t.  huj.] 
majus  eft  rcdangulo  AHA,  hoc  eft  triangulum 
xquicrare  per  axem  majus  triangulo  «quieturi 
per  A H,  cujus  bafis  eft  ipftus  A H dupla  r quare 
triangulum  «quieture  per  axem  non  minus  eft 
omni  ejufmodi  triangulo  inter  punda  B,  r ba- 
ftn  habente. 


n P O T A 2 I 2 A>. 

E*t’6ri  r «Jttk  0<ttrM«  Sio  'r&yma.  ovfjp,  *,  ? 
£ rrtfV  x xMu&i  «oys  opV*  9 **  0*<jk,  * 
Si  ttipV  <a^i  if*CA £*»,  Tt/Siv  ajj&Avyet- 


P*op.  XXXIII.  Tleor. 

Si  fuper  eandem  balin  duo  triangula 
conftituantur , & unius  quidem  la- 
tus (it  ad  re&os  angulos  bafi , alte- 
rius vero  ad  angulos  obeufos , fitque 
[]  Q.  amblygonii 


ipfatn  femicirculus  redam  A A fecabit.  fecet  in 
B,  & jungatur  E B : erit  igitur  angulus  a E B [per 
at.  j.J  aequalis  angulo  A r B.  fcd  angulus  AEl 
[per  Id.  I.left  major  ipfo  AA8:  ergo  AT  B an- 
gulus angulo  A a B major  erit. 

Prop.  XXXIV.  Thtor. 

lifdcm  pofitis,  fi  trianguli  orthogonii  an- 
gulus ad  verticem  non  major  Ite  eo  qui 
continetur  fub  reda  vertices  triangu- 
lorum conjungente  & latere  amblygo- 
nii  quod  obtufum  angulum  cum  bafi 
efficit:  ea  qu*  in  triangulo  orthogo- 
nio fubtendit  angulum  re&um  ad  eam 
qua;  eft  ad  reitos  angulos  baG  minorem 
habet  rationem  qua  qux  fubtendit  an- 
gulum obtufum  in  amblygonio  ad  eam 
qua:  cum  bafi  facit  angulum  obtufum. 

DEscribantur  triangula,  & Gt  atb  an- 
gulus non  major  angulo  r A B : dico  A r 
ad  r B minorem  habere  ra- 
tionem qulm  A o ad  A B,  JL 

Quoniam  enim  angulus  / 

A r B major  cft  angulo  A A B / 

(ut  [in  anteccd.]  oftcnfum  / 

fuit)  & angulus  I'  A B major  / 

angulo  A AB,  conftimatur  / . ' 

ipli  quidem  angulo  A r B se-  / 

qualis  angulus  A AH,  an-  / 

gulo  autem  r A B aequalis  & //  r / 
A AH:  erunt  itaque  trian-  - ■ 

gula  A r B,A  a H aequiangula 
& Gmilia : quare  ut  A A ad 
AT  iu  HA  ad  AB;  & con- 
tinent aequales  angulos : jun&l  igitur  BH,  tri- 
angulum a A r [per  6.6.]  triangulo  H AB  fimile 
erit,  & angulus  A r a angulo  A B H aequatis,  quo- 


f*ti  IUU  n u.  nuni  m o ij 

ium»  ro  E,  iyi|  ij  E B'  mb  ij  -Jai 

A E B r»i  0®»  A r B.  <%a  ij  uzas  A E B 
if)  A A B'  £ rj  tjat»  A T B af* 

iy/  vts  vias»  A A B. 

nPOTASIS 

v*  » tf  I \ IA  a e I m - 

T«*  currar»  cerat,  u»  n «f 7e7«iV  n 'O-yt  ry 
PW>7  7*"*  *«  ? -?  'diuytfimf  ych 

» mi»  7»  T7){  ms  xofo^os  rar 
(hQvyivimi  x«i  tr»  Ty<  afiG.tuv  ty 
&totr  i tUu  l/Sm  \_zmufHm  f tfhytb 
*t « -rLu  xyt  r»  (SaV* 

tAa-tW  Acjfv  s-^u  Jjrap  v i^oAU7«i^  i 
¥ '\lzrnuMm  x fw  f iry<  ap- 

Cama»  ry 

XT  ATArErPAdCtQ  ni  eurn»  rfjrym*,  £ Efv  V 
vi»»  ATBpi/a*i£i»»^Osi»rAB'  Atya» 
^ i»ji  ij  A T r 8 eA«t?«w 
A^a»  e-^  AA  *rW  AB. 

S/f  Ejr« fui^tn  injf/S/J iia» 

/ y/  i A T B t5  jwt  A A B,  «t  i/ft- 

y/  / aS3»t,  n <?«  vixts  TA8  tvr 

/ j tira»  A AB,  emturir  T»i 

a'  /•'  tia»  A T B im»  »r  uzr»  A A H, 

/ j 7>i^iU3>rABfU7»AAH’ 

! iciyiwjit  ct*t  in  «•  ATB, 

/ 7 . » r \ .# 

. / A A H T(/ywci  k tuuit'  ut 

\ / • if»  B A A «Or  A T arra*  i 

HAxJftAB, 

«W  yuttac  IfMioi/  itejt  rc  A A r T^iyaKf  r» 
H A B rg/yiifu,  ^ BH'  j «<** 

viw*  A r A •y»*i'i<»  ry  \jwi  A B H i» r it»-  tr*i 
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Vba,  i fin  lui 

if&uH'  «i  if»  \sai  A B A, 

A B H i fufyvif  tiai  Tfiur  ip 
S-&T  i a,tA  vnlBHn  tAaflai»  o^f  W /«<* 
ke*  t H A A B’  ii  A A «t>»  •sOf  A H,r***- 

«w b a r weir  rB,iA*-f?e»*  A»>«  «jcJiartyij  aa 

«t»f  AB.  »**£  St&af. 


r B A,  non  majores  duobus 
redis • adeoquc  A B A,  AB  H 
non  (unc  majores  tribus  re- 
dis ; proinde  a B H non  eft 
redo  minor:  ha  igitur  major  eft  quam  ab, 
& idcirco  A A ad  A H,  hoc  eft  A r ad  r B , mi- 
norem habet  rationem  quam  A a ad  ab.  quod 
erat  demonftrandum. 


n POTAS  12  A*'. 

Taw  aoTtin  armi  t Smoti,  ei*  rop^eyonrt#  i •F  ep- 

3«i»  r>LotTUiV<m  >»£js  i1  <o op^at  r?  (3*- 

«<  fit^oia.  hiyn  t yjf  *7rlp  y aLf&huytnU  i ^ 
o^Caubu  inreruiVaa,  ^ xgjs  i/a  C\  eia.* 

Tf  Hauri'  i -eys  W Raponi?  Sr  6p%yn#*rV  >oniet 
#*•*$«  ’#)  •?  ufeat^un»  ym'uu,  \jo®  n -? 
m<  JtppMpai  t tzqJjwi  & -? 

Tgjr  a/eCveiu  t»  Bxcu. 


Pro p.  XXXV.  Tbnr. 

Caeteris  manentibus,  fi  in  triangnlo  or- 
thogonio, quse  fubtenditur  angulo  re- 
do ad  eam  qua:  eft  ad  redos  angulos 
bafi  maiorem  rationem  habeat,  quam 
qua:  fubtenditur  angulo  obtufo  in  am- 
blygonio  ad  eam  quae  eft  ad  angulum 
obtufum : angulus  ad  verticem  orclio- 
gonii  major  eft  angulo  fiib  redi  ver- 
tices triangulorum  jungente  & ei  quse 
cum  hafi  eft  ad  angulum  obtufum. 


Tf  E 1 10B  i eum j x*n*p{a- 
r eurra/f  jtaTtTxiOa- 
r/Apuv.  ixii  v*  ij  A T ■adf  T B 
pu^eva  A iyn  b/jet  ifxip  ij  A A 
*CK  AB.  B ATwpir  TB 
trrvf  ij  A A srg«  AH’  £ «j  dfA 
A A sr^of  A H puZ,a\m  Kayn  fjgf» 
tjmp  i A A srpor  A B'  df*  n H A s?  A B’  >i  erit  H A quam 

cLpavii  AH  B ■ya*>i»lAAT?w  STi*  'e$S<  fuaf  Ari-  nor  erit  redo 


PO^Atur  eadem  figura^ 
iifdem  conftrudU.  quo- 
niam itaque  A r ad  r B majorem 
rationem  habet  quam  A A ad 
AB;  nt  autem  Ar  ad  TB  ita 
A A ad  AH;  habebit  A A ad 
A H majorem  rationem  quam 
A A ad  a B ; & ob  id  minor 
A B : angulus  igitur  A B H mi- 
: quare  reliqui  ab  a,  abh  tri- 
bus 


SI T conus,  cujus  axis  AB,  & baGs  circulus 
circa  b centrum  ; plani  vero  per  axem  ad 
redos  angulos  circulo,  & iplius  circuli  com- 
munis lectio  lit  r B A ; fitquc  angulus  AEA 
redo  minor  : dico  triangulum  xquicrure  per 
axem  triangulorum  omnium  aequi  crurum , quae 
bales  habent  inter  punda,  r,  B,  neque  maxi- 
mum clTc,  neque  minimum. 

Vel  enim  axis  cft  minor  bafis  femidiamc- 
tro,  vel  major , vel  ipli  aequalis,  fit  primum 
minor.  & quoniam  AB  mi- 
nor cft  fcmidiametro  bafis , 
aptetur  A B aequalis  feraidia- 
metro ; perque  punda  B & 

E ducantur  in  circulo  BZ, 

BH  ad  redos  angulos  ipli 
r A : & angulo  A E B aequa- 
lis fiat  angulus  E B fl,  & jun- 
gatur 0 E.  quoniam  igitur  u- 
traque  A E,  B 0 aequalis  cft  (e- 
midiametro,  communis  autem 
B E,  & continent  aequales  angulos ; reliqua  quo- 
que [per  6.  6 ] erunt  aequalia  & triangula  inter 
le  fimilia;  quapioptcr  ut  EA  ad  AB  ita  B 9 
ad  © E.  & quoniam  {per  7.  3.]  Z E major  cft 
quam  E 0,  aquales  autem  IH,  B © ; habebit 
B 0 ad  0 B majorem  rationem  quam  B H ad 
Z E,  fcd  ut  B 0 ad  © B ita  E A ad  A B : qua- 
propter EA  ad  AB  maiorem  rationem  habet 
quam  BH  ad  EZ;  & idcirco  [per  i.huj.J  rc- 
dangulum  A E Z majus  eft  rcdangulo  ABH, 
hoc  cft  triangulum  aequicrure  per  A E,  cujus  bi- 
lis cft  dupla  iplius  E Z,  majus  eft  triangulo  ae- 
quicruri  per  axem  : triangulum  igitur  xquicrurc 
per  axem  non  cft  omnium  cjufmodi  triangulo- 
rum maximum,  fcd  oftcnlutn  cft  univerfitn,  in  tri- 
gefiml  fecundi  hujus,  non  minimum  eiTe  ; quare 
neque  maximum  omnium,  neque  minimum  eft. 


p ZT  n xZvH,  i 5 A B,  damf  /t  i s»S  ii 
B Ktnfet  xvxMi , iF  j * tfonf  xpk  ip- 

Stef  yatviai  ri  kukXu  SbxiSo  aj  i tuix An 
npu\  BTBA.iQvriABA  iAetHut  iV«  of^V'  A *- 
yu  n I to  ajjt  a aJrator  'laoxtMf  r 
'umoJn,  »f  8<* <rn(  txirru»  pura^u  r r,  B eir 
fation,  in  pu Mfh  io  maTUv,  in  'tA*&m. 

O 3 Oru*  r™  OutHe*  ici  Kiitfx  •?  Qi- 

ctut,  >|  IlK  airn i,  1 pu^ur.  i<ru  xifiTrv  iAarlaw. 

ix«  in  i A B iAeLarui  ic)  ^ ix 
A a Kfrtfg,  inippia &u  ia*  ri  c* 

iriHrtfKij  AE,  BiyJ 

E nttpttuv  TT,  r A xpi(ep$icf 
A «W  e • tu  xuxAu ai  BZ, 
BH,  JJ  rii  t>a?  AEButg  wn- 
fxru  i E B 0,  5 fm^ivy^u  i 
0 E.  tr«  ii  ixaripa  ? A E, 
B © «5j  «<r/  rij  e*  ? xuTftt,xu- 
r*l  Q ij  B E,  -B&tXiteiy  2w  yuvidC  X.  m Mixi 
apet  nif  Aoi xiif  «'  'cfiitx  eim  m Tt/ymx  uf 
1 'xp*  ij  E A xpif  A B Urus  ij  B 0 «for  © E.  st« 
3 pui^uv  ij  Z E 'f  E ©,  Iraj  j ai  B H,  B0'  i af 
B © wfof  0 E puZjiya.  Acyn  if  B H rpst 

Z E.  uf  >f  B © «trr  0 E irrui  i EA  xpef 
A B-  ij  e Ipa  E A xprn  A B pui^ma,  A iyu  typ 
fl  B H xpif  E Z‘  to  apa,  imi  AB,  E Z 00  tf 
imt  A B,  B H,  r#7io  r»  2jji  ^ A E H 

(ictCK  tr<»  B AxXi)  'i  E Z,  X H»  i aioKf  imrxt- 

Ait  pi h£c»  kt  r«  apa  5"  a%on(  imrxtAu  i 

■xwrrw  puytiit  kj  r,  wt  «arnq.  r (/’ 

yuretr.  ii' eryfa  3 (ea  ru  Tftaxsiu  i&npu)  xaiji- 
Mi,  em  iit  sA^ifW  an  apa  puytftn  io  toutm, 
in  iAci^t^iv. 


n f o- 
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ij  E Z T?  6k  Fxir^fa)  ij  q B 0 apt  7r/i«f  Z H «Aar- 
rwa  «jjw  n-jn,o  i>  Z A *pci  A B'  ra  o^jc  vn 
A B,  B0  fAarj*»  (pfwi  A Z,Z  H,  rx7jVi  ro 
IC  ijjsvsc  ls*<rxi?,tr  tAarfen  in  x Jm  # A Z ia*nu- 
Ai?r'  Mt  a^a  ro  2}st  X af:rcf  'unnuXit  in 
‘inuron  r,  iif  . OT'Kf*uVac  iwoxtAijy. 

A>Act  t^r  «$• w q im  A B A (Aarlav  np.«r*ta<  ip- 
$if,  ij  caC«GAifa9-«  ii  A B cJwj  t»  E,  i.  kh&u  q 
* E iis*  rq  rjuiTtitt  -iqe  o»  ri  Mvrfjf,  x,  c»  ri  c a- 
Su  iffef  jtr  xJxAav  SJrnnfcd  (e»  & 5 B AE) 
rij  A E *{W  ifjut  rx^u  B E Z,  rq  T A w?W 
>i  B H,  x,  viz?w«>tr«  lio  Cn  Z B H yawid» 
<1  ZH  «#«<*,  iaq  TO^aeS-fim  rq  o*  ? «Ctrl?*,  K£/ 
rTT^sv^a  b Z A.  Eth  i»  b 
viw»  A B A , tkthjv  q \sai 
Z B E,  iAaT?»v  in^qr  qp- 

c-.ion,  ipfy  3 n *?«<■  tu  e-  i 

Ofijt  BEwEZ  K& 

iirci  re  io r»  Z B Ia»  t«v  rus 
iori  Z E,  E B,  a*  /sci^w  7»  Aoni 
E B r»  iixi  Z E’  1»  «£$t  iori 
Z B lAa*r)»r  in  »)  JnrtMwr  r£ 
iort  B E'  tt  cUa  iori  Z H ^ut^W  i JrrXcuniv  tn 
r*  ior»  Z B*  Xttxi  ap*  ni  ion  B H sAat]»  q 
ifxXsumt  in  r«  ion  Z H.  ico/  irw  1 1 B nfurtut 

Xf  \}sr'a  AB,  BE 


rationem  quam  IA  ad  AB;  & propterea  [ per 
l.huj.]  reaangulum  AB0  minus  cft  rc&angulo 
A Z H,  hoc  cft  triangulum  «qui  crure  per  axem 
minus  triangulo  «quicruri  per  A Z.  igitur  trian- 
gulum accjuicrurc  per  axem  omnium  cjufmodi 
triangulorum  maximum  non  erit. 

Sit  deinde  angulus  ABA  minor  medietate 
redi ; & producatur  A B ulquc  ad  E,  ita  ut  B E 
fit  aequalis  dimidio  femidiametri ; in  plano  au- 
tem aa  circulum  recto,  in  quo  cft  A E,  ducatur  E Z 
ad  ipfam  A E perpendicularis,&  B H perpendicula- 
ris ad  r A,&  angulo  Z B H fubtendatur  l H «qualis 
fenidiametro,  jungiturque  Z A.  Quoniam  igitur 
angulus  ABA,  hoc  cft  Z B E,  minor  cft  lemire&o, 
redus  autem  qui  ad  E,  erit  B E 
major  quam  E Z : & quoniam 
quadratum  ex  ZB  «quale  cft 
quadraris  ex  Z E,  E B ; quorum 
quidem  quadratum  ex  E B ma- 
jus cft  quadrato  ex  L E : qua- 
dratum igitur  ex  /.  B minus  cft 
quam  duplum  quadrari  ex  B E ; 
& proptcrca  quadratum  ex 
ZH  majus  quam  duplum  qua- 
drati ex  Z B : quadratum  igitur  ex  Z H minus  erit 
quam  duplum  reliqui  quadrati  ex  B H.  & quo- 
niam EB  dimidia  cft  lemidiametri ; quod  bis 
continetur  fub  A B,  B E «quale  cft  quadrato  ex 


K,  VKOK  r x «rrf*.  r»  *p*  At  V».AB,BE  ^ fcd  [pcr  lM#j  quttlratu|n  « Z k eft  «quale 
m'  T"  8 A'  *TH  **  rS  "5T’  ^ A tffit  K’!  quadratis  ex  A B,  B Z uni  cum  duplo  rctftanguli 

TT-  V— i An  n rx  J A-  . * AB  ne  - 1 I IV.  I*  . M ■ t n 


T»tr  "i&i  AB.  BZ  jru  «V  Onrx  A B,  B E,  iAA» 
ra  \jui  A B,  B E m*t  iei  ru  ion  A B‘  “ 


r» 


<H*L  ien  ZA  ‘mtf  '*r ) rum  iu  iim  A B xay  tu 
iort  B Z*  re  aa»  im  Z A q ei-aAACM»  ki 


A B E ; duplum  vero  redanguli  A B E «quale  eft 
quadrato  ex  AB:  quadratum  igitur  ex  Z A duplo 
quadrati  ex  A B & quadrato  ex  B Z «quale  erit : 
ergo  quadratum  ex  Z A majus  cft  quam  duplum 
[]  R quadrari 


Dt  n i qu  E ut  axis  A p icnucnameiro  major,  i^ETU  a i vuv  o a b «rarr  pn^ov  r c*  y w 
& in  plano  ad  circulum  redo  ducatur  -L- < wst,  it  c»  tu  i&a  rpet  f xuscA»  ddmtiS* 
P B .a.d  r A perpendicularis , qu*  rcl  minor  erit  ^ ^ r A i A E.  .j  $ A E f»  lAstr- 

fetmdta  metro,  vel  non  minor.  Iit  primum  tm-  , «n  • ► * * . . 

nor ; perque  a ducatur  A Z i pf.  r o parallela  ; & Ti*  ’ * „ •»  r97’?* 

per  B reda  B Z parallela  ipfi  A E ; & confli  tua-  Ta*>  5^*  * A ®c?‘  I A Z’  D f 


tur  angulus  BZH  non  ma- 
jor angulo  ZAB,  jungatur- 
que  H A.  rurfus  cx  jam  dc- 
monftratis  [ad  34.hu).]  ZH 
ad  Z B minorem  rationem  ha- 
bebit quam  HA  ad  ab.  ita- 
que quoniam  Z B aequalis 
ipfi  A E ctl  minor  femidia- 
mctro,  & Z H major  quam 
Z B ; erit  Z H vel  major  (c- 
midiamctro.vel  minor ,vcl  at- 


B 'O^ji  r A £ » B Z,  k,  wpt- 
r u r ™ B Z H p|  neu 

S?  v»  ZAB, 

II  A.  Tt u>m  tuet,  J\i  tu  Oft- 
Z h TfK  Z B (Aar- 
IZ"  fatp  i HA 
irpt  AB.  «rei  tr,  ij  z B,  is» 
itm  ni  A E,  lA*r]a»  in  i <•* 
5 KOTf»,  Hftguy  jilZH  f 
ZB-  »<*£*  zn  r.jti  uttCi* 

»1.  - 'T? 


qualis,  (it  primum  xqiulis : fi  igitur  in  circulo  du-  i-n  •f  ceti  Kttrfn,  ij  sAsirjWr,  s is».  ira  srfan» 


majorem  rationem  quam  BM  ad  HA:  quare 
triangulum  aequi  crure  per  A H,  H A majus  efl  tri- 
angulo *quicruri  per  axem. 


Si  vero  ZH  fit  minor  fc- 
midiametro,  fiat  H N (emidia- 
merro  aequalis.  & quoniam 
HA  ad  AB  majorem  ratio- 
nem habet  quam  H Z ad  Z B ; 
H Z vero  ad  Z B majorem  ha- 
bet quam  H N ad  N B : ha- 
bebit II A ad  AB  majorem 
rationem  quam  HN  ad  NB, 
hoc  eft  quam  BM  ad  HA; 
adeoque  triangulum  acquieture 


$ ni.  Wf 'tf  A B fuigat»  ita  tpnp  » BM  wfif  H A' 
Uft  K t»  aut  T A H,  H A irKTuAff  ftu?< a Icat  $ 
aut  tf  afenf  iffmuAtff . 

N Fi  <fi  ij  Z H i?.(tvay  «si  <f 

yj2  A cuctf  xtrtf  ¥,{?■«  »HN«jr5 

}\  c*  * xirr?*-  *T“  n i HA 

— T^J-  \ •C*T  A B ijjH 

^fyy  > 5*y  i h z *or  z b,  j j n z 

_ — j- — , ®csV  Z B Aaym  (%* 

H /l  Vtnj  » H N «CK  N B'  JJ  ij  «m 

/ I H A «CSf  A B fteS^etet  Ai)tf 

w N«eavNB,nrn- 

«w  j BMaCffH  A.  sti- 


per A H,  H A triangulo  «quicruri  per  axem  ma-  r«r  ro  tu*  a h,  h a iawxrAtr  is  iut  tf 


jus  erit. 

At  fi  Z H fit  femidiametro  major  , ducatur  Ei  # ij  Z H (ri^ost  ? scbtf»,  n 

l S ipG  aequalis,  quoniam  igitur  S Z B angulus  z z ’m  ^ JT  K!^.  irci  m j usr»  Zl  B » 


iawn hAW’  /tufa  ifttf 
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n 0 H ctpa  niw  In»  iri  rii  IX  it 

• k 'y  •>  t»  n • 

xaitifK,  c tAoora-r,  *|  Tgumten  ni  tx 

k xwnf*,  £ icfc&awwr  c»  ri  «tuxAw  ni  r A ®cyf 
i*5»f  aj  H K,  B A.  iTf « kv  ij  H A «CPf  A B j*ri£e»a 
Acycv  ij;h  <j  H e «cjf  0 b,  at  Si  ij  H 0 *f«r 
0 B kr**  ij  B A «CSf  HK'  ij  otyt  H A «CJf  A B 
ft-H^ey*  Aeyn  ixp  fj*tf  ij  B A Tfif  HK’ 
ara.  rWii  i5  A H Tftyvtc r InnuMs  i Ji«  k ofe- 
K*  ifjrwAif. 

Ei  j}  ij  0 H i\cST?<W  i*i 
c*  5 «w?a,  •rwln»  t?  oaerk 
XOT/k  IJ  H M.  i Tfi  kv  ij  HA 
«-©r  A B f*a!^eva.  Ao>«r  135*1 
11«^  n h©  «©r  ©b,  i 2 h 0 

«#©r  0 B pn(cva,  Xaytt  n- 
Ttfj)  ij  H M «©f  M B,  THTKl  ij 
B A «CPf  H K’  i */x»  H A «CW 
A B ficj^er*  My>v  ixj»  ***?  i 
B A ffl©r  H K’  ftefyf  *f»  r# 
a^s « f AH  Tgjryuttu  wwxtAlf 
k aj$t  k <*£owf  i«kT«Akf. 

Ei  <?i  ij  ij  H 0 ^ ©»t 

k turri*, tfui^  0 N injifiarfM- 

M»  In»  ni  d*  k Kirtgx,  kpi  bn- 
i N A,  3 c*  ri.xu» tAy 
jraiAiy  srfW  cj-W  ri|  TA  a»  BA, 

N Z.  rir«  *»  9 tizs»  N 0 B k 
f*H?uy  iri  f irn  0 A B,  ij  a,sa 
N 0 «©f  0 B lAa7?e»et  Aiyvt 
'tXft  ijftf  «j  N A XfW  A B.  ue 
fi  i neirfoi  0 B krwijBA 


ik  i;  ' ~ 9 w M 

*SUi.  ^'diametro , vel 
minor,  vel  major,  fit  primum  «qualis ; & du- 
camur  in  circulo  HK,  B A ad  reftos  angulos  ipfi 
r a.  cum  igitur  ha  ad  AB  majorem  habeat 
rationem  quam  Hd  ad  ©B,  & ut  HQ  ad 
©B  ita  B a ad  HK;  ha  ad  AB  majorem  ra- 
tionem habebit  quam  B A ad  H K : ergo  triangu- 
lum «quieture  per  AH  triangulo  xquicruri  per 
axem  majus  erit. 

S vero  9 1!  fit  minor  le- 
nii diametro,  fit  lemidiametro 
aequalis  H M.  iraque  quonianl 
H A ad  A B majorem  habet  ra- 
tionem quam  H 0 ad  0 B,  8£ 
He  ad  0B  item  majorem 
quam  HM  ad  MB,  hoc  efl 
8 A ad  HK:  habebit  HA  ad 
A AB  majorem  rationem  quam 
B A ad  H K : quare  majus  erit 
triangulum  aequicrurc  per  A H 
triangulo  per  axem  atqui* 
cruri. 

Quod  fi  He  major  fit  fc* 
midiametro,  aptetur  0N  le- 
midiametro aqualis;  iunga- 
turque  na:  & in  circulo  rar- 
ius ipfi  r B ad  re&os  angulos 
ducantur  B A,  N k.  quoniam 
igitur  N e B angulus  non  eft 
major  angulo  0 A B,  N 0 ad 
0B  minorem  habet  ratio- 
nem quam  NA  ad  AB.  ut 
autem  Ne  ad  ©B  it*  ba 
ad 


triangulum  per  axem  circulo  bafis  rcdum  fit  ATA  : & oporteat  canoni  piauo  pei  numuuiuiau». 
ita  Iccarc , ut  faciat  in  fuperficie  ejus  triangulum  «quieture  aequale  triangulo  dato ; vel , quod 
idem  cft,  quod  datam  habeat  rationem  ad  triangulum  acquieture  per  axem,  puta  ut  d ad  a. 

Puta  facium,  (itque  triangulum  aequicrure  quxfirum,  quod  bafim  habeat  redam  T XT  ad  redos 
angulos  ipG  r a,  cathetum  vero  AS;  ac  dcmittatttr  ad  bafim  coni  normalis  A E,  quas  quidem  ca* 
det  (uper  diametrum  r A.  Jam  pro  quaditi  B S feri- 
batur  Zj  datus  vero  Axis  fit  a,  femidiameter  bafis  coni 

B r vel  B a fit  b,  B E autem  intercepta  inter  centrum  / 1 \ 

& normalem  fit  c : fitque  arca  trianguli  dati,  five  I \ * 

redanguluro  fub  A S,  S T,  aequalis  ipfi  b d.  '$// * -p-^\ 

His  pofitis  [ per  47. 1.  ] bb  — z z «quale  erit  ' I 

quadrato  cx  ST,  & quadratum  ex  AS  [ per  12. 1.]  't  5|>hAI_JL.  ili  1 e\ 
aequale  erit  quadratis  ex  A B,  B S una  cum  duplo  re-  |n  ' [ 

dangulo  X B E,  hoc  cft  ipfis  « 4 -j-B  e -|- 2 cz:  quibus  /flAx  Z \ 

in  fu  dudis,  fiet  quadratum  trianguli  dari  T A T (fi  I /t  x\m 

ita  loqui  liceat)  five b b dd,  his  quantitatibus  aequale  y /S\  \ 

bbaa-\-bb  zz-\-  zcbbz  — **zz  — & — are1:  7'  / ‘Vi  ^ ^ \ 

—bb  / / / 0 \ 

ac ordinad rquationc, t?-{-2CZ'  ^agzz  — xbbcz  / ' \ 

aequalia  erunt  differenti*  ipfarum  bbdd 8i  bbaa,  J ^ ' 

five  reftangulo  fub  fummi  & differmtii  dari  trian-  / \ / 

guli  bd  & ipfius  ba  trianguli  sequicruris  per  axetn. 

Unde,  per  ea  qu*  ante  viginti  plus  minus  annos  jam  tum  inventa  prodidi,  talis  emergit  problematis 
CompoGrio. 

Au  centrum  bafis  B , fuper  diametrum  T a,  erigatur  normalis  B 0 ipfi  r B «qualis;  ac  ponatur 
B M aequalis  ipfi  B E,  & jungatur  6M;  cui  ad  angulos  redos  ducatur  K 0 A,  ac  fiant  K 0,  © A ipfi 
© M aequales.  Dcin  diametro  B 0,  atque  ordinarim  applicaris  l ©,  9 A,  deleri  batur  Parabola  KB  A. 
Fiat  etiam  ut  duplum  quadrati  cx  r B ad  quadratum  cx  A E ita  0 M ad  © N ; ac  jungatur  K N,  (aper 

3uam  deferibatur  lemicirculus  K 0 N.  Atque  hadenus  h*c  omnia  cuivis  triangulo  xquilateri  ia 
ato  cono  fecando  inlerviunt.  Capiatur  jam  K s ad  A B in  ratione  d ad  4,  five  quam  hibet  triangulam 
fecindum  ad  aequicrure  per  Axem  ; ac  coaptetur  in  femicirculo  K 0 N reda  K B.  Denique  centro 
N,  radio  N S,  deferibatur  arcus  circuli  occurrens  Parabolx  in  pundis  o,  n ; i quibus  Paraoolx  dia- 
metro parallclx  ducantur  O S,n  P,  occurrentes  ipfi  r A in  pundis  S,P  : ac  jungantur  A P,  A S.  Dico 
triangula  «quietura  T a t,  * a x per  A s,  a p duda  «qualia  efic  triangulo  propofito , nempe  redau- 
gulo  contento  fub  K z & r B. 

Dem  i I si  autem  de  pundo  N in  Curvam  Parabol*  normali  N t,  ac  dudi  * ti  paralleli  Axi  Para- 
bolx ; fi  jungatur  A ft,  erit  triangulum  «quicrurc  per  A A tranfiens,  five  triangulum  « A < maximum 
omnium  xquicrurum  in  dato  Cono  (beandorum  : atque  huic  utrinque  propiora  majora  erant  remo- 
tioribus. Quod  fi  triangulum  propotitum  majus  fuerit  triangulo  illo  per  AXI  tranfcunie,  problema 
impoflibilc  erit,  ac  circulus  Parabolam  non  attinget : boc  vero  fi  minus  fuerit,  duo  femper  inveniri 
poliunt  triangula  rem  prxftantia,  ab  utraque  pane  pundi  ft.  Atque  hic  obiter  obfervandum  td.  Pa- 
rabolam modo  dido  deferipum  tranfirc  per  putidum  E,  ita  ut  Axis  > t iplam  B B fccet  bifariam ; la- 
uaique  redum  Axis  «quale  efle  bafis  fcmidiametio  r B vel  B 0.  Harc 
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(impliciter  minimum  erit : fed  quod  minus  fit  iis  quas  ab  utroque  Utere  eidem  adjacent,  ita  ut  inter 
fi  & T ipfi  T propiora  remorioribus  fint  minora.  Triangulum  tero  xquicrurc  pet  T majus  erit  quo- 
»is  triangulo  acquieturi  inter  T & a bafim  habente.  Aptatis  autem  in  fctmcirculo  Ke  N redis  i pia 
Kf,NX,N«  aequalibus,  ut  N 4,  N x,  N * : erit  redangulum  fub  femidiametro  bafis  coni  r B & K 4 
aequale  triangulo  maximo  xquicruri  per  A ft ; quod  fub  r B & * X aequale  erit  mmmo  per  A T 
cludo ; quod  yero  fub  r B & K ? xquicruri  per  AT  du&o,  fiye  alteri  maximorum,  aequabitur. 

Reflat  jam  ut  oftendamus  quomodo  de  pundo  dato  ca- 
thetus demitti  poflit  in  Curvam  Parabolx ; & quo  limite 
dignofeatur  utrum  ttes  catheti  vel  una  tantum  fuerit.  Ac  pri- 
mum quidem  docet  Apcliotttuj  in  V ,0.  Conicorum  prop.tfa. 
ope  Hyperbolx : fed  noflro  indi  tuto  majus  conveniet  idem 
per  circulum  prxflarc.  Sit  igitur  Parabolx  A B r Axis  B H, 
ac  fit  pundutn  N 1 quo  cathetos  demittere  oporteat  ad 
Curram  Parabolicam.  Ducatur  N n Axi  normalis,  ac  fiat 
B z squalis  dimidio  lateris  redi  Axis , & bilccetur  ZH  in 
©,  & erigatur  normalis  K 0 quarta:  parti  ipfius  N H aequa- 
lis: dein  circulus  centro  K radio  K » deferiptus  occurret  : 

Parabolx  ad  ea  Cure*  punda  in  qux  cadunt  normales ; puta 
ad  t,  x,  ♦,  rei  ad  folum  *,  uti  diximus.  Ipfius  autem  N H 
magni tudo.ut  tres  fint  bujufinodi  interfediones.ex  p.V". 

Conicorum  limites  habet,  idque  conftrudiooe  (aris  facili. 

Aliter  autem  hoc  modo  determinabitur.  ProducatnrHB 
ad  M,  ita  ut  Z M squalis  fit  lateris  redi  Parabolx  ; ac  ' 
credi  (uper  Axem  normali  Z A,  bilccetur  H M in  O,  ac  circulus  centro  o radio  O H deferiprus  oc- 
ii $ curret 
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pendicularis  fit  A r , te  jungatur  r B,  cui  per 
pundum  B ad  redos  angulos  ducatur  a E in 
cockrm  plano;  & ducantur  utcunque  redx  IH, 
K 0 : erunt  itaque  A E,Z  H,e  K bafes  triangulorum 
per  axem  tranleuntium.  itaque  i pundo  A ad 
ipfas  A E,  Z H,  0 K perpendiculares  ducantur 
A E,  A A,  A M.  axem  vero  A B perpendicularem 
e(Ic  ad  A B,  & perpendiculares  A A,  A M ad  par- 
tes B H,  B K cadere,  deinceps  oftendetur.  dico 
punfta  B,  A,  M in  unius  circuli  circumferentia 
cfle,  cujus  diamercr  eft  reda  BT. 

Jungantur  enim  r A, 
r M.  & quoniam  A A 
perpendicularis  eft  ad 
ZH;  erit  angulus  ZAA 
redas,  rurfus  quoniam 
A r ad  bafis  planum  eft 
perpendicularis  , anguli 
ATB,  AT  A,  ATM  redi 
erunt : quare  cum  qua- 
dratum ex  A B arquale 
fit  quadraris  ex  B A,A  A , 

& quadratum  cx  A A 
quadratis  cx  A r,  r A ae- 
quale ; erit  quadratum  cx  A B aequale  tribus  qua- 
dratis cx  B a, A r,r  A.  idem  autem  eft  aequale  qua- 
draris cx  B ry  A : quadrata  igitur  cx  Br,r  A qua- 
draris ex  B A,  A r,  r A aequalia  funt.  commune 
auferatur  quadratum  cx  r A ; erit  reliquum  qua- 
dratum cx  B r aequale  quadratis  ex  B A,  A r : eft 
igitur  [ per  48.  I.  J angulus  B AT  in  bafis  plano 
redus.  rurfus  quoniam  quadratum  cx  A B aequale 
eft  quadratis  ex  B M,  M A , & quadratum  ex  M A 
aequale  quadratis  ex  M r,  T A ; erit  quadratum  ex 
A B asqualc  quadratis  cx  B M,  M r,  r A.  fed  & ae- 
quale eft  quadratis  ex  B rjr  A : ergo,  fublato  com- 
muni quadrato  ex  r A,  erit  quadrarum  cx  B r qua- 
dratis ex  B M,  M r aequale  : redus  igitur  angulus 


■m  ~ 

J^amSu  ij  A r,  e 'iy^u  ij  r B,  rjf  n r B >ir» 
a B «Cvr  op9* < *tfu  ci  tu  cwtl  afbmdu  ij  A E, 
•nrxp^H  0 «i  Z H,  K 0'  VwkJ)  inojiE,  ZH,  SK, 
(ittctif  Tf/y dnu*  tyi  iFaj-ewc  rry.idfM».  nx§u- 

ane  /jSp  i>  iteifcm  Xm  5'  A eRn  nr  A E,  Z H,  0 K 
etiS-MOT  Ctf  A B,  A A,  A M.  en  y)  i utp  A B a%ur 
w&f  ofotf  io  r»  A E,  aj  $ A A,  A M xajrro  cW 
n»  B H,  B K [Mpi  mtflxen,  Hfr  Strjfosty.  hiyu 

Sii  in  m l^AjM  ffu«  lO  i»W  kok/j  vSt- 
tpfpfiat  ivi»,  » aJyfOTjer  joi  ij  B r 


04  r A, 

r M.  *th  x»  » A A kcL%- 
■tif 'ki  5b  t»,»  Z H,  hfft 
iyi  io»  ti  vise  ZAA 
yutU.  mKi»  era  <1  AT 
«caJtTK  io» 

nuf  cliixt  Su,  oeStajaf* 

cti  \jzrv  AT  B,  A r A , 
AT Mymar  ufte. rei 
re  ,aV  iiri  m A B vlf 
Xm  tu»  B A,  A A uir, 
t»  Xm  vk  A A T»if  Xm  AT,  TA  m»‘  re 
asM  Xm  njc  AB  Tlif  Xm  B A,  A T,  T A m» 
io».  ici  St  H94  lHf  Xm  B T,  T A iew  r*  ici» 
■n\(  B A‘  m ayt  Xm  vk  B T,  T A w7r  axi  B A, 
A T,  r A um  *o.  W»o»  re  im  T A*  M- 

x»r  a fjt  nuit  BT  iew  tn  tu  ait  6 A,  AT'  ep- 
5»  o&l  ij  uot  B A T 0»  tu  Ttf  Raauf  Sfam- 
Su.  xaXi»  S3TH  re  /jfa)  ait  tr  A B in»  Ttir  tui 
B M,  M A,  ri  <Ji  ait  rer  M A isw  tiit  ari  M r, 
T A*  re  itfjt  ctit  A B ici»  m n*r  a»  B M,  M r, 
T A.  to  au  A B Te»»  io  tiif  an  f B T, 

r A,  w»5»  ri  <tx»  ^ TA'  rt  ait 

B T MM>  7»7f  an  B M.  M T*  c$»  «£?<  W 1 0»» 

BMT 
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OjuSAfict  i{*,  ij  5 U23»  A B H imitet-  ^ ct^i  «a» 
t«  A xa^nsr  (&i  ufv  Z H cJSi ui  BH  pe,»)  TrnUtt. 

aptiur  St  Sdtffrtn^  3Sri  f *Mav. 

rk(/T[u*. 

D< t ^attior  in  atf  ■atstifm&icu  Kajt-m,  au 
firmlpx  X A ntftem  cBn  xuxAx  ®6^iu«a.> 

ntf,  kut  3b $*vevc(  rio&sjsiv^  ****.  * 0<iw  ^iir 
o lias»  f rSuuut  r kuSitui  ^a^i/jbpos  xuxAer, 
*9(v<pn  Si  i cunj  tu  it  appit  tuitu. 


ck,  K abu  acutus,  aucta  igitur  a puncto  a 
ad  Z H perpendicularis  ad  paries  B H cadit,  eo- 
dem modo  & in  aliis  demonfttabitur. 

Corollarium. 

Quare  conftat  didas  perpendiculares,  i pun- 
do  iublimi  ad  circuli  circumferentiam  caden- 
tes, in  coni  (uperficic  ferri ; cujus  quidem  bolis 
eft  circulus  i cafu  perpendicularium  deferiptus, 
& vertex  idem  qui  eft  primi  coni  vertex. 


S C H O L I O N. 

HIn  e manifeftum  eft  quod,  eodem  modo  quo  in  Scholio  praecedente  fecuimus  in  Cono  Scaleno 
triangulum  xquicrurc  triangulo  daro  aequale,  etiam  Iccari  poflk  triangulum  Scalenum  dato 
aequale,  cujus  balis  parallela  (it  data;  cuilibet  diametro  bafis  Coni,  puta  ipfi  e K.  Concipiatur  enim 
alius  Conus  cujus  vertex  A,  Axis  A m,  ac  bafis  circulus,  priori  aequalis  & in  eodem  plano,  circa  cen- 
trum M,  in  quod  cadit  normalis  & Vertice  A ad  0 K demiffa,  ita  ne  planum  trianguli  A M r redam  fit 
fuper  bafis  planum.  In  hoc  inquam  Cono  triangula  arquicrura  ubique  xqualia  erunt  Scalenis , eo- 
dem plano  per  verticem  tranfeunte  in  priori  Cono  fedis ; modo  communis  planorum  bafis  & trian- 
guli fedio  parallela  fit  diametro  01:  quemadmodum  ad  2<S'm  & 27,n,liujus  oftcnlum  eft  in 
triangulis  bales  ipfi  BT  parallelas  habentibus;  eafdemcnim  habent  tam  bales  quam  altitudines. 


I1POTA2I2  n*. 

E»  turtu  mtaAwi,  Sbjirm  mlt  r v a£«wj 
T&ryann,  $ fom  'Hi  p!ti  eAa^tn* 

«Vpeii  en&t  r&yatot  $ <t£ows,  'o  f uni  f 

Sfyrm  icw  ffa)  myia.fi/fxrnfu  furytfu  g 

T^S  lAavtf?  T f O^otuf. 


Prop.  XLI.  Probi. 

In  cono  fcaleno,  dato  aliqno  triangulo 
per  axem , quod  neque  maximum 
fit  neque  minimum  : invenire  aliud 
triangulum  per  axem,  quod  una  curo 
dato  utrilquc  maximo  & minimo  per 
axem  fit  arquale. 


"C  Z T O ttuw  trxaX ijusc.  i *9(v$h  /uSp  r»  A «*-  C I T conus  fcalcnus,  cujus  vertex  pundum  A, 
fux»,  (ieiaif  St  i ri  B xtrrpor  xvxAec,  ^ circulus  circa  centrum  B,  axis  autem 


M quam  A r major  cnt ; 
gc  quadratum  ex  M ma- 
jus quadrato  ex  AT. 
fint  quadrato  ex  M *- 
qualia  quadrata  ex  AT, 
r N,  & redi  TN  in 
circulo  aptati , duca- 
tur N s B o , Sc  junga- 
tur N A : erit  itaque  angulus  B N r in  femicir- 
culo  reftus.  quadratum  autem  ex  A B aequale  eft 
quadratis  ex  B.  r,  r A ftmul ; 8c  quadratum  ex  B r 
aequale  quadraris  ex  B N,  N r fimul : quare  qua- 
dratum ex  A B quadraris  cx  B N,  N r,  r A ae- 
quale erit,  fe  quibus,  quadraris  cx  N r,  r A 
aequale  eft  quadratum  cx  N A : quadratum 
igitur  ex  A B cft  xquale  quadratis  ex  B N,  N A : 
& idcirco  angulus  B n a redus  cft : quapropter 
A N eft  altitudo  trianguli  per  axem,  cujus  bafis 
O B S.  & quoniam  quadratum  ex  M cft  aequale 
quadratis  ex  A r,  r N , & quadratum  cx  A N 
cifdcm  quadratis  aequale ; erit  reda  M ipfi  A N 
aequalis  : quare  urrarque  A A,  A N squales  fune 
utrilquc  B A,  AT,  & rcdangulum  contentum 
fub  diametro  & utrifquc  A A , A N aequale  ei 
quod  fub  diametro  & utrilquc  B A,A  r continetur, 
(cd  rcdangulum  fub  diametro  & utrilquc  B a, 
A r duplum  cft  trianguli  maximi  & minimi,  quo- 
rum bafes  ZH,  Ea  & altitudines  B A,  a r ; re- 
dangulom  vero  fub  diametro  & utrifquc  A A, 
AN  duplum  eft  triangulorum , quorum  bafes 
e K,  O S,  & altitudines  A A,  A N : triangula  igi- 
tur, quorum  bales  0 K,  O 3,  & altitudines  A A, 
AN,  aequalia  funt  triangulis  maximo  & minimo 
per  axem,  datum  autem  eft  triangulum  cujus 
bafis  e K ; ergo  triangulum  per  axem  cujus  ba- 
fis os  inventum  cft,  quod,  una  cum  dato  cujus 
bafis  0 K, utrifquc  maximo  & minimo  aequale  erit. 


W<|  AA  1/UnWVT  AB 
If  apa  M i AT  Ufi/o* 

• / \ - S T* 

$ to  ion  M a&t  V 
iira  AT  fu m».  koo 
rw  >bt»  ^ M i»  rai  Xx» 

7 Ar.rN.S  ^ r n (**+- 

fuS-fieiif  eif  r kukAu, 
i\*odu  ?NiBO,  <£  i;  N A'  >i  apavti 

BN  r ymta  cfa  kw,  e*  rpuxuitAlu  yap.  kk  it 
to  ion  A B Icw  *r<  r**c  ><*»  B r,  T A,  to  j)  ioti 
B r «orr  »7r  ice»  B N,  N r*  to«0££  Aeri  A B io»  k* 
Hn  B N,  NT,  T A,  » »7r  ion  N T,  T A ri 
ion  NA  ion  k-»'  rt  kyt  icti  A B nlc  iri»  B N. 
N A lowki'  cpji  ifx  »}  </k  B N A yectia’  t A N'  a;ct 

ki  ? 24s»  S ifevx  T(/yti»)s,  i &utf  ki»  i 

O B S.  5 'txtt  ro  icii  M to»  ki  r»k  iix»  A T, 
T N,  ki  <T»  nk  to  ieri  A N io»  r»r  i»  A T, 
T N‘  iot/  kfjt  ijMr*  AH*  ic*  *.  noo*(i$mpot 
? A A,  A N ntOfityrtifu  rif  B A,  A T kij  ki,  J Ti 
Ooo  1*  ilctptitfx  mtcLpstynipu  A A,  A N ri 
iis»  iutputf*  £ euuaptfymp*  i*  B A,  A r irarki. 
iAA*  ri  p&fr  v* » T?  iuxfAtx pH  k towmQnipit  •?  t A. 
A r liTchtiK»  ki  & £ iMx*V»  rf/yu/H, 

ut  a j (bdrttf  pdp  <q  Z H,  E A,  <a}s>i  ii  <tp  B A,  A T, 
t»  it  inii  •b  iiapurpu  (c  mteyifyenp»  'fAA,  AN 
J)xAacnr  ici  r r(/yutut,  ut  fbdtrHS  /4“  «}  ® K» 
03,  k^Jia/A  A,  AN’  m ttpt  T(/ryut»,  l» 
(btuis  uV  n/0K,OS,  iXj/?  ^ a(  A A,  AN,  ink» 

_ * 1 , — / ' _ .... St  w" (r  cn 


0 K k»  ifi  TU  it  puyKu  5 ri  «Art^k» 


nro- 


Digitized  by  Goo 


A D i«*  Vfl  TO  CLM  T 

A M,  M B,  oAAa  Kj  nTf 
ini  A A,  A B'  K&  tm 

**>  A M,  M B ago.  7i7f  ^C7»  r A A,  A B 'usu  ifi»,  a» 
n «i»»  T?  M B TU  ani  B A "ttr  ifi-  A«ii>  oja  to 
an  M A tu  ini  A A i«»  is-iV  »*  a£$i  ij  A A r? 
A M-  xaj  f,m  tA^i;  t ?g‘yuvur,wf  (Zitre «■  «Vi»  <xj 
Z II,  0 K'  V*  Ofd,  '$■)  i»  3m  TM>  Z H,  0 K (8 a- 
ct»»  t^iyjto.  2lgc  afnrar.  cxif  i&tt  J«?ay. 

n POTA 212  fty. 

T«f  ^gt  ? adoras  r^/ylnen  m (ftciayii  iea  *n  £ 
qua*  iVoiAsis  '&1U 

"PJ" ITO  yS,  »f  c&i  i5  tumypir 

<fe,  m Z A II,©  A K rfjtyuva  ifurmyn  Ai- 
7 i/  «n  ic»  n k,  tjj,z:x  kj>  aJArjXaif.  en  ,t<Vi  *» ‘«t 
i*-;»  Ji/rce^)-  en /i  o^«oii»  me  JwtTier. 

Ear«  yj  n A B,  ce  ixanfa  r Tfiyuear,  iii  -nsf 
XjpoiPnr  tUo  JtyfiTipucUi  finj  -f  (Soniar, 

K»  mw  t»  an  njf  A B 7»”r  an  A M,  M B,  aAAa 
jyiv  1»7r  an  A A,  A B um,  Ln  re  an  AM  Tai  an 
A A iVw‘  Acin»  apa  re  an  MBrw  an  B A , 

«i  M B tzi9-fia  rji  B A >a**  afl  W iaAi|  ij  M 0 
Ti»  A Z.  iVi)  fi  rjfi  >i  M A Tif  A A-  wh  m ix 

< «e  * > r •***._••».% 

curro*  ar'<x  «r»  f«r/f  Txn<n  rt  *m  AZ  r«  ctw 
A0,  *£#  B AZtj  A0  St*  ifictuf  fi  r&  n 
A K t?  A H fivov  inj.  aZAa  a|  Z II,  0 K 
/3ar«5  iray'  7»  apa  Z A H,  0 A K T£/yov*  usa 
7i  Kaf  'ifteti  ini  aAvijAeif.  <TrAer  Kaj  n a»rv- 
5pe®0»  tura. 


cft  aquale  , itemque 
aequale  cft  quadraris 
cx  A A,  A B : ergo  qua- 
drata ex  A M,  M B «qualia  funt  quadratis  ex  A A, 
A B ; quorum  quadratum  exMBell  aequale  qua- 
drato ex  B A : reliquum  igitur  quadratum  cx  M A 
«quale  cft  quadrato  cx  A A ; atque  ipfa  A A x- 
qualis  ipfi  A M,  quae  quidem  funt  triangulorum 
altitudines,  quorum  bufes  Z H,  0 K : ergo  trian- 
gula per  axem  fuper  bafes  Z H.  © K conftituta  in- 
ter (e  aqualia  erunt,  quod  erat  dcmonftrandum. 

Pnor.  XLIII.  Tbtor. 

E triangulis  per  axem  , qua;  coordinata 
funt  & aqualia  & fimilia  erunt  inter  fc. 

SI  n t triangula  coordinata  , ut  in  antece- 
denti figura,  Z A H,  0 A K : dico  & «qua- 
lia & fimilia  inter  fc  ede.  aequalia  enim  jam 
oftenfa  funt ; fimilia  ede  nunc  dcmonftrandum. 

Quoniam  A B,  in  utroque  triangulorum,  duita 
cft  i vertice  ad  pundum  quod  bafim  bifariam  di- 
vidit, & quadratum  ex  A B quadratis  ex  A M,  MB 
cft  xqualc ; itemque  aequale  cft  quadraris  ex  A A, 
A B,  quorum  quadratum  cx  A M aequale  eft  qua- 
drato ex  A A : erit  reliquum  quadratum  ex  M B 
quadrato  cx  B A aequale , & re&a  M B ipfi  B A 
aequalis  : quare  & tota  M 8 tori  A Z.  cft  autetn 
M A aqualis  ipfi  A A : ergo  & qux  ex  ipfis  fiunt 
quadrata  inter  fe  funt  aequalia,  hoc  eft  quadratum 
ex  A Z aequale  quadrato  ex  A 0 : & propeerea  erit 
A Z ipfi  A 0 aequalis,  fimi  liter  etiam  A K ipfi  A M 
aequalis  dcmonftrabitur.  fcd  & bafes  Z H,  0 K 
funt  xquales  : triangula  igitur  Z A H,  0 A K 8c  ae- 
qualia & fimilia  inter  fe  erunt,  manifeftum  au- 
tem eft  & hujus  theorematis  convafum. 
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crure  triangulum  o»t  z 

Quoniam  enim  triangulorum  E A Z,  r A A ba- 
fesfunt  xqualcs,  diametri  fcilicct  r A,  E Z ; al- 
titudo autem  trianguli  E A Z eft  B A , & ipGus 
r AA  altitudo  A H . erit  ut  B A ad  AH  ita  E A Z 
triangulum  ad  triangulum  TAO.  rurftts  quo- 
niam triangulorum  r A a,  SAt  eadem  eft  al- 
titudo A H ; trianguli  autem  r A A baGs  eft  r A, 
hoc  eft  E Z ; & trianguli  e A K bafts  e K : erit 
ut  EZ  ad  eK  ita  triangulum  r A A ad  trian- 
gulum 6AK,  (ed  ut  EZ  ad  0K  ira  carum 
diraidix,  hoc  eftBK  ad  KH;  & ut  BKadKH 
ita  B A ad  A H : (Gmiliu  etenim  fum  triangula  or- 
thogonia B H K,  B H A ) triangulum  igitur  r A a 
eft  ad  triangulum  ©ABC  ut  BA  ad  AH.  cTat 
autem  & triangulum  E A Z ad  ipfura  r A A ut 
B A ad  AH;  ergo  ut  E A Z triangulum  ad  trian- 
gulum r A A ita  r A A ad  triangulum  e A K. 
quod  erat  demonftrandum. 

P R o p.  XLV.  Tbtor. 

RUrsus  fit  ut  triangulum  E A Z ad  r A A 
ita  r A A ad  © A K dico  axem  B A ferai- 
diametro  baGs  aqualem  clTc. 

Quoniam  enim  ut  triangulum  E A Z ad  r A A 
ita  BA  ad  AH;  & ut  B A Z ad  r A a ira  r A a 
ad  ©AK  erit  ut  r A A ad  ©AK  in  BA  ad 
AH.  ur  autem  r A A ad  © A K ita  E Z ad  © K, 
hoc  eft  B K ad  K H : ergo  ut  B A ad  A H ita 
B K ad  K H : quare  triangula  B A H,  B K H Gint 
fimilia,  communis  autem  BH , atque  homolog* 
a b,  b K : reda  igitur  A B ipfi  B K,  hoc  eft  te- 
midiametro  baGs,  xqualis  erit,  quod  oftenden- 
dum  proponebatur. 

Simul  vero  & oftcnfum  eft,  ex  utraque  dc- 
monftrationc,  triangulum  EAZ  Gmile  efle  tri- 


K •• , 

7»  r A A *?'«■  r»  © AK  tstcxtMf . 
Eth  T E A Z,  T A A q fM&Or 

mjr  int)  fierr  ajr  A.EZ  j i fui 

EAZ  >]  B A,  fjjrAA  if  AH’  if  a^ujBA«fW 
A H Hr*X  i*  EAZ  T(/yu»u>  ®Of  to  T A A.  **- 
Ait  w«  t T A A J0AK  Tfiyaw*  «jmi 
«*■)  AH,  (ilUK  Ct  V fAp  TAA  «j  rA.TOTKl  i 
EZ,t£;J  ©AK  q©K'  if  o^a  j EZe&V©K«- 
ruf  to  r A A Tg/tytiw  'BOf  ji  © A K.  aXKufi 
EZ  «CK  ©K  irrof  a)  tyirrta/  vdf 
TiOKw  ij  BK  «C?f  K H,  U(  j?  BK  *Cfr  KH  if 
rut  i B A 'atif  A H*  ( IfMUpap  m B HK,  B H A 
Tfjcywa.  e^ryivws ) to  a^i  T A A Tfjyvm 
«Cyr  r#6AK  if»  if  ij  B A «3f  AH.  i,y  p k ri 
EAZ  vptf  roTA  A if  ij  BAxfof  AH"  if 
«EAZ  ryryutev  «£w  to  T A A,  Irrof  r«  TAA 
«Cff  ro  © A K.  oxtf  Utt  3f<raf. 

nPOTAZlS  IU. 

I I A A I N »9»  if  T»  EAZwtff  « rAA  i* 
* rttf  T»  r A A «tK  to  ©AK’  Aiywvnij 
B A ‘ia/  »fj  nf  oh  iT  Kurfu  ^ (iaetetf. 

E ur  7»  E A Z «Of  r»  r A A irtu  n B A 
rr&r  AH,  if  j to  E A Z cOf  ii  T A A ierur  to 
r A A «dr  7»  0 A K'  £ 7i  a^ct  EA  A xpit  to  © A K 
iy»  if  ij  B A «tif  AH.  if  |)  n T A A trOf  to 
© AK  xrur  ij  £Z  a&f  ©K,  tutk»  i BK  rr&f 
KH*  x,  if  ttpa,  ij  B A cstif  A H irur  i B K «£ff 
KH.  'cfuuiat*  7»  BAH,BKHr£rytnv*,5K»iri 
i B H,  iftixtyu  af  A B.BK'  «v  ij  AB  t$BK 
riiij  ai*?*,  o cfR««n  d 
Kaf  nytunStcx^n,  mS  vuvny* 
in  7!  E A Z TC/yuiM  ri  © AK  K»‘  ** 
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tumi,  u f i erip  xvf-nk  ‘dc*pt(ua4  £ 2 xoi- 
Amifrnpv,  ioji  tfaj  •?  nuunt  -rep*  •? 

Jw^^fcow  tu9«a<  x,  $ Ot^cf.  Jtxjtrrtf/  ofet- 
(f*?™*  'Gn  -i1  e-n^jt*  «mn  7 ofun  r xwtAa» 
'Gc£<$syvjy&j,-H. 


recta  unca  inter  convexam  alterius  cir- 
culi circumferentiam  & concavam 
prioris  intcrje&a,  aequalis  erit  ci  quae 
k communi  fe&ione  redlx  dudbe  ac 
circumferentiae  per  centrum  ad  alte- 
ram communem  circulorum  interfe- 
ftionem  perducitur. 


pSTU  xiiOucf  i A B T wfi «tDife» t«  A, a}st  3 

' V A xirnfit  ytyf, tipQu  Ttt  kuk/M  i B A T, 
liftvan  r i?  app.f  nara  m B,r  affie ut,  K hr^u- 
*ur  t iAiitq  ha.  f A ij  B A E,  to^mw  3 if  B Z H, 

5 «f  AT,  zr*  A*y*  en  i«i  M»  ■» 

zht*  zr. 

E^iv^S-AMC»  «f  E r,  r H. 

«r«  5»  wn»  i?i»  ? V»B  B A T y«e- 
N*  7T|  o-OT  b Z r.  1J  Ae«n»  a*» 
q VjOT  EAT  Amtii  rij  irm  T Z H 
wif  «f».  «Ai  K ii  t/n  A E T T? 
w*s  Z H T ««7,  e)*  re  3Jn  tw- 
■iv  •sr€t<ptffla<  GtGrrnivcq'  5 ij 
?Utx*i  ctfxt  rj 1 AciT>i  wpj,  £ ouact 
n*  rg/ys/w».  uvaxsAtr  /i  7» 

T A E'  ifiexiAir  aect  jiirZH' 

apt iHZrizr.  «peior 3> 

tta»  rtAAa/  Snx^arm{  m flff  «tfn»- 

Mf. 


SIT  circulus  ABr  circa  centrum  A;  & per 
A alius  circulus  B A r deicribatur,  fccans 
priorem  circulum  in  pundis  B,r;  ducanturque 
reda:  line*,  per  A quidem  B a E,  alia  vero  ut- 
cunque BZH;  dejungantur  a r,  Z r : dico  re- 
dam Z H ipfi  zr  xqualctn  efle. 

Jungantur  enim  B r,  r H.  & 
quoniam  angulus  BAr  «qua- 
lis cft  angulo  BZT,  erit  reli- 
quus EAr  reliquo  r Z H «qua- 
lis. fcd  & iqoalis  eft  A ET 
ipfi  Z H r,  qu&J  in  eadem  cir- 
cum ferentia  confidat : reliquus 
igitur  cft  «qualis  reliquo,  & 
triangula  inter  fe  fimi  li  a lunr. 
«quicrure  autem  eft  trianga- 
lum  r A E ; ergo  & «quicrure 
eftrzu,  de  reda  hz  ipfizr 
«qualis,  fimiliter  de  in  aliis  dudis  idem  demoo- 
ftrabitur. 


n <*A»,  <&i  # curtrx  irnx*u&u  rij 

i&p  r a «ni  ij  a e,  t?  3 rzq  z h,  ■f  b a r *&- 

IptftuH  xaia  T»  A JiXP  •nr^juVff'  Aty«  en  e 
xirtfu  fA/j  tu  A,  htopifuvn  3 otmfuit  tu  A B, 
AT  Aw  W TE^Hnf- 

ufiur.  ixfi  yj  Tini  ij  uzs»  EAT  yurl*  r» 1 viare 


Rurfus  in  eadem  figura  ponatur  A B ipfi  r A 
«qualis,  de  ZH  «qualis  ipfi  TZ,  circumferen- 
tis B A r bifariam  in  pundo  A divisi:  dico 
circulum  centro  A Sc  intervallo  AB  vel  AT 
deferiptum  per  punda  E,  H tranfire.  quoniam 
enim  angulus  EAT  «qualis  eft  angulo  HZT, 

at 


“’>  circulus  A EZ©r  defcri- 
“mr  * & producamur  a b e, 

A a Z,  a h © : ergo,  ex  ante- 
ccdenri  theoremate,  E B ipfi 
B r cft  JKjualis . & Z ^ squa- 
lis ipfi  ar,  & e h ipfi  h r. 
quoniam  igitur  A B diameter 
cft  circuli  A E l ; erit  A E 
omnium  quae  in  circulo  du- 
cuntur maxima  ; & A Z major  quam  A e.  fcd 
ipfi  A E squales  funt  A B,  b r,  & ipfi  A Z squales 
A A,  A r,  & ipfi  A © aequales  A h,h  r : ergo  A B r 
omnium  maxima  cft,  & A A r major  quam  A H r. 
& ita  (emper  ea  qu*  propinquior  cft  putido  me- 
dio circumferenti*  remotiore  major  erit,  quod 
dcmonftrandutn  proponebatur. 

Aliter. 

SlT  circulus  ABr,  & in  portione  A B r in- 
fl  edantur  red*  A B,  B r,  ita  uc  circumferenda 
A b r bifariam  in  B dividatur  : dico  redam  ex 
A B,  b r coropofitam  maximam  efle  ex  iis  qu* 
in  eadem  portione  infleduntur. 

Infledantur  enim  A A,  AT, 

& producatur  A A ad  E,  ita  ut 
A E ipfi  A r fit  squalis ; jun- 
ganturqnc  B a,  B E.  quoniam 
igitur  circumferenda  AB  ae- 
qualis eft  circumferenti*  Br ; 

& in  circumferenda  quidem 
A B angulus  B A A,  in  circum- 
ferentia vero  B r angulus  B A r 
confidit  : erit  angulus  BAA 
angulo  B A r aqualis,  com- 
munis apponatur  BAE;  ergo 
utrique  anguli  B A E,  B A A u- 
trifquc  B a E,  B A r «quales  funt.  & funt  BAE, 
BAA  duobus  redis  squales  : ergo  & B A E,  B A r 


\ 7 lfuZj  T B A,  B r, 

Z xwtA tf  o AEZr.i  tixS&Aq- 
Su{  ai  A B E.  A A Z,  A lt  0-  mu) 

!&)  i)  n'a  E B Tq  B I\q  5 Z A TJ 
Ar.itieHTBHr.  iT«wq 
A E ici  2f  A E Z xu» 

xAX  fM/lt?  patdTCf  TU  KU- 
k\u  tiificin  q A E, i 3 A Z fut£ur  £ A 0.  cMm  rij 
A E Irq  euuttjtQiTipof  q A B,  B T,  rq  A Z q 
A A,  AT,  £ rq  A©  q AH,  HT'  j rara» £yt [u- 
yifn  fJtii  ABI\  pelguryii  A AT^  AHT.  q* 
CfMtuf  eui  r ijtiv  rq  «CSC  rii  hxenfu*  f ibr nr- 
fU  ki  r.  o sjfiwni  <?K?cq 

E ST  Ii  KiWoABr,  KjCM  tu  KtT  TfUf 
fiam  KV&J&u  ij  ABT  libwt,  Uf 1 r A B T afif- 
<pifna.ii  Jix*  7»rpqeS&  xai»  ii  B'  teyu  mi  niXfi- 
(pirtfce  q A B,  B r ui9-«a  fuytp)  rsi  mret  T z» 
tu  cuml  Tfxruwn  K\a,idfiut  to9n«r. 

Ke*Aci<&«$q  AAr,£c«- 
C»Ga i&u  q A A E,  * HfioS-»  q 
A E rq  A rwq,  5 
cif  BA,  BE.  farfixvq  AB  ®Sr 
<pi(tu t rj  B r «q  esi 

Xj  i ai  fiiv  f A B q vn  B A A yu- 
w<*  0*Cq»0,  c&i  3 ^ B T q ‘jsi 
BAF  Erq  Ofa.  q US»  B A A nf 
tixv  B AT.  qjorq  if 

BAE1  eirAfUpsmftf  a& t q v» 
BAE,  BAA  evvapQrnpu  n 
C ani  B A E,  B A T ici»  «nf.  * *S»  <nwa.u$snp<  q 
irn  B AE.  B A A fvtn 
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Jveiv  opjztjc  Inq'  Xf  igx  imi 
B A T,  B A T T US>5  B A E,  ! AT  fut^tnt  «mi,  jj 
asSriojf  I5  0»»  B A T Awxij  B Gzr»  B AT 
•f  imi  B A E (teZuv  ifii.  irri  ih  «nj  q A r rji  A E, 
qsuiq  Jf  q A B,  q Jl  \is*  B A r f \jzri  B A E fui- 

£*r  Mj  n r B xfa,  /3<*w  fut^m  «•<  -t  b e (Une*, 
ns»  «r«i  a)  A B,  B E tudita/  ftf^cvtf  «mi  i5  A E,  r 
<fl  A B,  B F.  mfXftQirnftf  q A B,  B T peO^a/t  ifi. 
nvt tftfornfK  £f*  B A B,  B T •f  A E,  rtnnpn  »Mp 
<pcnpx  fA  A,  A T,  fitZjj*. 

nPOTASIS  n».  . 

Ecil  TtojxpM»  X1U7U*  «uSttii»  15  3CTB  1 1 

tA *^<9W  15  cwa^oTiej*  irr<y')«w*  !»w  q 
ewa/npoTspa  tAmtot  q cvyx*4f&/B 

«m5£ul  ©*  •?  £ £ «As^-pu  «Afli-rJ*» 

«t»  ■?  evyxay^w*  cJ«  r Amto*. 

U XT  QEAN  -narxfif  «&la/  a}  A B,  B r,A  E , 
S Z,  5 WW  if M q AB,  «Aa^jfq 


jJqBr,  q^AE-jSEZfrq  tAx-Hut  *$-«,  »?■«  p i» 
A B,  B r i»7f  icri  A E,  E Z wm'  Aiy*  «1  <i 
A T i5  A Z *A#7?«r  i?». 


redii  minores.  & funt  B A r, 
b a r aequales  duobus  re* 
dis ; anguli  igitur  B A r, 
B A r angulis  B a E,  B A r fimul  fumptis  majores 
funt;  & dempto  communi  B A r,  reliquus  BAT 
major  erit  reliquo  B a E.  quoniam  igitur  a r eft 
aqualis  ipfi  A E,  & communis  A B,  angulus  au* 
tem  B a r major  cft  angulo  B A E ; erit  bafis 
r B bafi  B E major.  & quoniam  redx  A B,  B B 
fimul  fumptae  majores  funt  quam  a B,  ipfis  vero 
A B,  B E fimul  majores  funt  A B,  B r fimul  fum- 
ptae : igitur  A B,  B r fimul  majores  funt  quam 
A E,  hoc  eft  quam  ipfae  A A,  a r fimul  lumpcx. 

Prop.  XLV1II.  Thtor. 

Si,quatuor  redis  lineis  inaequalibus  exi* 
flentibus,  quadrata  maximae  & mini- 
mae aequalia  fint  quadratis  reliquarum: 
reda  compofita  ex  maxima  & mini- 
ma minor  erit  ea  quae  ex  reliquis 
componitur. 

SI  n t quatuor  redae  lineae  A B,  B r,  A E,  E Z, 
quarum  maxima  fit  A E,&  B r minima  ; A B 


reto  non  fit  minor  quam  EZ;  & fint  quadrata 
ex  A B,  b r quadratis  ex  A E,  B Z «qualia  : dico 
lineam  A r minorem  efle  quam  A Z. 

[ ] U Ducantur 


fic)  it  oj  liz a®  B A r,  B A r 


A 


H 


eft  xqtule  quadrato  ex  Bq  : reliquum  igitur  qua- 
dratum ex  A K reliquo  ex  A E aequale  erit , & 
refla  A K ipfi  A E aequalis : ergo  triangulum 
A K H cft  xquale  & Cmilc  triangulo  AEG,  & 
refla  A A xq  iulis  ipfi  A Z.  itaque  quoniam  re- 
fla linea  A K non  cft  minor  quam  K H ; neque 
circumferentia  AK  minor  erit  quam  circumfe- 
rentia K H : quare  cum  in  circuli  portione  infle- 
flantur  reflat  A K,K  H ; A B,  B H,  fintque  A K,  K H 
vel  ad  punflum  circumferentiae  medium , vel 
ipfi  propinquiores : erunt,  ex  antecedenti  theore- 
mate, A K,  K H majores  quam  A B,  B H,  hoc  eft 
A A five  A Z major  erit  quam  A T : minor  eft  igi- 
tur A r quam  A Z.  quod  erat  dcmonftrandum. 

Prop.  XL1X-  Utar. 

Si  dux  re&x  linex  inaequales  dividan- 
tur, ita  ut  quadrata  partium  mino- 
ris aequalia  fint  quadratis  partium  ma- 
joris : earum  omnium  maxima  qui- 
dem erit  major  minoris  pars,  minor 
vero  minima. 

SInt  reflx  linex  ABr,  aez  in  B,  E pun- 
ftis  ita  divifx,  ut  A E fit  major  quam  E Z, 
& A B noti  mirtor  quam  B r ; fitque  A r major 
quam  a Z ; quadrata  vero  ex  A B,  B r quadratis 
ex  A E,  E Z fint  aequalia  : dico  harum  refla rum 
A B,  B r,  a E,  e Z maximam  cfle  a E,  & E Z mi- 
nimam. 

Ducatur  enim  ipfi  A r ad  reflos  angulos  BH ae- 
qualis ipfi  B r,  & jungatur  AH;  circa  triangulum 
vero  orthogonium  A B H delcribatur  (cmicirculus. 
quoniam  igitur  refla  A B non  cft  minor  quam  B H, 
neque  AB  circumferentia  circumferendi  BH  mi- 
nor erit : & idcirco  circumferentia:  A B H pun- 
flum medium  vel  erit  ad  B,  vel  in  dreuraferen- 


x»r  a^jr  7?  i®re  A K tu  &ri  A F.  Sm  io,  r&  if  A K 
rn  A E'  ro  cu>j*  A K H T(/yunr  tm  x ajtxar  io 
tu  AEG,  Kdji  AArjaZ  ut  for-  or « i» f 
A K iv$iua  litKH  C»X  io»  tZatflu»,  £$'  ij  A K 
cifjt  w iit  XH  zsGttyifHcK  <At*7?u»  io. 
xof,  r»  vis i thtu  Jtuif/niut,  tTf»  ct  Tftlifta.lt 
XV*} JS  XtxAtfXAtVof  f«riv  a}  A K H,  A B H li^nof. 

to»  B A K.  H nui  «CZT  rn  itxf-nfti*,  n r/it» 
TTf  frxynuS*4'  ftn?an  a£js  muMftpinpx  ij  A K, 
K H nwXft^trnM  wAB.BH,  thtio»  if  A A nr 
A T,  T uri  tu  i)  A Z oif  A r i/jt7?u»  'xpjt  ij  AT 
Tnr  A Z.  mna  iJh  Jntxf. 

nPOTAZIS  /A'. 

Eaj  >fu  ti&uq  clwu  fUp»/aW^ua,  m J) i ien'  r 
•?  iAc td?®**  TfoyutTen  nry.ym.  ura  »tb« 
^cn>  r r (tu(mt  TfirtftxTui  tiT^r/nan  r 
•n&japoo  rfinfucran  (Jury&t  /t  -re  t tAar- 
•mn  (tiifri  TftrfJA,  tAo^W  <N  td  ttonkn. 

■p  iTQEAN  ulSflxf  iia  i»i»  a|  A 1 T.  A E Z 
Sl  nfn.M^Jat  IU*™  71»  B X E eafttut,  Uff  T >(.V 
A E -f  E Z ftriCjtKt  n/af,  AB  ^B r [tjfivaf 
'tXdoTCtct,  j ftn^aa  f*v  iVu  n A T T5  A Z,  ra  <ft 
r A B,  B r 7»rf  ayu*«  Ji7r  iiv»  r A E,  E Z w- 
•rifeiyivcir  im'  Atyu  «o  r A B,  B T,  A E,  E Z tii- 
S-mu»  juVmp  B A E,  iAajpot  n E Z. 

TTfof  cpjtcf  j-ij  A r n B H (<n[  r?  B r. 

i.  rxt^tvx^a  ij  A H,  luq  7»  A B H c«J»y  ww 

pt^xp^-u  tfuxvKtes*.  ixfi  5»  n AB 
B H arx  tov  t/ut7?uv,  £ n A B ®&p*p«a  t#  b h 
arx  io»  sAa7?u*-  b orr  A B H «£r£y««  A- 
X/mptitt  n«i  xa™'  r®  b fjtq,  nfirrjrZB  «fc- 
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'OBB  t r/infixrait  r eca  ng?s  tq  \_zzt  r 
Tfvmxrtn  ■?  Amtitj  iffwl?)  k,  ra  T(infia.TVk 
7B«  t loifuuni  isw  ejoa,  euxny*  cyrT»)** 


Prop.  L.  Tbeor. 

Si  dux  redtx  squales  ita  dividantar,  ut 
redangulum  contentum  fub  partibus 
unius  squale  lit  ei  quod  fub  alte- 
rius partibus  continetur : erunt  unius 
partes  partibus  alterius  squales. 


P XTHZAN  iu$-(ia4  'imf  clMjiXcuc  aj  AAM,  CI N T redx  lincvc  inter  (c  squales  A A M,A  G l 
A EZ,  mtniM  A ti  E exutut,  ^ *"  pnndis  A,  E ita  di  vili,  ut  redanguluna 


, . . ..  w.  ^ 

ti  USB  AA.AMun  maf  tu  -jzn  T A E,  E Z ■ 

A tyu  an  tt*  wv  ij  A A tt[  A E. 

Exei  «njiiAMrijiAZ,  Jja/  ruiTnaLf  «w  .«ej 
«vw*  «ilfi  5 ro  Xsri  ^ PfMTti&f  i*AMt»  isti  i* 
^ A Z «7»  if».  «i  /.'V 
W i AM  777 f*rT)  MTU  7»  A 

A,  Xjift  r>  Owi  AA,AM  r»  I ~ ' 

ibni*  tifurnue  , 

yyt  7rrfttf7«j  mt»  r*  E,  ixttJij  A 
7«  'Lavo  A E,  E Z mii  iri  7«  iiri 


AAM  rcdangulo  a E Z lit  xqualc  : dico  rcditn 
A A ipfi  a E squalem  ciTc. 

Quoniam  enim  A M eft  squalis  ifyfi  AZ;  & 
catum  dimidix  squales  erunt : ergo  & quadra- 
tum dimidix  A M eft  zquale 
NA  M quadrato  dimidix  A z.  itaque 

[ 1 1 fi  AM  bifariam  divifa  fuerit 

in  A,  redangulum  a a M eft 

| 1 1 dimidix  quadratum;  adeoque 

S E Z a Z bifariam  dividitur  in  B, 

quoniam  redangulum  A E Z 


7»jf  ifurnwc  -ntf  A M,  ran kw  tu  axo  tt(  ifu-  xqualc  eft  quadraro  dimidix  ipfiu>  A M,  hoc  eft 
trnuK  tijc  A Z.  nS ifvt,  Tir^jjcS-aaa»  ar^ft  tutr»  ‘pfius  A Z.  Sin  minus,  dividantur  bifa- 

~ riatn  in  pundis  N,  2 : aqualis  igitur  eft  N M ipfi 

SZ;8c  prooterea  quadratum  e*  N M quadrato  ex 
S Z aKjualc.noc  eft  [per  j.a.J  redangulum  AAM 


w N,a  atifi.no.-  ini  Ofa  ij  NM  tii9-«a  rj  SZ' 
<*€*  ro  iert  7W  N M tu  ibri  lijf  Z Z,  tk7ki 
t»  \js«  A A,  A M fUttt  it  i NA  ion  ist  tu  vri 
A E,  E Z Jt?  ? >«vi  2 E,  iil  ro  0®B  A A , A M tu 
Osi  A E,  E Z mw  in*  Aom»  afjc  roaoi  S A ru 
>cn  -f  SE  ion  kuV  In)  ouyt  a’  N A 7>f  2 E.  «t 
5 t)  N M n 2 Z ioT  Aorxtj  ctyi  if  A M r?  E Z iri)" 
ij  n A A tii  A E Sr*  o^i^ft 


una  cum  quadrato  cx  NA  aequale  rcdangulo  A E Z 
una  cum  quadrato  ex  S E ; e quibus  rcdangulum 
AAM  xqualc  eft  rcdangulo  A B Z : ergo  reli- 
quum quadratum  cx  NA  aequale  eft  quadrato  ex 
S E ; ac  propterca  N A ipfi  s E xquaiis.  eft  au- 
tem & NM  xquaiis  ipfi  S Z ; reliqua  igitur  A M 
ipfi  B Z,  & A A ipfi  A E xquaiis  erit.  Q.  E.  D. 


Pron 
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ftratum  eft  : ergo  E A maxima 
eft  i qua  tuor  lincis,&  A Z minima, 
id  quod  [ad  17.  & i8.huj.]  o lien- 
ium cft.  & quoniam  quadrata 
maxima  & minima  , hoc  eft  qua- 
dratu ex  E A,  A Z fimul,  quadratis 
ex  r a,  A A fimul  lutu  «qualia ; 
erunt  utraeque  E A,  A Z fimul  [per 
praecedens  48’ura  theorema  ) minores  utrifque 
r a,  a A.  apponantur  EZ,  r A : tota  igitur  A E Z 
peri  me  ter  toti  perimetro  A r a eft  minor : ergo 
majoris  trianguli  pcrirncccr  major  erit. 

Ex  quibus  perfpicuum  cft,  in  conis  fcalenis 
maximi  quidem  trianguli  per  axem  fafti , hoc 
eft  «quieturis , periroctrum  effe  maximam  ; mi- 
nimi vero,  hoc  cft  ejus  quod  ad  reiftos  angulos 
infiftic  bali  coni,  pcrimctmm  minimam  efle; 
i reliquis  vero  lemper  triangulum  quod  majus 
eft  majorem  perimetrum  habere  quam  quod 


»)  f/ffp  a-td.  E A fuy*pi  tn  r Tiorapn* 
tuBtii*,  i i)  AZ  rwmyJ 

tSfrxUt  o tui^.  i ui'-  jirftw» 
f f*}*?*  Xj  i 

™'  «wj  F A,  A Z,  ntf  axi  T A,  A A 
taa «v<*  mafitpeiipif  afjt  ita. 

AZa&ft*  ovutfjjQmfirtrA,k.b 
tAaflu*  iri,  24^'  n/Att'.  fcuppa  txt*.  ■ztQctx- 
&ucm  ai  E Z,r  A'  0A)|  *p»j  AEZ  t&fiitpr 
«Aiff  “f  ATA ixiflm  ip*  f*o$* apa 
i|  V p<(W  ©B^MTfef. 

Koj  907«*  tpan/isr  on,e»  nlf  naP^^xartif, 
t 24#  ? afow  fuyipi  & e Spuyk* 

•a&purfcf,  TVTtt 1 iT itwxtAir'  iA»jpnr  V (Ax- 
ajior,  r*TKi  5"  *CK  opjar  rij  /Satrn  f xj»jT  f J1 
aAAm»  i«  vi  /ati^ev  putria  aafe^Mtfw  i% n ipn p 
to  «A* flo». 


minus. 

Rurfus  (tonatur  trianguli  TAA  perimeter  ma- 
jor perimetro  E a Z : dico  triangulum  A r A «ri- 
ungulo  E A Z majus  cftc. 

Quoniam  enim  A r A perimeter  major  cft  pe- 
rimetro E A Z,  squalis  autem  r A ipfi  E Z ; erunt 
rcliqux  r A,  A A reliquis  EA,  A Z majores,  fed 
quadrata  ex  r A,  A A «qualia  funt  quadratis  ex 
E A,  A Z : ergo  quatuar  rc&arura  r A , A A , 
E A,  A Z maxima  quidem  eft  E A,  minima  vero 
A 7. : (quae  omnia  ante  [per  49.hu).]  dcroonftrata 
funt ) quare  EA  ad  A Z majorem  habet  ratio- 
nem quam  A A ad  AT.  itaque  quoniam  duo 
triangula  r A A,  E A Z bales  xquales  habent,  ean- 
deroque  habent  illam  qux  i vertice  ad  punftum 
bafim  bifariam  fccans  ducitur,  alterius  autem 
majus  latus  ad  minus  majorem  rationem  habet 
quam  alterius  majus  latus  ad  minus,  vel  aequale 
ad  «quale ; triangulum  igitur  E A Z minus  erit : 
triangulum  igitur  taa  majus  eft  triangulo  E A Z, 
ut  in  decima  nona  hujus  dcmonftratum  eft. 


IlaAiv  \jzmu*&u  i ?r  A A 7 rg/ym*  'x&fU- 
rpef  wrq  -nir  tS  E A V Psyu  /t  w ri 

A r A T(/ywcv  $ E A Z piSji  ir». 

Exii  7$  «f  A T A z&ftttftc  •£  E A Z ■a&furpx 
fuifc iv  iv<»  «nj  5 i|  T A rji  E Z‘  Awx?  <u>j. 
tyiitfcf  ij  T A.  A A tnapQc-npx  # E A,  A Z pt*- 
^an  ivi.  K7  ra  i"»  T A,  A A Toif  iw  E A,  A Z 
lm‘  T «f*  r A,  A A,  E A,  A Z tuba»  pu> 
ivi  i F.  A,  OMxff’1  «J1*  i A Z-  TO"  P*f  cwxrta 
V&iiitpty’  >1  EA  ai*  W&r  T A Z fit^cta  biym 
qjN  n A A x^or  A T.  rirfi  ir  /ua  rgjtyu n» 
7»  r A A,  E A Z &««*«£  «rar  «x«.  «»*  *»' 

s?  xsfj<p*s  cfln  t hxpnfua»  + (Sonax  bfj^rV)  $ 
eurriui,  ii  3 ? in^r  ^trt^air  xA<6^  «Of  f lA4r- 
7»v<»  tJryn  vxfi  ipnp  1)  f »7tpx(«f^a*T^r 

r «AaT?o«<*,  £ ra  Axito'  to  apa  £ A Z T^ryaiw 
L\o»-»?or  «i’ ^?or  a^ct  7»  r A A r^ryttwr  ^ £ A Z, 
ir  ia  t«  !$■'.  txtx  /ioA*r- 


nro- 


1 


i 

i 

1 
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T<W1»W  -O»  ivn,  m r A a(j  E z ita  eft K H ad  H A ; ut  autem  K H ad 

‘B'  «* T ", K r ? Tc/yuvp.  Xj  eir»  ar  t)  rijffif  h a ita  K r a triangulum  ad  triangulum  AT  A;  erit 
iiu  E Z artu  (Mi  oew  ffit  HA,  m «(KH  igitur  ut  r A ad  E l ita  triangulum  K r A,  hoc  eft 
«£?*  ihu  H A irras  ri  KTA  t (Jr/ami  «©s  ro  B EZ,  ad  triangulum  Ara  : ergo  ut  A r A trian- 
A r a-  «<■  «pa  ij  r A «df  uri  E Z Sirttg  ro  K r A gulum  ad  triangulum  B E Z ita  balis  E Z ad  r A 
T^r/crnt,  m rn  «BEZ  r^awv,  «dr  71 ATA  oafim.  triangula  igitur  expolita  fuis  bafibus  re- 
rc/yw  <£  ri*  ap*  ro  A r A r&y™  ro  ciProcc  fant  proportionalia.  * 

B E Z ttruf  li  EZ  &aow  ®©s  t r A 0*w.  armrfw»5tv  ne  cxxri/xVa  r£/yar*  ? ieUjrui  (iamv. 


OPOTASIS  ry. 

£2»  xaMM  opjriri  arn7r*7tw9»  T*  2£gt  ¥ ci£oMff 
T£y>» w.  Teis  fCOTWI  /SoWIITI»,  fiw  iew  ewi» 


«MaAms. 


P r o p.  T.1I1.  Tbeor. 

Coni  redi , quorum  triangula  per  axes 
reciproce  proportionalia  luat  /ilia  ba- 
fibus, funt  inter  fc  rcqualcs. 


E”  ZTnsAN  Kurtn  of&ur  wpvpaj  ftir  7»  a,  B QInt  conorum  vertices  quidem  A,  B , axes 
^ n)UM,  atoKf  3't  «Jah,  B0U/.&M/,  w <T»  ^ rei9 


red*  AH,  B 9 ; triangula  vero  per  axe* 
AI  A,  BEZ;  & fit 
ut  r A ad  E Z ita  tri- 
angulum B E Z ad 
triangulum  A r A : 
dico  conos  inter  (e 
aquales  dTc. 

Fiat  enim  ut  BEZ 
triangulum  ad  trian- 
gulum ATAita  ATA 
ad  triangulum  K E Z; 

, v _ , ergo  triangulum  BEZ 

®CSf  ro  K EZ'  t o BEZ«^»  w©f  ro  KEZ  h-  ad  triangulum  KBZ  duplicatam  habet  rationem 
t \anova,  A eyn  faf  ro  A r A xf»r  ro  K E Z.  ejus  quam  habet  triangulum  A r A ad  ipfum  KEZ. 

* Propofitio  haec,  ut  & reliquat  omen  hujus  Libri,  multo bdlius  deroooflratur  e*  ro  quod  rado  Cara  ad  Coonm 
componitur,  ex  ratione  triangulorum  per  Atei  & ratione  diametrorum  balrum.  Sit  eniin  unius  Coni  altitudo  a Jtba- 
fis  diameter  b,  alteriui  vero  altitudo  • & diameter  bafij  fi.  Mamfcftojn  eft  triangula  per  Atti  r fle  inter  fie  ax  a b ad  a $ j 
bales  autem  ut  ii  ad  j!  A i Cono* vero  ipfos  ut  aii  ad  «A/i.  Hinc  li  ponatur  oiiipfi  *fifi  aequale | erit 
[per  i(A.J  ut  ai  id  a£  iu  Aadi.  quod  exit  dnnooftnndum. 

IJ  ^ 


«ftir  ororav  Tftyet- 
»*7!B  AT  A.BEZ.sj 
t T»  as  q T A xpos  T 
E Z «ras  ri  BEZ 
t gjtyuvo*  ■57©s  ro 
ArA'  Myeiern  Im  fi- 
eri iXhiAeif  ei  roavei. 

roto^warroBEZ 
Tg/yutw  «©s  to 
AT  Atras  ro  AT  A 


quonum 


rum  qui  rcciprocc  funt  proportionale*  fuisba- 
filius  videlicet  circulis  H,  e : ergo  coni  AH  ra, 
B © E Z [per  i j.12.]  inter  Ic  aequales  funt.  * 


xasoiv,  i.  ■¥  Qaatm,  Tarh*  «7r  H, 

0 xvxAut*  «i  iyi  A H T A,  B9EZ  kuhi ien «A- 
AijAair  fterv-. 


Prop.  LIV.  T Itor. 

Si  in  duobus  conis  re&is  bafis  unius  ad 
bafim  alterius  duplicatam  rationem 
habeat  ejus  quam  habet  conus  ad  co- 
num; triangula  per  axes  inter  fe  x- 
qualia  erunt. 

SI  st  coni  re«2i,  quorum  vertices  pua&a  A,  B; 

bafes  circuli  circa  centra  H,  ©,  Sc  triangula 
per  axes  AT  A,  BEZ:  habeat  autem  circulus  H 
ad  circulum  © duplicatam  rationem  ejus  quam 
A H r a conus  ad  conum  B 0 B /. : dico  triangula 
A r A,  B E Z inter  fe  arqualia  eilc. 

St  enim  ut  A H r a co- 
nuS  ;id'B  & E L itu  B 0 E Z 
ad  conum  K0EZ. 
quoniam  circulus  H ad 
circulum  0 duplicatam 
rationem  habet  - ejus 
quam  A H r A conus  ad 
conum  B « B Z ; conus 
autem  A U r A ad  co- 
num K0EZ  rationem 
duplicatam  habet  ejus 
quam  A ii  r A conus  ad 
conum  B (•>  E Z : erit  igitur  ut  circulus  H ad  circu- 
lum 0 ira  conus  A H r A ad  conum  K 0 E Z.  quate 
curo  AHrA,K0EZ  coni  inter  fe  fint  fient  ba- 
f«,  cfuldem  erunt  altitudinis,  c coovcria  un- 
decim* duodecimi  detnentorum  : unde  A H ipll 


riPOT  A 21  Z tl\ 

E«i  Jio  Kuten  i(Jut  i /3 ims  'Q&i  t &wi»  h- 
•jtXeumw.  A^jei  >rnp  0 xZkk  <ogy<  7W 
1 urfior  m t clZ&ch  t&Yml  tffi i oMjj- 

Acus  ttttf 

ESTOXAN  kuki  i/fy*.  ut  wpv^oi  pV  ™ A, 
B en f****,  &urH{  ei  7*  H,  0 xenf* 
xiixAc.,  ia  5 AJ?  r aPcmr  T(/yut<t  ra  Ari, 
BEZ.  i^sreu  j 0 H xuxAer  -at»  f © /nrAocxw» 
Ae>«v  rwTj  0 AHTA  x^es  -at»  f * © £ Z‘  Aiy* 
ctitoATA,  BEZ  Tg/ yut»  i»  AMASIS  is». 

Ee»  »r  • AHTA 
xirtier  *tW  w»  B 0 E Z 
«TareB©EZ  «twf 
K 0 E Z.  Xjtirito  Hku- 
xAer  «tss  f © xiixAc» 
Jbr  AeMNM  Aeyw  ** 

<jn  f 0 A H r A 
•atft  T B9EZ  KUtsi" 
ettfiotJjiAHrAwMf 
«Csr  t»  K©EZ  xa»w 
ei-BAitclstee  Aoyw  e A H T A xires  r 

B 0 E Z’  cl>f  dLfcL  0 H xuxAes  «tSf  r © «vxAe»  *■ 
ruti  A H T Mtuvef  «Of  TKQEZxww».  #f* 
sthci  A11TA,  KOEZ  xairei  ®CPf  i»**# «** 
el>f  cu  (SoWfff,  intApetf  apa  uei,  2}fi  re  ernipO* 


* Si  <S(it  ad«,4  lioilii  ai  4,  erit  [per  itf.tf.]  u ip[i « 4 ,4  squale,  b«  eft  Conui  Cww 


A 


r 
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ia.  tm  ttv  aj*j)AMt' 
ut  ifct  I)  r A •zrcst  E Z 
irUf  ij  B0  •Sii f AH, 
Ttrntrr  i AH  •sdf  HK. 


ad  AH,  hoc  dt  A H 
ad  HK.  & quoniam 
circulus  H ad  circu- 
lum 0 duplicatam  ha- 
bet rationem  ejus  quam 


v,  % , y ^ imiji  v»  uujuicataui  na- 

£>  *xe,° H xuJt^9f  ^ bet  rationem  ejus  quam 

t © dlTPuKTKK»  Ac**»  ?£ft  r*ip  ij  r A E Z,  r A ad  E Z,  hoc  cft  quam  Bd  ad  AH;  habet- 
T*itt»  >jm  j ij  b O «csV  A H,  (£H  Jt  ij  B © sfat  que  Bh  ad  HK  duplicatam  rationem  ejus  quam 
H K Jis  Aaclcwt  Aeyr  ipnp  ij  B 0 9t?or  AH’  ut  B 9 ad  A H : erit  ut  circulus  H ad  circulum  0 
«V * i H kCxAh  «qV  r»  0 ««Am>  q Re  '»  80  aJ  KHi  conus  igitur  K Hr  A fpet  if.ii.] 
*ciff  Kif  0 doxKHrA^ec  TiBQEZjwia  «ono  B 0 E Z clt  xqualis.  ut  autem  l'A  ad  6 Z 

*«  «.«ai&ir*  2 <r 

_ ' " N v \ ^ An  14.12.  J AHTA  conus  ad  conum  KHrA  Imr 

^friiK^/i^HT^HKww.AiirA  Cft  ad  conum  80EZ:  ergo  ut  r a ad  EZ  ita 
K*fK  *ict  T K H r a,  Tjmsi  TTfKT  B 0 E z «3-  A H r A conus  ad  conum  B © e Z.  fcd  circu- 
ut  apa.  t)  r A ‘Siit  E Z iru*  oAMTAui-  lusHad  circulum  0 duplicatam  habet  rationem 

hct  ira  ne  TRflP7  * i *i  \ s ~ — — -J  " * — • * * — - - 


r Gajrtc  sf  A II  r a ' > n / *r  qtum  habet  conus  A H r A 3 

?***  ^B9-EZ  ^ ^t  demonftrandum.  f 
xi.sa.  arxAiUn.ow  /3^»  tpnp  9 A H r A «Avsr 

*■{«  T B0EZ  K^6». 

,,  ^n/°TA212  Prop.  LVI.  Thtor. 

Oi  unt^tif  stSiM  dp9ol  ftirAamor*  A®j»  Redi  coni  xquealti  duplicatam  inter  (c 

<»£?*  impri^r  i£»«e»  rei-  rationem  habent  ejus  quam  habent 

yuix.  triangula  per  axes. 

"tjTAittyc^it^^ucn  m «ciaet,  5 itui  A H a|anr  TAEfcribantur  iidem  coni  , &c  fit 
tu  i&mt'  Atyu  oti  0 A H T A x*vsc  waoc  qualis  ipfi  B©  : dico  conum 


axis  AHx- 
A Hr  A sd 

* Siii  ^BAdoplicatain  jubeat  ruiconnCoot  ad  Coooa»,  Gre  ipliui  «4£ad  *A a,  erit  tad£  fient. iiad  «arfj 
adtoque  . A tplt  « ,8  zqualc  erit. 

t Si . b (>t  »pule ipfi . erit.B4ad.fl, ,3  GcutiadS:  undeifcerit»d/9af9WfuntotbaleiCoiioeutr)/ndBpri- 
cau  raiiooe  iptonun Conorum,  (ire  ejtu quam  habet  .44  ad  • fi  /S. 

conum 
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triangula  per  axes  : lpu  xquc-aat-i 
erunt. 

DEfcribancur  coni , & ponatur  AHT4  co- 
nus ad  conum  B0EZ  duplicatam  ha- 
bere rationem  ejus  quam  triangulum  A f A ad 
triangulum  BEZ;  dico  AH  ipU  »0  aqualem 
cllc. 

Ponatur  enim  tri- 
angulo n B Z aequale 
triangulum  tra.  & 
quoniam  aht a co- 
nus ad  conum  B 0 E Z 
duplicatam  rationem 
habet  ejus  quam  trian- 
gulum A r a ad  trian- 
gulum B B Z ; eft  au- 
tem triangulum  BEZ 
aequale  triangulo  K r A : habebit  igitur  A H r A 
conus  ad  conum  B©EZ  duplicatam  rationem 
ejus  quam  triangulum  A r A ad  triangulum  K r A, 
hoc  eft  quam  AH  ad  H K,  hoc  eft  quam  conus 
A H r A ad  conum  K H r A : ergo  ut  conus  AHTA 
ad  conum  K H r A ita  X H r a conus  ad  conum 
B e E Z.  quoniam  igitur  conorum  KHT  A,B  e E Z 
triangula  per  axem  K r a,  B E Z aequalia  (unt , 
ha/is  coni  H ad  bafim  e duplicaum  rationem 
hahebit  ejus  quam  conus  K H r A ad  conum 
B0EZ,  ut  in  quinquagefima  quinta  hujus  de- 
monftratum  eft.  fed  ut  conus  K H r A ad  co- 
num B 0 E z iu  conus  A H r A ad  conum  K H r a, 
& ita  reda  AH  ad  H K ; circulus  igitur  H ad 
circulum  0 duplicatam  rationem  habet  ejus 
quam  a H ad  H K.  fed  & duplicatam  habet  ra- 
tionem ejus  quam  diameter  r A ad  diamctnim 
E z : ergo  ut  r A ad  E Z ita  A H id  H K.  ita- 
que quoniam  triangulum  K r A triangulo  BEZ 
eft  aequale,  erit  [per  1 6.  6.]  ut  r A ad  EZ  ita 
B 0 ad  K H.  [ oftcnfum  eft  autem  ut  r A ad  E Z 
'ui  All  ad  HK;  j quare  ut  Ba  ad  KH  ita  AH  ad 
H K : aequalis  igitur  eft  A H ipfi  B 0.  quod  erat 
ticmonftrandum.  | 


4«4S  tffQiTtq  oi  x2»a t. 

17'  Kutyt^a^^uaat  ei  xt*u,  • 

AHT  A ***<**/»«»  B0EZ<ftT A *oct* 

Aiyu  t%t0  >i*tf  ri  A r A t fiytntn  xftt  «BEZ 

r plyun*'  A»y«  «i  ij  A H Wi  rji  « e. 

KmS'»  tu  BEZtu- 
ya»uwsv7»KrAT^- 
yuvw.  *th  er»  o A H r A 
Kutet  ®CK  f B0EZ 
Xbv:v  J)x  Attona  Aeyn 
\%h  tjttf  t»  A T A r(i- 
yutov  xftt  ro  BEZ, 
wn»  ^ raBEZT^iyae- 
MT  tu  K r A Tf/yutu' 
e A H r A kuv«  xpet  T B0  E Z KMW  JnrA*- 

aitM  Aaye»  f%«  vnf  r»  AT  A t^uk»  «6c  tj 
K r A Tfiyuie>,THTKty  >i  XX f i AH  xftt  H K,  mt- 
?w  ?xt(  i A H r A KUtcf  xpf  r K H T A ttuta'  ^ 
ui  itpa  i A H r A Kutet  xfet  T K H T A xutev  ir- 
ruf  a K H T A Xpif  B © E Z.  jiarfirKHrA, 
B 0 E Z **»«!»  Tet  34&  t aferur  rfyura  vi.  K T A, 
BEZ  “ett  i&v,Atit  isw,  >j  H Utiot  tr  i tutu 
Xf»t  riu  0 (Sawtr  SnrXttfm*  Aoyn  «JJ*  • 
K H T A xZnet  xpbt  T B©EZ,uf  iin^OTU  ri. 
xfi  TUnt fatptfUtn-  ut  jo  KHT  Axiros  wfW  f 
B©EZ  ifrtK  a AHTA  nutet  wfif  f K HT  A,  £ <i 
A II  tvSfia  xfat  r H K’  i if*  H iwicAk  x(et  t 
© *v*Aa>  JrxAaon*  Aayo  iX"  nxif  i A H Tfif 
tHK.  t^HiHKvxAec  s»?W  f QrirnAn  itxA*- 
cTcueL  Acyey  i i et  xy/*  B r A Zlstfurpet  r EZ‘ 
ut  iftt  i r A xfet  T E Z inut  i AH  xfet  H K. 
tr«  to  K r A ri  BEZ  r(/yutu  \<m  ta,  xar 
wntxtrit^ttmt  ite*  ut  i r A xfet  E Z Stut  n&Q 
xfet  KH.  ut  *f*  i B0  rrjiif  KH  iirut  »j  AH 
xfet  H K’  ici)  if*  is»  i)  A H Tt  BO. 


* Si  4 fuerit  ipfi  ■ aeqnalii,  rrii«4i  ad  iicut  ««iiidaeyl^,  hoc  rft  in  dupliciM  ranonr  r|Ui  r)tuei  Babet  a» 
ad  •/>  Inc  a A 

f Si  Ut  ad  • f A fio»  na&frada»,*,*,  erit  4 ad  4 ficu!  < a a J « »,  «proinde  j iptiaajualu  • 
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/i  i AHTii xa»cs  -m&r  r K 0 EZ  xZnr 

tiirhArma  Kay»  sFri  tyy  ri  A T A t (lyuwi  xfas 
ri  K E Z,  if  c»  r»  ir/o  Mf  )iu^fiam‘ 

fc>s  ap*  riBEZ  Tf/yunt  *?#f  riKEZ  m-«r  t» 
A r A r(/yam*  n K E Z'  ro  <ifa  A T A r^i- 
yttut»  tu  BEZ  wjw  isi.  mp  i/n&tfaf. 


duplicium  rationem  ejus  quam  habet  A r A tri- 
angulum ad  triangulum  KEZ,  ut  demonftratum 
eft  in  quinquagefima  fexta  hujus : quare  ut 
B EZ  triangulum  p|  triangulum  K E Z ita  triangu- 
lum A r A ad  triangulum  K E Z : triangulum  igi- 
tur A r A triangulo  B B l eft  «quale,  quod  erat 
demonflrandum.  * 


npOTA2I2  •$'. 


Prop.  LIX.  Tbtor. 


Kai  ia*  to  ha  ? o£ot*  Ttxyjna.  Iro  aMnAas  5* 
armrtTntJatra  ai'  xira i tos  aratro 

'Y'lIOK£tZ0ft  $ ri  AT  A Toyota  tu  BEZ 
1 tfiyiivu  I m t »af'  Myu  am  ts*  ut  i A H T A 
jjiii.-f  arpes  rb  B 0 E Z *Z>c»  itrut  i 16  ct?«r 
taOf  rsr  A H. 

Em  yti  rijs  curifr  aawyyi^f  b.  tutvtndL^f , 
txri  ri  A r A Tfiya*ot  tu  b E Z ior  is*’  ww  caga 
is  7»  A r A xpis  ro  K E Z itrett  ri  B E Z xpaf  ri 
K E Z.  tsrrt  /i * o A H T A xawc  «C?r  ri»  K 0 EZ 
ww/\J'T  kmcv  irx>jtunua  hiytt  t&a  tfxtf  ri  A T A 
Trf  x ri  K E Z,  ut  ri  A r A rflyuart  xf W ri 
K E Z JrrMf  n B E Z xjes’  riKEZ’  a if  a A H T A 
*ir;f  xris  ri*  K 0 E Z uk*  JhrActew;»  Aoj** 
i^«  rxij  ri  B E Z rpiyunr  x/if  ra  K £ Z,  raris» 
e B 0 E Z xabsf  jrpef  ir  K 0 E Z*  rif  if»  e A H T A 
xa»if  irfif  ri*  B 0 E Z itrut  i B 0 E Z xpos  ri* 
K 0 E Z,  rarisw  ij  B 0 x/iof  tSK.  aM’  ij  0 K rj 
A H «n*  is*’  ris  a;a  o A H T A «(ri©-  Wfos  ri* 
B © E Z Krus  i B 0 eif «r  9f*f  f A H arcta,  'entf 
i<f*  (ffjraf. 


Si  triangula  per  axes  inter  fe  squalia 
fint ; erunt  coni  luis  axibus  reciproce 
proportionales. 

Ponatur  aia  triangulum  triangulo  BEZ 
«quale  : dico  ut  conus  A H r A ad  conum 
B«  E Z ita  efle  axem  B 0 ad  axem  A H. 

In  eadem  enim  figura  & conftru&ione,  quo- 
niam triangulum  A I*A  «quale eft  triangulo  BEZ; 
erit  ut  A r A triangulum  ad  trungulum  KEZ 
ita  triangulum  BEZ  ad  KEZ  triangulum,  fcd 
conus  AH  r a ad  conum  aaque-alcum  Ke  EZ. 
duplicatam  rationem  habet  ejus  quam  a r a 
triangulum  ad  triangulum  KEZ;  & ut  triangu- 
lum AT  a ad  triangulum  K E Z ita  triangulum 
B E Z ad  triangulum  KEZ:  conus  igitur  A H r A 
ad  conum  K © E Z duplicatam  rationem  habet 
ejus  quam  habet  triangulum  BEZ  ad  ipliim 
KEZ,  hoc  eft  quam  conus  B 0 E Z ad  conum 
K 0 E Z : ergo  ut  conus  A H r A ad  conum  B 0 E Z 
ita  conus  B c*  £ Z ad  k e E Z,  hoc  eft  ita  B 0 ad 
0 K.  eft  autem  e X ipfi  ah  «qualis ; igitur  ut 
conus  A H r A ad  conum  B 0 E Z ita  B 0 axis 
ad  axem  A H.  quod  erat  demonftrandum.  f 


* Si  «ii  fit  ad  «A 4 fient  «ad  «,  erit  [per  16.6.J  ««ii  ipfi  ««44  squale,  unde  patet  «i  ipfi  «4  «quale  dfc. 
f $i«iipfi«4  Squale  (it,  erit  A«  «ii  ipfi  ««44Sqnalc,  adeoque  «r«a»jt»  «iierit  ad  «44,  Ote  conus  »d  eoam*, 
ficui « ad  «,  hoc  et!  reciproce  at  no.  []  T PROP. 


t 

t 
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ad  conum  K Hr a aupncaum  rationem  naoec 
ejus  quam  conus  B © & Z ad  conum  KHra. 
/cd  ut  conus  AHrAadKHTA  ita  A r A trian- 
gulum ad  triangulum  K r A : triangulum  igicur 
A r a ad  ipfum  K r A duplicatam  rationem  ha- 
bet ejus  quam  B©EZ  coauwid  conum  reque- 
altum  K H i"  A.  conus  autem  ®0  E Z ad  ipfum 
K H r A duplicatam  rationem  halict  ejus  quam 
triangulum  n E z ad  triangulum  K r A,  'per  quitv- 
quagefimam  Textam  huj.  ergo  triangulum"*  r A 
ad  triangulum  K r A quadruplicatum  rationem  ha- 
bet ejus  quam  habet  B E Z triangulum  ad  triangu- 
lum K r a : & proptcrca  triangulum  A r a ad 
ipfum  BBZ  triplicatam  rationem  habebit  ejus 
quam  triangulum  B E Z habet  ad  triangulum  K r A. 
lcd  ut  triangulum  BEZ  ad  triangulum  K 1‘  A ia 
E Z ad  r A : triangulum  igitur  A r a ad  triangulum 
BEZ  triplicatam  rationem  habebit  ejus  quam  ha- 
bet E Z ad  r A.  * quod  erat  dcmonlbranJum. 

Prop.  LXI.  Theor. 


f KHri'  « AHT  A*f****or«y«-r  K.H1-  a«- 
jrAaeirw»  hiytt  t nrrtt  i B 0 E z wptf  t K H r A, 
aXk’  ut  o A H T A K&»5T  ■*%><  f K H T A intf  ri 
A T A T(/yu*cv  irf  sr  ri  K r A’  ri  A r A io, t rpl- 
'/vkt  xpcf  r*  K.  T A Tftyum  inrhsxKmt  pjtym 
r^H  i-np  e B ©EZ  xiwf  ar«W  r't»  KHTA 
Kt.  i B 0 EZ  xSiyef  -xpe*  tw  K.H  T A <ft- 

rrAatexnt  A iytv  i jjff  ra  B E Z ruy Wt»  jt pht 

ri  K.  r A‘  V«  A T A rpiyc* ea  rrfW  ri  K r A 
■mpjtxfjtev.ia.  A iyw  f/J»  r,xip  ri  B EZ  xpsf  ri 
K V A’  KH  T*  *«*  A T A Ttiymtt  rrptf  ri  B E Z 
nrArtcrevrt  Acyrr  ri  BEZ  Tpiyuvx 

w^cfsKrA.  BEZ  Wfic  ra  K.r  A tf- 

ru>!  ij  EZ  irpcf  riw  T A*  ri  apa,  A T A Tfiytt- 
ytw  rzrpot  t»  BEZ  t piyuttt  'putent**  tlym 
B ?rv  ij  E 2 sput  rluir  A.  «np 

nPOT  A2I2  £•. 


Si  conorum  rc&orum  triangula  per  axem 
inter  fc  triplicatam  rationem  habeant 
ejus  quam  habent  eorum  bafes  inter  fc 
reciproce;  hi  coni  fuis  bafibus  reci- 
proce proportionales  funt. 

IN  eadem  figura  & conAcuftionc  habeat  a r a 
triangulum  ad  triangulum  BEZ  triplicatam 
rationem  ejus  quam  baris  trianguli  EZ  ad  ba- 
fim  r A : dico  ut  conus  A H r A ad  conum  B w E Z 
ita  eflc  circulum  © barim  coni  B © EZ  aJ  circu- 
lum H barim  coni  A H r A. 

Quoniam  enim  A r A triangulum  ad  triangu- 
lum BEZ  triplicaram  rationem  habet  ejus  quam 
E Z ad  r A ; ut  autem  E Z ad  r A ita  BEZ  cri- 

*Si«if'Ctad«,i,8lKUl|S  J«li*,em[pa  id.tf] « iffi 


Koj  2f  xmkm  e fjziii  Ta  Oij.ep  r a£ew.t  Thyini. 

TjvarAcurioiix  A»jp»  iyu  *MJtA*  rrif 

aj  t TCjyuHti  &iaui  x&i  aMnAa  aiTiTl- 

Tt»7cTW  tfni  Teus  fSatrwn  arrnri  Treuictr. 

n I yS  f amrs  ttampsxpi*  K&  , 

u ri  A T A rpiymtt  arfsf  r»  B E Z s^J- 
jtA eurxia.  Ktytt  rxtp  n E Z /3acif  5* t psr 

r A /3<«W  Aiy*>  Si  tu  ts»  ui  s A H r A tut- 
(«  xpi<  r B©  E Z trraif  i 0 fixtu  V xasii  xps( 
ilw  U Qar.r. 

Ex ti  yi  t»  A r A rfjyasJ»  T{W  ri  B EZ  rtfe- 
■jtAaersr»  Asysr  ^ E Z ^ • u{ 

Si  ii  E Z *?9f  riu  T A *rr*C  «BEZ  qpryawr 
1.41  Xf  Iuleae  piorodc  4 4 em  ad  «A&ru  A!  »!*'• 
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UlUU  AU  LUUU1« 


* ®“  A H T A Kurif  ir 


DEfcribantur  coni , & pon.irur  A u r a co- 
nus ad  conum  B © E Z duplicatam  ratio- 
nem habere  ejus  quam  habet  bafis  coni  H ad 
barim  0 : dico  triangulum  A r a ad  triangulum 
B U Z triplicatam  habere  rationem  ejus  quam  r A 
baris  trianguli  ad  bafim  E Z, 

Sit  ipri  AH  «qualis 
et,  & erunt  coni  ®- 
que-ahi  A H r A,K  0 B Z 
inter  fele  ricut  bales, 
quoniam  igitur  A HTA 
conus  ad  conum  B 0 E Z 
duplicatam  rationem 
habet  ejus  quam  habet 
baris  H ad  barim  0 ; ut 
autem  baris  H ad  e ita 
A H r A conus  ad  co- 
num K 0 E Z : habebit 
A H r a conus  ad  co- 

ttss  rrpir  ror  K 0 E Z‘  i a&i  A H r A Kutti  irfif  mira  BHEZ  duplicatam  rationem  ejus  quam 
x ' i™  CT».  cAHTA  AHTA  conus  ad  conum  K0  EZ  : ergout  AHT  A 
r»  B 0 E Z tjyujxpvnt  e A H r A eonBj  conum  jjQgj  ita  K 0 E Z ad  B0EZ 

wr^.fT»K0EZ;  Bf<^«AHrA*s.ef  comim  & quotuam  coni  AHTA,  K3EZ  x- 
■jrfx  r»  K © E Z ifraif  e K © E Z wpst  rer  B 0 E Z.  tJuc.ait|  funt . habebit  AUTA  conus  ad  conum 
5 ir»  Itcu^fif  eien  ai  AHTA.K0EZ  mwoi,  0 K0ez  duplicatam  rationem  ejus  quam  trian- 
asa.  A H r A xuvx  irftf  t»  K 0 E Z JbrAewwM  gu]um  A r a ad  triangulum  KEZ,  id  quod  [ad 

yiym  fxtp  ro  A r A rg/ytun  irfot  ro  KEZ,  j<S.  huj.  1 demonftratum  eft.  ut  autem  AH  r A 

<ic  •)  B AH  r A «5wfV»«  f K0  E Z conus  ad  conum  K0EZ  ita  eft  conus  K0EZ 

• J ~ y - ' - ' ^ ad  B0EZ  conum,  & tta  KEZ  triangulum  ad 

urus  0 K © E Z Kuvtf  Veos  r B © E Z xum,  5«  a<?  D , c ‘ “ K , . • .‘t,  , - 

, r ' triangulum  BEZ:  ergo  KEZ  triangulum  ad  m- 

K E Z ruyurcv  rrpos  ro  B E Z ro  apto  KEZ  rpt-  j ngulum  BEZ  duplicatam  rationem  habet  ejus 
yurcv  TTpes  ro  BEZ  dlrAtWMM  Aoym  t%<!  t# 

* Sirtto  «4  lit  ad  «A  fient  Al  ad  iij  *rir,  ot  prini,  *i<ipfi«Si  aqnalc,  adcoqire  «ii  erit  ad  fient 

fi.itdH,  hoc  ell  coniu  ad  conum  fient  bafii  ad  bilim  reciproce. 

quam 


ei  ku¥u,  vgj  ibnXMc^ai  0 
, XUX { sreof  f B 0 E Z KU» ov  ScttAa- 
ciens  Aeyor  v//m  iarj  i H Setine  J" iccivs  «per  ii» 
© fSocnj'  Aty«  on  to  A r A rpiyum  -rrfes  ro 
BEZ  7fi*-/aKne*(»  heya  lypt  i\snp  ij  T A (iacv  V 
rpiyurs  xpos  ilui  E Z. 

E$-«  rj  AH  j 6K 
MI*  ei  aeet  A H T A , 

KOEZxuvm,  imnpdr 
oene,  irpis  aJArjKxs  «- 
nv  iss  a*  (idrotf.  iar« 
xv  i A H r A xunr  rrpos 
T B0EZ  «nrAcunaret 
Asytv  tx»  vntp  n H fles- 
ns  «rpec  r 0 (idev,  o>s 
jj  i H jS<«7f  vrpof  riui 
0 irut  0 AHf  A xoa- 
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ut  autem  r A ad^z  jta 
Ara  triangulum  ad 
triangulum  k e z : ha- 
bebit A r A triangulum 
ad  triangalum  B E Z tri- 
plicatam rationem  ejus 
quam  triangulum  A r a 
ad  ipfum  K E Z : ergo  K E Z triangulum  ad  tri- 
angulum B E Z duplicaram  rationem  habet  ejus 
quam  A r A ad  triangulum  K E Z.  fcd  ut  triangulum 
X E Z ad  triangulum  B E Z ita  conus  K e E Z ad 
conum  B e E Z : conus  igitur  K e E Z ad  conum 
B e E Z duplicatam  rationem  habebit  ejus  quam 
*A  r A triangulum  ad  triangulum  K B Z.  habet 
autem  & A H f A conus  ad  conum  xque-altum 
X e E Z duplicatam  rationem  ejus  quam  a r a 
triangulum  ad  triangulum  KEZ:  ‘ergo  ut  conus 
a H r a ad  conum  KO»EZitaKeEZ  ad  conum 
B0EZ:  & idcirco  A H r A conus  ad  conum 
B 8 E Z duplicatam  rationem  habet  ejus  quam  co- 
nus A H r A ad  conum  K © E Z,  hoc  ell  quam  bafis 
H ad  © baltm.  quod  erat  dcmonftrandum.  f 


0 *TA  nfti  EZ  VTUf 
to  A T A Tpiynisi  xfK 
tc  KEZ*  7i  apa  A r A 
Tftyunt)  vfif  t»  BEZ 
>Jyev  't%l 
W f T»  A r A TfOS  T* 
KEZ"  to  ciuye  KEZ  arpW  to  B E Z Jtxtjuriaa. 
Aoyoo  tx"  VTrtf  to  A T A Vpe(  ro  K E Z.  iV.’  itf 
to  K E Z Tg/yvm  sr/nf  ro  B E Z inu(  c K8  E Z 
tujv&  Trptf  rcy  B 0 E Z'  c kfiji  K 8 E Z 
■syif  ro»  B 0 E Z 3rxKoxv.\a,  Kopn  iyp  rxip  ro 
A r A T(/yum  'B&f  T»  K E Z.  5 $ « A H T A 
Ktotf  -Xfiaf  i»  K8£Z  Kum  invsj/il  inr>juiax 
Aojo»  »mp  to  A T A Tf/yuK»  to  K E Z*  uf 
et pei  o A H T A KUn&  ‘B&(  m K 8 E Z ihut  • 
K 8 F.  Z ■Stfti  Ttr  B 6 E Z*  e ttpo.  A H r A HMnr 
T W f B 8 E Z Kutn  Jtorhcuino.  hiyn  !x" 

« A H T A arpec*  K0  E Z xav»,  raris»  trnp  i 
H 0<*w  f xuttt  irptt  t{w  0 (3cwto. 


• Si  a 44  fuerit  :id«£/i  ficati'  ad  A* ; erit  ai  ad  «£  bcot  i’  ad  0M  itnnqu*  « ad  « Ocot  i b ad  ,a  fi  : ondepateiCo- 
noram  batrt  (hoc  in  eafu)  foii  ilritudinibui  dirtfte  die  proportionale!. 

Si  * i f*  ad  ««ik»tF>  add'}  nit  tbb  ad»/M  (kot  h‘ad*’,  hoceft,  Cooi  tram  inter  It  in  duplicata  tauont 
■i  ad  bafira. 


FINIS. 
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